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B N BDicIum  eftmeo  ludicio  aPIatonc  M. 
A.  Amuli  optime, beatas  fore  Refpub.li  ucl 
illarum  domini  fapientisc  amatores  cfient, 
aut  qui  fapientiae  cflTent  amatores  domina* 
rcntur,Iioc  ipfum  clavc  intel!igens,fl:udio  fa 
pientia:  nihil  cfle  utilius  humano  generi: 
quo  iimul  pictas, & iuftitia,&  mutuus 
aniorhomimiminter  fe  dC  eorum  coinmo* 
da  continerentur.  Nempe  hifec  quatuor  tota  noftra  felicitas  eom* 
prehenditur.  Si  quidem  pietate  in  Deos  nihil  nifi  fandlum,  Sc  pu* 
ii;in,5<;iIluflrcfapimus;hocipfo  primum  quodfupra  nos  eft,intcl* 
iigimus,  Deos  uencramur, gratias  agimus, timor  cumucncrationc 
noilros  animos  ilibic,Scf  dc  futura  uita  cogitamus, ha^c  ipfa  morta* 
lia  finonnegligentes  faltcm  paruifacientes . Iufi:itiam  autem  aded 
ncccllariam  humano  generi  clTc  fcimus,utfineillane(p  cflc,nccUiin 
bene  eile  pofsimus,ut  neqj  latronum  coctus  abfcp  ea  diu  flare  pof* 
fint.  Porro  quid  dicam  de  concordia,&:  mutua  hominum  bcncuo* 
kntia, in  quibus  omnis  uir^‘huiTiang  dulcedo  rcpoOtaefl:  nec  quis 
fuRineat  uiucre,qui  fc omnibus odiofumcirefcniiat.  Hisipiisfi* 
lios  in  fpem  alimus, p2rcntcsfoucmus,lTatrc& tuemur, &adiiiua* 
mus, amicis  opitulamur, cum  hominibus  hilarem  iucun  Jam  ui* 
tam  ducimus . Si  cjuis  ferpentem  in  letflo  haberet,  nunquam  fom* 
ntim  capcici:  ita  nihil  molellitis  cft  in  hac  uita,  qitlim  cfle  cum  quo 
nolis,  Scpriuariconfuctudiiic eorum  cum  quibus  maximeuiticre 
cupias.C^tiid  enim  habent  Principes  praecipuum  cum  tota  illa  po* 
tentiaquamhabent,nifihocunum,quodfuis  quos  amant  benefa* 
cCiC  pofsint^nam  reliqua  omnia  exerceri, uenari, edere, bibere, dor* 
nii>-e,it«’agerc,locaama:naintiircremtiltis  aliisconccflumcRma* 
iorc^  ccmmodo  qui  in  uita  priuata  degunt.  Si  ergo  principatum 
cum  tot  laboribus,  curis,  periculis,  6^mcritd  omnes  appetunt:  nec 
cft  in  eo  qiucquam  prcucipuum  prxtcrhoc,cth  dubium  eftquiii 
hocnonlitfummum  huius  tiitac  hominibus  bonum  f propter  cu* 
ius  ucl  dubiam  fpein  eorum,  quae  habent  oblici  mortales  pericli* 
tantur.  Succedunt  inde  tot  coaimoda,nonfolum  utilia, fed  p1cra<^ 
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edamnecefifaria,quxnosfapicntiadocet:huiurmocK  crgo  omnfa 
cum  Hbris  contineantur, merito  optimus  quifqiie  librorum  bono* 
rum  perpetuitati  atep  incolumitati  fauere  debet.  C.  Caligulam  exc* 
cramurfolum  obid  quod  Vergilrf,  &!T.Liuij  fcripta  dcIcrc€ogi« 
iauerit.Quid  fa(fturi  cfiemus,fi  fccilTet  quod  cogitaucrat  i Eft  in  taa 
pientum  monumentis  bonum  fine  malo, mens  fine  corporea  labe ; 
Virtutes  abfcg  uitqsjgratizc&iucunditas  fineforde,  & immundw 
tia,uoluptas  fine  dolore, comicrfatio  abfcp  tsrdio, deliciar  abfcp  mifc 
nanucla,omniabonaprarftant,at(^  laudabilia  ab  omnibus  morta« 
litatis  cxuuqs  libera, tantum  commodi  affcruntlibri;  Sed  & in  cos 
rum  ele(ftioncacftudrjsmodus,ac mediocritas  qusedam  feruanda 
efi,quarfiquis  neglexerit  non  Icui  incommodo  afficietur:  eam  an* 
tiqui  rationem  ali}  proportionem  appellarunt, non  equidem  etiam 
in  pertritis  tam  facillima,utrentur  hominesmam  in  alqs  rebus  per* 
obfiuram  effe  fatentur, ego  difficillimam  puto  undi(5,&l  magis  for 
fanubiiion  exiftimamus.  Vndepluresdecidcrcuidcmusmagnis 
cumauxiliis,&ieuidentifpc:  quid  aliud  eftin  caufa  quam  ignota 
n.mfurarerum^quam  tamen  picrique tenere fe putant.  Ergo, cum 
fummum  bonum  in  hac  menfura  fitum  effe  cernerem, ut  clare  offeii 
duntmuficaruoces,  quar  non  nifi  indiuiduo  (ut ita  dicam)  fpacio 
feuloco ffarepoffunqita Sciin figuris pitffurarum  Sc  ffacuarum,&: 
dicbusdccrctorijsj&inegocqscmilibiis  opcrfprecium  mcfa<ff:u* 
rum  exiftimauijfiomniaharc  quae  late  patebant  breuiter  in  unum 
redegi ffem, no  tantum  nelccflorem  tarclio  afficerem, quam  ut  quod 
alias  docuijbreuibustracffationibusj&iplura  commcrcntur,&:faci 
lius  docerentur.Cum  uero  bona  fortuna  quaedam  effeciffet,  ut  tibi 
libellum  dedicaffem  de  Prouidentia  ex  conftitutione  temporum, 
longe inelioreoccafione  nominis  tui  typographi  obliti  fint,inci* 
gnuni  forcputaujijUtnon  acrca(qucmadmodum  cum  Glauco  Dio 
mcdcs)rum  aureis  commutarem.Ita^  infinitis  licet  circumucncus 
ncgocqs  totus  huic  operar  incubui, at^  adeo  ut  praeter  fpem  imius 
anni  pene  fpacio  liber  abfolueretur.Qui  cum  tibi(uc  dixi)  iam  iure 
deberetur, ed  tamen  magis  dedicandum  putaui,  quod  non  ego  fo#» 
Ium  quanquam  id  maxime,fed  communis  confrnfus  ho* 
minum  cxiffimcr,tc  fingulari  uirtutc  omnibus 
ftudiofis  plurimum  fauere. 
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TABVLA 


T A B VL  A PRO- 

POSITIONVM  DE 

PROPORtiONIBVSi 


ROPORtiONEM  in  proportionem  duci, ejl  fuperiore!  nmeros 
at(j;i»firioresmicmductre.  pagindt^ 

Proportio  extremorm  producitur  exintermedi^,  7 

li proportio  cxduitbiif  proportionibiii  in  ciuatiwr  terinmk  producatur, 
ipfauero  proportio  intcrdiMsaliuiquantiCdtesfteritcoiilHtutaiconfurgaittrnciic 
Ufexapf^MmodiproduilionKproporliomt'.  7 

II  II,  Si  jitmi  proportio  primi  ad  fcc!mdmn,produlla  ex  proportionibuilerlifid^uarlum, 

(X  (Juinti  ad  fextum, producetur  etiam  ex  proportione  teriij  ad  fextm.cr  quinti  ad 
eiiiartm.  8 

V-  Si  fiicrit  proportio  pimiad/imidm,produi.^acx  proportione  terti/ ad<iuartm,cr 

e]imi  ad  fextum  terit  proportio  lertij  ad  fextm,produt‘la  ex  proportionibus  primi 
adfeamdmn,0'  (ju.trtiadipmtm.  8 

V I.  Ox  trecentis  fexaginta  modis  producendarum  proportionum  triginta  fex  tantm  cjfe 

necejfarios.  9 

VII. '  \n  modis  qitiiicccjfarioprodiicuntiircx  duabus  proportiombiis,cmdii<e  quantitates  ex 

illis  qii£  modos  coiiftciimt,£^uales  jiieritt f.proportio  produda  ad  quatitor  quantU 
tatcsoriiologasrediicctur.  t o 

• ; r.  Siduit)miproportinmmfi!perioresnmeria!ternatim'cum  infirioribut  multiplircni 
tiir atqs coiniingaiiti:r,erit proportio  aggregati  ad  prodiidlm  ex 'wfirioribtis hi= 
Ilicem  proportio,  cx  primis  proporiioiiibiiscompofild,  1 i 

‘.aC.  ZidiurumpropurtionvM fiiiicriores numeri aUern.xtim  ctm  inferioribus  muUiplicen» 

tur^minusf,  produdimcxmaiore  deirabatur,  ciit  refididad  prodiUiunicxmfe^ 
rioribusproportto uclut ilU,quiC  reltaquitiirdetraita minere  proportione  cxiiia-: 


3r.  Si  ficritaticumquantiialis  ad  unam  partem  proportio, iiehit  alterius  partis  ad  ftcitn* 
damqiuntit.wm , erit  pi  oportio  cidiifuii  quantitatis  ciufdcr,i  orneris  ad  fecundant 
compo(iuproportio,ex  proporiionibus  ciiifdem  quantitatis, ajfumpU  ad  utranqiie 
parim  primieqiiandutisfeorfum-  i i 

X I.  Proportio  aggregati  quarumlibet  duarum  quantitatum  ad  aggregatum  diiarumeqiia^ 

liim  quaiUitaluejl,compofita  ex  proportionibus  primis^cydiidfi  per  duplam,  i z 
II;  Propofuis  duabus  proportionibus  uiiiimaltcriiungireabfq;muUipIicatien  e.  i a 

I II.  Proportioconfiifaaggregatapyimiecrtoitu  quatuor  omiologarumad 

dggregatwm  fecundx  ty  qiiarU,  cfl  iitiuf  compojita  ex  ei/dm  diuifa  per  if«* 
piam.  I s 

IMl.  Froportwnescoiifiifeeyconiundieiiilribusqiiantitaubusktuicemcommutaiitiir.  i 3 

V.  SifiicnntquatuorquanWatc5proporliocnnfufi,.iggregitiprim!CiP'teniie,adagg,re-i 
galum  fecimdxcr  qiiartic, erit  ut  monadis  addito  proutntit, qui  jit  diuifa  dijfereHtia, 
dijftreiuitirum  prim.c  (yficunda:,alq;quartieu- tertia, per  aggregatum  tertia' ty 
quarlieadipfammonadem.  14 

XVI.  omnium  quatuor  qiiamitatim  propofita prima,  quaiimminorembabet proportio^ 
iicin  ad  fuam  (orrcjpoiidentcm  qum  aha  ad  aliam,eru  proportio  coiifufa  ilUrum, 

i <11  pro» 


TABVLA  PROPOSITIONVM 
HtproduUi  ex  Kggre^Ato  prima  tr  tertia, in  tenkm  Ad  produ^lam  exig«re 
(Ato  tertia  omiotaUidfecundAm  m ipfim  qiiArtAm.  1 4 

XVII.  Omnes  dHaproperiiBtiescotiHerfa  producunt  aqualem  pTopoTlioiitm,  i 5 

XV  III.,  Siderint  i}i4otUbetquA>itiutesmcontinuApTopcrtmemultipU(ipriteT,ultmu 

proportio  utro  peiiuUimtAdiiliimAm,qiuHs  rtfiditi  pumaAd  fecundam, 
erit  prima  Ad  Aggregatm  reliqiunm,utlut  penultima  ad  ultimam.  1 5 

XiXf  ii^erait  aliquot  quantitates  arithmeticaomiolo^x, quarum  exceffuift  <tqualii 

minime,  omnihut autem  deficientibiu  fupplementa  ad  aqualitatem  maximi 
adiuiigAntur,triinc  quadrata  omnim  qiianiitaiim  aqualium , adie^orurfut 
quadrato  printic  emeo  quod  fu  txmmtma  primi  ordinii  m <tggiYgaIiHn  c« 
mnim  quantitatm  eiufdem,tnpldaggrcgAto  qn.uiratorum  cmnmm  quanti 
tatmprmordmispariteracccptk.  1 7 

XX.  Cm  juerintquatuor  quantitates, fkeritqifccudaa:qualKtcrtiit,aut  prima  lequaUs 

qudrte,erit proportio  prime  ad  quartam.autterlUadfccundam-^produda 
expropoTtmibitsprimKadfecHudaintytertUadqitartam.  .z  r 

XXI.  Cuni  decujfatim  duila  fterit  prima  in  quartam,ir  fecunda  i«  tcrlMUf.procfKa 

dumq,- prima mquirtam,diuifumjueritperpro(liid}mfecutuk  in  uniam, 
erit  proportio  prim£adfecundam,dimfa  perpropurtiottcmterluadqiiara 
tam.Etfimililcrinterpofitaomiologa.  z 2. 

XXII.  Cum  fierit  proportio  primo!  ad  fecundam  maior  qum  tertie  idquartam,ci\t 

conjufAexhismaiorquAmtertieadquartim,>nmorautem  qumprtm.eai 
fecundam.  z 3 

XXni.  OmnKmotufnatiiraliiadlocmfuumefl;ideoperreilamlitte.tinfit.  23 

XXIIII.  OmnismotiKcircuIariiuoluntariufefl.  23 

XXV.  Tres  fiint  motus  omnino  jtmplices  naiurA!is,iioluntarm,CTiiioIenttis.  z 4 

XXVI.  Motusergo  compojitiquatuorneceffariofuntjfecief.  24 

XXVII.  Motus  iiolunlariusellinlocoinatifralis  ad  locu/m:uiolentiis  ex  loco.  25 

XXV 1 II.  MotusquiUbetuoluntariusautuioUntusmaliquomediofit.  29 

XXIX. '  Omnis  motmuoluntarmequalisejlfemper.fimpluiier  etiam  quilibet  aliusnioa 

m.  2 5 

XXX.  1«  omni  corpore  mobili  in  medio  partes  medij  rrfijhmt  obiiie , alie  iitipcla 

lunt,  2 

XXXI.  Omnis  motus  naturalis  uiequali  medio  ualidioreJiinfinequamUt  principio. 

Violeiitusconlra.  z6 

XXXII.  Omtiemobile naturaliter  motum  feuuiolenteruelociusmouetur  in  medio  rariore 

quam  denfiore.lAaiorquoq;eji proportio fnis motus  m corpore  rariore  ai 
finem  motus  in  corpore  denfiore  qum  principif.  Iti  uioknto  autem  ederim 
perueniretad  jinemmotus  incorpore  denfiort.  z 7 

X X X 1 1 1.  Ow»w  duo  mobilia  equalis  undiq^  magnitudinis  que  eqttali  h tempoS-e  equalia 
fpacia  perlranfcunt  in  diuerJtsfubjhinUamedijsnecejJefll, ut  fit  ponderis  ai 
pondus,quemadmodm  medij  ad  medimn  proportio  duplicata.  z 7 

XXXITII.  Vroportio  corporis  cubi  ad  fuamfupi.rfcicmqi<Adratain,efiutli'.t  eiiifdimfuperfi 

cici,adlatus  eiiifdcm  iirro  ad  monadem.  1 8 

XXXV.  vocM»  tnagnituiimes  excTtfcuiit  'macmi>ie,notungrauitate,fmsautem<llin 
utroque  extremo.  Propter  hoc  mmima  faila  uariationc  in  h;>  pale  acute  uix 
ferunt.  2 9 

XXXVi.  Siproportioperproportionemminorem  tqualiducatur, proportio  tnkor  pro^ 

ducctttr. 


XXXIX. 

XL. 


XLiir. 

sinar. 


Xlv. 

XiL  Vf, 


t. 

Lr. 

Lll. 


ttn. 

Lint. 


LV. 

Lvr. 


Lvir. 

LVIH. 


LIX. 

LX.- 


t3E  PROPORTfONIBVS. 

ducttur,Vnde  manifrjhim  cft  dim  proporlionesmmw  iiquililtitc  'mmcc  dd 
ddsproperUonemmmrmuMquaqiitUrmproducm.  ?o 

. Si  plures  honmes,quorm  [«cr*  ftiumim  moucre  pojimt,  aut  pondm  fim  fimiit 
iuii^li  eam  moueant,aiHpondiKfirant,  erunt  iHa  proportiones  coniuiid^ 
non  protfidTiC.  j o 

r.  Omne  corpus  tantm  reftjHt  motui  contrario  fuo  naturali, ciuanlum  inouctur  e 
culto  motu  quiefceitdo.  5 i 

AbicjiultautmmreuiqumJitimpedimentmnonfitnlotm.  3 i 

Omne corpiul^b^ricm tangens planuminpunilomoHeturadUtiii  per  cjiianif 
ciiiujimm,quiemediumdiuiderepoteJl,  j t 

Sijuerint  ducc  quantitates  [matureji  toties  aggregatumaioriscrmmris,qno= 
tics  rfggrrgjfum  ntimris  ZT  maioris,cYit  proportioconfufantaiork 
admr,uis,m'morquaiKmultiplicis maioris adnndiiplexmkoris.  3 z 

Trahcntiim  imim.aut ferentium  pondera  proportiones  in  fc  inuicem,  quomodo 
rf«co-eopor/i’.itco;i/i!/ei-rfre,  3 1 

VrodudlioncmadaddilionemreiraherC.  3 3 

Sifiieritproportio  motoris  ad  id  quod  eflmaximtein  immoueiis, zr  l^acimo" 
tempiiSyiiotacritetiintrcliquorumnota,  3,3 

Rationem  [hteraiojktidcre.  3 4 

Anfit  aliqua  proportio  z!rquaUsmtcrunintamz!ruit.is,Z!rfua  corpora  confide* 
ttre.  3 5 

Siduo  mobiiu  .eqtialitcr  in  eodem  circulo  iuxla  proprios  motics\inoueantur,pro= 
diiilum  temporis  circHiiummiccm,erit  aquale  produilo  dtjfcrcutixUmpo 
rim  circuitus  ditda!  in  tempus  coniiinilienisprinu.  3 

Sitridinobiliiicxeodm  pimdo difcedant,fuerinl(j:  duorm  ac  duorm  coniiin-^ 
iliones  in  temporibus  commenfls,illatriamobiliadenuoconmgentur  in  leni 
pare  prodiido  ex  denominatorediuijionis  temporis  iitaioris  per  minus  ininU 
nusautnimcratorcintnaiui.  3 7 

Propojiiio  mobilis  in  circulo  circuitus  tempore  dataq;  ratione  dijhntiie  ab  illomo 
hilis  tircuitiminueiiire,quod ex eode punito  difcedenscualiomot/iU  in  dato 
pitiiilo  ioueniatfub  quociiq-, numero  circuituritepus  quoq^  coiundlionis.  3 9 
Omnes  (./j-tKifi/Km  poifioiies  in  vifdem  temporibus  repefHiilnr.  40 

OperatioiiesdUtas  exemplo  declarare.  4 1 

TriamobilUconiuniiaineodcpuntlotquormduozg-duocouUeaiantin  pariib. 

incommen/is  inlerf;,  in  perpetuum  in  nullo  unquam  puntlo  conuviiieiit.  4 z 
Circiilorm  fe  in  aducrfummouentim  proportionem  declarare.  4 3 

Proportio  ctVcHfirfiI fiium  diametrm  perfimilitiidinem  ejl  quarta  pars  ptriphce 
riat.lMirfusiji  (iiijiiem  circuli  ad  peripbcriamdiametriquartapars. ' 44 

Proportionem  mcdicaincnlormperordmsfuppolitatcquali  proportione  in  or- 
dinibus per  quantitates  ztr  proportiones  demon^rarc.  44 

Proporiio  cuiiifuis  hiiiomij  ad  fum  commen/iwie/l  duplicatati 

quaiadnimcrilatust  49 

Motusratmcmad  pondus  inweinVe. ' 4 9 

QuiC  exalto  dcfccndunt,cur  non  eandem  pro  difhntia  motiisrationem  m libero 
uereferuent  confiderare.  49 

Omnemobilemotumduobusmotibufnoitadidem  tendentibusutroqifeorfumtar 
diiismoncturfimilimotu,  50 

Omne  mobile motuimuralidefcendcntis parte Jefcenditgrauiorefecimdimgrac 
^ 4 uitatii 


txi. 

LXII. 


TABVLA  PROPOSITIONVM 

tiiutis  centrum, 

Vrafortionm  iilut  «d  pondui  rt'i  C di^mim  generalUfr  conflderm.  ^ a 
PreportmmmolorK'mpItinot(dmDtorem,<ltitelcUiU  pondus  iuxt*  idquod 
mouet,mutmYt.  q j 

LXTIT.  Omne  grane  quanto  ^roidmiusnUigtitum  plano, tMlofmtim  trahitur.  5 ; 

LXftll.  OmntmobilequtmtolutiuttantoUrdiufmoueUirinplano.  54 

L X V.  froportionem  duorm  mobilim  'mterfe  cm  auxilio  medij  inuenire.  5 4 

t X V I.  Troportionem  Uterm  eptagom,cr fubtenfarm  confiderare,  cr  qu*  i rejlcx* 

proportione  pendent.  5 5 

LXVII-'  Siderint  aliquot  quantitates  duna  quantitate  alUij;  totidem  ab  cadmanaloa 
gie,erii  proportio  tertie  unius  ordinis  ad  tertiam  alteriuSjUt  fecunde  ad  fea 
cundm  duplicata,  cquarM  ad  quartam  triplicata,  quinte  ad  quintam 
quadrHplicaU,atqificdeilijs.  5 7 

L X V 1 1 1.  Fropofitio  coUedorm  ab  'Euclide  V Archimede.  5 7 

LXIX,  FTOpofitiocohdoTmexquatuorlibrUApollomjFergeiGrQ^.^treni.  59 
LXX.  Sif(ermttresquantitatesmcontmiiapropoTUone,alUq;  totidem  in  continua 
proportione  poterunt  confiituere  tres  quantitates  imeqnali  differentia  pera 
uerjim  copulate.  6 z 

LXXI.  Froportionemleuitatisponderis  peruirgamtorculmmatiraSli  adreilamfua 
f^enfonem  mctiirt.  tfj 

LX  X II.  Proportionem  ponderis  fphere  pendentis  ad  ajeendentem  per  accliue  pLnum 
Mtuenirc.  <5  3 

LXXI  II.  Proportionem  ponderm  altrailorm  penes  figuram  ht  plano  meiiire.  54 
L X X I n I.  Proportionem  coneiitientis  ad  concujf m inlhbilimucnirc.  6 4 

L X X V.  Proportione  immotiin  aqud,ad immotii  'm  terra  ht  excipiendo  ({Iu  memre.  <5  5 

L X X V j.  Proportionem  diioru  mobilim  fibi  micc  concurrentiu  per  retia  menire.  6 S 

LX  X VI  r.  Proportionem  motus  obliquiadmoim  retlm  m nauibusinuenire.  6 ff 

LXXviU.  PropBYtionemnauisadtriremes  quotuis  concurrentes  demon jlrare.  cy 

LX  XI X.  Proportionem  mcdicameiitorm  purgantim  micm  declarare  c 8 

LXXX.  • Proportioneinmotusfecundmobliqmm  ad  retium  infpacio  declarare.  6^ 
L J;  XX I.  Quualts  jit  angulut,ptrquem  poteji  mouiriniuis  ad  retium  explorare,  7 o 
LXXxn.  Proporlmemutlorm'mdagare,  70 

LX  X XI II.  Proportionem  recejfm  a retia  uUadobliquitatem  mejiigare.  7 z 

t X X X 1 1 1 !.  mjhniid centri terrgacentro mundipermotm lapidis Hercultideclarare. 7 j 
LXX  X V . Proportio  ponderis  unius  grauis  ad  aliud  fub  eadem  menjiira  cjl  iirluti  eiujdcin 

ad  differentiam  ponderis  uafis  repleti  ex  altero  graui , tr  ix  ambobus  dca 
tratlo  priore.  74 

LXXX  VI.  Sicirculiingqualesfcuhtjfhietafeuin  plano  fefccuerint,imnqumoppof  ros 
angulos  aquales  habent.  7 7 

LX XXVII.  Proportionescrafitieiaquieadacreincoparalioneadradiosdemonp.rare  73 
LXX  X V I H, tnlirmemu Acolmgcn,quo momenta temporm deprehendatur ji.!;ricare.  7 9 
L^^XJilX.  Proportionem  dcnftatisaqueadacrempcrponderammire.  8 z 

Xf.  haioncntimpetusuiolentiextramifipondcrisadgquatitiilenndiirirf.  S 2 

XCI.  Prop:i.;iciiemgraiiiscubi,crjfhiem!equaliminaic!itii,ci  difaifu;io',m 
dnnonjtrare.  S j 

XCir.  Vropor‘'one  ponderis  £qualisiuxtalongitiidiniscoparalioncdinmiflrarc.S$ 
XCUI.  P' opter  qdmcociifioneetialfui  nattis  loco  moueatnrojlcdere.^^ndcm.uuffiu 
tjtduas  nuuesfibimiceoccurfantesretrocedere^O-  qumreiroifMtambie.SC 

S» 
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XCIin.  Si^Hatit4S aliquanoldittqj  proportio trit(}rodu!lci,qu'titisnola{:mililer.^tfitlu* 
proponiones  notiefu(mt,eritprodiii}acxhisaiq;diuifacoimni}jtjial(ii  detra* 
Ad  rioU.  Et  |t  jucrit  totiiK  td  pirtm  proportio  not-tteritetid  ilUm  partm  iioUi 
C7  rtjf  criiM  pdriis  id  altcrd  uno  minor.  BCifkmt  pnrtis  ad  partem,  eritadtolm 
nintidilc inMior dtmtiotd.Et /i|Kcrit  Ktiiiu (judlitotis ad duatqualitatts  proportio 
nofd,eri(  cf  c5|h/iicx  cii  notd.Et  |i|i(frint  tritwn  quantitatum  omichgarum,  aut 
([uMioranalogirumomiKsprfterunamcogmt<e,(rmi\o'i^Aali.icognita.  8 7 
XC  V.  Cmitfwt  trigonircfldtijHlijdHlcKiitsrfuodHguli/intHi  <J«pid  proporfioriCjrtHt  qui 
circuloinfcriptuifitcognitaquantitateuim  lateris  in  comparatione  ad  dimetien 
tcji proportio duonmlaterm cognita  fucrit,erut omnia eiui laieracogniia.  8 8 
XC  Vf.  Cuminperj]>imidciifmradijlimmolimidermt,quatuorliuntlwmi)ti5gcnera.S9 
XC  VIJ.  Liotnmiafwmsmjignrismcoparationeadmotuj^bitriempUnomuejligart.  9 1 
X C V H I.  ponderwm  icqualmn  per  differentiam  angulorim  hiuenire.  9 i 

XCIX.  Proportionem  grauitatim  per  multitudinem  fiippofucrimorbium  offudere.  9 3 
C.  Proportione  graiiitatis  ponderu  attradlorim  per  trocfclfiir»  mmeru  mueffgaTe.9  j 

C >.  PrypoifioiiciH  prccijgemmanmcxtribtumeodemgencrecognitis  miienirr,  94 

C 1 1.  Proportionem  motum  iiiKcr/Ionis.ef  .ittrdAwijiini  plujio  inHemre.  9 5 

CUI.  Proportionem  cenmdcm  in  accliuidemonjirare.  9 5 

Cl  1 1 1.  VroportioncmmotuiattrailionismdecUuiadmotmittplano  determinare,  9 ^ 

CV.  Proportioncrnlirentimnpondmmperticamenirc,  9S 

C VI.  Quales {.'roportioiiesangidorm doceant  laterm proportiones.  AttiiiikiffimdeterM 

minare.  9 7 

C V n.  Si  in  circulo  dux  diametri  adrcHtm  angulm  fefecaucrrntulixuero  ad  perpniif/cK* 
Ium  ex  rfirtinciro  exierint  ad  circimferentiam,JingHla fupra  rfiduielriw»  erunt  ma 
iores  portionibin  reliquis  diamctrifiiperioribus, infra  autem  minores.  Dimidim 
autem  portionis  fuperioris  rejidum  ad  centrm  maius  fagitta  habebit,  tnaliqiia 
praitercd  portionis  fuperioris  parte, qitxucrfus  (fidHictr/JW  tranfuerfumpofita 
eff.maior  differentia  partis  diametri  ei  corrcjpodentisfq  linex  (riiii/i(er)d.'.ioo 
C V n I.  Puniliim  xqualilatisdiffcrentit  defcenfiis  cr  rcwoiionisd  cfHfro  »iKe;iiVc.  1 0 o 

ClX,  Rationem librx expendere.  10 1 

CX.  Sidu£jl>h<cr£vxeademmateria  defeendant  in  acre,eodem  temporis  momenioad 

pI.riiKi»  ((Cfimitt.  1 04 

CXI.  Cur  ex  medio  teUiialidioremi(ium,0-naHesinfcAlmodremoacmaloreeipiantinm 

de  e*  puppi  explorare.  1 o 5 

CXI  I.  Ciircx  molciiialongiiis  fcranturdeclarare,  loG 

CXI  1 1.  CKrmVgd  longius  mittatur  a puero  quamauiro  hucjHgdre.  1 07 

CXIIIl.  CircHlari5molusdifferentiasquatUDreDe,eariimq-,ritmemcDntemplari.  1 08 

CXV.  Pj-opoUioHHB  motimn  impKf/ionit,  cr  atlraiiionis  infer /e, at  eadem  ui  dcclaa 

c.  X vr.  Cur  machiitxoblongxigntx  longius  emittant  fphxram  explorare.  1 1 i 

CXV  11,  1(1  curriculis  maior  e/i  «15  pnlKcrii  topio/Iorif  amp/iore  in  ^'rtcio , ^nitm  pa^norij  iti 
minore  iuxta  proportionem  eandem.  1 1 z 

CXVIII.  Ojiantaproporlionedccedatiiiusmobliquum  parietem  ab  co  qui  eff  ad  perpendi» 
Ullum  declarare.  1 (4 

CXI  X.  Quantum  idus  machinxprocliuisadanguJummUtualitrexplorare.  s 1 5: 

CX  X ProporlionempartiumiMHisadeundcmobliquumuentumexploraTe.  1 1 8 

CXXI.  ylabcUiuiresalq;  naturam  declarare.  zip 

CXXll.  CoutcmptuscircaSolisratmeminmbnsdecUrare.  > =• 

gf  y Cognita 


TABVLA  propositionvm 

CXXni.  CogniurationembncudgnomontmdnmiC^ayemaUilHdink ab  horizon^ 

te,cjuomtemporedignofctre.  i z i 

C XXII II.  Vroportioiicm  mbuuerfn effc  ai gmnonmyUslHt  gnomonis  adumbrant 

ufrfii>n>  izz 

CXXV.  Proportionem  dimetientis,  crptrfpheriis  cuiuslibet  circiiliparitlklia'qimoB 

dialipercognititmpartmmdgmcircuUdemonUrMe.  i a ? 

CXXVf.  Circulihorarijnaturamdeclmre.  izj 

CXXV  II.  DaUpoUMiudmorlufampliludinmdcmonUriiri'.  t 24 

CXXViii^  tiot(tamplkiulmeortus,cuii:fij;punfliarcmnfmidiiirnimim<cnire.  1 24 

CXXIX.  'Data  altitudine  iolisin  qUiiciiHq;regioiic,qHitcwH]^dicciilhi!Uaiii  Solis  arnerim 

dknocognofcm,  1 2.j, 

CXXX.  Diitiiregmiialtitudme,V  hco  Solis  proporHoiimgtioinoiiis,lam<idiima 

trmre{tamqumucrfm,ueletiiiitt'mcy!indrodetermmre.  t z^ 

CXXXr.  SilmeieAlicuiditplmttltcrmiidiimgatur,eritproportio  ditarm  <td  primam 

mawrqumdupUcumprimuadprimamcmmidadMa^  1 ztf 

CXXX  II.  SiaddmlineiisquarmuiuallmdiiplaJttcadmlHtedaddaiur, erit  aggrega* 

ticxiiihore.craditdlaadipfamnimoremyiiinor  proportio  qNii/'aggrc‘i 
gaticxmaiore.cadiciiaadipfammdiomnduplicala.  i zS 

CXXX  III.  SifuermtduieqiMntititcs,qumtuttadUcriduplafif.mimaturaKinoreqi:.vx 
dam  qiwuita!,tadeq^maioriaddAtur,mt  minoris  ad  rrfiduum  maior  ptori 
portio,qi(imi^grcgatiadmaiorcmduplicaiu.  Si  hero  mitiori  addatur,!^ 
amaiore detrahatur , erit  aggregati  ad  minorem  mmor  proportio  qiiinit 
maiorisadrejidi/iMduplicata.  tzy 

CXXX  1 1 1 1.  Sire(fangukfiiperjiciesjtt,cuius  pars  tertia  quadrata  fit  corpus, quod  ex  ks 
tere  quadras*  mnfidiiwnifupafHiei  confzt, maius  efl  qitouis  corpore  cx 
eadetnfuperficies,aliur  ditiifa  imflituto.  1 2 7 

CXXXV.  Silmeaiit  duas  partes,quarm  una  (It  alteri  duplf  dmidaturycritquodftcx 

tertUpartemquidiratmrefiduipardUelipedmmam  omni  pararallcli» 
pedo,quodtxdmf}oneemfdemlinetcrearipofit,  1 2S 

CXXXVI.  Denommtionesmnjinitmextendere.  1x9 

CXXXVII.  Rationem nmcrorm ex progrefmedccUrare,  iji 

CXXKVllh  Modos  ufushorumnmerormdeclarare»  13  t 

CXXXIX.  Hadiees  omnes  i propofitisnmeris  extrahere.  ija 

exu  V.adicespernmsrosfa3osdetermmre.  ijj 

CXLI.  Umeros  fadios  ad  mmresmeaieproportianeuaJdcprBpmqHadeduccrc  1^6 

CX  L I r.  Benonmatmiimeremeta  cx  extrema  cognita  inuenire.B  couerfo  modo.  1 jy 

CXLI  11.  Si  linea  in  duas  partes  diuidatur, corpora  qii*  fiunt  ex  una  parlcina(U'riits 

quadratmmuttio  aqualia  funt  corpori,  quod  fit  cx  tota  linea  ittfupc/fi=i 
demuniuspartismalleram.  il  zS 

CXLIUI.  'Uuplmcubimedietatismaiusejlaggregatocorpormsmufuorm.cuiusUlet 
iiuifionis  quantm  cjl,quod  fit  ex  tota  Ht  quadraim  dijj'en  uii£.  1 3 9 
eXLV.  SilmamduMptrtesdmdAturquadrataambarmpjrlimdctrj^oea,quod 
fit  ex  una  parte  in  alterm, «qualia  funt  produtlo  uuius  in  .ilcciam  cum 
quadrato  differeatie.  139 

[ eXLVI-  Corpusquod  fitex  Imadiuifsmfuperficiemsequjlem  quadratis  a':barmp.ii' 

I timdetradlafiiperficieunm partis 'maltewn.efi aequale aggregiUo  cubo^ 

; fmamharumpariim,  159 

CXLVIf.  Propofitalm‘admfadnaseilmasadijcere,Kiproportioadditjtufwgul.irium 
I Vpartiim 

\ 
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typdrtim  jimulimiil4mmAdiiddit(K(itmutUi.  /40 

CXLVIM.  Vropofitii  iribuf  imis  primam  ficdiuidere,utidieilifduiiiiu,i!iji  limis  ^fecuu^ 
dum  rutioiie  mutum  liiigiilurum  Iingulis,aggreg4iu  cx  unuuiUe{}um,v  pui" 
te  <(<i .igg«giifn p*(r(e,c  tcdUildfe hibtat,ut fecumia ad terli'i.  1 40 
CX  L J X.  DtfMiJi  li«e.iw  {ic  Jiiiidm^ut  proportio  quadratorum  adduplm  unius  partis  in 
aUerdmlie,utlmicdatiiadlineamdatam.  1 4 i 

C L.  Profio/i(if  duabus  Imis.timam  communem  itlric^  adtimgere,ut  fii  maioris  adad-> 

dieamp':opertio,uclKtquadratoriimKmoris,cradi(ilieaddiiplum  imius  in 
alteram.  141 

C L L Proportio  differentiiequadratormn  partiim  cuiufiiis  lmefe,ad  quadratum  dijfc* 
rentitt  illarm  ejl,ailut  totius  linea:  ad  differentiam.  1 4 z 

C L 1 1.  Silinea  in  duas  partes  gqiiaksydimq;  inaquales  diiiidatur,lueyitqi  proportio  4g» 
ad  ipjam  maiorein.uelutexumore , cali^ 
(jrirtlHie.i  ad  ipfam  minorem , V rurfus  rfggfcg.iti  ex  minore , c dimidio  ad 
ipf.iinmmoremtuelutaggregaticxmaiere,  c alia  addita  ad  ipfam  maioreiiiy 
erit  proportio  dimidij  ad  paTtemi(naminieqiialem,uclut  alterius  piiiiis  wiif» 
quatis  adfiiamadditamn^utuOtO-ctUmproportioaddiUrimmuieem  .neliit 
proportio  purtiil  maqudiu  duplicata,  crrurfmipfum  dimidtu  linet  affum^ 
ptitmediu,cnt  proportione 'mter additas.  Demu  proportio  dioiulij  tit  addita 
maiore  ad  dimidiu,canadditaminore,uelutmaioris  partis  id  minori.  142 
CLl  II.  Vimqi<mcui)q;manusmultiplicare.  1 44 

CLIUI.  SihnctdaUatialiiiea  adiungatur,al>  extremiditibus  autem  prioris  linet  dine 
rcSla  in  iimm  punilum  concurrant  proportionem  habentes , ^«.1»«  mediam 
hi  fer  tota  mcradieilam.cyadieilam  erit  pimilus.concurfitsiipwiilo  extrea 
mo  IrnetiulieiftdiJhnsperlincammediam.Quodfiab  extremo  alicuius  IU 
ne.ct<iualismedi.e,feupcripheriacirciili,<itiusfemidiameter  fit  media  iincii 
linet  Jif  prtdiita  punita  producantur, ipfe  erunt  iit  proportione  medit 
adadieilam.  14! 

C L V.  Ciiudi-jiorn»!  /lumtriitn  proportionem  cr  itiiitfilioncin  coti/idiTrtre.  1 47 

C L V L Horologioyiwn  tempus  multiplicare.  1 5 a 

C L V 1 1.  Uorologiormi  molarium  rationem  ojhtdere.'  i f 4 

C L V I -3 !.  ijulteii  iMofciJir  cim  ruia.qua  borarm  numerus  per  iifus  indicatur  exm 

phr.ire.  t^S 

C L IX.  NkIIki  aiiguksrciiilmeus  tqualis  effe  potcjl  alicui  angulo  contento  irflii.cr  <ir 

cMfiporfioiie.  1 5 a 

CLX.  Propofitali)ieairibiisq;  'meaftgnispwiilum  menire,exquo  diiUtlrcslinetad 
Isgnafsiitinproporlmibusdalis.  1 <Sz 

C L X l.  duo  trianguli,  quorm  bafes in  eadem  linea  fint  cmiflituti,  crtquales 

adiinmn  punllumterininati.crlatusunimcommunemterrtiiqua 
Ic  medism  nectff : efl  aiigiiltm  <i  maioribus  lineis  cdhIc «tit  mkorcw  effe.  1 6 1 
C LXII.  Vroportionein duorum orbium.quorum diametrorum conuext partis, v conea* 


ittproportioncsdattjintiniiclligare.  1 64 

CLXI  n.  VroporiioiicmuirimfklUriimpennotsisfuosindagare.  i 

CLXII  II»  Syderimt  proponiuncmmmagnitudmofkiidere,  i fftf 

C L X V . Proportiunemniotuum  omniiimfkHarum  ad  Solem  confiderare.  1 6y 

C V I.  Proportiones  niisfic.isfupe>partia\ies  in  eas, qut  panicula  usta  mtum  abundant 

reducere,  i<s8 
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CL.xvir. 

CLXVllI. 

CLXIX. 

CLXX. 

CLXXf. 


CLXxn. 

CtXXjII. 

CLXxinr. 

CLXXV. 

CLXXVI. 

CLXXVU. 


CLXxvirr. 

CLXXlX. 

CLXXX. 

CLXXXI. 


cLXxxn, 

CLXxxiir. 

CLXXXIIII. 

CLXXXV. 

CLXXXVI. 


ta;bvla  propositionvm 

Pi-oponmemmiificmiidftpore!  e?'  odora  coapure,  1 7 6 

ViUiirarm  proportiones  ixpUcarc.  \rj^ 

Proportionmmficm  m iujlnmtiuii  decUrare  iiixU  conipofiiionis  rua 
lioncm.  1 i t, 

Coniugaiionescuiufidsumcribrmtermemre.  • 18^ 

Propofitis  duebiK  quibiKlibet  umeris , ijuotuii  alios fcu  in  contiiiiium  feu 
medios  in  continua  proportione  arithmetica,  geometrica  cr  mitjica  hi« 
uenire.  1 8 7 

Proportiones  Stiphelij  dcfiribere.  1 9 1 

Circulm  fuper  centro  fiio  monere  <ecjualilcr,iU<iiiodomniaiUiiiipMif}4 
per  regiam  lineiim  moneantur  nitro  citrocj;.  191 

Progrefuf  cr  rcgreffits,tamfine  cjiiim  cm  IcUitndine  in  planetis 

per  folos  concentricos  circulos  tqualiter  motos  demonjirare.  1 9^. 
Caufam  uarietatis  diametrorm  ex  fuppofitis  concentricis  demenQra» 

m 1 95 

P.atmemceiUugrauitati5decIarare.  1 97 

Siproporlhaliejnaexduabufproporlionibuseiufdem  quantitatis  ad  alias 
dias  componatur, erit  proportio  illanm  duarwm  eadem p-, -opertioni 
pro-.iii^liexproportmeinpriinamduanimquantitatm,dctrae!a  |>w- 
re  iilaqtMntitate,qii£ ad  duas comparAtu}\ad  tandem  priorem  cjiiantU 
tatenu  1 9 8 

Proportionem  mirionis  metaSorm, maxime  auri  cr  argenti  declaraa 
re.  199 

Si  duobus  totis  ditg  portiones  flmiksahfeindunliir  ab  eifdcm  demio  jzyuba 
fd^is  portionibus  partes  eadem  .mjerantur,  (fniHOij;  acdeniibtpwtks 
libucrii  a portionibus,  criirclidnijipfarurti  quantilalum  partes  eadci.s 
ai<lir.mtui\eritTefiduiad  rcfidiuttn,ite!i!iitotiiisad.totim.  . io-i 
si  aliqua  quantitas 'mduiu  partes  diuidatiiy,f(teritqi  alicuius  ijUMtitM.saJ 
partes  ill<«  compofiu  proportiojiwii  poterit  eif.fdemqiiaiitttaiis  au 
tes  alias  quanlitMiidi!dfa,alihr  proportio  eadem  componi.  zoz 
Cum  fiierit  aliqua  proportio,  c oi.ipojita  ex  proportionibus  priiine  ad  fecuiiM 
dam  CJ-tertianuo  riirfusquaru  ad  quintam  crfcxtamtila  fe  habebit 
proportio  fecuudic  ad  tertiam, adproportionem  qumU  adlixtani,uelut 
produdicxproporticneinfecundamdetraiiapTimaadprimam  adoras 
dHiSum  e*  {'jcpoj-Hoi/c  in  qimtam,delra{ia  quarta  ad  quarUiir.  z o j 
Vropofita  di  ferenti'  proportioumparlim  fmiihim  ad  partes  aijumptas, 
propofitacii'proporticnc  totius  ad  refidiia  eadem, dijferciitianipyoporx 
lionm  totius  ad  reliquum  refidiii  inuenire.  zof 

Spaciim uitxnaltirali; per fpacimn  uihefortuitum  declarare,  204 

Q^xcimqigrauUiitiiorticibus  aquarm,mergMitnr,mmcdioitorticii,pri= 
mumuerfamergantur.  2 1 a 

Cur  homo  fedens  quanto  altius  fedet,  c quanto  magis  crura  ad  focmora , O" 
fcemora  ad  ptdusrcclmata  habet, /itcilm  confurgat,cum  tamen  hxc  opa 
pofitomodomuicemfehabeant, declarare,  z 1 j 

Si  jicrii  proportio  prinue  cr  fecundx  quantitatis  ad  tertian,ut  primxcr 
quarUad  qHmlam,^eritqi  quarta  fecunda  maior,  erit  proportio  quar» 
uadqumtammaiorqum  fecunda:  ad  tertiam.  Cipiod  fiderit  maior 
quarU 
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ij,  quintm  qitim ftcundit  tid tertim,  ntcejft  cfl  quaruni fici4ihk  e^f 
mioreia.  z » 4 

CLXKXVfLSi  tifdm  iiiribuf  «y  Wfw'prof)o«(otic  cmituxilio  pondefis  terti/  cjMr* 
tm  pondus  moueAtur  quibusfeawdum,  Auxilio  primi  neceffi  tfqunnu  poif 
dui  tardius t::rnUlorecmdifficulUttmoueri  qumficiindum-  z 14 

CLXXX  Vi  n.  Si direiAliqujeniOHunt  cum  ponderibus  aUquupondera,iitcompa/itd  pro* 
portio  Jit  eidem  proportioni  uirium  cr  duorum  ponderulnnioutmiiim  ags 
grcgutm  icquule  duorum  ponderunhuH  muior  fuerit  partium  miequalii.is, 
ibi  erit  maior  difjtcuUar.  s«4 

CLXXXIX.  Si  pondus  minus  ad  longitudinem  minorem  fubiequah  proporliontcoaptec- 
l{ir,fuciHiudeorfum  trahetur  quii tn  quod  m Aius efter  propius,  z 1 5 

CXC.  Si  fuerit  primum  graiK  minus  fecundo,  cr  fecundum  minus  tertio, proportio 

Aulemprimi  ad  fecwidtmmulro  maior  qum  fecundi  ad  ttrtim,i'olii!iilc  erit 
propolttisuiribuseifdcmadderepondi{*fecudo,uiipfum  cyiertiimmouea^ 
turf.iciliiisabeifdemuiribus,0'priinouelfecuiidoi]uamaiitea.  z i ^ 

CX  C(.  Cum  fitmiit  duo  pondera  cr  uires,du.ierisq}  aggregatum  ex  uiribus  crmi* 
norepondcre'mmaius,addidtrisq;mpipir  quantum  ejlproduilum  dimidiiiii 
rim  infc  latus  aggregati  detraho  dimidio  uiriMn,dkeli  r pondus  auxiliare 
ttiu.ilis  proportionis.  2 1 5 

CXC  U,  Si  tx  medio  diametrilmcd  ad  perpendiculum  erigatur  ad  circuli  peripbcri* 
am.exeo  puiiflo  autem  quotlibctlme£  ducantur  feu  intus  ad  lircimfmntiam 
ufipyfeu  extra  ad  diametrum , erit  proportio  lotius  linea:  ad  totam  uchitmu* 

tuo  partis  ad  partem.  ziy 

C X Cl  1 1.  Rationem  ponderis  triplicem  explicare.  z 1 8 

C XCI  jll.  Proportionem ponderisiongiorissnmediofufl>en(i,adbreHiusiRixqiiakcrm 
medio  (hipenfum  declarare.  z 1 9 

CXCV>  SjMw  fiatdupU  longitudine  ad  latitudinem, melius  pi  fulcietur  reftihui 
e-  medio  adanguloscr  eius  aqiiidi^antibus  qum  fecundum  longitudinem 
Vlatiuidinem.  220 

CX  CVf.  Siduo  circuli  fuper  eodemcentro  codenimotu  trans  feruntur, £quaU{l>aiium 
fiiperant.  221 

exeva.  Citrlaiiees  adlociim  fuum  fuffenfl  rrdcaiit,mprndentesno.dem5flrare.iz4. 

CXC  V II I.  Ciirfolidum  quod  cubus  uoc.\tur  Pyramide fLbilius fit ojkndere.  225 

CXCIX.  Raiionemreniorum  luiidm  mtpeUcnliim  HiKcniit.  zzy 

CC.  Cur  temo  cum  pariius  fit, magnam  nauim  agere  potef.crciircm  Uarietas  fit 

in  prora,  ipfe  coiifliiuaiur  in  puppi.  Et  cum  transucr/im  ab  aqua  prematur 
reiUantiuim  dirigat.  zzS 

CCt.  Sidiu’  line£  non  fecantes  circuli  peripheriam  inunum  puntlumexea  coe* 

ant  exterius,nrcejp  rft  illas  peripberia  contenta  ejfe  maiores.  229 

C CI I.  Rationem ftrepitus  oftendere.  2 j a 

C C 1 1 f.  Cur  fiytalis  onera  portentur  f Acilius, explorare.  2 j j 

CCu  u.  Cur  pluribus  trochleis,pondera  facilius  eleiientur  oftendere,  a j 3 

CCV.  Super  uerbit  Platonis  de  f ne  Rtipublicx.  234 

C Cv  I,  Rfcowii  pafionesqiufdam declarare.  235 

CCvir.  Proportionemagentiumnaturalium  intranfmtationecenjiderare.  238 

CCVKI  Motaresacentro  griuiiuiis  per  priori  motum,mreditu  uelocius  moueiur 

qumjiqui(nerit,  ajS 

Ci 
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ccx. 

ccxr. 

ccxiu 

ccxin. 

CCXIIII. 

ccxv. 

CCXVL 

ccxrif. 

ccx  VIII. 
CCXIX. 

ccxx. 

CCXXI. 

CCXXH. 

CCXXIII. 
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si fupeifcies  «flrfnguk  hi  duM  pdrtcs  equules  diuifi  'mteUigitur , qua  <ra« 
baqiiadrtUfiitldttwqiinduiKiaaquitlefytrit  piFullcUpcdimex  Utere 
media pisrtismtotmfuptrfcUmmdm  tiggreg.itop,tr^llflipedoim  ex 
partibus  inaqualibui,  io  UterAalttrimparikmtuo  in  eo^qisodfit  ex  dif 
firtntU  Uteris  minoris  partis  i media  latere  k di^entiani  ittaiorit  par» 
tisfuperjicieiii media fuperjicie bis ex di^ercntU  amborum  lafcriH» 
mtqudim  iuniiorm  ad  inibo  latera, aquiliaiuiiGd  ia  mktorem  parm 
tcmfuperjiciei.  241 

Si'  dv.e  Ihiea  ad  aquales  angulos  ab  eodem  pundloperipheriacirculirtfie» 
Saitlur^nectjfeijlaiigulos  am  dimetiaitefadlos  aquales  tffe.vttde  moi* 
nijtjhim  (]i,pro!ra3amdUmetrm  angulum  fuppofitm  per  aqualia  dU 
uidere,  14* 

Si dua lines exdueibugpuniiis peripheriam  contingentes, ht  eandemparm 
ttmprotrahantitr,fempermagis  difkbunt  micem  «<tcx parte,  CTfiHn* 
quawconrHrrciif.  24^ 

Siub  eodem  pundlo  adcirculiperipherUmlmeaquotuisducintur^trtsinue- 
nirelmea,s,qittnon'mdUmpun(imrefii(}cntur.  244 

Fropofitt»  ciKi(!o,(tt^;  is  «Mt  periphcrU  pundo  fignalojmeas  contingentes 
ultra  litracpiV  eam  ab  ipfomet  deducere-  245 

Si  extracirciilm  duo  punda  aqualitericentro  ^^iJ^an^l4  j;gnfntKr,crK  pun 
fiiim  reflexionis  aqualis  1»  merfio  rirfttJBSfercfpfi  interhueaijqua  i cea 
tro  ducuntur  ad  ifla  pundi.  Si  utro  unum  centro  proximius  jtierit  allero, 
pttndum  xqualitatis  i»  peripberia  tanto  longius , uerfus  brcuiorenriitiea 
4ii?,(jfi4nto  pundmaliud  4 centro  mjgwrfi/frtfiif.  245 

PK/iflimi rejlfxionis putidorum inaqnaliterdilhnlim  a centro , <cjHrtIi(er 
rfijhf  4 lineis, dudis  i centro  *d  pimdaaqiialu(n-dip.vitiaalteTumaK 
que.  2^<f 

SifiiermtcirculidHomaquaks.&extrautrunque  pundmadillud  exuiim 
nore  reflexe  per  magMin  pArtem  «iworw  4 maur*  pcnieuirc  pote» 
Tunt.  247 

OfHJuj  iiidet  partem  fiiperfuUi  time  illmlnittam  4 Sofe  pe  rV4(f[oj  rejlexo* 
4 Solii  corpore ; nec  tamen  potefb  uidere  imagmemipjius  in  Liim  tait 
quimmjfleculo,  248 

RationemmacuUlMitekdagare.  248 

Rationem  eorum  que  apparent  circd  Sofem^emfo  iaaquapoftio  deda» 

Cdufani  cur  Soi  rf^uii  diebus  exoriens  mnirai»  ii<I  mcridim,i  im  ;n  mridie 
adboreimmittit,explorare.  2^2' 

Slagnitiido  luiieO'eaterorm<tfirorm  dignofeiturtx  proportione  dlio» 
rum  adeam iuxtddil!t,iitumtipfntiuerbiuxtiTdtioHetii  pKpiflo^atf  Lu» 
Bem(ii/Iarr«>rat«ne. 

Qtfatifttatet  ^KtCiegHaffrfJJe  no«poJJ7mt  in  eodem  genere,  maius  tamen  <3r 
maus  recipiunt, funt  tft  proportione  potefhtis.  2 5 { 

Qijantifafej  queadu  icqualere/Je  nenpo|/]<nf  proportionea(fiii 

effepojjunt.  _ 

Keqne  teniporti  totii», Ht imagtttamnr , ipfum ejje mfiintum,neque  auiuU 
Urm  proportio  ulla  efi  ad  tcmpKi.^Hod  poteJhUe  efl,utpote  diem 

ucl 
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CCXXVIII. 
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CCXXK. 

CCXXXI. 

CCXXX  1 1. 

CCXXXllI. 
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udmcnftm. 

Proporliomcdk  noneflcxrMioneugmtit^fcdpitiiiMis,  2<;  f! 

Proportio  fiibliinisiion  conlifhtm  nuirriuuliite.fed  ordine, iiKUquaii  di  j]rn 
raitii  rjivtitfcjitodejiantcz2'pojl.  257 

Vit£  iitxU  tiiittJiTH')»  perjvdiiomm  in  comp,mttiotic  ad  cogiuiioi!c.r.  /10* 
JTr.iiH  proportionem  quMidambabcnt.  i ^ p 

Proportionem  fcientij;  jitiiii-onmi  er  caterorum  occH/ipjm  con fideram 
re.  2 lio 

incorporea  omnia  mnm  funt,ncci;  mmerni  cfteorm.  zCi 

Proportio  incorporeorim  aftendeiUim  femper  maior  z6z 

Tres  cjfe  mundos  ateji  inter ipfos  nullam  e(fc  proportioncmuicc  numero  foj 
rff^niri.  2 5 5 

Omnis  1)10(1«  lufuniliiijiMiKoKfloaore/hjHtopropiore/f  crnwgi;  jiniiJ 
JinnwcjKJcti.  2 6'4 

incorporeo itterimmcji: ,beatm,fecuru>n,immuta!<ile_ 
fecundum  locum, /of««i  iuxtaeffciuiamjif.iuxu  ^uod  utluta  Icui  fita 
furio aciu£z^auraa:lliu>t  demulcetur.  279 
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HIERONYMI  CAR 

DANI  MEDIOLANENSIS,  GI» 

1 1*9  i BONONIENSIS,  MEDICIS 

de  Proportionibus, feu  Ope^ 
risPerfcifH 

t I B E R Q*V  r H T V I» 

PtimEdifnn(c/d 

ROPORTioab  Euclide  fic  defait)itur,Qti6dl 
fic  duarum  quantitatum  ciuCdem  genaris  i 
quod  ad  magnitudinem  attinet,  comparam 
tioccrta^ 

fecunda  difHnitid. 

Proportiones  per  fimilitudinem  dicutur^ 
cum  quantitas  quantitati  comparat  alterius 
generis, cui  fingitur  aequalis  efTepotcftated 

V elut  R a b fingatur  monas  iri  comparatione  ^ 

ad  b c erit  reiflangulum  d.c  tequale  lincaz  b c;  d1_ [d 

JTcrtfa  dJfltoido. 

Prop ortToaqualis prOp ortioriieft , cum eo4em modo  termini 
fchabentinuiceminutra<5 

Qirarta  dii^inido. 

Proportionesfccundunigcrius  notx  dicuntur,  cum  nouimus, 
qubd  Rnt  maiores, aut  minores.Natri  cdm  aequales  fune,  fimul  ncf» 
ccRe  cftjUC  cognofcaiTius  genus, &:  fpcciem, 

(Quinta  diffinitio. 

Datum  pofitionecft:  quod  neceffarid  cx  pofitis  certam  habet 
quantitatem. 

§exta  diffinitio. 

Datum  finiplicitcr  dicitur, quod  ex  propofitiscognofeipoteft, 
quantumfit. 

Septima  diffinido. 

Proportiories  poteRate  dicunf , qusefub  comparatione  aliarum 
quantitatunecciTariam  habentium  conexionemfolucognofcunf. 

Hx  autem  funt  aliquando  eiufdem  oenefis,  ciim  primis  uc  nun 
mcriialiqtiandd  alterius, ut  linearum  &Tupcrficierum,ang.uIorum» 
^arcuum:a\iquando  riufdcm  gerteris , & diuenfarum  fpederum, 

' uf af cuuin per (inus,qua  rituntur  Aftroriomi.  - 

Odlaua  diffinitio. 

Proportiohornonyrnadiciturduarumquantitatumdiucrfi  gei 
neris , fed  alterius  a b altero  dependentium,  urine  motus  ad  teni» 

A pusi 


» HIERONYMI  CARDANI 

pus.  Dicimus  cmm  motum  tardum, ti£luelci«cm  in  cdnS^afationc 

ad  tempus, 

Nona  diffinitio. 

Proportionum  aliae  dicuntur  rhetc,aIiaealogte,Thc£3e  quae  funt 
ut  numm'  ad  nutii erum, alogae  quae  nonfuntnumeri  ad  numerum. 
Decima  diffini  tio 

Proportio  rhete  alia  aequalis,  alia  multiplex , ucl  fubmultiplcx; 
alia  unius  partis  excciliis,  aut  defeiflus , alia  plurium , quam  fupcr« 
partientem,  aut  fupartientemucicant. 

Vndedma  diffinitio.  '*■ 

Cumdiuifo  denommatOrepernumeratorem  exit^^uantitas  alo 
ga;  proporfiodicituraIoga:(iauteninumerusinteger,autpars  nu^ 
meri  no  ta  dicitur  rhete. 

Duodecima  diffinitio. 

Proportionem  in  prdpordonem  duci  eft,  quoties  rc^o  ordine 
tres  quantitates  in  eifdem  collocancrut  iint  tres  quan 
titatesabcdiccturpropoitioaadcprodutflaexpro  ’~'T — ^ 

portione aadb&:badc,&  iimiliter proporrio c ad  * . 

a-prodiKitur  eiiproportioncb  ad  a,&  c ad  b,  ^ 

Tcrt/adecima  dlffih/nd. 

Proportionem  perp^ itionem  diuidi  e(l,quot{es  ad  eandem 
quantitatem  dU«TJCR[ntitat«  :^niparantur,t‘unc  illarum  propor* 
tio  eft, quacprodit-unaper  alteram  diuiia. ' 

Sintproportioncs.a&fb  adc&!  interponatur  b inter  a &l!c, dico 
prapi^uonem^d^-^HMlwffi-ywfiropQrtipnemaadb, & prodire 
proportionem  b ad  c,conftat  ex  conucHa  pracedentis, 
Qtiarcadccima  diffinitio. 

Additio  proportionum  intelligitur  quotiens  duarum  quanii* 
tatum  ad  unam  tertiam, proportiones  per  aggregatum  iplarum 
quantitatum  ad  eandem  cohiunguntur. 

Velutficomparennirab&bcaddjindetota  a b c 

a c ad  d dicemus  proportionem, ac  ad  d efle  con  • 'Jr**~* 

iumfta  ex  duabus  ,pportionibus  a badd&b  c — - 

ad  eande  d.Hoc  &:  duo  iequentes  ftciit  Sd  dug  anteccJcccM^emona 
ftrabitur eflc.nunc  folum  quomodo  intclligendu  fit  proponimus. 
iQiiintadedmadiffinitio. 

DetraAionem  proportionis  a proportione  mtclligimus  fieri 
perdetradioneminoris  quantitatis  a maiore, comparatam  ad  cafui 
dem  quantitatem. 

Vclut  in  exemplo  fuperiore  detrada ijroportio.ne  b c ad  d jfx 

propors 
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propomon.e  a c ad  d , rclmqiietiir  propoflio  ab  ad  probatUf 
ex  conucdjonc  pra:c^dcnris. 

Scxtadecima  difBnitio. 

Tixtraclio  radicum  alicu/us  proportionis  fit  pef  extra«ftion«fl 
radicum  quantitatunj  illius  iuxta  unamj&  eandcmratidnem. 

Vcl  u t q uadrac®,  ud  cub<c , uel  promcst,uel  uniucrfalis,tiel  alte;*' 
riitsinodi. 


Oedmafepdhta  difi^nitid. 

Ciim  ierint  dusc  pfdporriofies  iiihiltrs  in  tribus  tcrmiftis  cofi* 
fmtiataJ , dicetur  pMporcio  prima:  'quantitatis  ad  tertiam  ucluti 
primteadieciindamdupIicata.Etfi  fint  tres  proportiones  fimiles 
irt  qtiatuor  rerminis,dicecur  proportio  primx  quantitatis  ad  quaf^ 
tam  triplicata  ei>qua;  eft  prima?  ad  reamdain, 

Decimaddtaiia  diHiiiitiOn 

Gonfufa  proportio  dicitur  fimplids,aut  compofica:  quantitati® 
ad  compoficam  in  comparatione  ad  proportiones  ad  partes. 
Decimanona  diffinitio. 

Qijautitates  qugincontinuafunt^portioncAnaloga:  uocant* 

Dicftumcfibocadfugiendum  nomen  barbarum,  edam uc bre< 
uiter  tamenpofigmus^^^Trie^licarc- 

Refiexa  propc^vtio^dTcitur  cum 

prima?,&:tertia?fc  habet  ad  fecundam  uelUtfccurtda  idfmT^,  '** 
Vigefima  primadiffinitio. 

Trium  quantitatum  analogarum  alia:  quidem  Geometrica*,' 
cumpropordaiifwilis  efttAli»  ArithmeticaB^cum.fiicric  xqualis 
exccfliis  Iiucindc;  Alia:  muficxaim  fuerit  proportio  prima?  ad  tcT 
tiam  multiplex , aut  limplex , avtt  compofita  cxceflus  qux  fimplici 
iuddfalit  ad  mulnplicisperfe<flicmem:eadem  autem<fii  proportio 
exceffus  primx,  Stl  fecundx  ad  exceflum  fecundxfupra  terdam. 

Veiutproporrio  ^.4.  jdupla  eftutrin<5,&  ^,z,2  tripla.&i8*24.; 
2i.&45,40*56'.Geomemcauerd&!aritbmedcafa(;iliuseontinuan*: 
iur;yi  quotquot  quandtatibus,fed  &mu'ficaueltit  4.  8£ 

proportio  8 5 mufica  eft:  quia  proportio  5 ad4  mufica  eft , 

bene  fonans, igitur  conflituds  8.5.4'dum8  ad  4behi^tbttec',  5^5 
ad4,&4  litcxtremanonmediainde8.S^5  benefonadnam  inmc** 
dqs  n5  cft  ueru,ut  111^X4  bis  diapente,  & la.  ^ bis  diatefiarou» 
Vigefima  fecunda  diffinitio.  ,■ 

Quantitates  qux  fimilemhabentpropordonemfton  cOni^ua;® 
tam, omiologx  appellantur. 

Vigefima  tertia  diffinitio. 

Prima  operarioneconfiltere  dicuntur  proportidh^SjCum  intor 
primo  conflatas  quantitates  coftfticeriftt. 


PRt.r 
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5.  PRIMA  Animi  coinmunisfententia. 

M N i s Proportio  eft,  aut  aqualiiatis , aut  maior  inaequalis , 
aut  minor.  . ^ ' 

Secunda^pimicommnnisrenteptia.’ 

Qiiilibct  nunifiriis  lanjips  dicitur,quahtaeftilHusproportio  ad 
monadem.,^..  ••  r- 

Dicimus  enim  quatuor,qu6a  monadem  quater  contineat.  Et 
duo  cum  dimidio  cum  monadem  bis  8c  femis  contineat. 

Trrtiaanimicommunisfcnrentia. . , . 

Prppqrtionem  defedus^ffii  lleftatftaeauantitatigad  defedium 
eHepoirc,iitquaatitj^s‘a^c^S^iWdi]^’^cu!nfur  comniunes  ani* 
mi  fcntcncia:jqu|^^^^caiy5)  o te^ni^iori.uSi'j'|jUq(:^  .qcrae  fint, 
cdgnofcun^^ii^a^odefeJiuseftquantitaSj&quanntaf^luWpm 
fpeciei,  ^liia detrahitur,^  de^eAus  ripn  .m 'limplicitur,  ftadett-a* 
^ ergq^r.-quartam  petitionem:  ucl  prini?na,difBmtioucm  erit 
proportio  interillas  ^Sunt  cnirnambxdetraifiar. 

(^artaanimrcdmindnisfcntcntia. 

inter  quandtaccm,&<j(efd^ium  minor’cm  quantitate, cuius  eft  dc 
fcc^usjcft  proportio , quatdms  eft  qiiantita.s.Sit  ab  linea,  8c  detra* 
(fta  quantitas  b c^non  maior  ab  &;d  litaliaquaruis  quantitas  ciufi 
dc  generis.dico  quddintcr.d  &b  c'eft 
tio  quatenus  b c e(|  fw|:  ‘ ; i 

dem  geittrtif  idtf3riiBWilaiiqtiA!.prc^oro^^  d 

perprimam  diffinitioncm.Sed  ut  b ccft  defetftus, nulla  eft  pfopor* 
tibiquia  quanto  b c aimctur, tanto  augetur  proportio  d ad  b c»,  & 

hocgft ^rtnii  I iiMBifW^aMfeghJiiilii|ntirfa.. 

hiihn***’  ' -^^ntaatfliMAjrtmitinisfeiitentia.  ■ 

Oum  proportio  producitur  ex  proportionibus  quadibctilla* 
rumdiceturpKodu<fta  diuifa  pcralteran^ 

Sextaanimjeommunisfcnfehtia. 

Aqualipm quantitatum  fcu  proportionum  ad  tertiarri' compa* 
rabiliumeadcineftpropomoat^uiciisim  , Hacc  etfi  d^monftrc* 
tur  ab  Euclide, cfl:tamennicgeneraI/orJ&!'fatisper  fenota.  Vtftf 
propior  animi  eommUnij^nteutix,  quini  rei  demonftrandjp,  ' 

Septrmaanimieoirimunisiententia. 

Ad  quo  d quantitas  proportibriein  habet  infinitam,id  in  genere 
411iusquanticatisrioncdiiqTrcheriditur.  /' 

Nam  proportio  eft  dt^runi  quantitatum  eiufdcm  generis  com* 
|)ararip  certa:atjiaic'cdnipara'tib  cma  non  cftjnonigitur  quamita* 
tes  amSscTunqaurnon  eiufdemgcneris. 

. "•  ■ 
i A 
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PRIMA 

Q I fuetitpiimi'  ad  fecundum, ilttcftii  ad  quaitum , &!  ex  primo  iii 
^recuiidum  producatur  a^qualejautmaiusjautifiiiiuspnmo,  ucl 
fecundo, producetur  eodeirimddo  Csi tertio  in  qlianUfri  gqtialeaut 
maius, aut  minus  tertid,tiel  quartd  eadem  ratione  & ordine,: 

SecuftdapeKtfoi 

ProportionespoiTuntduci,diUidi,iurigi,5iaufcrri,6iffumiradix 
in  eis  cuiufcunque generis, atcjueeartinl  quarititatisjUt1ibcc,pofr€ 
traniponere.  I 

Tertia  petit/o. 

Proportionis  cuiufuisnomenadenominatore  fupraferipto,  ^ 
numeratore  infraferipeo  iumitur. 

Qiiatta  petitio. 

Diuifaqiiauis  quantitate  per  aliam  eiufdemgciicris,quodexit 
proportio  dicitur. 

Qdintapetitid. 

Qiielibetproportio  cituel  inter  duas  quantitates, uef  perunani 
fignificatur. 

Nam  per  tertiam  pedtioiKiii  ii  fint  dua;  quantitates, quae  non  hi 
beant  unius  rationcm.nOrrien  iumit  proportio  a duobus  numeris, 
fin  autem  fit  altera  monas, erit  pef  fecUhdlifti  anirfifeonfmunem  fen 
tentiam, proportio  numc^uSipfeJdedpatet,quoddiciturw 

Sexta  petitio.  . 

Propoficaproportioneqiiactinqpj&monadc  quantitatem  inue 
nire,qua:fc habeat  ad  moriadcminproportionepropofita. 

Nam  cum  per  quartam  pedtiorieni  diuifa  qiiaridtate  per  quans 
titatemexeacpropordo,& numerus  ad  monade fehabeat,  ut  pro* 
pordo,idcdrumptamonade  fecundum  illuni  numerum', illenume 
rus  eft  quantitas  qujcfitS, 

Septima  petitid. 

Quamlibet  qiiandtatcm  per  aUara  eiufdeni  generis  diuidere 
polTe. 

Odiaua  peiitid. 

Proportionem  in  proportionem  ducerepofletquamuis  fint  in* 
ter  quantitates  diucrfi  generis. 

Quoddiciturdemulciplicadoneintelligendumeftdcalijsope* 
radonibus  fupra  cnurtierads; 

Nonapet/tid. 

Monadem  femperliimere  in  quocunquegericrepolle  propofi* 
tapropordone. 
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Nam  licet  diuidcreperfeptimam  petitionem  quantitatem  per 
quantitatem  proportionis:  & quod  exit,  eft  proportio  perquar^ 
tam  petitionem,  3^per  fecundam  animi  communerti  fentendam 
■ illa  proportio  eft  numero  sequalistergo  diuifapropordone,pcr{i« 
milem  numerum  Ratuctur  monas. 

Decrmaperifio. 

quouis  genere  quantitatum  fumcre  polTe  quantitatem,  qua: 
/«ttEJfni.  fe  habeat  ad  monadem  inproportione  data.  Similem  huic  propoa 
nit  Euclides  in  lineis  generaliter:  nos  autem  contra  generaliter  in 
omnibus  quantitatibus,  fed  de  monade  tantum. 

Vndecimapetitlo.- 

Monademinciuancuntpquantitatem  ducRatnajquale  ipfi  pro« 
duccrc.SimiUter»  proportionem  aequalem. 

Nam  cum  aliqua  quantitas  augeat  du<fla  aliqua  mmuat,neceflc 
eft  aKquam  effe,  quae  nec  augeat, nec  minuat,  & haec  cft  monas. 
Idem  dico  de  diuifione.  Aequalitas  etiam  du(fla,  uel  diuidensnon 
s«Knilf4  Mi  mutat  proportioncm:ncc  quantitatem  ipfam, igitur  monas  arqua* 
mcamums  litatem  refert. Quod  etiam  eftpcrlpicuum  exfupradidis. 
fmwm.  Duodecima  petitio. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitates  dd  ad  primam,  & tertiam  atque 
multiplicibus  aiTumptiSjitcm^  adfeaxndam  8d  quartam, & fi  muU 
tip/exprimarmaius  eft  multiplici  fecunda:,multiplex  tertiae  fit  mas 
iusmulciphci^u«brtae,&fiminushiinus',&fi  atquale  utquale,idcp 
femper  quouis  modo  aflumptis  his  proportionibus  ad  primam  Sc 
tertiam, &ad  fecundam  & quartam  erit  proportio  primae  ad  fccun 
..  damme  tertia:  adc^nwiajbtSBewtiam  aflumitur  ab  Euclide.  Etper 
hancinteliigimus  etiam  conuerfam; 

Tcrt/adccima  petitio. 

Qtiantitates  aequales, atque  proportiones  in  qualuis  quantw 
tates  duiftae  eandem  feruani  rarionem.EucIides  hanc  dcmonftrat» 
- ..  nos  autem  ad  uitandum  taedium  petimus  concedi,  fub  quainss 
tiEltw.  eluduntur  diuilio  etiam  additio , detractio , laterum  ommum  ins 

uentio. 

(^artadccima  petitio. 

Ciim  termini  alicuius  quantitatis  eandem  feruant  rationem  in 
omnibus,  firmi  funtacftabileseiufdcmrationis  comparatione 
contentajpartes  aequalem  feruant  exceflum,feu  proportionem, 

PROpos  ITIO  prima. 

■pRoportionem  in  proportionem  duci  eft  fuperiores  numc* 
i*  ros  atque  inferiores  iiiuicem  duccrc. 
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Sft  proportio  lineae  a ad  lineam  b, ut  anguli  c ad  angulum  d , ftaa  Cara. 
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tuatur  c monas  in  genere  i 
hj&fiatfadc,utcad  d,  &;du 
catur  a in  f Sdb  in  c,  &proa 
ducamurg&:h,  Qiiiaergo 
feftproportioipfa,  ericg  ad 
autcadd,fed  h eft  sequalis 
b i igitur  a ad  h ut  ad  b.  Du» 

Aa  ergo  dicetur  proportio  a 
adb  in  proportionem  cadd 
ducendo  terminos  proportioniSjfeu  quantitatis  re<fi:a  fcilicetfii^ 
periores  cum  fupcrioribus,8i inferiores  aim inferioribus.  Nam  fl  p«r  n.Prt. 
nirfum  conftituanturfadeutaadbcumflitproportio,8ikadf  ut 
c ad  d,erit  k ad  e,ut  g ad  h,k  autem  fit  ex  du<fiu  proportionis  a ad  b, 
quzE  efi  fin  proportionem  c ad  d^iquet  igitur  propofitum, 

Prdpofltio  feciinda. 

Proportio  extremorum  producitur  ex  intermedijs. 

Sint  a b c quantitates  dico  proportio;*  ‘ 

iicmaad  c, produci  ex prppOtrione  a ad  b 
&b  ad  c,  ftatuantur  totidem  amonade  d c 
fjCriincque  ex  dcmonftrantis  ab  Euclide  in 
quinto  Elemetorum  in  eadem  proportioni 
ne,ftatuaturergo  d prima  quantitas  c fc# 
eunda  & tertia  fquarta.  efitque  perprtccc» 
dentem  proportio  produifiorum  ex  d in  e 

fit  g,&inf&  fit  h, produ<fla  ex  propora» 
tionibus  d ad  e&e  adf>quarcex  propora*  ^ g 
tionibusaadb&bade,fedcx  didis  cum 
c fit  eadem , erit  proportio  d ad  f ut  g ad  h & proportio,  d ad  f per 
aquam  proportionem  ab  Euclide  demonftratam , ut  a ad  c , igitur 
proportio  a ad  c producitur  ex  proportionibus  aadb  &b  ad  c, 
eft  proportio  ipfa  a ad  c d numerus, ut  oftenfum  eft. 

Exhocfequitur,quddcumfiieritquantitastertiamonasexpro#  Cdr».  *. 
portionibus  inuicem  dudis  producetur  prima  quantitas. 

Exhocfequitur,qudd  conuerfa  proportio  producitur  ex  con*  * 
«crfis  propordoiiibus. 

Propoiitio  tertia. 

Si  proportio  ex  duabus  proportionibus  in  quatuor  terminis 
producacur,ipfaucrd  proportio  inter  duas  alias  quantitates  fue^ 

A 4 ric 


PerS.dTf* 

feiit. 


I.  HIERONYMI  CARDANI 

ric  conftituta:  confurgcnt  trecenti  fexaginta  modi  produ<Sionis 

proportionis. 

Cor”.  Hgc  ptopofi tio  ut  prarcedens  Sc  fequetes  tres  ab  Alchindo  fum:» 
ptjc  funt,&:  ab  co  demonftramur.  Sit  ergo  proportio  a ad  b , pro;* 
duda  ex  proportione  c add  & e adfj  confiat 
quod  eum  fint  fex  quantitates,  quod  fieri  pote#  a b 

runtquindecimconiugationes,quas  pofui  ala#  ^ ^ 

terefacilitatisgratia,quibusrefpondent  totidem — ■ — — r- • 

conucrfie:eruntcrgotrigmta.Singulaeautcm  ha  ^ ‘ 

ruiti  produci  poflimt  duodecim  modis  ;;4u(fiis 
duodecim  in  triginta, fiunt  trecenti  fexaginta  mo 
di.Ethoceftclarumperfe,modo  demoftremus, 
quodfinguli  horum  modorum  pofsint  prOdu# 
ci  duodecim  modis, & capiamus  a b primam  qug 
potcftproducicxcd&ef:  Item  ambabus  Gon« 
uerfis  d c & f e ; & rurfus  altera  re<fla  altera  con# 
ucrfat&hpcbifariamcd  & fe,8ddc  & cfjfuVit  cr# 
go  iam  quatuor  modi.To  tidem  cx  c e d f , toti* 
dem^ex  cx  Sc  de,  igitur  erunt  duodecim  mo* 
di , quibus  produci  poiTe  intclligitur  propor* 
tio  a ad  b. 

Propoiicio  quarta. 

Si  fuerit  proportio  primi  adlecundum  produ* 

Aa  exproportionibus  tertq  ad  quartum,  8c  quin 
ti  ad  iextum, producetur  etiam  exproportione 
tertij  adfbiCumj6equmtiadi|lBffftim* 

Sit  proportio  a b produifia  ex  proportioni#! 
buscadd,&:cadf,dico  quod  etiam  erit  produ# 
fer  s.petit,  (fiaexproportionibus  cadf,  S^ead  d,  difponan* 
irji  j prttf  Uir  ut  in  figura  Sif  fiat  ex  cin  eg,&!exdinfh,ergo 
per  primani  harumg  adhutaadb,fedperpra:* 
iiippofitainfecunda  produefiione  etiam  prode* 
untg&h, igitur  perprimam  propolitionem  ha* 
ruma  ad  b proportio  producitur  ex  proportionibus  cadf  tertiss 
fcilicec  ad  fextam,8i  e ad  d quintp  ad  quartam, quod  fuit  propofitu. 

Propofitio  quinta. 

Si  fuerit  proportio  primi  ad  fecundum  producfla  ex  proportio* 
nctertijadquartumj&Tquintaadfextumtcrit  proportio  tertrj  ad 
fextum  produtfia  ex  proportionibusprimi  ad  fecundum, &:quar* 
tiad  quintum. 
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Sitproporcioaadbprodu^a  exproportio* 
hibuscadd,&cadf,4ic0quodproport^c  ad  ■ ^ 
fprodudrur  cx  proportioiiea  ad  ^ 

terponamd  ciiiterc&:^  eriicp  cX  fedirida  pro« 
pofjtidnerepcdcapropoviicl  cad  fproduiflaex 

tribus  proport/oMibus  caddidade.eadfjfed  

proporrioncs  ca4  ad  f producunt  pro* 
portionem  a ad  D,i^kmj^pr6pon|b  c^f  p?odq  ; 
citurcxpiwpor  ^m&saadb»^ea’df; 

’’  ' ^opoficiofcxta.'.' 

Ertfetdbnris  fexaglnta  modis  producendas 

rumprbportionumtrigintafextdlitumefle  nes 

cellarios.  ■ \ 

Perquartamemm  proportio  aad  b produs 
cjcurbifariam,5![excadd,&eadf,&(cxcad  f,& 
eadd.&^perprjEccdentemcadf  produdtur  e;c  ^ 
aadb,&dade,&:pcrquarcam  riirrus  cx  aa3e, 
&dadb.  Etpcr^rsccedencemrurfusaadeexb 
adf&:b  ad  ddgftv^f^r. quartam  eadem  produs 
cetur  eJe  cad  d'&’b 'dd¥.  ■ 
tem  c adf  bka  at§  r' -Sfd  ad  b , 
hos  modos  ih  tabiila.  Vidcs‘eriairi 
aliquos  modos  non  produci,  ut  pris 
mi  ad  quartum  rict  adfeKtum,  & Iis 
quct,qudd  cubi  ihit  quiMdecitd  di 
rnnes  modi  qui  prodilci  pofTe  intellis 
oantur,&'  nouem  tantum  producatis 
turfe?  efl’c,qiu  non  ^ducunmr,cjuos 
fcorium  in  tabiila  coniunxi . Et  cons 
dat  etiam, quod  totidem  conuerfi  fcis 
licet  decem  obto  produGUfur,d^'4^is 
bu«  fiximus , lu  firit  omtieg  m^hbt 
fex,  qui  conftac  cx  duabus  prbfpofis- 
tionibus  prsbniifsisj&l  hacterria,'qua  ^ 
adiungemiis  fcilicec,  qubdprbpbrs  ' 
tio  primi  ad  tertium  produc^.rur  ex  ^ 
proportionibunecudi  ad  qiiartum, 

Sc  quinti  ad  fcxtii.  Hocehim  expris' 
cedentibus  non  liquet : ben&  liquet 
permutatis  orJiniD'ii’s',^u6d  fi  pro*s 
^ortioprimi ad  certiurti '^fbd^tur, 


V. 


Primi  ad  feamdum. 
tcftn  ad  quartu,  8c  quin 
a^difexmnv..^,^  ,..J 

terti}  aid  iextum,^  quMi 
ti  aid  quartum. 

Primi  ad  tertium; 
leam  di  ad  quartum , 8c 

. ‘qmnti  adAxfw*?’» 

fecuhd/id’lextum , Sc 
^qiiinfi  ad  quartum. 
Primi  ad  ^uintum- 
fecundi  ad  %xt5, tets 
tqadquaitum/ 
'fccund/ad  quaitujn,&: 

■ terti}  ad  lextur^^. 
Secundi ad  quarr^. 
primi  ad  terrium',  Sc  fex 
ri  ad  0^riini. 


quod 
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quod  etiam  propor;*  8 primiadqumtum,etfe^ 

tio  primi  ad  quintu.  Modi  qui  no  ti  ad  tertium. 

Namterrium,&qum  producurttuf  Secundi  ad  fcxtum. 
iiim,item^quartunt,  pri.adquarra  ^ primi  ad  quintu>6(:;  quar 
&rextiim  non  difFcV  pri.adie^mm  ti  ad  tertium, 

ruiniii  ordine  uolun  fec.  ad  tertiu  lo  primi  ad  tertiu,  quar« 
tario.Ergo  intcrpofjsi  fec.  ad  quintu  ti  ad  quintum. 

tQeintera,3(^cpcrfetf  tcrt.ad  quint.  Tcrtij  ad  quartum, 
eundam  propofitio»=  Iquartaafexic.  ^rimi  ad  iecundum , Si 
nem  proportio  a ad  c . f I^ciad  quintum, 

produdeur  cx  propdrttcniSus  aad  U prifhi  ad  quintum, &rex 
e,&cad  c,utSKflemonftratisinpra<*  tiad  fecundum, 

fenti  proportioi  a ad  c producimur  ex  Tertq  adfextum,  .t 
'*-  c ad  f&b  ad  d.  Proportio  ergo  a ad  primi  ad  fecundum  , 8d 
c produdtur  ex  proportionibus  e quarti  ad  quintum. 

. aclc&cadf&badd,ateadc&c  ad  14  primi  ad  quintum,  & 
fproducunt  cam,qua:  efteadfper  quarti  ad  fecundum. 

fccudampropofiiionem.Igiturproj'  Quartiadquinnim. . 
portioaadcproduciturex  propor#  15  fecundi  ad  primum, 
tionibus  b ad  d lecundi  ad  quartum,  tertq  ad  fextum. 

&^cadf  quinti  ad  iextum.  HaJcAls*  fecundiadfexcVMW,&ter 

.ci|adprimum. 

nidlauaSeT^j^m  tameutiliaolim  Quinti  ad  fextum. 
erat nccenaria ad intelligendum mas  17  primi  ad  fecundum, &! 
gnam  copoffticmeniP^^^fimic  ...  , ; quanti  ad  tertium. 

quSra^  18  primi  ad  tdrtsu^  quar« 
tes  triHlixit  ad  quatitor, prorfus  harc  ti  ad  fecunduiri. 


fcicnoauniufuiefiedefijt.  a cc  a e ec 

Propofitiofept/ma.  cb  e 

Jnmodis  qui  neceflarid  produs 
cuntuf  ex  duabus  proportionibus,  f 

cum  dup  quantitates  ex  illis, qqfmo  " ' ' ““ 

dostoiifidunfja:qualcsfiicrint;pros 

portioproducfiaadquatuorqqanrie  •* — — — r 

tatcsomiologasredacetur.  f.  ^ 

c«"’.  Sint  fex  quantitates  ab  cd  eli  


producatur  ^portio  a ad  bexprotf  f 

port/onecadd,&:eadftufcis,qudd  

inJidircccpn  funt prima  cum  fecunda,tertiaucl  quinta,  & iecundla 
cum'  ^arta,&'fexra,&:  tertia  iimiliter  cum  cifdem,  & quinta  eodem 
)n0.do  cum  eifdcm;/]  igitur  dup  quantitates  ex  his, qup  faciunt  pro* 
f.  portionem 
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portionem  prodinflam  inter  fe  fuerint  «quales  reducetur  Ii  ac  pro;* 
portio  ad  qiiatuor  qtiantitates  on1ol6gas,fcilicet  abiedis  ambas 
i/us «qualfbus.Sitgratii exempli  prima  «qiialisi  quintai&quia 
;i  oc'lauo  modo  proportio  ftcudi  ad  quartum  producitur  ex  pros 
;>ordonc  primi  ad  quintum,  &fexti  ad  tertium,  ergo  pcf  expofita 
f iroportiofccuiidi  ad  quarttlmmtfextiad  tertium,»; ita  permutans 
; "O.cC  conuertendo  fecUridi  ad  fextum,ut  quarti  ad  tertium, S^tcrtq  yndectmii 
s iquartumjUtfexiiadfecundum;  prtiiww. 

Propofitio  odaua* 

Siduarumproportionulupcrioresnumcriakernatim  cum  infc 
rioribus  multiplicentur, at<p  coniuiigantur;  erit  proportio  aggres 
gad  ad  producl:um  ex  inferioribus  inuicem  proportio  exprimis 
pvoporttoiiibus  compolitai 

Sitpropordounaaadb,aIiacadd,ducaturb  in  a W c 0«“- 
Cjfiat^  e6^aind,&fiatf,iungantur^e&!f  8i  fiat  h,  b 
&ducaturbindetfiatg:dicoproporrionehgcoms 
pofitam  cfTccx  proportioricaadb,  S^cadd.  Quia  e f §H*rjfeil 

enim  exbincfire,  &ex  b iri d fit  g,  erit  proportio  e - tione. 

ad  g,ut  c ad  d,&  fimiKter,  quia  ex  d iri  a fit  f,&^  ex  d iii  b fit  g,ei-it  f a d 
g ut  a adb-Scd  e &f  cornporixm);h,igiturproportio  h ad  gcft  iom 
polita  ex  proportionibus  e & f adg  , igiturpcrcaimmujieiriammi 
fentcndam,&:  difiinidonem  compolitic  proportionis,prdportio  h rir  1 4 difjji 
ad  gicOmpofita  eft  ex  proportionibus  aadb,8ic  ad  d,  quod  eft  «««««»•: 
propofitum; 

Propofitio  nona. 

Si  duarum  proportionum  fuperiores  numeri  altematim  cum 
inferioribus  muldplicentur,minus9produ<fhimcxmaiore  detra* 
hatur,critrefidutad’produdl:um  ex  inferioribus  proportio  uelut 
illa, qua*  relinquitur  decraefira  minore  proportione  exmaiorc. 

Htcecodem  modo  probatur, ut  praecedens  ,hifi  quod  h fitde»sCo»-«.- 
trailco  e minore:gratia  exempli  ex  f,  &:ita  ex  diffinitione  patetpro*  * Sv 
pofituni^ 


. Propofitio  decima. 

Si  fuerit  alicuius  quantitatis  ad unampartemproportiouelut  al 
tcrius  partis  ad  fecudain  quarititatemeritpropordo  cuiufuis  quan 
titatis  ciufdem  generis  ad  fecundam  compofita proportio  ex  pro^ 
pordonibus  ciufdem  quandeads  alTumptacadutraiKj  parteirt  pris 
maequanutatisfeorfum'.  ’ 

SitabquantitasdiuifainCj&ficutabad  ac,  a c b 

itab  c ad  dterit^  iterum  permutando  ab  ad  b c,  * 

«tacad  dj&fumaturquaidamquantitaejfs&iufif  | ^ | ^ ^ 

deni 
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dem  tamen generis.ciimilfls  dico  quddproportiocadd  cft  conu 
pofitacx  proportionibus  c ad  a c,&  c ad  b c.Poiita  ergo  e tan^  fu« 
periorcnunicro,&ac5Ccbinferiortbiis,eritcxocfIauapropo(itiotf 
nehuius  proportio  produdlorum  ex  cin  a c j & coniunftorum  > 
ex  conflequenti  perprimam  fecundi  Elementorum  produci  ex  e iu 
abadproduiflumexacincb  compofita  cx proportionibus  e adi 
a c,&:  e ad  c b;ac  quod  fit  ex  a c in  c bjcft  aequale  ei  quod  Hc  ex  a b irt 
d,eoquddab,ac,cb&:druntomio}oga?perdecimamfcxtamfexri 
Elemetorum ; Proportio  igitur  produdti  ex  cin  a b ad  produdlum 
cx  d in  a b cft  compoftta  ex  proportionibus  c ad  a c,  & e ad  e b : At 
proporno  produdti  ex  e in  a b ad  produdhirti  Cx  d in  a b , cft  uclut  c 
I j.PrtiV.  ad  d.pcr  fuppofita  igitur  proportio  c ad  d eft  compofita  ex  propoi* 
tionibus  e ad  a c,&  e adb  c, quod  fuit  dcmonftrandum, 

Propofitio  undecima. 

Proportio  aggregati  quarumlibet  duarum  quantitatum  ad  ag« 
gregatum  duarum  aequalium  quantitatum  eft  compofita  ex  pro^ 
ponionibus  primis,S<diujfaperduplam. 

Cor".  Sirproporcioaadc,&badd,&fintc&;d  i b 

arqualcSjdico  quod  proportio  ab  ad  c d eft  *“■“ 

compofitaexproporrionibiis  a ade^Sc  bad 
txfaUAnint.  ^ diuiib  compofitoper  diiplam.  Quia  enim 
tem.  fmtntii.  c & djum  sequai^^rit  bad  c,uc  b ad  d , qua* 
rc  ex^diranuionc  cum  proportio  ab  ad  cd 
DtcimqHorta  fit cOnipofitaex proportionibus  aad  c,  &b 

ad  c, erit  etiam  compofita  exdiilis  ex  propofitione  a ad  b ad  d, 

t j .Pffif.  ftatuatureigo  '€ d mTfdia  imer  a b & c.  Ei  erit  per  fecun* 

dam  propofirionem  proportio  aggregati  a b ad  c prodmfta  ex 
P6rz.p<(if. proportione  aggregati  ab  adc,&cadc,igiturproportioabadc 
erit  proportio  a b ad  Cjdiuift  per  proportionem  e ad  c,fed  c ad  c cft 
vcrtiuiHim  dupla:igiturproportioabadcdcft  proportio  ab  adediuifa  pe*: 
fipim.coin.ftn  duplam, 

Propofitio  duodecima. 

Propofitis  duabus  proportionibus  unam  alteri  iungercabfque 
multiplicatione. 

for".  Smtpropofita:propor£ionesaadc8c  ea  b 

lo.pwir.  ba<id,^aiTumocadc,iuxtaca  qua^  Eu*  • 1 — 

cIidcsdemanftraxHtvUcbadd,eri*igltur  

proportio  a e ad  c, compofita  cx  proportionibus  a ad  c , & c ad  c, 
rtm.Aijim./f» jedproporriocadeeftjUtbaddjigiturpropordo  ae  ade  compo* 
ien;u.  ^taeftex  proportionibus  a ad  c,& b ad  d. 

Aliier.cx  bincfiaffcxamd,g  exemdh  eomulufivim  cx  fg,k. 
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Qiiiaergo  excmb  fitfjexcmdh^eritfad  h, 
ut  b ad  d,igitur.ut  e ad  c,fed  a ad  c,ut  g ad  h i'gt 
tur  a c ad  c,ut:  k ad  h/ed  k ad  h componitur  cx 
propoitiojubus  a ad  c,&b  ad  d-  Ex  o<fiauaha 
nim  igitur  proportio  a c ad  c compofita  eft  ex 
cirdcm.  Forfan  quis  dicat  hanc  eandem efife 
ocflaua:  fcd  no  eftjin  illa  enim  proportio  com* 
paratur  ad  prodLufl:um,in  hac  ad  unam  ex 
quantitatib.us. 

Exhociequitiirqudd:  Qutelibetduajquantitatesquarum  agi  cer”. 
gregaruni  cli  idcni  ad  eam  quantitatem^componunt  eandem  proje 
portionem. 

Propofitfo  tcrtjadedma. 

Proportio  confufaaggrcgatiprims&tertiajquatuorqiiantitas 
tum  omiologarum  ad  aggregatu  fecunda:  &!!  quarta:, eft  uelutcom 
poilita  ex  cifdcm  diuiia  per  duplam. 

Sinta3dbiutcadd,'dic6,qudd  erit  confiifa  a c 

prdp  ortio  a c aggreg  ati  ad  aggregatu  b d,  com  £ d 

poii,ta?jex:his  proportipfiSibtiKdiiuife  per  du^» 

piam  a?qiiahs.brit  cnrm  aggregati  ad  iggregiatum  exjb  d,ue;< 
liitaadbperig  quinti Blcmentorum.  Sed  proporhonesa  adF, 
&cadd  componunt  proportionem  produfli  ain  d,  &cinbpcr 
ojftauam  harum,  ad  produ(n:Gexbind,produ<flumu€rd  exain  d 
cfta:.qiiaIeproducflo  exbincperdecimamfextamfexti  Elemento,* 
rum,&  proportio  prodiKftiexbiii  c ad produdlumcxb  in  d efl  ue 
lut  c ad  d,quare  ut  aggregati  a c ad  aggregatum  b d, igitur  propor,* 
tiocornpoiitacxaadb,&:cadd,eftuelutconfi.ifabis  iumpta.  Jgi*: 
tur  confufa  eft  ueluccompofica  diuifaper  duplam  per  modum  uni 
dccimsE  huius. 


Propofitio  quartadecima. 

Proportiones  confufej&coiiiuniftx  in  tribus  quantitatibus  in# 
uicem  comn-i,utantur. 

Sinttres quantitates, dico, quodproportio  c a b Cet™.’ 

adabconftifaeftjconuerfaconiumfta:  a &bad  ' c 

c.Nam  per  diifta  proportio  a b ad  c efficit  con#  

iuncftam  ex  a b ad  c:fed  c ad  a b conuerfa  eft  eius, qua?  eft  a b ad  c,  & 
proportiocadabeft confufa  eius, qua: cftcada&b.  Igiturpro# 
portio  confufain  tribus  quantitatibus  eft  contr^ia  coniumftscin  ^ 
cifdcm. 

Ex  quaiiis  ergo  illarum  data,  data  erit&reiiqua.  ^ 

B Propofitio 


fw^. 
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Piopofitio  qumtadecima. 

Si  fuerint quatuor  quantitas  proportio  confufa  aggregati  prw 
maj&teriiwad  aggregatum  fecunda?,  Siquanae  erit  utmonadiS 
addito prouentu,quifiidiuifa differentia  differentiarum  prim«c  Sd 
fecundae, at^  quarta:  tertiae  per  aggregatum  tertiae, & quartae  ad 
ipfam  monadem. 

Sint  quatuor  quantitates  ab,  c,d,ef, St!  d ak  hb 

fitabmaiorcmah',A^efmaior  dinfg,6^  I ^^“1  l 

differcntiafg&alifitaktdicoprqpbrtiojs  e g f c 

nem  ab,&  d confafam  ad  c & c f,effe  utmo  ' 

nadis  addito  proucntu.uel  detraffo  ak  diuifae  per  aggregatum  c 
& e f ad  ipfam  monadem,  & manifeftum  cft,qubd  poncft  continge^» 
repluribusmodis:  Primus  ut  ab  fit  maior  c&:  e f minor  d^  &tunc 
differentiae  coniungentur,&prouentus, addetur  monadi.Idem  fa« 
ciendum  erit  fi  a b fit  maior  c,&  effit  minor  d , fed  exceflus  fuperct 
defedhim.  At  fi  uel  ab  fit  minor  c , 8^  c f maior  d,  ucl  ita  minor,  ut  c 
exceflus  fuprabafit  maior  defedu,  detrahemus  prouentumamos 
nade.  Alia  cautio  eft  quod  fi  fuerint  utrinque  exccffus.aut  dcfedlus, 
minucmusmfnorcm  dcmaiore:fi  autem  unus  fitcxcefiiis  alter  dea* 


fcdus, fungemus  illos, &:pofi  diuidcmus.uno  ergo  demonftrato 
utpoteprimo  intelligentur  rclfqui*  Quia  ergo  b n eft  aqualis  c Sc 
c g aqualis  d S£b  k Aquatis  g f,eric  ex  communi  animi  fententia  ag 
grcgatumexd&kbajquale  aggregato  ex  c& eligitur  per  dicfla 
proportio  aggregati  ad  aggregatum  cftunum.at  uerd diuifaka 
p cr.c  & e f Ht  quantum  diuinieadem  per  b k,  & d,fed  diuifa  k a per  b 
k,&’d  iunAaSjCxit  proportio  ak  ad  aggregatum  b k dtigitur  dia 
uifa  a k per  aggregatum  cfS^c,  exibit  eadem  proportio,  igitur  ab 
& d ad  aggregatum  c & ef  eft  coiiinnda  ex  monade  8C  proportio^ 
ncakad  aggregatum  c & ef,quod  eratdemonftrandum. 

Exhoepatet  quod  proportionum  confufio  Confufio 
*fitiuniftisdenominatoribusnumeratoris:mub  7 5 

tiplicatio  multiplicatis : additio  multiplicatis  T ~S'  ^ 

decuffatim  in  numeratores  ad  produAum  ex  Multiplicatio 
denonunatoribusjutin  exemplis,  c « 


Propofitio  fextadccima. 


2—8 

Additio 


Omnium  quatuor  quantitatum  propofita  7^/5 
prima, qua:  non  minorem  habet  proportionem  2 £^2 
8dfuamcorrcipondcntem,quam  alia  ad  aliam 
erit  proportio  conftiia  illamm,  ut  pro*  d 

du<fti  ex  aggregato  prim<e  8c  terti*  in  1 

tertiam,  ^ ^ ^ 


a f b 

I 1— i 

c 
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ttrdanijadprodutflum  ex  aggregato  tmiaeSibmiotatsc  ad  Cecuna 
daminipfani  quartam. 

Hxc  magis  reducit  confufam  proporcioiicm  ad  notitiam,  quani 
prxcedens, quia  reducit  ad  ptopottibnemprbdutf^ajqu^  operatio 
eil(implicirsima,lTuep^intiltiplicationem  quantitatum  fiat^dua; 
funt  tantum  multiplicationes , fiue  per  eundem  terminum  fufEcit 
alium  addere.  Summatur  ergo  a b,c,d  & e,&  nioh  ITt  maior  propor« 
tio  d ad  c,quam  a b ad  c , & natuatur  tunc  prima  ab,  fecunda  c,  ter^ 
da  d, quarta  e‘,&!  poftquam  non  cft  minor  ratio  a b ad  c,  quam  d ad 
e,fuma:urafadc,utdade.licetenimhocfacere;  Dico  quod  pro* 
portio  corifufa  ab&dadc&!eeft  uelut  produ(fli  ex  aggregato  a b 

d in  d ad  produdum  ex  aggregato  af  & diiic.  Statuatur  aggrea  p,i. , o.Pef,‘ 
jjatum  ab  &:  d linea  ad  prima  qitantitas , & aggregatum  at  «d^ 


a d fecunda  quantitas,  & d teitiai 
fiCcquarta,  &exabindfiatg,cx 
a d in  c fiat  h , erit  ergo  per  pri* 
manapropofitioncm  g ad  h pro* 
duAa  ex  proportionibus  a b d ad 
afdj&dadc.  Sedpropo;rBoa,fd, 
ad  aggregatum  cejeffuclut  dad 
e.  Proportio  uerd  abdadafdjS^ 
a f d ad  c c producunt  proportio* 

nem  a b d ad  c &:  cpef  fectindam  i3ropofitioncm,barum  igitur  con* 
fufa  a b ad  Cy&L  d ad  e , &!  cft  proportio  ab  d ad  c & e , producuntur 
ex  proportionibus  ab  dadafd,&dade.  Ergo  proportio  gadb 
cft  confuia  ex  a b ad  e,&  d ad  e, quod  erat  demohftrandum. 


Fn- 1 s ftt. 


Propoiicio  decimareptima. 

Omnes  du^  proportiones  conuerfte producunt  sequalempro* 
portionem. 

SintdUseproportionesaadb&bad  a conuerfa,  a 
dico',qudd  producuntproportionem  ajqualem.  fiat 
cnimbadcjUtbada.eriiigituraacqualisc&bc  cori  ..  , , , a«» 

ucrfa  cius  qua  cft  a ad  b jfedpcrfecundamharum  c «icommune 

proportiones  a ad  b,  & bad  c producuntpfppor*  , f«ntciiu«n. 

tionem  a ade  , igitur  proportiones  etiam  a ad  b &badapfodut:‘ 
eunt  eandem. 

, Propofiriodccimaodlaua. 

Si  fiierint  quotiibet  quantitates  iii  continua  propbrdoheti^ulti* 
plid  praeter  uirimamrproportio  iierb  penultima:  ad  uldmam  qua* 
lis  refidui  primae  ad  fecundam.cnt  pirimae  ad  aggte^atum  reliqua* 
rum  uelut  peiiultirhse  ad  ultimam, 

B 2 Sirif 
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Smtquantitatcsabcdmcontinua  proportione  multiplici, fcd 
dad  e (ituelutrcfidui  a &bad b,dico  proportionem  a ad  bcdc 
effe  uc  d ad  e. Quia  enim  eft  gnomonis  c ad  quadratum  d , ut  d ad  e 
exfuppolito  erit  per  conianifiam  proportionem  c d ad  d & e , us 
t9.frcpof.  dad  Cjfedegnomocum  quadrato  d efficit  qua« 
quintihUw.  Cjigiturutc  quadrati  ad  d eiun(fla,ita 

d ad  c.Runus,quia  b quadrati  ad  c quadratum, 

PfTip.oHitiut  c ad  d critgnomomsb  ad  quadratum  c,  ut 
<t  Eltm.  gnomonis  c ad  quadratum  dj&Tita  d ad  e, igitur 

„ . gnomonum  b c cum  quadrato  d ad  aggregaii* 

Per  I z.mn  - 

tiEUmdtt»  tumcdequadratorum,iatdade,ledcgno!s  c gnom,  d 

mo  cum  d quadrato  perficit  c quadratum,  _j  d quad.  e 

& c quadratum  cum  gnomone  b perficit 
quadra  tum  b,igiturproportio  quadratib 
adquadrata  c d e,utd  quadrati  a d e.  Eciia 
repetendo  de  quotuis  quantitatibus  in  infi 
nimmufip.  Haecproponitur  ab  Archimede  in  tibro  deqtiadrato 
sequaH  parabola:,  & minus  generaliter  &pluribus  demonftrauir. 
Ego  tamen  quia  cfigcncraliSjdcfcribamillampercorrolariumtadii 
dam^  aliud  quod  ex  hocfcquituVv 

Cor”.!.  Si fuerint  quotiibetquaciutes  omnes  analogaeprsctcr  ultimam,' 
fit  autem  penultima  ad  ultimam  qualis  refidui  prim®  Sc  fecundse 
ad  fecundam,  eriepropoTtio  primae  ad  aggregatum  omnium  alisu* 
rum  aelutipcniiltima?  ad  ultirnam. 

[c«)".  Hactf  enim  eft  Aitdt^s.quiacbli^enit  ei  demonfiratio  propoflta, 
exemplo  autem  in  num^isa  latere 
polito  uides  declarationem  . fiarti 
proportio  idadjacftuelut  27  refi 
din'  primte  & fecunda:  adipfam  (et 
eundam  fcilicet  ad  54. 

Cor"’,  2.  Ex  hocpatet  etiam  quod  alfumptis  omnibus, (iib  multiplicibus 
aitalogitcufque  in  infinitum  prima  quantitas  eft  multiplex  aggres 
gati  omnium  reliquarum  numero  i m:quo  prima  cfi:  multiplejt 
fecunda:. 

co’".}.  Si  fuerint  quotfibet  quantitates  in  fuper  paniciifari  proportio# 
ne  analoga:, erit  proportio  prima:  ad  aggregatum  omnium  in  infi# 
nittimiiixtaproportioncm  muliipliccmconuniamilliuspartis. 
Cor*.  Vclut  colietfia:  in  fefquialtera  dupla:  in  fexquitertia  tripla:  itl 
fexquifeptima{cptupla:.V£capio5i2  448  j^2  34:^  ita  dcinccp»' 
ufquein.mEaitum.aggregatum  omnium  carum  erit^^S^  • Sepra# 

pluin 


54  34  .32 

27  54  ^ si  16^ 


b gnomo  c quad* 
c grromo  d quacL 
d quad.'  e quad* 
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pium 512, & aggregatum  i8.i2.g.5i,&ica  deincepsiri  fexquialtcra 
eri£54duplum27prii-nai:ineb  ordiiic/ 
s c H o L i v M. 

Ex  quo  patet  genus  dcmbhftrahdi  nouum  S^pulchrummam 
fiipponatur54,  aggregituhl  dupliima/  , prima:  igitur  addito  27 
ad  54,  cum  fi  t dimidium^  & addito  dimidio  27  ad  27  , nam  ex 

fuppofito  quantitas  iequcnscftfcxqiiialtera  ad  27, igitur  81  eftdu^ 
pium  ad4oy.Igitur  coniicrccndo  Jiroportio  aggregati  prioris 
ad  27  eft  dupla, ergo  aggregatum  eft  54.  * ‘ 

Ex  hocpatct  eandem  generaliterquod  proportio  maioris  quaii  cor’^4« 
titatis  ad  aggregatum  reliquarum  analogarum  cfl:,uelut  eius  quod 
prouenit  diuifo  quadrato  maioris  termini  per  difFerentiam  eius,  & 
fequentis  maioris  in  eadem  proportione  ad  ipfum  maiorem. 

Exemplum  fit  proportio  augens  25  diiaruni  quintarum, uo  co”. 

Io  fcire  quantum  fit  aggregatum  omnium  citra  25 , maximam  acci* 
pio  35, ulteriorem  ad  23,  cuius  differentia  325  eftio,cumquodiui« 
doo25  quadrarum, exic^2-7aggrcgatumquanatatum.Etfacilepoi! 
tefi:  demonftrari.  Si  quis  dicat  in  qua  proportione  funt  infihitsc  Q»#'** 
quantitates  an^og*  cum  ia.quaiundijc  efficiunt  10,  iunge  10  cum 
12  fic22,duci2m  I2'fit2^4,diuidc  2^4  per'  id,cxit  2^  &in  ea  pro# 
portionecrutilla:  quantitatcs,in  quaiunti^^ad  i2‘:dtfcper  5 fiunt 
©o,&i32  diuideper  I2,exeuntii  & 5 , &ita  erunt  in  proportione  i| 
ad  5 cxperiaris,&inucnies,&  demohftraturcxprioribus; 

Propofitiodecitnanotia. 

Si  fuerint  aliquot  quantitates  arittimcticx  omiologa:  , quarum 
exceffus  fit  xqualis  minime, omnibus  autem  deficientibus  fupple# 
menta  ad  pqualicatem  maxime  adiungantur, erunt  quadrata  omni# 
um  quantitatum  sequalium  adiedlo  rurfus  quadrato  primae  cum 
eo  quod  fit  ex  minima  primi  ordinis  in  aggregatu  omnium  quan* 
ritatiim  eiufdem  tripla  aggregato  quadra# 
torum  omnium  quantitatum  primi  ordinis 
pariteracceptis. 

Sint  aliquot  quantitates  abcdefgh  iri 
cdhtinua^portione.Arithmetica  diipofitg 
itaiitrhinimaearu  que  fit  h,fit  gqualis  diffe# 
rcritig  quantitatumfecundu  ordinem  diipo' 
fitarUjUriut  differentia  a & b,&:b  & c,&:  c & 
d,et  ita  dc  alij  s, addantur  aut  flipplcmeta  firi 
gulis  harum, qua:  fint  i kl  m n o p,  ita  ut  oes 
fiant  gquales  cu  fuis  fu ppl ementis  ipfi  lineg 
imaiori.Eff^idcacfieffentaliquotquanti 
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tates,&  df uiderenc  IinguI^  jfecundu  numerum  illaru , Ii  quatuor  irt 
quatuorpartes  aequales, fi  quin(^in  quin^jfi  decem  in  dccem^eara 
tioneut  ulrima  diuiderct,ubi  eft  finis  primae  parris , pcnulcima  ubi 
efiBnisfecuiida: parcis, antepenuirinia  ubi cfiHnis  tertiae,  & fiede 
alijs.  Vocabo  ergoprimas  qualitates  ^pofitas  ab  c def^quan» 
fitates  primi  ordinisyiedquantitates  aequales  qux  confio  exquan 
tiiatib.primi  ordinis,&rupplcmenris,appdIabo  quantitates  fecuh 
di  ordims:ex  quo  patet  quod  prima  quaricas  erit  exutrocf  ordine, 
quia  non  cfi  diuifa, reliquae  omnes  differunt, quantitates  ucrd  quas 
adiunxinominabo{upplemeta,&funtunaininus  qua  quantitates 
ordinummtfi  quatitates  ordinum  fint  o<f^o-, erunt  fupplementa  (e* 
ptem,8c  fi  quantitates  ordinu , effenrieptem  cffaitfuppremctafex, 
quiainterfupplementanoadnunlera^ quantitas  indiuifa:^  Erunt  rr 
go  fupplementa  i k 1 m-n  o p,qusE tanto  erunt  maiora  quanto  quan 
ritatesprimi  ordini*funtminorcs,&  contra  tanto  maiora,  quanto 
quautates  primi  ordinisfuntmaiores.quantitates  autfecundi  ordi 
nis  appellabunt  a, b i, ck,dl,cm,fn,go,&hp.  Harcuolui  pluribus 
agcrc,ut  dii  uddior  eflet ,ppofirio.  qua?  licet  no  fit  difEcilis,efl:  tame 
confufa  ualde  proptcrrnultitudinem  quantitacu  & ordmum.Dico 
ergo  qd  aggregatum  quadratoru  quantitatum  fecundi  ordinis  pri 
mo  quadrato  bis  repetito, feu  uno  addito  cu  eo  quod  fittseminima 
in  aggregatum  quantianim  primi  ordini»  eff  triplu  aggregato  cx 
quadratis  omnibus  quanritatu  eiufdeprimi  ordinis,&  utres  exem 
pio  facilius  innotclcai,fint  quatiiates  primi  ordinis 
quorum  quadrataliiij:^4.4^^^.2^.ii^.&^.<^.&i.qu£ciun<ffafariut 
204, dico  quodli  fumamus  quadrata  omnium  quacitatiim  fecundi 
ordinis,qu*  funt  odlics  eis  addiderimus  unum  quadratu  ex 

his, ut  fiant  nouies  erunt  5 5 ^,fimul  iunda  d>C  cis  addamus,  qd 

fit  ex  I quantitate  minima  primi  ordinis  in  36"  aggregatum  quanri;^ 
tatum  omnium  primi  ordinis,&!efl:taleprodudu  3^,  ut  fiat  totum 
^12, quod  taIe^i2cfttriplum2o4, aggregati  quadratoru  primi  or<» 
dinis  unius  demonfiratiohfcefi.  Quia  ex  quarta  fecundi  Elementa 
Euclidis  fingula  quadrata  quanritatu  diuifaru  fecundi  ordinis  con 
fiant  ex  quatuor  partibus  quarum  duf  funt  quadrata  parti um.rcliic 

qua?  dua!  funt  produdacxpartibusinuicc  bis, &rquiah  fuit  a?qua« 

Iis  i.&ipgqualis  b,  quiafupplemcntafucrutfqualiamucud  quanti 
taribus,&ita  c aequalis  0 &k  a-quabs  g Si  d,a?qualis  n Si  I,  aqualis 
f,c  aut f qualts  in, Sequit  ergo  quod  fumptis  duabus  quantitatibus 
fecundi  orclinishabcntibusfuppleinecamutup  aqualiaipfisquan 
titatibusquodquadrataparaum  erut  dupla  quadraris  primarum 
quanritatum:ucluri  capio  b i fecundam  h p ultimam, quaru  qua* 

drata 
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ilrara  partium  Cun  t quadrata  b Sc  i,8c  !i  $C  p,fed  b cR  aequalis  h 

aequalis  i.Ergo  quatuof  quadrata  b i & li  p liint  dupla  quadratisb> 
^ h,&  tta  conduda  de  omnibus  ubi  dux  quantitates  duabus  com 
parantur : fcd  in  c m quia  cRfolauna  quantitas , iilud  eR etiam  clof 
rius,quia  quadrata  e & m funtdupla  quadrato  efoH  eo,  quod  &nl 
funtccquales.Igitui‘pcr,demonftrata  ab  Euclide  eritproportio 
mnium  quadratorum  b i,c  k,d  l,e  m,f  ii,g  0,  h p,  ad  quadrata  b c d e 
fgh,  pariter  accepta  proportio  dupla,  atuerd  addito  quadrato  a 
quadratis  bcdefgh,&  erunt  quadrata  omnium  quantitatum , & 
quadratis  b i,c  k,d  l,c  m,f  n,g  o,h  p, duplo  quadrari  a fcilicet  femel, 
quia  a cft  ex  fecundo  ordine  quantitatum, & femel, quia  hoefuit  a& 
(umpeum  in  Problemate.  Sequiturut  quadrata  omnia  quatifatum 
fecundi  ordinis, prout  funtdiuifa in  partes  addito  quadrato  a, iinC 
dupla  quadraris  primarum  quantitatum, limul  pariter  acceptis.  Re 
Jiquum  cftmodo  ut  oftendamus  dupla  illoru  produ<florura,cum 
eo  qtiod  fit  cx  minima  quantitate, fciliceth  iil  aggregatum  ipfarum 
quantitatum  primi  ordinis  efle  xquale  quadraris  .quantitatu  eiuf# 
dem  primi  ordinis  pariter  acceptis.  Conftat  igitur,  quod  duplum  1 
inbefixqualcdupIohiniprumb,quiah&irunt  xquales,&  du^ 
pium  k in  ipfum  e,cft  aequale  quadruplo  h in  idem  c , quia  k cft  du^ 
pia  h,5<:  fimiliter  dupUtm  1 in  ipfum  d eft  aequale  fexcuplo,  h in  d, 
quia  left  tripla  h,& ita  procedendo  erunt  illa  dupla  produ<fla  Xi« 
qualia prbduif^isexhinipfas  quantitates  toties  fumptis  quantus 
eft  numerus, qui  proucnit  duplicato  numero, fecundum  que  h con 


tineturinillofupplemcnco,exemplumuolo  duplum  prodtKfhlin 
dbis,fcio  quod  fupplemcntuml  continet  h ter, duplicabo  tria  &fiis 
ent  fex.igicduplul  in  dxqualc  eft  fexcuplo  hin  ipfum  d.  Quo  coru: 
(litucojcumfuppofitumfttproduiftailladuplicata  cum  ^dutflo  h 
in  aggregatum  primarum  quatitatum  efle  xqualia  quadraris  ipfa* 
xum  quantiCtitum, igitur  addemus  produtftu  ex  h in  fingulas  quan« 
titatcsprodu<ftisillisprioribus,&:  fietproduiftumhinafemcl,inb 
tcr,iii  c qui  nqu{cs,m  d fcpries,in  e nouies,in  f undecies , in  g trede^ 
cics,8i.'inhquiiidecicsaequalcduploprodu^iuniufcuiuf<5  quanu 
titatis  in  fuum  fiipplcmentum  cum  produilo  h in  aggregatu  ipfa< 
nim  quantitarum,at  quadratum  a eft  f quale  produfto  ex  h in  eam, 
qug  talem  habet  proportionem  ad  ipfvim  a,qualehabetaadlpfum 
h per  dcmonftrata  ab  Euclidc,&  pariter  de  quadrato  b,quod  eft 
quale  ei  quod  fit  exliin  eam  quse  toties  contmctb,quoriens  b con*’™^'*^' 
tinethj&ica  quadratum  c xquale  eft  ci , quod  continetur  {ubh,& 
habente  proportionem  ad  b, eandern , quam  b ad  h,  & fimiliter  de 
quadrato  c & omnibus  reliquis, ufi^  ad  h ipfiim.Gratia  ergo  exem 
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pli  qxiadratum  a,cric  xqualeprodudo  ex  h in  omnes  quatitates  fc« 
eundas, quia  quotus  cftnumcms  quantitatum.,  totus  eft  numerus 
fecundum  qiicm  a continet h,&fimilitcr  quotus  eft  numerus  quan 
litatum  incipiendo  ab, & quotus  efl:  numerus  quantitatum  indpi* 
endo  a c, toties  b iicl  c continet  h,&!  ita  dc  alqs , quadrata  ergo  om^ 
nium  quantitatum  fimuliuiidafunc  aequalia  produflis-ex  h in  ITn# 
gulas  illarum  toties  fumptis, quoties  illae  cotinent  h,(eu  quotus  cft 
numerus  illius  quantitatis,mcipiendo  ab  h,6c:  numerado  uerfus  a. 
Rurfus  dico,quodprodu<fluin  multiplicis  cuiuslibet  quatitatis  in 
minimani,feu  quadratum  eiufdem  quantitatis  pquale  eft  produdlo 
eiufdcni  quantit.itis,&  dupli  omnium  fcc(uencium  primi  Ordinis  in ' 
ipfam  minimatii  quantitatern,uclut  quadratum  a eft  aequale  prodii 
do  ex  b iri  a,&in  duplum  b c d c fg  h,hoc  autc  facile  eft  probare  in 
bis  quarititatibus,quiafi  quadratum  acft  Aquale  produdo  h in  o« 
mnes  quantitates  fecundi  ordinis,&  oinrics  quantitates  fecundi  or 
dinis  fimulfumptsc  funt  pquales  ipQ  a,&  duplo  reliquaru  primi,  or 
dinis, quia  tales  quantitates  funt  aequales  fuis  fuppIcmcntis  uidGi 
fim,uth  cumijk  cum  g,fcuml,c  cum, ergo  tam  fupplementa, quam 
quantitates  primi  ordinis  funt  dimidium  quantitatum  fecundi  ors 
diniSjCrgo  duplum  quantitatum  primi  ordinis  eft  dimidium  quan 
titatum  iecundi  ordinis, uerum  de  b dico  idem  acdderci  qtiia  qua.« 
dratumb  eftgquale^ptodftdo  exh  irib,&indupium  reliquarum  a 
b, fdlicet duplum cdefgh,&hoceftoftcnderc, quod  iftp  quantita 
tes  funt  dimidium  totidem  quantitatum  aequalium  b,nam  c eft  mw 
nor  b in  fup  piem  eri  tilm  p quod  eft  icquale  ipQ  b,fi  tota  h p fiat 

aequalis ipfib,utpofcbqcritipfaqdcmptahacquaIis  ipfi  c,crgo 
quantitates  primi  ordinis  femperfunt  arquales  fiipplcmcnt/s  non 
lieris,  fed  prioris  quantitatis  alTumptac,  fcu  in  comparatione  aci il« 
3<im,quadratumigiturbcftacquaic ^dudo  exh  in  b,&[in  duplum' 
cdefgh,&fimil/terpei  cadem,quadrarinrt  ccft aequale  produtfto 
exh  in  c,6(! in  duplum  d efg  h,&!  ficdealqs.  Habemus  ergo, quod 
quadrataabcdcfghfimuliumfta  funt  xqualia  produefto  exhiri 
a , ,&  in  duplum  reliquarum,  & ex  h in  b ^ in  duplurh  r eliquarum 
fcqucntium,8<!produ(ftoexhincfemcI,  &[in duplum  fcquentium 
iif^  adh,&!itade  reliquis.hoc  cnira  eft,quod  nuper  dcmonftrauw 
mus.  Antea  quo<^  dcmoftratuiri  eft,cjUod  duplum  b ini,c  in  k,  din 
l,e  in  m,fin  n,g  in  o,h  inp,cu  produefto  h in  aggregatu  abcdcfgh 
erat  pqualc  produiftis  ex  h in  a femchScin  b tcr,&:  iri  c quinquies, in 
d fepties, in  c noui es, in  furidecies, in  g trcdecics,in  feipfam  h quin^ 
dedes, dctraclis  ergo  p ordine,  c]d  fit  exh  in  a ab  iitrocp  aggregato," 
& cx  h inb  c d e f g li  bis  relinquet  ex  una  parte, q?  fit  cx  h in  b fcmel 

cum' 
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€wrh  filis  duplicatis  fequentibus,  &:inc,6i!fmd, &:mrdicjui4  pa* 
ritcr  conduplicatis  fuis  fcqueniibus  ex  altera , quod,  fit  cx  h in  blw 
mei, in  c ter , in  d quin  quies, in  e f^pties  ^ in  f nouies , in  g undecies^ 
iiih  trcdeciesvdetraiflis  ergo  ruifus  quod  fit  exhinbfcmel,  &e}e 
hinddcfgh  bis  relinquetur,  quod  fit  exhinc,  duplo fequenrf 
titim,&d&  duplo  fequenrium,&e&aliarum  pariterj&J  ex  alia 
parte,  quod  fit  cx  liihe  femel,&:  indtcr>&mequinqiiics,infretf 
ptieSjing  nouies, in  h undecies.  Ab  his  nirfus  dctraifiis,quddfit 
ex  h in  cremel,8^  in  fequentes  bis, relinquetur  hin  d femcl  cum  iliis 
fcquentibus  bis,S(:in  efcmel  cum  fuisfequemibus  &mf,  &in  g 8C 
in  h p ariccr  ^ Si  cx  alia  parte , quod  fit  ex  h in  d femcl,  in  e terif  quini 
quiesjgfcpncs  ,hnouics,ab  his  rurius detraho, quod fieexhind 
femcl , & in  fequentes  bis,  relinquetur  ex  una  parte,  quod  fit  ex  h 
in  c f g h cum  duplo  fcquenaum  cx  alia  , quod  fit  ex  li  in  e fes 
mei,  f ter,  g quinquies,  h fepties,  ^ fimiliterab  his  dctratfiis , quod 
fit  cx  h in  e femel,  Si  bis  in  fequentes^  relinquetur  ex  una  par* 
tc,quod  fitexhinffemel,  &mgh  bis,  & in  g femeli&  in  h bis, 
&:inh  femel, &exalia,quod  fit  cx  h in  f femcl,  in  g ter,  in  h quin* 
cjuies.  Iterum  dctra^bis,quodfitcxhinffemel, &ingh  bis  coma  . 
muniterrelinquetur,quod  fit  cx  h mgfernel,&inhbis,&inh  fe* 
snel,S(^  cx  alia  parte  quod  fit  ex  hmgfemel,  &cxhinh  ter*  Sed 
ifta,qux  rclidla  funt  iam,funtmanife(lc  arqualia,  ergo  etiam  pri* 
ma  aggregata  ab  initio  fuere  tequalia,ergo  Si  aequalia  illis  qua* 
drata  a b c d c f g h his  , qua:  fiunt  ex  h in  eafdcm  quantitas 
tes  cum  duplo  produ<fi:i  b in  i,cink,dinl,cmm,f  inn,  gino, 
h in  p,lcd  i<im  his  quadratis  ab  c d e fg  h demonftrata  funt  clTc  dus 
pia  quadrata  b p,g  o,fn>em,dljck>b  i,  cum  duplo  quadras 
ti  a,  ergo  quadrata  omnium  quantitatum  fecundi  ordinis  cumf 
quadratoarurfusrcpetitOj&prodiKflo  h in  aggregatum  quantis 
tatura  primi  ordinis  funt  tripla  quadratis  quantitatum  primi  ordis 
nis  pariter  acceptis, quod  fuitpropofitum , &fint  Archimedis  ini» 
bro  de  lineis  rpiralibus,&  ego  adiccihicproptcrmodumdeinoit 
ftiancli,quiefi:elegantifsimus,&Cproccdit  ex  principrjs  arithmeti* 
cis,&diuerfis  a communibus,  8^ideo  nonireuoluitur,utfolentre< 
liqucC  quaeftiones. 

Propofirio  uigefima. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitates , fuerit^  fecunda  aequalis  1'ers 
tiaE,autprimeca:qualisquart3e,eritproportio  primx  ad  quartam^ 
auttcrtiajadfecimdamprodutflacxproportionibusprimae  ad  fc^ 
cund  am,&:  fertia:  ad  quartam. 

Cum  enim  quantitates  hsCnon  fuerint gquales,e6ftat  per  fecun*  cor». 

dara 
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damlianim, quod  proportio  prima:  ad  quarta  producitur  expro« 
porrioncprima:adjfecundam,fecundgadtcrtiam,&tertipad  quar 
tam:ergo  non  ex  folii  proportionibus  prini  x ad  fecundam,  & ter* 
ti«  ad  quartam, &[iimilitcr  ex  prima  harum  proportio  primgadfe* 
cundanij&tertia:  ad  quartam  producuhtproportionem  prodmfli 
prim<emfecundamadprodu<fhim  tertia: in  quartam.  Ecmmulti« 
plicationcpropor£io,qua:fo]ctcireinterprodu<flailla,&!  eft  quai? 
duplicata  cfl; interipfas  qiiantitatcs.Sint igitur  quahtitatcs  a b cd, 
& fit  b aiqualis  c, ponantur  ergo  refto  ordiiie  a b c djcrit^  propor 
tio  a ad  d prodiitfla  ex  proportionis  a c 

busaadbjbadc,  &cadd,pr6ducans  — — — — \ j 

turigiturcxproportionibus  aadbjC  b ^ ^ 

ad  d.  proportio  c ad  f,  erit  igitur  pros  i \ c 

portio  eadf, fi  multipliceturpcr  pros  ^ ^ — £ 

portionembadceademqu3eprius,&  * ^ — ->■  

1 projJuAa  iam  eft  eadem  [ei,  quae  eft  a ..  

addjergoproportioaadderitprodudiaex  proportionibus  aad 
bjcaddperprimampropofitioiicrn.  Qiioducrd  diximusdepn* 
ma  & quarta  fi  fint  aequales, manifeftum  eft, quod  res  redit  ad  idem 
fohim  tranfinutato  ordine,ut  terti a,&  quarta  praemittantur  primp, 
^fecunda:.  Hiecigitur  propofitio  nihil  almdmnuit,quam  quod 
in  hoc  cafu  productio, quae  Colet  fieri  ex  tribus  proportionibus  fiat 
ex  duabus  tantum. 


Propoiicio  uigefimaprima. 

Cum  decuftatim  dutfta fuerit primain  quartam,^ fecundam  ter 
tiam,produ(ftUm9  primae  in  quartam  diuifum  fuerit  per  produs 
ftumfccundae  in  tertiam  eritproportio  primae  ad  fecundam  diuw 
fa  per  proportionem  tertiae  ad  quartam*  Et  fimilitcr  interpofita 
omiologa. 

Primumexponamus  fecundam  partem,  fit  a c i b 

proportio  a ad  b , quam  uolo  diuidere  per  c y/ 
proportionemcadd,facioeadb.utcadd,erit  d d g — — k 

f.Fet.  ergoperfecudamhairumpfdportioad  b pros 

dudla  ex  proportionca  ad  c,&f  e ad  b, quare  ex  a ad  e,&  c ad  d,ergo 
diuifaproportioneaadbperproportioncmcaddexit  proportio 
aad  e,& hic  eft  fecundus  modus.  Primus  autem  modus  ducatur  a 
ind  &fiatf,&:biric  &fiatg,  dico  proportioncf  adgeffe  proueiw 
tum  proportionis  a ad  b,diuide  perproportionem  c ad  d,  ducatur 
igiturcinf&fiath,&dirig&fiatk,quia  igitur  h producitur  exc 
in  f, &f  producitur  cx  a in  d,  ergo  h producetur  ex  produ(fl:ocm  d, 
ina^8<fimiUterquiakproduciturcxding,&g  producitur  exbin 

CjCrgo 
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c,ergo  k producetui*  cx  c d iii b jcrgo  ex  c d in  a B(h , ex  c 4 in b fit  )c* 
erit  a.ad  b ut  h ad  k, igitur  ex  prima  harum  cum  excin  fproducatur 
h,8i  cx  d in  g k,&!  dicaturproduci  proportio  h ad  k ex  proportio# 
ne  c ad  d,&^ fad  g,  5^  proportio  h ad  k fit  eadem , qux  a ad  b , ergo 
proportio  a ad  b producicurtxcad  d,&fad  gjtrgo  diiuTapropor# 
tione  a ad  b prodibit  proportio  f ad  g,quod  luit  propofituin. 

PropofiriOuigefimafecunda. 

Cdm  fuerit  proportio  primae  ad  fecundam  maior,  quairi  fert/* 
ad  quartam, erit  confofa  ex  his  maior  quam  tertiaead  quartam , mi* 
norautem  quam  primae  ad  fecundam. 

Sic  proportio  a ad  b maior  quam  c a e c f 

add,dico,quodcOjihxfaexacadbd  1 

cftmaior,quamc  ad  dj  et  minor  quam  , | j - - j 

aadbjUteiiimcadditafiatcad  b,erit9  per  teriiamdecimam  ha# 
rum  c G ad  b d confufa  minor  [quam  a c adb  d,nam  e cftminora, 
quia  proportionem  habent  minorem  ad  b quam  a eoquddeha# 
bet  proportionem  ad  b.quam  e ad  d^qutc  aute  c ad  d minor,  quam 
aadb,iufuppofltumefl:,igiturccadbdminof,quamab  adcd,cb 
autem  ad  c d eft,ut  demonftratum  eft  qualis  c ad  d , ergo  c ad  d mi# 
nor,quam  confufa  ab  aded, quod  eftfecundum  per  idem  probae» 
bitur,&:  primum  pofitafad  d,utaadb,erit^  a maior  eligitur  ma# 
iorproportiQ,afadbd,quam  acadb  djfcdafadb  d,uta  adbper 
eandem  tertiamdecimamhuius  ergo  proportio  confufa  ab  ad  cd 
efi:minor,quam  aadb. 

Propofitioulgcfimatercfa.' 

Omnis  motus  naturalis  ad  locumfuum  eft  rideo  per  rctflam  It* 
neam  fit. 

Motus  naturalis  eft, ut  conferuntur  corpus  coiiueniat  locus 

corpori,igicur  fit  ad  fuum  loaimv Locus  autem  dicitur  in  compara 
tione  ad  uniuerfum.ideo  omni*  motus  naturalis  eft  a centro  mun# 
difurfum,ueladcentrumdcorfum.Etqiuaquantonatura  celerius 
fuum  finem  potcft  airequi(qma  finis  bonus  eft  alitcrnon  illum  ap# 
peterct)eum  quaerit, cumfitfapientifsimi3euita:miniftra:at  lineare# 
cfta  brcuifsima  eft  Euclide  tefte  a punifto  ad  puneftum, igitur  omnis 
motus  naturalis  eft  furfum  aut  deorfum  per  redlam  lineam*  *• 

Pfopoficici  utgcfimaquarta. 

Omtlis  motus  circularis  uoluntarius  eft* 

Sitmotus in circulofeiipercirculumin  orbn  cuius  fiteenfrum, 
fit  c mundi  ccntrura:igimr  ex  diffinitione  circuli  tantum  diftabit  a, 
quantum  b ab  ipfo  ciftd  in  motu  naturali  per  prf  cednntem  nccefte 
eft, ut  reda  feratur  ad  c,uel  recedat  figitur  motus  i eft  uoluntariuSj 

non 
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non  RJaturalis-.nam  fi  uiolentus  cffet^non 
eiletpcrpetuus.Omnia  ergo  aftra  feruntur 
-circa  centrum  mundi.Sicmodo  rota  e fg,cli 
coenon  moileri  motu  circulari  nam  linea 
e elogior  eft  g c,ergo  refla  mouetur  ad  cen 
trum  non  circa  centrum.  Indidoetiamid 
eft:  quod  fi  in  e ponatur  fi  uftuni  aliquod 
irifigneplumbimmotuad  g per  f defeen^: 
dctraptim:atdum  cxgiii  enu^jiticum  dif* 
ficultate, igitur  motus  hic  non  eft  nacuraliSj. 
nec  circulaiis.nihil  etiamhocmodo  iponte  nipuetur.Sed  cum  non 
moueaturpcrreflamnaturaIitcr,ncc  wqiudiftansacentropcr  cir-s 
culum reUnquiturjUtmoueatufmotuuioIento,  aut  mifl:o,fpd,non 
exuoluntariojcumnullo modo  moneatur  arquidiftans  a centro, 
fedfempcrab  clinex  ad  centrum  fiant breuiores, liquet  efle  mo« 
tum  uiolentumraut  miCtum  ex  naturali,  & uiolento. 

^ ' Propofitfoufgcfimaquinta. 

Tres  funt  motus  omnino  fimplices  naturalis,  uoluntarius  Sc 
uiolentus. 

Cor".  Xres  funt  modfquibus  po/funt  moucii  in  comparatione  ad  ccri 
trumfciliceruei  refla  cum  centro, ucl  a*qiudiftando  a ceniTO,uel 
neutro  modo, igitqrtreanM>tv«ii-r  Rurfus  ucl  d prinfipio  interiore 
tibhlnfdligchtCj&eft  naturalis,ucl  intelligcnte  S>^  cfi:  uoluntarius: 
ucl exteriore &!  dl:  uiolentus.  Hjcc  autem  diiiifio  cftfolum  propria 
non  prima.Nam  cfi:uiolcntusiiireflaadccnn’umiidco  omnis,  qui 
non  eft  in  reflsrad  fcefitrum  , nec arquidiftat,  uiolentus  eft : non  t&£ 
men  omnis  uiolentus  eft  extra  rcflam.Attraflio  autem , qux  fit  ob 
raritatem  corporum, feu, ut  dicunt , a uacuo , uiolcnta  eft  non  nafu« 
raIisnffirationefini^,nonagcncis.Suntcnfmquatuor  genera  mo^ 
y.vhyf.  tusuiolcntiab  AriftotcIcpoiita,ucfl:io,  traflio,  pulfio,  &uoIutio: 
quanquam  his  non  opus  fi  t in  demonftratiua  fcientia . coftat  enira 
uolutioncm  cx  traflionc>&pulfione  apud  illum  confifterc. 


Propofitio  uigefima. 

Motus  ergo  compofitiquatuornecelTarid  funtfpccics. 

Si  tantum  funt  tres  Ipccics  fimplicium,  conflatratione  arithme* 
tica  quaCLior  ciTe  compofitorum.Difquiramus  ergo  an  fint  natura* 
liter  rorfpccicSjforian  enim  repugnabitaliquis  alicul.Porrd  uidea* 
mus  primo,  quot  fint  uiolentorumljiccies : Prima  erit  cum  non  fc< 
ciindum  reflam lineam fueritmee  a centro  a'quidiftantcm.  Secun* 
dacumfucritfccundumrecftam,  fcd  non  ad  centrum.  Tcrtiacum 
fueritin  tefla  ad  centrum, fcd  contrario  modo,  uclut  terra:  furfum. 

Qiiarta 


DE  PROPORTIONIBVS  LIB.  V. 
Qiiarcacuminre(Saadcenti‘um,rcainduiTinaturam,redno  a prirv 
cipionacurali^  Velutcum  pfoiicit  lapidem rc(fla  in  tendam  c 
turri  uiolcntius, quam  ille  fuagrauitatcdefcenfuriis  cfTet;  Hic  igi;* 
tur  motus  eft  compofitus  ex  hatufalij&uiolcntO;  Anihialiura  ait* 
tem  motus  tioluntarius  cft,cilth  fit  a principio  interiore  cdgiiofcen 
te:&  fit  quatenus  aprincipio  iiilirica  circulari  «equalitcr  diftamc  a 
centfo:fcd  quia  obftatgrauita^ , ided  miftus  eft  ex  naturali , Sc  uo* 
luntario.Sed  circularis, &uiolentus  foli  ciTcnon  poiTunt:  nam  uio 
lenius  eft  neceflarid  in  corpore  graui  aiitlcuiifed  omne  corpus  gra 
ue  aucIeue,cummouetur,nacuralit€rmoucturfalterninfine:  &pcr 
totum  motum, motu  occulto , quiniaxime  inhoc  libro  dignus  eft 
confideratione,  igitur  motus  uoliintarius,  U!olentusnonpo& 
iunc  ciTe  fimul  foli.Erunt  ergo  Tccundum  naturam  tantum  tres  fpesi 
cies.Vclut  cum  quis  fcandit,aucfalit:Eft  enim  motus  naturalis  faU 
tem  in  finc,&  tioluntarius, &!  uioIentus.Si  quis  autem  uelit  uiolcna 
tum  cum  uoluntario  copulare  dicemus  conflare  eam  compofitio^ 
nciriiiiiniciofalicndi.Motumautemoccultum  uocamus  grauitai 
temautieuitatem. 

Propofitiouigefimafcpeima. 

Motus  uoluntarius  eft  in  Ioco:flaturalisadlocum:uiolentufi 
exlpco. 

Ha’c  eft  tertia  differentia  primarum  fpccierummotuum.  uoluna 
tariusfitmancntccorporc  toto  in  eodem  loco, ideo  proprius  efl 
ccelo,  corpora  autem  animalium  in  cpdem  loco  feruntur:  quiain 
eodem  orbe  nata  redire  ad  proprium  locum.Etfdc6,ut  dixi, eft  mo 
tus  miftus  ex  naturali, &:uoiuntario,qiii  fi  per  fc  fieret,  non  fatiga* 
rctmobiIe,ciim  exutroc^principio  abinterioreui  procedat.  Sed 
quia  fit  per  mufculos,  qui  trahuntur:  hic  autem  motus  eft  uiolen*» 
tuSjidedpcrconfequcntiamfatigat.  Qui  uerd  naturalis, eftutre:» 
deaf  corpus  ad  fuum  locum , igitur  naturalis  eft  adlocum.  Sed 
ui olenti  finis  efl, ut  protrudatur  ex  loco  in  quo  eft, non  habens  cer<» 
tum  finem.Iicctcnimquitrahit,idfuumlocum  trahat, non  tamert 
adlocum  mobilis* 

Piopofitioutgcfimao(Saua. 

Motus  quilibet  naturalis  autuiolcmusin  aliquomcdio  fit. 

Cum  uacuum  non  detur, &:  omnis  motus  naturalis  fit  ad  locum.  Co’ 
ct  uiolcnrusexlocoperpra:cedentcm,igiturcumnon  fitin  medio, 
uacuum  erit  in  aliquo  corpore, uelut  acrc,aqua,igne,ligno. 

Propofitio  uigefimanona. 

Omnis  motus  uoluntarius  aqualis  eftfempcrtfimplkiter  etiam 
quilibet  alius  motus, 

0 Motus 
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• Motus  uoluntariusnonhabet,quc)dfangct,5^fummapctfe(!Vid 
cfta:quaUtas,5(^naturaqua:moucc  non  debilitatur, igitur  perpe» 
tuo  perfeuerat  aequalis.necp  enim  cft , ut  dixi , per  medium  corpus. 
Naturalis  quo^.&uiolentus  cumrationeprOportionismouentis 
fupra mobile  pctfe  non  uarientur,&!  ab  gquali  proportione  gqua# 
lisuelocitas  proucniat, igitur  natura  taks  motus  funtgquaks, nam 
inutroif  mouens,mouet  (ecundum  ultimam  fuam  uim< 

Propofitfo  trigefima. 

In  omni  corpore  mobili  in  medio, parces  medq  rcfiftuntobuiartf 
Aliscimpcllunt. 

Co”.  Sit  mobile  a cui  partes  fubiaccant  dirc<n:se  b,&  fit  grauc . Et  pas^ 
tetne  diuidatur  b refiftere, cum  autem  fupcraucrit, partes  bdefeen*» 
dunt  ante  a,&  trahunt  partes  c & d adhgrcntes  fecum, attp  ita  e c df 
adiuuanc  ad  defcenfum  partes  etiamlaterales 
g & h cum  a tranfitin  b,nc  detur  uac«utn>tran« 
icunt  in  k ueloci  motu, ergo  propellunt  amaio 
reimpetuinferius. 

Exquopatct,quod  in  omni  motu  naturali, 
uel  uiolento  fit  augumentum  uelocitatis  ab  initio  faltem  iifque 
ad  aliquid. 

Cfl’”.  Et  ideo  etiam  bellica?  machina?  cuiufcunqi  generis  certam  exi* 
gunt  difiimtiam 

' Pfopofitiotrtgefiinaptima. 

Omrtfs  motus  naturalis  in  aequali  medio  ualidior  eft  in  fincj 
quam  in  principio  i uiolcncuscontrk 
co».  Ciim  enim  cx  pYa^cedcnti  augeantur  femper  ob  medium, & catu 
fa,qua:mouct,lTtpcrpctua,&a  principio  aeterno, quodperditfla 
«qualiter  mouctjigitur  motus  ille  fiet  uclociorin  fine  quam  in  alia 
parte  tcmporis.ln  uiolento  autem,cumpcnieniatad  finem  definit 
p,  2f .ivepo/.  ncccfiaridjqua;  mouet.&foperatur  a ui  naturali , qua:  mos» 
uet  in  contrarium , igitur  antequam  cefict  motus  fiet  tardifsimus 
in  fine. 

Ex  quo  patct,qudd  motus  quadrifariam  mifti  dicuntur, aut  Ipe* 
* cie, ut  cum  quis  iacit  lapidem  e turriruel  ex  occulto  naturali,  uio^ 
Jento  manifcfto:uelut cum  quis  iacit lapidem, 6(1  dcfccndit  poftmo' 
dum  ex  b in  c motu  utroque  manifefio,  fccf  cx  a 
in  b motu  uiolento  manifefto,  6^naturahoc;s 
culto : uci  rationemedq , Sc  hoc  modo  omnis 
motusnaturalis  etiamnonfolumuiolencus  cft 
miftus  cx  proportione  uircutis  moucntis,cum  motu  mcdij,ad  itic^ 
diuraipfum,ucifi  uiolentus  ficcx  pi^oportione  uiriutis  mouctictV, 
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^medij  ad  mobile, ac  mediurhjquodreflftit.  Qiiarto  cx  motibus 
imperfcdisriaturarua,&:ilOh  eftueramifl:ib,&hocapparecinmotf 
tibus  upluntarijs  animalium, qui  noti  {urtt  net^  a?qiiales,necp  pcrfe 
(ftc  circamcdium : fed  funt potius  fimiles  itbliirttarfjs.  Etideo  de# 
monllracionesillxAriftotelis  quoad  tifuniriihiliuuantnos; 

Propofitio  trlgefimafecunda; 

Omne  mobiIenaturaliter.motum,feu  uiolentcr  uelocius  mouei, 
turinmediorariorc>quamdenfiore.Maiorquo<5eftproportio  fi#, 
nis  motus  in  corpore  raviore  ad  finem  motus  in  corpore  denfiore, 
quam  principp.In  uiolcnto  autem  ederitis  perueniecad  finem  mo 
tus  in  corpore  denfiore. 

Amobilc  moucaturmbmedio rariore, &!inc  denfio# 
re, igitur b minus refiftiCj  quam  c8i^  magis. adiuuat,  quia 
uelocuis  moueturagitur  duplici  de  caufa  a monebitur 
udocius  in  b quam  in  c;  & quia  per  corrolarium  trigefi# 
mXj&preccedentis  proportio finis(ubiKqualiter  moneantur)  aci 
fua  principia  maior  eritin  d,quam  in  e:ergo  peir  demoftrata  a Cam 
pano  pofita  dprima,b  fecunda, e tertia, c quarta, mdor  erit  propor# 
tio  d ad  ejqtiam  b ad  c quod  fijit  propofittim  in  naturali; 

Propofitiotiigefimatemal.  '-h 

Omnia  duo  mobilia  a:qualis  uhdic^  magmtitdinis,  quae  arquali 
in  tempore  arqualia  fpatia  pertranfeunt  in  diud-fis  fubftancia  mc# 
dqSjnccefTecft, ut fitponderisadpondus,  quemadmodum  medrj,. 
ad  medium, proportio  duplicata.  . 

Sint  duo  mobilia  a 8<:b  magnitudinCjS::  forma  omnino  paria, .Co"». 
ck.  fine  media  c &!  d,cxcmpli  gratia: &pertranfcant  asqualc  fpatium 
in  utro  qi  in  eodem  tcjppdre,e  dico  proportionem  ponderisbad 
pondus  a efiTc  duplicatam  ei  quae  eft:  raritatis  c ad  raritatem  d.Quia 
cnihi  feruntur  tdqualicer, nam  in  xqualitem# 
pore,  fcu  eodem  arqualia  fpatia  percranfe# 
unt, erit  proportio  potentiae  a cum  liio  auxi# 
lioadid,quod  refiftic  excutb  cum  fuoau# 
xilio  ad  id,quod  rcfiftit  ex  d,permutando  igi 
turd  ad  c,utb  ad  a,fed  c ad  d proportio  rari# 
tatis  duplicat aiflionern,  tum  minus  refifieri# 
dojtumadiuuandomotum  a, igitur  proportio  difFerentitc  raoriis 
cft  duplicata  proportioni  raritatis:fed  proportio  motus  efi:»qua« 

Iis  proportioni  ponderis  uicifsimpcrutgeflmamfextam  fextiEle# 
meptorum  b ad  a, igitur  proportio  b ad  a ponderis  eft  duplicata  ei,- 
qu»  cftraritatis  c ad  raritatem 


SCHO'* 
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SCHOLIVM  PRIHVM, 

Ne  tamen  fine  exemplo  intelligashanc  duplicatam  rationem, 
proponatiircrarica.squatuor,dunum,a  pondus  duodecim  librae 
runijtunccrefiftitfolumexquarcapartc^S^efti#  j ^ d.i.8^. 

citaquadruplomaiorisaftionisjfcilicctuiquas  j2  b.i9a. 

draginta odo, tota iginir proportio, quanio#  ^ 

nebitur  a in  c, erit  centum  nonaginta  duorum,  & hoc  diuidenuis 
per  d, quod  eftununi,cxibitp6dus  b centum  nonaginta  duo.  Pro* 
portio igiturbadacftfexdccuplaj&hacccft  duplicata  quadruplar 
raritatis  cad  raricatemd. 

Quod  fi  quis  neget  tantundem  augere  c adionem  a, quanto  mi* 
nus  refiftitjfedaKtmagis  aut  minus,  & fit  proportiobada  duptw 
cataipfifjdicoftfle  proportionem  cadd,nam  proportio  b ada 
eftuelut  adionis  c ad  d per  decimamfextam  fextiBlemcntorum,, 
ergo  ex  auxilio  c in  proportionem  a ad  c fitproportio  b ad  a.fcd  ex 
, finfefiiproporiio  badaex  difFinitione  proportionis  duplicatir* 
Sed  ex  duabus  proportionibusaad  c,8Ladionis  ex  cada  produ* 
citur  proportio  b ad  a, igitur  per  decimamreptima  iexci  Biemento* 
rum  proportio  cadd  eft  media  interproporriones  a ad  c,  & adio* 
nis  a in  c, quare  xqualis  f,  iginirproportio  b ad  a duplicata  ci,qu«er 
cft  cad  d quod  erat  demonfirandum. 

SCHOttVM  S&CVNDVM. 

Si  autemmedia  fuerint  diuerfarum  rationum, ut  aqua.&f  acr  non 
dcmonftrat  argumentuni,quiapondcra  infer  fe  non  feruant  ratio* 
nem.  Nam  lignum  centum  librarum  ex  falicis  arbore, non  magis 
defccndiqqu^  lignum  librae -amus.Idedncc  in  comparatione  ad 
medium  aeris. 

Pfopofltio  trigefirtiaquarta. 

Proportio  eorporis  cubi  ad  fuamfupcrficicm  quadratam, efi  uc# 
lut  eiuidem  iupcrficicf  adlatus,eiufdem  iierd  ad  monadem. 

Co'".  Sit  cubus  a b c eius  quadrata , rupcrficics  a 
c , latus  a b , monas  d , dico  eas  elTc  intiicem 
analogas.  Quia  enim  proportio  a b c ad  a c 
eft,  ut  quoties  affumitur  ac  in  ab  c,&!  toties 
edam  alTumitur  a b in  a c cx  diffinitione  Bucli 
Priindex  disfecundo  Elementorum, fi  ergo  monas  efi: 

Cmpm.  jn  ^ondnuapropordorte,habco  intentum : fi 
non  ponatur  e media  intcraeSif  d,  erit  ergo 
pcrdecimarn noni  Elementorum  clacusac, 
ergo  aqualis  ab, igitur  cum  a c,  c&d  fint  anaIogiC>ctunt  & ab  c, 
ab,&  d analoga;, quod  fuit  demonfirandum- 

Propofitio 
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Propondotrigetirnaqu/nca. 

V0.CU1TJ  magmtudinesexcrcfcuntmacuminc  non  in  graiiftate, 
finis  autem  eftih  utrocp  cxcremOjproptcrhoc  minima,  fa<Sa,  uaria* 
tionein  hypate  acuta:  uixfmint; 

Q^uoniamfiuftauariatiorieinhypate,qua:€ft  Diapafoh 

in  Diapafon^ud  bis  DiapafonmaioreiiiteruaU  a c 

Io  difl:at;ueluc  ex  a in  b in  graniorc, maius  eft  in»f 
teruallum  ex  c in  d,igiiur  maior  eftb  djquamac  Diapafon 

ergo  fingula:  uoces  intcrb&d  magis  diftant,  b d 

quam  intcra&  c,  &quaiito  magis  appropin*, 

quaht  ad  d, igitur  d maius  cft  quanib.Ergo  magnitudo  eft  ratione 

acuitatis,non  grauitatisjcumfuppofuerimus  d cfleacutiorem  b di 

cipfo  a.Oftcnditur  etiam  idem  quia  uoxgrauis  fit  expriuatione 

motus  ficuc  acuta  ex  uehementia  i,  Motus  autem  eft  res,  quies, 

priuacioi 

Secundum  ficinam  remifsio  motanon  feriet  aurem, ideo  fonuni 
non  pariet  ob  nimiam  tarditatem.  At  iri  uclocifsimo  motu  oportet 
uel  fidem  uel  arteriam  contrahi, &:non  contrahiturnifiper  mufcu« 
los,igiturcoRtcnno  illa  finem  babet.Siautcnindri  fit  neceUarium 
habere,  lici  uald^  procul  pofsic  extendi conteho'd,,utm machinis 
igneis  llrcpitus  fit  maximus, riam  motus, ut  motus  ^fiamiriSt^e 
nullum  finem  per  fc  habet  nifi  ratione  mftrumenti.crgo  ftrepitus 
tantus  ellepotcftjUtfcrme  obfurdefcant,qui  audierint,utferunt  de 
Nili  cataractis.  — , ,, 

Tertiumfiefit  abhumi*  f c ^ 

lior  uox , qu;^  cxa'ercat  fc^ 

niitonio  minore  folum  in  c !>•  a 

Cj&fit  de  duplaadab  fcrf  H-H-I-I-W-W— — — 

eundum  naturam,utin  uoA 

cibus  medijs  fiet, ut  fi  e debeat  cxcrcfcerefcmitonio  minoreper  de#' 
cimamnoriam  quinti  Elcmctorumfe  dupla  cb,&  in  acutis  ubi  ex# 
creuerit  ad  diapafon  quadruplatpueri  autem  uox,  quKiam  diapa# 
fonaIfiorcftde,eriibis  diaparon,&:idcQquadruplabe,fcdm  acu# 
tioribus  erit  dupla, nullus  enim  puer  eft  adeo  fra^a:  iiOris , quifi^ 
pra  humillimam  non  afcendatpcr  diapafon, igituririteruallumuo# 
cum  erit  oiflupluni  a d,b  c,fcd  communiter  aKOidunc  ad  bis  diipa 
ion, igitur intcruallum  unius  uocis  etiam  cum  i^itonio  propor« 
tionemhabcrifis  cfticqualefcrmetotiab,  cum  autem  iri  aiapafon 
fint  duodecim  fcmitdnia,&duo  comata, manifcRurn  eft,  quod  ex« 
tenfioillaeritmaximaincoparaltioncgrauforisuOdsab.-  Et  ideo 
minimum  incrementum  in  humilioribus  uocibus , ubi  quis  coga# 

c 3 tur 
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tur  afcendcrc, maximum  cfTc  uidecur,adeo  ut  scgte  a pluribus  fer^ 

tur,aquibufdam  non  omnino  feratur, 

S C U O I,  I T M. 

Ob  hoc  natura  fecit, utnon  quemadmodum  in  fidibus  uoces  ex 
brcuiiateinitenderentur,fedexconftri«fiione  ligula:,  ut  dicunt,  fu** 
per  afperam  arteriam  uox  ad  diapafon  acueretur  addito  impetu 
proportione, ut  ex  confiriefiione, ^impetu  coiurgerct  dupla  pro# 
porrio.Hoc  autem  marufefte  experimur  in  elymis  in  quibus  null* 
prorfus  faAa  mutatione  infirumenii  confiandbus  digitis  omni# 
busprxterpollicemfinifirseuocem  exacuimus  ad  diapafon , inde 
etiam  ad  bis^  diapafon  ificut  dcclarauimus  in  commentarijs  Epi# 
demiorum. 

Propofitio  trigefimafexta. 

SipropoTtio  per  proportionem  minorem  arquali  ducatur,  pro# 
portiominorproducetur.Vndcmanifefium  efi:  duas  proportio# 
nes  minores  squalitate  inuicein  dudas  proportionem  minorem 
unaquacp  illarum  producere. 

Ce”,  Proportio  ab  ad  c,qualifcuiiqp  fit,  duca#  d 

turinproportioncm  minorem  aequalitate  ^ 

fadg,  dico  quodprodiufia  proportio  erit  ; _ 

minor  ea , qus  cfi  a b ad  c fiat  d ad  a b , ut  f b c 
ad  g,ctqri^p9r  fcq^adam  d ad  c pro#  — t— — — 

duc  ta  ex  proportionibus  ab  ad  c,&  f g.  Item^  per  decimamquar# 
fff  I «.Prt.  tani  quinti  Elcmentoru  erit  d minor  a b, igitur  maior  a b ad  c,quan» 
dadc.igiturquampToportioabadcin proportionem  fadg.  Sit 
autem  utratp  minor  squalitate  ea,qus  ab  ad  c,&  ea  qus  f acrg,di# 
co  produftam  unaquatf  carum  effe  minorem. Quod  cnimfmancn, 
tibushis,qusdiiflafunt)mmorfitdadc,quam  ab  ad  c cx  prima 
parte oftcnfum  cft.  Qiidd  uerd  etiam  minorfitd’adc,quamdad 
ab,&!cx  confequenri  quam  f ad  g demonftratur  fic.Qiiia  enim  mi# 
nor  cft  ab  ad  c, squalitate  erit  ab  minor  c , fiat  ergo  h squalis  ab, 
erit  ergo  d ad  h,ut  d ad  a b per  feptimam  quinti  Elementorum,  ac  dl 
ad  eminor  quam  d ad  h per  ocftauam  eiufdcm, igitur  minor  d &d  c, 
quam  d ad  a b, igitur  patet  propofitum. 

Propofitio  trigcfimaieptima. 

Siplurcshomines.quorumnulliper  fe  nauim  mouerepofsinc,' 
aut  pondus  ferre  fimul  iun^E  eam  moucant,aiit  pondus  ferant, 
erunt  ilis  proportiones  coniundts  non  producis. 

Co™.  Cilm  enim  primus  non  pofsit  mouere  ncc  fecundus, erunt  pro# 
portioties  minores  squalitate, Idcd  per  fecundam  partem  prsce# 
dentis  multo  minus  moucrent  duo, quam  unus.Ei  fi  quaiuor  nio* 

ucrent 
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uerent  unus^  per  fe  mouerc  non  poflet,  addcrcrurfi  proportio 
produceretur,  fieret minorjergo  minus  mouercnt quinque  qu<lm 
ejuatuor  ex  iirdem,quod  cBabfurdum. 

Propofitio  trfgeflmaoAaua. 

Omne  corpus  tantum  refiftit  motui  contrario  ftio  natut^i  quair 
sum  monetur  occulto  motu  quiefeendo. 

Sitacorpuaquicfcensinpauimcntobj&mouetur in  eo  occuhcom, 
fo  motu uerfus  centrum, ut  iuprauifum  eft,  contrai 
rius  illi  fiemotus  ad  c,lj  ergo  aquicfccrct  in  c rnouc* 
returad  b occulto  motu  certa  ui, ergo  eadem  reftitit, 
ne  traheretur  ad  c.  Manifeftum  cft  autem,  quodhic 
motus  occultus  e(t  minor  manifefto. 

Ex  hocpaiet  cur  naues  Sc  currus  ab  initio  tarde  8i.  difficulter  oiO  cer™, 
ueantiir,ubi  moneri  coeperint  motus  augetur;  quoniam  rcfiftunt 
permotum  occultum  naturalem  quimaximus  cft  dum  quiefeunt, 
ut  etiam  docebat  philofophus  in  mechanicis, nam  morus  ille  natu^ 
ralis  eft,&ided  contrarius  uiolento;  Ergo  cum  iam  mouetur  uio# 
lenter  minus, mouecur  naturaliter, igiturminusrcfiftjt.  Declarabis 
cur  enim  infta  quod  Omne  qtrodmoueturduobiu  lilotibus  tanto  pnf*f.fsi 
minus  uno  mouetur  quanto  magis  altero* 

Propofitio  tfigefimanona. 

Ab  aequali  aut  minore  ui,quam  fit  impedimentu,  non  fit  motus* 

Sf  c a quod  refiftat.nefurium  trahaturper  decem,  dico,  quod  no  ca*' 
jfiirftim  trahetur  neque  a decem, nequemittore.mahi  fiimpedimen*; 
tum  non  eiret,moucrccurinfrautdecem,crgo  fitraherctur  ilirium 
per  decem  tantum  mouercturfurfumjquantu  deorfum,  ergo  quie# 
iceret. Si  ucrd  a minore  mouerciur  a maiore  ui  deorfum,  quam  fur;* 
fum,ergo  deorfum  fimpliciter  nOn  furfum* 

Propofitio  quadragefima* 

Omne  corpus  iph®ricumtangensplanijmiiipUft<3:o  mouetuf 
adlatuspcrquanGun(yuim,qUcEmedium  diuiderepoteft. 

Sic  corpus  ad  unguem  Iph^Ericum  atan< 
gens  planum  b in  pundlo  c ( cft  enim  hoc 
ncceflariutn  ex  demonftraris  ab  Euclidein 
dcdmafcxraPropofitione  tertfj  Elertieiito;» 
rum)dico,quodmoucbiiuraiu,quxpotcft 
fdnderc  acrcm.Nam  cum  non  afeendar,  neC 
defccndat,  fed  quafi  in  circulo  ad  centrum 
mundi  moueatur,pondus  non  affert*  Necj 
rationemagnitudinis  contatfhis,  cum  fitiri 
puntfto  folo, igitur  remanet  folum  aeris  impedimentum, 
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Exhcclicjiiec.qiiodoportet  b planum  eHe  cx  durifsimamatCi: 
ria,quajnulloniodo  ccda^t, aliter  tanget plufquamin  puncto. 

Vix  fieri  poteft, utili  elcmcntaribus  fphara tangat  planum  in 
puniflci.Vcl  quia  planum  non  erit  exade  rccflum , ucl  non  durum, 
mprorfus  non  ctdat,uel  non  ad  aJquilibrium  pofitum,uel  Ipliacra 
non  erit  exaiflc  rotunda* 

Propoficio  qtiadragcfimaprfma. 

Sifiierintdua: quantitates fumatur^totius  aggregatum  maio* 
ris  & minoris  , quoties  aggregatum  minoris  maioris, erit  pro^ 
pomo  confufainaioris  aggregati  ad  minus, minor  quini  multipli* 
cis  maioris  ad  multiplbx  minoris. 

Sintduasmagnitudincsa&bj&fit  amaior  a 

bj^^fumatur  exempli  gratia  a quater  cuinbfec  ^ 

mel,&b  quater  cum  alemel, dico, quod  propor ^ 

tio  (quam  confiifam  efleliquet)  aggregati  primi  ad  fecundum,  eft 
minorquam  quadrupla.  Confiat  enim  quod  proportio  quadru* 
pliaadacfl:niaior,quamb  ad  quadruplum  b, cum  una  fit  quadru* 
pla>alia  fubquadrupla,i?(tur  per  uigcfimamfccuiidam huius ag* 
gregari  quadrupli  ,i  cum  b femefad  quadruplum  b cum  a fcmel  mi 
nor, quam  quadrupli  a ad  a,i3i:!  maior  quamb  ad  quadruplum  b,  & 
crtpro  intcliccflu  Archimedis. 

quadragcHmalecunda. 

Trahentium  iiauim,iit  ferentium  pondera  proportiones  in  fe  in* 
uiccni,qLiomododucercoportcatconfidcrare, 

.Hoc quompj^lfOlAPP&itfi^BdihtpradocuimuSynunc etiam  gc* 
peraliter  dicam, cum  confiRanthsec  in  duobus  terminis, produ&o 
ucrdprxfupponicquatuortcrmino8,utin  prima  propofitionc, aut 
faltcmtrcs,atqueiiiliismcdius  habet  rationem  monentis, &moti, 
ergo  cum  in  huiufmodi  no  fint  quatuor  termini, nec  tres , c quibus 
unus  fit  niGUcnSjSti  motum  proportio  non  poterit  produci.  Illud 
etiam  patet  exemplo, nam  fi  eflet  lapis, aut  nauis  obfiftcns  ut  fex,  8i 
eircnthomiiicsuiribus  fingulfutquatuor  cum  dimidio,  tres  mo*  * 
ucrent  in  proportione  dupla  fexquiquarta  perditfla  fuperius  co* 
dem  loco,at  fi  proportio  duci  poflet  aliquorum  hominum  nume* 
rus  poflet  monere  in  duplicata  proportione  ad  unguem  fcilicct 
ut  eflet  uix  hominum  coHe<fl:orum  30^  at  nullus  cfl;  numerus  ho 
minum  qui  collciflus  faciat  hunc  numerum,  nam  fex  homines  ex* 
plent  numerum  27,8^  feptem  ideo  non  poreft  duci  propor* 

tio.Et  ideo  maximus  efl:  error  dicendo  decem  homines  moucnt  na 
uim  proportione  tripla, ergo  triginta  alif  additis  illis  fimiles  robo* 
remonebunt  aproporiionc  uiginti  fcptupla  fcilicct  dutfla  noniv 

pia 
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|>k  Mt  tWpIaniiScd  funiptS  pfopordoncalio  modo  prodtidtuhVc 
iutfidicamjhomin.cs  decem  moucntnaunnjautferutpondps  pto^ 
portione  rriplajigitur  quadraginta  homines  idem  facient  propor/ 
tioncditodecuplafcilicetquadrUplamtripIamdu<fla,  Cum  ergo 
addo  triginta  homlnes,quimouent  in  proportione  nonupla,  non 
oportctducercnonuplam  ili  triplam, fed  totum  numerum  accipes 
rc,6c  quam  proportionem  habet  ad  pattCni, tandem  habet  uis  mo< 
iicns  ad  uim  mou5tem.  Vnde  fi  duo  moueant  in  proportione  fex5 
quialcera,&fcxin  proportione  quadrupla  cum  dimidia,  6eiUngart 
tur,ut  fiant  O(flo,non  oportebit  ducere  fcxquialtcram , in  quadrm» 
piam  fexqiiialtcvain,  fed  cumb(flo  ad  duo  fit  in  proportione  quas^ 
drupia/iimcmus  quadruplam  ad  fexquialtcram>quf  erit  fexcupla, 
Bi  o(flo  monebunt, aut  pondus  gerent  in  proportione  fexcupla^ 
Ptopofitio  quadrag^matertia* 

Produflioncm  ad  additionem  retraber^. 

Sit  proportio  a ad  b duplapotefiateli* 
cct  fint  quiiK^  homincs,&!  fint  qtiiildecim 
homines  c,Si  habebuntad  bfcxcuplarn 
proportionem  pcrprtccedentem,  lundia 
ergo  a,8Cc  per  odlauam  huius  mouebut 
b proportione  0(flupla,dico , quod  fi  du* 
xcris  proportione  cadaplusuno.i.qua* 
clruplam  in  proportionem  i ad  b,quareft  dupla, proueniet  eadem 
o<ftupIa.Nam  quia  in  coniundf/ofie  fiifficit  iungercccuma,  &fui! 
miturfccundumproportioncm  aadb,  igitur  cum  proportio  a ad 
I>  companitaadproportioncm  c&aadb  fit,ficUt proportio  c&a 
ad  a, proportio  c &faadafit,  ficut  proportio  cada,  &aada,6^ 
proportio  a ad  a habet  rationem  Imius, igitur  proporrio  aggregati 
c a ad  b efi;  pro  d iicfta  ex  proportione  c ad  a plus  monade  in  propor' 
tionem  a ad  b,quod  erat  demonfhrandum, 

Propofitio  quadragefirttaquarfa* 

Sifucrit  proportio  motoris  ad  id,quodeftmaximlim  hon  mo* 
uens  6^  fpatium,&f  tempus,  nota  erit  etiam  reliquorum  nota. 

S«cpc  contingiqut  quint^  homines  moueant  nauim,  & fpatium 
ad  tempus  notum  i Sc  etiam  cognitum  maximuni,  quodmOuerd 
non  poteft.Sit  ergo  anumerus  hominum, b na* 

Ilis,  c maximum , quod  non  mouere  poteft,  d 
tempus,  e fpatium,  f motor  alius  fiue  numerus 
hominum  notus,  & g tempus, dico, qiiod  h fpatium  notum  crit,ftu 
notugtcmpuSjSihfpatium, dico, quod  erit  f motot,fcu numerus 

hominum 
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hominum  notus.  Qiioniam  ergo  notum  cft  a & c,qiiia  cft  -jctjualc, 
b,  igitur  proportio  a ad  b nota  cft : fcd  iuxtainainamouctb  iiid 
tempore  per  c ipatiumjigitur  per  praecedentem, utfadaitafpatrj. 
adeiiTdtcmporci  Sedpereademuttemporis  d ad fparium illud 
icagad  Ii,crgo  cum  nota  fint  d.ef  g erit  etiam  ita  conuertendo* 


Propofido  quadragefimaquinta. 


Co"’. 


Vtr  9 .(jHifi* 
(lElcm. 

Cor"’,  r . 


Cor”.!. 


Cor™.  5 . 


Rationem  ftaterx  ofteiidcrci 

Archimedes  jiititiirhuicfundamcnt!0,quod  pondera,  qnxpro^ 
portionem  mutuam  habent, ut  diftanci®  alibellaa,  quxfufpcns 
duntur,a’c]ualitcr  ponderahtjlit  ergo  libella  abj&fufpcnfa  in  a cen 
trum  mundi  c,  ad  quod  dirigitur  pondus , &!;  liquet , quod  ipftiin 
nonfe  inclinabit  ex iiigefimatcrriapropoiitionc.  Si  ergo  ponamur 
locolincacb  d in  c&f,&  fit  proportio  c b 
ad  b f,ut  g ad  h,  dico’,  quod  erit  xqiiili;* 
rbriiinijpcr  eandem  enim  h monebitur  in  k, 
fcilicct  utpcrucniat  ui  redam  a cl,  fi  enim 
non  efiet  [fiifpcnfum  h , moneretur  in  re*  . 
dach  per  eandem, quia  ergo  rctinctin-,morf  nli 
ijcturpcr  obliquam hk,  fumaturinproj: 
pinquuinpunduminb  c,&Inin  xquali,di« 
ftantiain  cf,-  quia.crgo  cb  mo.uetur’ 

eadem  ui  in  fingulis  partibus,  quia  a pons; 
dcrch,&inh  monetur  per  h k in  m perin 


/ 


Mi  "n 
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p,crgq  qualis  eft  mppqr^p  nj^i^it^dMUS  h k ad  m p , talis  cft  iiis 
inmpaaHftrt-5Ank,S<:{tambcntp«;nHnfinita:quia  quanta  uicx^ 
tenditur  ex  h ink  tanta  punda  b , fc  circumuertic  ergo  propor^ 
tiohyporaochlp  adfpatmm  ,iiclut  roboris  ad  roln!r,ar  eadem  n o 
adhk,eftenim no xqualis  mp,&rnb,&b  m xquales, iituerd^  ad 
h,ica  cb  ad  b fiergo  ut  c b ad  b f,itauirium  n o ad  h k , ut  igimr  g ad 
h,itauiriummpadhk:iit  etiam  g 1 ad  no,itaumumfbad  nb. 
namidem  pondus  fcilicctgmoiict  totam  b f,  igitur  ut  g fc  Iiabct 
ad  n o,ita  h ad  m p,fcd  m p &:  n o funt  xquales , ergo  tan  ta  cft  uis  g 
inf,quantahinc. 

Bx  quo  patet, quod  hypomochlion  moneretur  infinita  ui, fi  pofi* 
fctcftcpundusifed  quia  in  extremafupcrficie  cylindri,  ideo  poteft 
aliqua  ui  retineri. 

Bf  fi  quis  poflcC  capere  haftam  in  extremo  pundo , non  pofiTct 
eammoucrc,ctiam  quod  haberet  robur  infinitum,  quia  ab  xqttali 
nonfitmotuspcrtrigefimamnonanipropofitionem. 

, ^-Etlibdlanihil  retinet  nifi  quantum  cft  pondus  cius  quod  ar* 

pir. 


de  i^ROPORTIONIBVS  LIB.  V-  J< 
pit  ad  ceiitrdm  perucnite , Sc  pondus  ei  appenfum  hoii  prohU 
, bet:motum,ctiamllelTetinfinitum,nifiquatenus  non  uult  recede# 
rc  cx  diretflo  centri  mundit&ucgrauathypomochlioni  faciens  im# 
prclsionem. 

fjc  (t  terra  tota  ciTet  appenfa  polo , moneretur  magna  ui  j quoniV-Cer»..*.’ 
am  uis  eadem  cft  in  polo, qu^in  circulo  toto  afquinotfEj,. 

Btrota,quanto  uelocius  mouctur  in  ambitu,  tanto  mi 
nor€mhabctulm:fedproptcrawem,qui  fecum  dreum# 
fertur,mouecur  magno  impetu, Si magnas  fadtlarfioncs. 

Ideo  hocin  cono  non  accidit. 

Ex  quo  patet  l ario  elcuandi  pondera  magna  per  tra#  j 

bem,ui  a latere  uides. 

Propoiitto  quadragdimafexd.  1 

An  fit  aliqua  proportio,&  qualis  inter  animam,  & ufe  l 

taSi&fuacorporaconfidcrare.  " 

Declarauimus  mociim  cccli  dfe  uoluritarium',  obfequcntc  eoe#  c#»*' 

Io  per  uirtutein  meoinfufam;  In  animalibus  autem, Si  prarcipue 
in  homine  notius  cft  hoc  experientibus  nobis  in  ip(is:fed  motus 
hic,urdixifupra,miftuseft,ineudd  cceleftisignoriof  eft.  Certum  fnpof.zp 
tamcncftplcneobfequicccIumuica:,necprorius  repugnare.  So# 
lec  Ar/iiotdi  imponi, quod  ii  adderetur  aferum  ccelo,  quod  ccclum 
aut  quiefcerctjaut  tardius  mouereiur:  quodcft,ac  lidiceremuSj 
quddhomo  paruus  fi  fieretmaiorinorteiTetadedagilis.tahqdam 
rriotusillccflctab  externa caufa.  Imdperindeeifet,acfiqinsdice# 
ret, quod  lapides  magni  minus  uelocitcr  d€fccndcrent,quam  par=* 
tii.  Cliiin  potius  ut  Iapis  magnus  uelociiis  mouctur;  quam  par# 
tius  naturali  motu, tardius  pr«ternaturaii,ita  cccluni  motuuo# 
luntan’o,fiitadicipo{rct  aqualius  8i  maiore  cum  efficacia,  quan# 
to  dcnfius.  Et  ita  fi  AriftoteJes  illud  dixiflet,oftendifretmagnahi 
impcriciam.Idcd  quale  iudicium  debemus  facere  de  Alexandro, & 
Ai!eroe,quihocci  tribuunt.Iegitcnimin  textu  Arabico  tale 
piam.DeAnimalibusforfanponethocdici.quoniajUtfiipra  dixi#  ’ 
mus, motus  ille  miftus  cft.Rcmanet  ergo  difficultas,quonia  fi  iiio# 
tus  ilfcnon  aproportionefit,  quarenort  eftinfinitus^&dicoiqiirt 
animalibus  tres  runteauftejuna, quia  cft  miftus,& habet  repugridn 
tiam:recunda,quiacftdeloco  ad  locum, monis  autem  coeli  eftinlo 
co:tcrtiaeft  commuitis  etiam  ccelo, ct  eftjquonia  non  eft  ratio  finis. 

Natura  enim  diuina  non  appetit  mouere  ta  celeriter. Quid  eft  ergo 
^portio, cu  iit  ult/muuoluntatis  uitf,ut  obtemperet  primae  caufa?, 
ideo  illud  eft  ultimu, qmouet, Eft  autidem  uellc^&pofiejnnatura 

enim 
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enim  ccclieftillcappetitus,cuius principium  eius  uokm 

tatis  bonum  ipluin-EtideohiEc proportio  no  diuiditur.In  anima<* 
libus  autem  non  eft  uis  illa  nifi,aim  proportione, quia  primum  in» 
ftrumentum, quod  recipit, &:  crt  ipiritus  uim  habet  determinatam, 
cum  iituirtusinmateria:ideo  nomouetnificum  certa  proportio» 
nCjUelutlumeninmcdioinfcnonhabetproportionem  niii  adlu» 
cem,fed  ut eftinilIo,potcfic/rcremi(rum,obrcUru& hebes.  Qtive» 
riiur  ergo  quantitas  illins^fi  d/cas , quod  eil  aluce:  quaTo  quanti» 
tas  lucis, unde  litc’rorian  dicendum, quod  uclut  in  moribus, quanto 
dcnliora  Tiintcorporatanto  mouent  maiore  nixu, &robore.  Nam 
calorin  m iceria  augetur  iuxta  illius  quantitatem : idem  in  luce, 
rcliquis.DiCo  ergo  proportionem  ciTe infinitam:  nam  G corpus  c(» 
fetinfimtum&!  optime  difpofitura  infinita  ui  mouerctur  Qc  agili» 
tatc,ut  enim  maius  ell:  eo  maiores  uires  habet. 

Propoiitto  quadragenmafeptima. 

Sidiiomobiliaxqiialitcrincodcmcirculoiuxta  proprios  mo^ 
tus  moneantur, produdum  temporis  ciraiituum  imiicem  erit  ar» 
qiialcprodudo  differentia:  temporum  circuitus  dudlic  in  tempu» 
coniunifhoms  prima?. 

Sint  duo  mobilia  a &!b  in  eodem  pun;< 

(fio,qua:a'cjualircr  uerfus  eandem  partem 
moucantur  a:ciualibus  in  temporibus,  inui 
cem  tamen  inasqualiter , ita  quod  a in  f &:  b 
in  g temporibus  abroluantcirculum,8L  ho 
rum  dificrentia  fit  h.  Dum  itaque  a perficit 
circulumb  perucniat  in  cpgitur  c d b eft  dif 
ferentia,  quae  fuperanda  eft,  & proportio 
circuli  ad  b cutg  ad  f,  quare  reliqui  ad  rcli» 
quum,ucvefidui  ad  rcfiduiimjfcilicctcircu» 
li  ad  c d bjiitg  ad  b c ad  c d b ut  fad  h.coniungantur  igitur  in  k 

tempferc,erunt^kfgliomiologa,ut  produefium  ex  circulo /n  b c 
diuifo per  certam  quantitatem  Sl  cum  circulo  &.'bc&[cdbdiffe» 
rcnna,&!fitfprodu(flum  cxfin  g,  dico  quod  diuifii  f per  h exibit  k 
tempus  coniuntftionis primas, fic ita cpd  locus  coniun(ftion/s,dico 
igitur  quod  differcntiarpatij  pertranfiti  a b,a  a,b  in  reditu  ex  con 
iumfiioneprima  ad  d eft  unus  circulus  completus , non  cnimpof» 
funtcfleplurcSjnamfeqiicretur,  quod  a aliquando  pertranfiifet  b, 
et  (ic  non  effetprima  coniuiKfttOjnccpotcfi:  ciTc  minus, nam  fic  cum 
aS^b  fint in  duktapcrfeiftas  circulationcsutcrquceorum  pertran 
fiuit  arcum  b c, igitur  nullo  modo  diflvrentia  poteft  efle  minor  cif» 
culo, neque  maior, ut  declaratum  eft, igitur  eft  unus  circulus  ad  un» 

guem 
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^uem.Ho'c  declarato  ponaturm  lpanum  cdhipofltuni  ex  circulis 
pcrtranfltis  ab  a diiii  fpatio  b djCtenint  qiiod  pertranfit 

b a comurufiionem  a, ad  coiii'iiii<n:ionem^riiiiaftli'n-d,8^  ferttex  de* 
nionftratis horum  differentia  cii'culuS  qtii^iocetuf  6,^iit  pfpa* 
ti  um,quod  pcrtraiiiitb  in  teMpore  eodem, in  quo  aperirafifitbj  8C 
ficq  diftercntiao,&fp  quf  Mcirculo  eftcdlbjquiaigitur  infeadem 
tcmporcapercranfitm  &b,n,eritmad  ri,utaadbj&eadfeni'ratfo* 
ne  a ad  b,ut  o ad  p,igicurex  itfldecinla  quinti  BUclidis  m ad  n,  ut  o 
ad  p, quare  cum  o iit  differentia  th  Sc  n,&  q,differentiao  &p  erit  eX 
decimanona  quinti  Euclidis, m ad  o,uc  o ad  qj&itafcirdjluS  eft  ana 
logtis  inter  Ipatium  pertranfimm  amotoreuclociorii&mtintdiffe* 
rerttiam  fpaii}  qusc  accidit,dum  uetocior  motorpcrtrahiitcircu* 
Ium, id  cfi:  quod  circulus  a c d cft  analogus  inter  cd  1 b , 5>C  circulos 
pertrartiitos  ab  acumportionebd.  Reuertor  igitur  ad  propofi* 
tum,  cum  i7t  ?u  ad  o,uto  adq,&mado,utnadp,cx  fcxtadecima 
quint-i  Euclidis,erit  ex  undecima  eiufdem  n adp,uto  ad  q,quare  ex 
fextadecimaft^xci  Elementorum  dudlo  o,id  eft circulo , feu  maiore 
numero  in  prpadumpertranfftumabjfeu  du<fiofing,&diuifbpdr 
q differentiam  fpaciorum  j feu  per  h exibit  n , feU  Ipatium  quod 
pertraniic  b ab  'una  conictufHotie- ad  aliam  quod  erat  dembn* 
ftranditm.  ' 

Ex  hoc  patet, quod  proportio  temporis  ,conmn<4iOTTs'S^tCTri«?  Cbr® ' 
pus  tardioris  motus  circuitionis  eft  ucluti  temporis  circuitus  uelo 
cioris  motoris  ad  differentiam  temporis  motus  tardioris,  &ucIo* 
cioris  motoris  in  uno  circuitm 

Propofitio  quadragefimaoiSaua. 

Si  tria  mobilia  cx  coderri  pun<ffo  difccdant, fuerint^  duorum, ac 
duorum coniundiones in  temporibus  cdmmenfis  illatriamobi* 
lia  denud  coniungentur  in  tempore  prddudo  ex  dcnominatoredi 
uifionts  temporis  maioris  per  minus  in  minus^  aut  numeratore 
in  maius, 

Sii\t  tria  mobilia  a, quod  circuat  in  duobus  annis  b in  quinque,  Co”, 
cinfepcem.Dico  quod  primum redibuntinnumero  procludo  ex 
fepeem  quin<5  &[duobiis,quifuntriunleriprimi,&erit  illenume* 
rus  reptuaginta  annorum.Nam  iii  feptuaginta  annis  aperfidec  tri* 
gintaquim^  reuolutiones  b quatuordecirrijCddcem : «"go  redibut 
pcrpcrfcdoscircuitusadidem  pundum.  Olleftdo  modo  quod 
non  antc:namfilic:fit,utm  trigmtaqumquearinisigiturb^tpcr* 
ficieneperfedos  circiiitus,ergoredibutadidcmpurtdiim,a  autem 
Tton  redibit, quoniam  eius  circuitus  non  nummtfiWgihtaquintp 
aliter  non  fuiflet  feptuaginta  minimus  numeratus  ab  a b c,  cum 

D €rgo 
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ergoiamfupponaturnumerariab Sicnonnumcrabitur^b a,  cni 
gqjinpn  perficiet  drcuitus,crgo  non  redibit  ad  primum  locu,crgo 
non  erit  iun<flus  cum b &c.  Quodfidicasiab  cconiungi  in  decem 
Teptem  annis  numero  nonnumerato  ab  ali 
quo  iliorum  temporum, auferantur  pcrfe< 

{ix  drculatione$,&remancbut  dimidium 
ex  a, duae  quintx  ex  b,tres  feptiniJE  ex  CyigU 
tur  oportebit  ut  bsc  portiones  fine  srqua«s 
lcs,utpofi;perfedlas  circulationes  inidem 
punilum,coueniant,crgo^&j-  aequi» 
ualebunt,  quare  proportio  7 ad  ^ & 5 ad  a 
81:2  ad  I , eft  una^quare  permutando  3 ad  2 
ut/  ad^.fed/  &5funtcontrafcprimi,ergomfuaproporrione  mi 
nimj  per  diftainlepcimo  Elemencorum:ergo  tria,&  duo  non  funt 
- in  eadem  proportione.  Rurfusdicanturcomienircinannisqua* 
* tuordecim  cum  dimidio , ergo  in  uiginti  noucm  conuenient  ite* 
rum  . ergo  per  fecundam  partem  erit  feptem  ad  unum,utduo  ad 
unum,  igitur  permutando  unius  ad  unum,  ut  feptem  ad  duo,fed 
unum  eft  a:quaIeuni,ergo  duo  erunt  a?qualia  ftptcm.Rurfus  dica* 
mus,quodintemporeannorumJ?iquadratadcccm  fimiliter  aufe* 
ram  integras  rcuolutioncs, quas  potero, & erunt 
i^"a!quaIia.Hicuides^mfinifaO:quiinconuementia,quaelongum 
^u^tfum«me,iUun  feptem  eflet tequale  quinqp,&  proportio  recifi 
adp6tentiarethe,ut  numeri  ad  numerum.  Igitur  non  conueniunt 
ante  feptuagiiua  annos. 

Ctffn-.i.  Ex  hoc  {equitur^udd  mdlibf-conucnient 'praeterquam  ineo* 
den^ptn^Ojfcilicet  in  quo  ab  initio  conimuflimerunt. 

Cerm.i.  Sequitur  denuo  ex  propofitioneipfa  repetita,  primo  corrola» 
rio,quod  nullibi  alibi  conuenient  quam  in  dato  primo  pundo, in 
quo  coniunefti  fuerant  ab  initio  etiam  ufep  in  xternum. 

Sitrurfus  iita  circuatin  annis  duobus  cum  dimidia,  b in  tribus 
cum  tertia  parte,  cin  quatuor  cum  quarta  parte  ducam  perfuos 
denominatores,8<!  erit  ut  ain  quinqp  aniiis.b  in  decem, c in  decem» 
feptem  circuantj&redcantadidem  pun(fi:um,&  quia  quinque  nii* 
merat  decem, & decem,  &decemfeptcm  funt  numeri  inuicempri» 


nii, ducam  decem  in  decemfeptem  fiunt  centum  feptuaginta.  Con* 
ftat  igitur  c quadragies, b quinquagiesfcmel , afexagies  odies  dr* 
ciimueiti,&redireadid€mpun<fl:um:ergo  rurfus  coibunt  pofttot 
aft^ps  in  eo, dico  modo, quod  non  ante:  nam  fi  non  fit, ut  in  trigin» 
ta  tribas  annis.gratfa  exempli, aufero  dccemfcptcjdeccm , 8c  quin^ 
qU?,Sctflin.quejitur  fcxdecim  tria  &:  aU,Sc  ruifus  exfcxdccim  tr» 
-h  ; dr  cuitus 
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cirantus  c,&rc]mquciitur5^feqiieturigitur>ucfitproportio  17  ad 
I5,&2^ad’-&^ad 5 eadem, &ita^if-&jcadem  fi  lam  fupponw 
mus  17  & IO  efle  primos  muiccm,utm  fecunda demonftrarionc^ 
Igitur  fequuntur  eadem  corrolarii,quaj  diifla  funri 

Propolkfoquadragcfimanona» 


Propofito  mobilis  m circulo  circuitus  tempore, data^  rarionc 
diftantiacabillo  mobilis  circuitummucnire, quod  ex  eodem  pun« 
difccdens  cum  alio  mobili  in.  dato  pundlo  conueniat  fub  quoa 
cuntf  numero  circuituum  tempus  quoc^  coniundionis. 

Sitin  circuli  peripheria  a puiflus , qui  cir 
cuatJEquali  motu  (hocenimfemperinteU 
Iigitur)inb  ccmpore:& fit  datus  puncflus  c 
inquodifccdcns  e mobile  ex  coriiuiufliotf 
ne  cum  a poft  certos  circuitus  proprios, 
aut  etiam  fine  ulla  circuitione  pcrfcAa  de? 
beat  conucnirc.  Volo  feire tempus  circui;* 
tionis  e:  Sc  etiam  tempus  coniUn(flionisv 
Sic  ergo  primum  ut  abfij  circuitione  ullae,  a debeat  comprebeit^ 
dereein  cpoftnumerum  circuittdnumipfius  a,  qui  fitfinam  fia  oc 
currit  e in  prima  circuitione  ipRus'  e,  igitur  amouetur  uelodus 
quam  e,cumergO  debeat  attingere  ipfum  c,necefle‘  efiutapertran* 
feat  prius  per  pundlum  exquo  difccfsit  antequam  redeat  ad  con^s 
iunifiionem  c:crgo  perficietraltemunani  circuitionem.  Ducemus 
ergo  f in bj&f  fiet g tempus  circuitusautcircuitiiuma,  &:quia  ipa< 
tiuin  a c datum  efi,  fit  b temporis'  circuitus  a ad  h,uelut  circuli  toa 


tiusadac,&:iungacurgcumh&:fiatk.  Fiat  quoque, ut  monadis 
ad  h,ital  ad  monadem,  &:  ducatur!  in  k,8^  fiat  m:  dico  m effe  tcm« 


pus  circuitus  e.Conftac  enim exfuppofito,  quod  k eft tempus  to.« 


tum  in  quo  apcrucnit  poftboVcuiciones  in  c,  fi  ergo  c mouerctur 
per  m tempus  cotum  ex  fuppoficoperficerec  circuitum , at  quia  cir^ 
cuitusadacjutmonadisadfljigitiir^ctiamut  I ad  monadem, ergo 
proportio  circuitus  ad  a c,ut  m admonademtergo  fi  in  m tranfit  to 
tumcircuicuminmonadetranfitac:fedmonas:du<flain  k facit  k, 


Igitur  c in  tempore  k peruenietiri  c,  quod  eratdemonftrandum, 
Proponaturmodo  tempus  reuolutibnurneipfiimd:  eodem mo^  Po**  i-Pet. 
do  agemus  ducendo  fmbfitg,addaturh  &fiatk,  diuidatur  k per 
aggregatum  d & a e, & exeat  m, (idem  emnieft  diuidercperaggre#. 
gatum  d & h,&mulciplicarcpcrl)dico  ergo  ut  in  demonftrationc 
priore, quod  m efi:  tempus  circuituse.  Namcumkflctempus,in 
qiioapoftcircuitusfperuenitadcjcrgodmifo  ipTo  toto  tempore 
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pernumerum  rcuolutionum  d,&  parcem  reuolunonis  exibit  tem^ 
pus  unius  reuolutioms. 

Exemplum  primiin  rcpauld  obrcuriore:ficf4  Sc  b 2~Sc  a c 
cemus4ini“fit  io,addc~6’quodeft2fiti2,diuide  pcryfeumub 
tiplicaper^quodidem  15  draiitus  e, in  quatuor  ergo  circni« 

»ibus,&^quifunt  duodecim anniperueniccaad  Cj&in  duodecim 
anniscperuenietadc,nami2funtyipnus  15.  Similiterin  fecundo 
cafufit  £4  ut  priusb2~ac-~,diiccmtis4m  2^-  addemus^  Ii 
portionemb  qualisaccfl  totius  circuicus,id  cftautcmy  2^,y 
fient  9^,fimiIitcrponatur  d 5,  Si  quiaa  c cft-^  erunt  diuide  ergo 
id  eft-y  per-^exeunt  tempus  rcuolutionis  e.  Qpi**qticergo 
reuolutiones  e erunt  ^ addita  ieptima  parte,  qua:  fient-^"^ 

feu^j&funtanni^^feu^l-,  ergo  in  tanto  temporea  faciet  qua^: 
tuor  circuitus , feptimam  partem , 8c  e quinque  circuitus,  & fei* 
ptimam. 

Cer".  Exhocpatet,quod  non  coniungentiirin  alio  Ioco,nc9  alio  tem 
pore  ante  prsedidum  tempus. 

Propofitio  quinquagefima. 

Omnes  circuituum  portiones  in  cmfdcm  temporibus  repetunt. 

Sint  in  circuIo’abcd  efg:a&biun<fia,  S^in  primo  congrdTii 
lunganmr  in  c,in  fecundo  in  d,in  tertio  in  e, in  quarto  inf,in  quinto 
in  g,jji  fexto in  Iijin fepiimo in  k,in  odlauo in  I.  Et fic  deinceps  cu<p 
tempora  finta:quaHa, erunt  & dreuitus  totidem  numero , & cxcciis 
fustequalesetiamae,  cd,  de,cf,fg,gh,h  k,  ^ 

kl.  Et  fi  aggrcgatumafcilicctcirculorum,  ^ 

& portionis  fuerit  commeftfum  drculo,  Sc  / 
icadeberunt omnia comcnfa  ad  drculum,  / 

VtrCtr^.  8(1  etiam  inter fc.  Etfiintcrfeaggrcgata,ucl  ' f;” 
portiones  erunt,  Sd  eodem  modo  reliqua.  \ , 

Etqiioniamcirculicirculiscommcnfi  funt;  \ ^ 
fiportioncscruntinuicemcommcnfajcrut,  ^ f 

Sltoti  dreuitus  cumpartibus  commcnfi,  Sl 
fi  non  commcnfi,ncque  erunt  inter  fe,nccp  ad  circuIum.Etfi  totum 
fpatiucn  cum  circuitibus  erit  unius  generis, erunt  duplicata,  8il  tria 
plicata,  &:  quadruplicata  ciurdem  generis : quare  cinn  rpatiaipfa 
^ cletradis  circuitibus  uelut  rhete  habeant  naturam  rccifijSd  fpatia 
ipfa  tota  fintciufdem  generis, erunt  fpatia,  <]u;r  relinquuntur  citif: 
dan  gettcris.Eriinctamen  incommcnfa  ncccika  id,  fi  partes'  fuerint 
incojumcnra:  toti.Ponaturac  incommcnfa  utti  circulo  dico,t|uod 
aketia  di  incommcnfa  toti  circulo:8<l  ciifi  a k,6»l  k c.  Quia  enim  a c 
eftincommcnfa  circuIo,&:ka  cum  toto  circulo  fcmcl  eft  coitimcn- 

faa-. 
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fa  a c,quia  mul  tiplex  ei.igitur  cum  circulus, & a k diuidan  turin  cir^  ieci 

culum  ctak,& circulus  fitmcommenfus  circuloicum  akeritaggre  miElmcnu 
gatumcxciiculo,&:akincommcnfumipfiak,8^  akparitcr  incom 
mcnfacirculo.  Rurfus  quia  akeftincommenfa  circulo  cum ak,&: 
circulus  cum  a k fit  multiplex  aeJae,  erit  ak  incommenfa  at, quare  ^ 

erit  c k incommenfa  ak&ac,  &!drculoaddicaak.  Si  ergo  a c fit 
commenfa  circulo , erunt  omnes  portiones  e genere  numeri,  &!  fi 
potentia rhete erunt omhes , uel potentia  rhete, uel  circulis  detra« 

(fiiSjUC  a k & a I recifai^  a c fit  potentia  fecunda  rhete, id  eft  radix  cu 
bica  erunt  omnes  cd,de,e  f potentia  fecunda  rhete, ecradices  cubi« 
ttcnumeri/cularcra  corporum  rhete, a kuero  &al,  & hmufinodi 
ininfinitumrccifapotentiarhctc'.- 

Ex  l50cpatct,quod  cum  circulus  pofsic  diuidi  in  infinita  gene;!  Cor'”. 
ra  quantitatum, qua!  non  funtinuicem  commeiifar  cum^  coniuns  P^rpcnKW* 
(flrioricshajfemperineodcm  genere  maneant, qiiod  iiifinitapun* 
dlia,  &!infinitisinipccicbus  quantitatum  remanebunt  in  quibus  a 
&:b  in  perpetuum  nunquam  coiiuement.  Velutfi  coniundtio  pris^ 
ma  fiafe  ini^  cu-Yalicuius  circuli, nunquani  conuen{ent,ne(5  in  me* 
diecate.necp  in  quarta  parte, nec  pcfiaua,nec  ter£ia,ncc  fexta,nec  no« 
na,ncc  quinta, nec  decima, & fic  de  fingulis  iri  genere  commenfa^ 
runi  toti  circulo . Nequcini^ quadrata  ^uel  jvieiy  neqp.Rt  ^.uej^, 
ne(^ini^,3  m:  1,  ncc2  m :i^5necinE?ti^  2 aut^aut^  nec  inRt  rcla* 
ta  alicuius  numeri, nec  inani cub.  3 ncc 2 m : cub.  4,2<:lic 
dcalijs. 

Propofido  qutnquagefimapiima* 

Operationes  didas  exemplo  declarare. 

Supponamus  in  circulo  praedido  a cj^7  conftat,quod  clTcnon  cor”. 
potclt,qinaRi7  cfl:  maior  monade, ideo  toto  circulo,quarenonpo 
terit  cfie  pars  circulffed  referetur  ad  quantitate  certam,uelut  quod 
circulus.fic  1 o.fempcr  ergo  diuidemiis  Rt7,  feu  eam  portionem  per 
10  quantitatem  circuli  5(!exibitR2j^,  &!  ha:c  erit  portio  circuli, &ita 
fi  portio  fit  cub.  16”,  diuidemus  cub.'  16^ per  10  exibit  Rt  cu 
itadealqs. 

Sed  cum  cx  repetitione  crefeat  portio  illa, donec  exuperet  nio* 
nadcm,aut  aliquem  qucmuis  numerum  detrada  monade  aut  nua; 
mero  circuituum  habebitrationcmrecifi.  Velut  ~ quaterfum#! 
ptacfficitR2,^.Ethoceftpotentiarhete,fed  fi  quis  auferat monaa^ 
dem  fietT^,7)^m:i,&:hocefl:recirum  i,fdliccCip:Rtv;^m|Rt^,'fcdta 
men  ucre  elf  linea  media. 

Qiiod  uero  non  contingat  comungi  in  alio  loco . neque  tem^  . 
porcfitjucabiungantuiincj&fitreuolutioa  mplex integra, &:b 
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fcxcuptcx,&:  tempus  to-ium  dccan  annorum; ita  ut  ac  fit  tertia 
pars  circuitus , & a circuitus  tres  anni , & quia  circuitus  b funt  fex 
cumtcrcia,dmidcmus  decem  per^jcxit 
jj^jdicQ  quod  non  prius,  neque  m alio 
puncflo.Si  enim  primum  in  eodem  puns 
Ao,&,  gratia  exempli,  in  quatuoraiinis 
.congruicemm, Abdicamus  quod  pcr*i 
egerit  duas  rcuolutiones  cum  tertia , hoc 
enim  efl:  ncccflarium , fi  debet  peruenU 
re  ad  c,  & erunt  anjii  tres,  & 5, non  ergo 
anni  quatuor . Cum  enim  tempora  dia 
uerfa  diuiduntur  per  numeros  habeiw 
tes  proportionem  erunt,  qui  prodeunt 
numeri  in  eadem  ratione.  Diuifo  ergo  Decem  Qtiatiior 
10  peri^exit  6^--,  8irdiuifo4  per  1 ^exit  5 I 3i'  i 
a-}, igitur  6^  ut  ioad4, igitur-®  \ ^t\ 

non  poteft  efle  ajqualcp  Si  enim  per 
prajccdciHcm  repetuntur, ergo  non  poi« 

funcredirc, donec  iterum  coniunganturmiplb  a.  Si  enim  aliter  fif 
ut  exe,igitureccfi®qualisacpars  toti,quod  contingere  non  pos* 
lefi.  Sin ucrd  coiiiundio  fiatindjigiturper  prxccdentcm  de  eft 
pars  a c fubmultiplcx  quomodolibct , quare  non  fuerunt  aflum* 
pti primi  nurtieri Vclutiin  exemplo  confiicuimus,quoda,&b 
conueniunt  in  c in  decem  annis , &!  a c cfi  tertia  pars  circuitus : cr« 
go  in  triginta  annis  conueniuntina,  Sc  in  quadraginta  rurfus  in  c. 
fi  ergo  quis  affumpfifict  quadraginta  annos  ab  initio  pro  conji 
grenu,&  diuififlet  peri  ^exiret 25^, 81I  fi per3 exiret  15  ~,&manii 
feftum  eft, quod  uterque  numerus  poteft  diuidi  per  eundem  nu* 
merum, utpotc4&cxitnumcrus  cum  eadem  parte  fcilicei^-~-8«J 
3-^ergo  conucnient  ante, non  ergo  allumpfifti  minimos  in  ea  pro;» 
portione.  Illi  autem  nequaquam  amplius  diuidinonpoffunt  eoa 
dem  modo. 

Propoiitio  quinquagefimafecunda. 

Tria  mobilia  coniundain  eodem  pundo, quorum  duo,  & duo 
conueniantinpartibusincommcnrisintcricjin  pcrpctuu/ninnuJU 
lo  unquam  pundo  conucnient. 

Sinta  b c iiinda,  & primo  iungantiira&!b,itcrumind&b,SiC 
, cine,'8d  finta  cl,a  eincomincnfcPjdicO  quod  abe  nunquam  coiw 
utmcntmaliquopundo,fcuprimo,reualioaprimo:fi  non  coni* 

licniant 
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ueniaiit  i'n  f,  erunt  ergo  in  g tempore  ro* 
uolutioncs  integrse,& portio  afmfuper» 

Irt  q uia  h^e  confticiiuncur  per  congrefTus 
b cum  ZyS>C  fune  fpatiaad,  &b  cumc,& 
fimt  fpatia  c f, igitur  fpatium  a f erit  ex  ge* 
iicrc  quamitatisad,&ae  per  quinquju» 
gefimarn,  harum  ergo  erunt  commenfte: 
quod  eft  contra  fuppofitum.  Et  harum 
propondomim  principium  eft  traditum 

a Campano  Nouavieiifi  Euclidis  expofitore,  in  quodam  libeHa 
non  edico  qui  diligentia  patris  mei  Facij  ad  meperuenit. 

PropoGtio  quinqiiagefimatertia. 

Circulorufemaduerfummouentiumproporaonem  declarare. 

Sic  orbis  a b cuius  cen^s 
centi  um  c>  manubrium  c 
dfe,feuuero  tangat  circu 
liimgjfeuniore  gemmas 
fculpcntium  aligetur  aU 
leriorbifuniculo  alb,& 
fit  in  ucrtice  axis  k m ors* 
biculus  folidus  autfemi:# 
circulari  forma  m , dico 
cjaod proportio  motus  a 
fa  ad  motum  m cft  produ 
<?la  ex  duabus  proportio^ 
iiibur.  cn  (cmidimctictis, 

&:fcmidimcticntism  ad  k 
o , quare  ut  rcfcanguli  c it 
in  dimidium  dimcdcntis 
jnadquadratumo,utenim!abadolorbem,idefl:  periphcriar5  itat 
cnadok,quoniam  olmouetur  toties  in  una  circuirioneab,quo>s 
ties  peripheria  o 1 continetin  peripheria  ab, ergo  quoties  o k con« 
lincmr  in  c n toties  in  una  circuitione  a b o 1 circumuertitur,  fcd 
quoticscircumucrdturoftodes  edam  m, quia  uterep  mouetur  eOi* 
dem  circuitu  k m axis, ergo  quoties  m circumducitur  in  circuitu  a 
b tones  ok  continetur  in  cn,  ergo  fi  fiat  comparatio  femidiametri 
in  ad  cn,  erit  produefi  a proportio  circuitus  ab  ad  circuieummex 
jPportionccnado  k,  cc  femidimcdcniismadideok, ergoper  ztf 
^portio  numeri  circuitus  unius  p altcru  eft , ut  rcdanguli  fub  c n, 
&fcmidimedcnte  m ad  quadratum  ko, quod  erat  demonftrandu, 

Mamfcftum  cfi  autem  ex  ipfa  fola  conftituddne,quod  fi  a b mo«!  * 
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ucturfurfum  a dextro  m finiRrum  m inFcriorcparte,moucbitura 
fimftro in  dextrum, &:utcr9  circulorum  g ia  fuperiore  parte, 

&[  in  inferiore  monebitur  contrario  motu,fcilicct  in  fuperiore  a fini 
ftro  in  dexcrum,8(:inferiorea  dextro  in  finiftrum , illi  uerd  duo  ors^ 
bes  fiinili  motu  mouebuntuv  tam  in  parte  fuperiore, quam  inferio»: 
re,  &:  proportio  motuum  eorum  inter  fc  erit  uelut  dimetientium 
eorundem. 

Cor”.».  Ruvfus  cum  abciiTumuertatureum  manubrio  e d fc, tanto  uelo. 
cius  circumucrtetiir,&in  ea  proportione, qua  d f continetur  in  en, 
8(in  eodem  tempore, in  quo  manubrium  circumuertitur  in  eodem 
axis  circumuertitur, &orbis, ut  dieffum  eft,  ergo  in  eodem  tcmpb« 
re, in  quo  axis  circumuertitur  in  eodem  orbis:  ergo  tanto  tardius 
uidcb(turmoucri  axis  ipfo  orbe,  quanta  eft  proportio  minoris  in 
a:qiialitatis  ipfius  axis , feu  ambitus , fcu  feraidimetientis  ad  ambb 
tum,fcu  femidimetientem  orbis. 

Piopoficioqumquagcfimaquarta. 

Proportio  circuli  ad  fuum  diametrum  per  fimilitivdiile  efl  quar« 
tapars  pcripherix.Rurfuscp  eiufdcm  circuli  ad  peripheriam  diame 
tri  quarta  pars. 

Co"  Qtioniam  enim  fuperficies  circuli, ut  ab 

Archinicdcdi.'monfiraiiimcfi:,lritcx  dimi»* 

Pep  j e.  fex  Jio  diametri  in  dimidiupsppheriac  erit, ut 
« gajgni  fiattx  cotaperTpberiain  quartapar 

tem  diametri,&!  ex  tota  diametro  in  quar»: 
tam  parte  peripherig.  ergo  proportio  arcg 
circuli  ad  diametrum  per  fimflicudinem 
ttrz.dif  eftquartapafsperipherif,&^portioaree 

ad  periphcria  eft  quarta  pars  diineticntis,quodcratprobandum. 

Piopolidcqufnqasgcfimaqufnta. 

- ProportioiicmmcdicamwHoium  per  ordines  fuppofita  aequali 
proportione  ia  ordinibus  per  quantitates , 8i  proportiones  de* 
monftrarc. 

Galenus  libro  quinto  de  Simplicibus  medicamentis , quem  fes 
CifMit'  quutifuntalq  medici,ponitquatuorordincs  medicam entoru  lux* 
ta  qualitates  caIidi,lTigidi,ficci,&humidi,&:pn'muscfteum  medi-* 
camciituiion  fentitur  quale  fit  licet  operetur,uclut  camgmcIon,ab<* 
fynduum,&  oriza:fccundus  eft,  cum  fcntiturjfed  jion  1 cedit , utnux 
qiyriftica,faluia,  ozinium : tertius  eft  cum  lentitur  , Ixdit,fcdl 
nou^deftruit,  neque  corrumpit  corpus,  iiclut  affarum  apium  ftaa 
philigria, cappares,  mynha,  ruta:  quartus  eft,  cum  dcftruit  ue* 
lu5  pyret^um , piper,  ciiphorbiuin  carpe  aggrefte , & finapis,cma* 

- momum 
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momum  autem , &!ging{ber  numerantur  inter  medicinas  calidas 
tercrj  gradus, &liocopus  comparatur  ad  corpus  ficut  dicitGalcs' 
nus,&  Serapio  non  ad  linguam, utmedici  noftri  temporis  interpre 
tancur.Ex  quo  patet,qnod  aliqua  medicinapoterit  effe  quarti  ordi 
niSjSi^  non  laedere  linguam  in  guftu,&  alia  certrj  ordinis , qua:  non 
folum  Iccdet  linguam, Icd  fenfum  eius  corrumpct^ct  dcftruet,quod 
concingirproprcrfubftanciam  tenuem  craflKmiftam  cum  ficcitate 
pari  ipli  calori.  Sed  non  oportechfcnunctra(llar,cnori  folum  quia 
non  fit  locuSjfed  etiam  quodjconfufa  iitpcr  feipfa  materia  abfquc 
eo, quod  difficultatem  difficultati  addamus, folum  ergo  eas  dubita 
dones  adiungemus.quasuolctes  declarare  propofitionempracfen 
tem.ncqucfuperfugcre, neque  declinare  poifumus.Namdeficco, 
^humido,cum  fint  longe  minoris  adl:ionis,quam  calidum,  & fiv 
gidum,&pra:?cipuMiumidum,noniiidco  quompdo  pofsit  Gale« 
nus  ftatuerc  medicinam  Inimidam  tertrj  gradus,  nedum  quarti, 
cumnonpofsitinuenmmedicina,quar  deftfuat  corpus  noftrum 
propter  humidam  qualitatem . Et  licet  Serapio  poftierit  gingiber 
Cenulam  &!zclim  in  tertio  ordine  calidorum  & humidonim:&^  ^ 
inter  frigidas, & humidas  in  tertio  portulacam, aizOUm,  uirgam 

partoris,&fungos.Primumnonau{us  eft  ponere  medianas  ullas 
calidas,aut  frigidas  in  quarto  ordine, qugjfinthumidsc.  fecundum, 
quando  dicit  medicinas  calidas,autfrigidas,atquchumidasmter»* 
tio  ordine,intclligit  folum  de  qualitate  adliuafcilicct  caliditate,  uel 
frigiditatCjSd  non  dc  bumida  qualitatc,quod  oftendit  de  gingiber 
rc,^enula,  dicens,  quodfuntcalidtc  in  tertio  ordine, &fliumida: 
humidocrudo,  non  aufiis  addere  ordinem,  quianon  uiditratiorf 
ncm,quapoiTcntdicihumid;ein  tcrdo.Et  clarius  in  capite  de  zri<! 
lcn,qucm  (latuerat  inter  medicinas  calidas,&humidas  in  tertio,  di 
cit  quod  efl  calidain  tcrtio,8(!  bumidain  primo, ergo  non  intelligit 
per  medicinas  calidas  8^ humidas  in  tmip  ordine, quod  fiiithumi^ 
clxin  tertio  ordinc.Clarius  etiam  de  frigidis  &:bumidis,iiam  por^ 
tiilacam  dicit  clTc frigidam  in  certio,bumidaminfeamdo,  8(^quod 
TTiaius,c(lcum  collocaflet  aizoum  inter  medicinas  frigidas,  & hu# 
midas  in  tertio  ordine, dicit,  quod  cH  frigidum  in  tertio  ordine,  ad# 
ijcit,  quod  cft  (iccum  parum,  Sc  dc  uirga palloris  nihil  dicit  dehu# 
nudo,fccl  dicit, quod  allringit,ex  quo  concludo  , quod  fecuiw 
cium  mentem  Serapionis  nulla  efl  medicina  humidior  portulaca, 
etiam  uidcturiiuiticrc  defunois,fatise(lquodnonexceduntfecun 
dum  ordinemin  bumidonccp  calida  nequefrigida,fed  frigida  funt 
lnimidiora,utfungi,  8»!:  portulaca,  quia  frigiditas  in  generatione 
humidum  magis  admittit , quam  caUditas,6^  calida  magis  hu# 

rrietflant, 
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mc(fiant,qiuaniagis penetrat  uis  medicamenti,  & haec  regula  de 
humido,&  ficco  cft  generalis  apud  Serapionem, quod  non  intellia 
gitur  ordo  in  pafsiuis, nili  fpecialiter  cxprimatur,nam  de  ficcitate 
non ncgo,qummueniantur medicinae ficcaj  in  tertio,  & forfan  in 
quarto  ordine, fed  dehacGalcni  ofeitantia,  qua;  in  illo  peculiaris 
cft  dum  uultfequiiiias  methodos  fine  alio  diicn'mmc,medieis  coti 
fiderandum  relinquo. 

SecundadifficuIcascftma/or,&^  magis  pertinet  ad  nos,S(^eft, 
quod  nondeclarauitanifti  ordines  inter  fc  aliqua  proportionem 
fcruarcnqan  omnino  nuUam,fi  enim  nullaproportio  feritatur, fieri 
nullo modopoteft, ut  per  cognitionem  temperatura;  fiinplicium 
medicamentorum  cognofeamus  temperaturam  compofitorum  ex 
iliisrationeullajfedopbrtcbitfolumcxperiri.  Sed  fi  ordines  fer^ 
uantproportioncmjadhucrelinquiturdubium,  an  illa  proportio 
fit  Arithmetica,  uei  Geometrica,  uclMufica,  nihilmirum  effit, 

quddeffetMuficajUtalias  docuimus,ubitracftauimus  de  diffa-en# 
tiainterfenfum  auditus.etuifus.Sedquia  dchac  nullus  medicus  ui 
detur  mteIlexiiIe,omittam  hanc  rra<5tatfoncm.l.:t  quanqiiamGalcjc 
nus  pofsic  uideri  non  cxiftimaiTe  , quod  hi  ordines  non  ferucne 
proportionem  ullam, quianoji  aufiis  cft  tracftarc  de  temperamenj' 
to  medicamentorum  compofitorum  per  rationem  temperamen# 
ti  lunplicium,m'hilominus(uppofito  quod  ita  e(rcc,quodfeructur 
altera  proportiormnri^tttoro  bfteridere  rationem  componendi  in 
utraque  proportione  Sc  Arithmetica , Geometrica.  1 ;x  quo  fcv 
quitur,quodAucrocsquaniorcitanta'  tradlaucrit  in  quinto  fuo* 
rumcolie<ftancorumdehoc,8dnon  diftinguit, neque  docet  pri^ 
mum  an  fit  aliqua  proportio,  deinde  fi  qua  fit,  cuius  generis  fit,  & 
cum  in  re  tam  clara  pugnet  prorfus, ut  ccccus  ieftus  maximos  cdcn« 
do,fcdincafrumplerofquc,quam  malcagant  qui  ei  in  arduis  tan* 
tum  tribuunt  fidei, S'  authoritatis , fed  hccc  cft  infelicitas  noftra , 8C 
iraDcorum.Suppofito  ergo  quod  primo  ordines  diftingiiantur 
pcrproporcioncm  arithmeticam, fit fuperficies  ab  pro  quantitate, 
& a fit  calida  in  primo  gradu,  8c  b in  ter# 
tio.erit  ergo  perindeaefiduo  corpora 
cfteiit  unum  altitudinis  unius  cum  bafi 
quadrilatera  rciftangula  a,  aliud  altitu* 
dinis  trium , bafi  autem  quadrilatera  fu# 
perficjcre<ft:angulab,  hoc  igitur  erit  to# 
tum  miftum,&:  quia  quanfitasmcdicamcnti  non  mutatur  quae  efl 
a, b, ergo  talia  corpora  aequantur  uni  corpori,  cuius  bafiseft  ab, 
cum  ergo  talia  corporaprodiicantur  ex  ain  iinum,&  b in  tria, ergo 

diuifo 
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diiiifc»  aggregato  per  a b prodibit  aititudd , ieu  ordo  qualitatis  to* 
tius  mcdicamenti,iuxta  quod  conilicuicur  regula  pn'mal(briarcis 
medendi  paruae  huiu{modi,&  reliqux, traduxi  autem  illas  ad  hunc 
Iocum,quiapciidentex  demonftratione  hacduc  numerum  ordui «« 
nis  fingulorum  medicamentorum  in  numerum  quaniitatis,limilia  » 
iunge, ddsimilia  detrahe, quod  fit,diuideper  aggregatum , quanuV  <e 
tatum,  exibit  numerus  ordinis  componti.Sicmifcendocalidumin  « 
fecundo  ordine  cum  duplo  pondere  temperari  conflabit  calidum  « 
in  befle.  Secunda  fl  ex  pluribus  diuerfarum,  qualitatum,  &ordi«  c«' 
num  temperatum  efficere  uclis, duc  quae funteiufdem  qualitatis  in  « 
fuas  quantitates , Sc  itinge , quod  fit , duiide  per  numerum  ordinis  «« 
medicamenti  contrari), exibit  quantitas  illius, fub  qua  fi  fungatur,  « 
fiermedicamcntumtcmperatum.TcrriacumnoIueris  extemperais  « 
to,  Sc  alio  cuiufcunquc  ordinis  medicamen  conficere  ordinis  rcj*  « 
mifsiqniSjdetrahe  numerum  ordinis  eius, quod  conficereuis  exnu  « 
mero  ordinis  eius , quod  habes , dC  cum  refiduo  diuide  numerum  «« 
medicaminis,quodconficercuis,quodcxitcftnumcru8  quantitas  « 
tis  medicamenti  non  temperari  in  compararioue  ad  temperatum.  « 
Ex  his  potes  propofiris  quibufeunque  medicamentis  conficere 
antidotum  fub  quocunque  ordine.remifsiore  pocentifsimo  ex  it« 
lis.  Quarta  in  compofirione,qua;non  ferriiefts^^  C^da^CSlidi^ 
iundafemper  opus  augent, ut  mei  cum  pipere, Quae  autem  fub  mi 
nore  quantitate  exhibentur  non  fub  remifsiore  ordine  agant, fcd. 
uel  facilius  impediuntur , uel  minorem  corporis  partem, uel  leuius 
immutant. 

Qiio.d  11  ilaruamus  proportionem  eiTe  Geometricam,  modus 
critidcmin  omnibus,  & quo  ad  numerum  etiam  in  primo, &fecua 
do  ordine, quiainproportioneduplaGcometrica  fecundus  ordo 
tancundem  diftat  a primo , quantum  primusab aequalitate, quia 
unum  Si  duo  reruancproporrionem,&  a:qualem  diltanriam.fed  in 
ca:teris  ordinibus  non  ita  erit, quia  qui  eflet  trium  ii>  Arithmetica, 
fcilicet  totius  ordo  cft,quatuorinGeometrica,&quartusoi'do, 
qm  cfTet  quatuor  in  Arithmetica , eflet  oflo  in  Geometrica, id^o 
feribemus  ordines  hoc  modo,  & operabimur  cum  i l 
numeris  loco  ordinum,  exemplum  ergo  primum  a 2 
Atmedicinacalidain  tertio  ordine  quatuor  uncia#  5 4 

rum,&:medicinafrigida  in  fecudo  ordine  duarum  4 8-  . 

unciarum , duco  quatuor  in  tria , fi  proportio  fit  Arithmcri^a» 
duodecim,diicoduoinduo  fit  quatuor, detraho  quatuor  in  duo# 
dccim,quia  omnis  medicina  tantum  retondiede  conttario , feu  mw 
nuit  relinquuntur  otflo  fcilicet  caliditaris  ^ diuido  per  fex  ag* 

gregatum 
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grcgahimunciafum  cxitunnm;&:tertta  , ergo  erit  calida  in prmet* 
pio  fecundi  ordijlis^Sccundum  exemplum  lint  caidem  mediciuar, 
^fieproportio  Geometrica, ducemus  ergo  quatuorin  quatuor,& 
fiunt  fcxdccim,S^  dtio  in  duo  fiunt  cjuamor,d€trah  e quatuor  ex  fex 
decim.&^remanent  duodedm,diuidepcrfcx,utprius,exciintduo, 
ergo  erit  calidam  finefeamd  i gradus.uidcs  ergo  difcrimcn.rurfus 
fintamba!  medicina:  calida:,  educemus  ,ut  prius  in  tertio  exenu 
pio, ubi  proportio  fit  Aritiimcticaiungcndo  duodecim  cum  qua« 
tuor,&fient{cxdecim,diui4ppcffex,exeuntduo,5Ldna:tcrria:,  cr* 
go  erit  calida  jji  medio  irCTtij’graduS,riirfu8  in  quarto  exemplo  iim 
genius  fedcdm  cum  quatuor , & fient  ulgintl  j diuidc  per  fex  exi* 
bunctria  tertia,  & ita  erit  inmedio^  terti]  grsdus,utprius,fcd  fi 
ille  quatuor  uncite  efient  calida:  in  quarto  grddUj&illzedua:  uncias 
infecundo  gradu, utprius  ducendo  quatuorirt  quatuor  fiunt  fex* 
decim,8^  duo  in  duc^  fiunt  quatuor , iunge , & fient  uiginti , diuidc 
per  fex  exeunt  tria  cum  tertia,  ergo  erit  calida  in  principio  quarti 
gradus  fecundum  proportionem  Arithmeticam  , fcd  fecundum 
Geometricam  duc  quatuor  in  o(fi:o,fiunttrigintaduo>addcqua* 
taor  ut  prius, fcilicet  produ(fium  duorum  in  duo  fiunt  triginta  fex, 
diuidcpcrfex , exeunt  fex, & quia  fex  ad-  quatuor  maiorem  habent 
propordoncm,quam  otfio  ad  fex  ideo  haccmcdicina  erit  calida  ul* 
tramediuniquarti.gr^d<Wi.iana ergo  uides  rationem, & diiferen* 
ifeiBborttiTi;-  ' 

Quod  fi  quis  dicat,an  debeat  attendi  Geometrica  proportio  in 
medicamentis,an  Aridmierica,rerpQndeo,qu6d  ucrifimilius  cftde 
Arithmccioa^uiarilfaproportioreriamquodfltlninor  quatuor  ad 
trium- quam  trium  ad  dubj&f  multo  minor  quam  duo  ad  unum  ni<» 
hilommiisIongcplus  opcratur,qufa  tertius  ordo  iam  incipit  effe 
prxter  naturam,  &uidemus, quod  la-fio  fa<fia  in  uulnerato , etiam 
quod  fit  quadruplo  minor, plusnoccc  longe, quam  in  fanoqua* 
dTupIomaionquiatcnTimiprajtcr  naturam  fimt  ualdc  angufti  ia 
comparatione  ad  latitudinem  naturalem,  ficiit  etiam  uidernusin* 
tendendis  chordis  fcorpionum, quod  ultima  pars  cfthrcuis  & ta* 
men  heimini  tantam  difficultatem  adijeit.  Notandum  cft  etiam, 
quod  ob  hoc  diuii^ntordines  in  tres  parces, uclut  gingiberefl: 
calidum  in  finetertq  ordiniSjOriganum  in  medio , cin amomum  in 
principiOj&^icacuphorbium  cft  calidum  in  principio  quartigra* 
dus,feclinfi'ncprinciprjpiper,inprincipio  principi)  aqua  fepara* 
ti^s  in  medio  quartiordinis,fcdolcum  chalcandii  fatftum  ca  ar* 
te,ut.exuratpalcas,ficutignis  cft  calidum  in  fine  quarti  ordinis, 8i 
fufilqet  diuidere  propter  eandem  caufam  primum,  Sc  feetinf 
-‘•X.  dum 
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tiiim  ordinem  In  duas  tantum  partes  hon  raft  one  laa'(udim'si  j qCiie 
ctl  a:qualts,ue!  etiam  (brfaii  rriaiot'^red  uarictatlS  Op?ratid^ 

Ilis  queC  minus  retititur,&  maxittieiH  prtmo  ordine.! 

Pmpoficio  quinquaglfiltrlarexta. 

Proportio  cumfuis  binomq  ad  mtini  recilum  jUeicicammclif 
fum  cfi:duplic*ataej,qu^adJlunierilatus, 

Cum  enim  proportiOnis  Intfdium  fitiatus  numeri  eo  quod  eib» 
iiomib  in  rccifum  fuiiip  fit  nurlltfus  ex,  his,  4}ua:.demonftrati  funt 
gencralitcfinterrioArithM^ticai  de"  Omnibus  binoniqs  cum  fuis 
recifisjuri  in  quadratis  lateribus  ri‘it  i^nuriteri  media  jjfoportiorie  Po"  ^ 
inter  birioinium,&  fuum  reaTurti, igitur  cUni  proportio  pjrOdUtfiO*  ^*^^‘*^* 
rum  ex  binomio  in  commenfa  recifd  fit,  ut  commchforuni  ad  p,f 

ia  eriuu  omnia  produd:a  ex  binomid  iri  commenfa  recifo  fuo  ftii  rtEloBenti 

mci^ij igitur  proportio  bjnomi)  ad  rccifUrrt  fuumj&  omnia com^  P""  * 7* 
ftienfa  illi,  eft  dUpIicata  ei  qua  ad  numeri; 

PMpofitidqUiriqutigefimafcprima.  vtr^.drdJ 

Motus  ratioiiriil  ad  pOndUs  iriucriire'; 

Oftciifum  cft  antea, quod  motus  naturalis  uelocior  fit  in  fine,  ac  Qgm^ 
magis  aUgetur  ob  aeris4notum,ubi  uerd  hazret  cft  acfi  quiefcat. 

Eadem  autem  eft  ratio  in  mdtisHayolentcr,&  naturaliter  dum  f qiia* 
li  impetu  feruntur.  Sed  fubitoi  pdft  ^am , qudd  iiiotus  »qtialicer 
augerentur  minus  tamcil  crefeit  proportio  uiolenii  icilic^ffob  irtM 
pedimcntimi  naturale . Sed  li  uis  moneris  fuerit  n — j 
adediialidaut  proportio  incrementi  ex  aere  fit  | ^ | 
maior, cjuairiimpedimenturiij&:' incrementum  al 
lerius  mobilisnaturalitcr  moti,  motUsillcuelo* 
ciorlietnauirali,u£infpha:risferreis  cx  machina 
igncexcufsis,quod  ergo  attinet  ad  prscfentem 
. motum  ratio  eft  eadem. Quicuiique  ergomotiis 
iininOris  grauis  cogit  defeeridere  laricem  ex  adi*  i 
lierfo  proportionem  habet  eariderii  adfuum  mo 
bile  quam  liabefgrauc  arquiponderariSiSitergdi 
ut  a ex  b,c,d,e,ckuet  eodem  ordineponderae,  fy 
g,h,criiergoporiderumh,g,fjCjadfeinuicem,  &!ada  qualisiridc' 
tuum  ,ob  diftantiam  interitoruiiliEipcrimentum  ergo  docet, qudd 
dimidium  ponderis  jcquilibrium  iacitex  palmo'  minoris  dimidid 
motum  manifeftiim,8(;  expalmo  quartapars  ponderis  i ergoCdhiat 
bentpropeportionem.  r 

PropoOtio  qiifnqaagellmaoAaua'. 

Qug  cx  alto  defeendunt  cur  non  eandem  prodiflantia  motus  ra 
rioilemmliberoaerefcruentconfidtrare*  • 

E Aer 
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. Aer  mlublimiore CIUS  regione  fcmpcr  naturali  motu  fertur  ex 
QrienteinOccidentemjfcd  &infraiieruni  minusmanifefte.Atca* 
fu pleruiuj  contingit, uimoueacurlongcuchcmentiuSjfcu  adean# 
dem  partem, fcu  aliam.  Qiiiuerd  naturalis  eft, debilis 
efl:, quoniam  in  tenui  ualdeiubftantiaeftm^c  codnuus 
fed  iuRar  motus  aqute  matis  fliuitacr(ifluic:aliterne<> 
ceircefleCjUtiingulisliorispcrmtlldmilliaria  procede* 
retjUtficneqplaterepOfleqquandoqUidcmfoitutd  mo 
tus, qui  funi  mulco  tardioresnonlatencnos.Namtardiorcfiillos 
elfccSlfa^cum  in  hora  iintpulfu^  arteriarum, quatuor  millia  iduu 
inhomineprbpctemperamcntunl:  fi  igitur  motus  naturalis  acris 
eiTcc  conriiiuusi,in  hora  aerprocederetob  ambitum  tcitaimillica 
imllepafrus,igitini<fi:upulfusfupcraretp’aflrasa5e.  Atexp'erimuc 
nullunluerttumautproccllarnfupcrarc  quinquaginta  paflus,  cum 
etiam condntiiiseflehunquamfolcat, imo  nepoisit  quidem, ita^ 
cum  hic  multo |tardior  etiam  m fublimi , dum  cft , nos  laicre  non 
queat,mu!td minus  poiTctnaturalis  latere,  fi  adeduelox  & in  ea* 
dem  parte  aeris  clTetattp  condnuus.Prxterca  cantus  impetus  nun* 
qua!nammoremotu,auccaufaluperarctur,adcd  utfemper  flatum 
aeris  orientalem  fendremus.  Quotidie  edam  aducnirc  ad  nos  ac* 
rem  ex  IIIyr/co,Maccdonia,R^fia,Pont6,Bythinia,  Capadoda,Sy 
ria,Babyioiua,Hyrcanoraari,Bt(^Wams,Sacis,Scythis,acSeris,to* 
topratq^Q<eaft»yffft)!italrtanlttaftQ,&Ganicanoua,taracy  flo 
ri^non fotum  res  efl:  admirabilis',  & incrcdibilis,fed  edam  aliena 
afcnfu,&^abhis,quK'eucniunL  A'  fenfu  quidem, quoniam  ncbulp, 
qua:  in  aere  moueq  Wijprimdmnpnin  eandem  partem  femper  mo 
u<^tur;nunquaiTl  autem  adeo  celeriter : at  fi  aer  fic  drciiidUdiderc* 
tur,mouereiitur  & iJIa,qug  in  eo  'condnentur,qiiodcti€^  acrem  ex* 
periremur &nubiIofum,&Cniadidum  propter  mare.  Nechis,quar 
cucniunchocfadsrc(pondet,necnobis  id  contingeret, ut  fipcftia 
aliquam  regione  noflra  diretSafaeuiret,  ut  acr  fingulis  diebus  Ia* 
beeainfedius  adnos  deferrctur.Moueriucrd  aerem  femper  mani* 
feftifsimumcft  tum  experimento,  tum  radonc:  ratione  fiquidem» 
quod  aqua  & ectium  naturiliterperpctuo  moucntur,  quare  edam 
. ad.ExperimentOjquodubi  hiant oftia,&  ianucc,ibi  perpetuus  feii* 
t/tur  flatus.Ergo  fi  apondus.defcendatin  c,  ex  ako  fertur  retfla , fed 
. iJ  ex  fublimi  traiisl&reiur  in .b , dc  indircefia,  8c  ad  latus, unde  ex 
hocfcquitur. 

Proponcioquinquagefimanona. 

f Cfeinemobfle.motumduobusmocibusnonadidem  tendenti» 
bus,utro9feoiTum  tardius  monetur  fimili  motu. 

a 
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Si£  a mobite,quod  moueatuf  ptr  a b eimpiilfu  uenu'  auf  uiolen^ 
to  cum  naturali  coniiin(f}:o:8(f  fit  terminus  natufalis  e,  ■ 

Sc  uiolenci  d;ufer(^  in  direfto  CjdK(5,quod  tai:'diusperi!'  tjs) 

uenietadcquam  d,uel  e.Deenlartifctonteft,qtionianii  / 
motusacri.s,quiinccndiCmo£uma,diuiditulrmpartcn<»  /b 

qua?iuuatmotumadd,&panem>quacm6ueturade,  ^ 

jgiturfitmiitpradieiSfio*  Et  etiam  quia  ac  eftlorigior 
a e ex  diffinitione  re<fl*;quare  tardius  perucnict  ad  c quam  ad  e du 
pliciratidn^.  Dicdetifint,quodtardiusadcquani  dv  Quia  enim 
tHS,qux  fert  add  repugnat  ei^quaefertad  c,&uiSjqu£Efert  ad  CjCCs» 
pugnat  ci  quae  fert  ad  d,igitur  tardiusperuenict  ad  c,qtiani  d*  Nec 
,po£csdfcere,qudduis,qua:fer£adc  adiuuee  ad  motum  ere^gionc 
cl, nam  cum  unus  motus  nonpofsitpcrficifinealtcroijigiturquam» 
tum  motus  ad  e retardabit  motum  ad  d , tafttd  motus  a c erit  tardU 
or  abfolute  motu  ad  d.  Verum-etiani  e(ii:,quodc  e breuior  erit  a d, 
quiamotus  ad  e femper' contrahit  motum  addnaturalis  uiolcns 
tumobcauiani didlam.Vtnimucrd-motusadcabrolute  fit  tardis 
or,quam ad d,nqn  fuppofito,quod  cc  fitorqualis  ad, fed minor, 
nunc  no  n eft  locus  detprramandi.- 

Ex  hoc. patet, quod  motus  2feqfi|*diftantis  mobilis , finis  cft  minis  co»; 
mus  omnium:qUoniammobiIeqiia(iquiercifiniiIlcu..Vdutfiamo 
veatur  ad  b,indc  defle<fiat  ad  c minimus'  motus  eritinbjubi  iticipic 
naturaIis;nanicumincipiat,cricdcbiIifsimus,quianon 

eftmotusa(fl:u:u,iolentus  autem  aequalis  eftnaturali,  g| ^ 

dum  minimus  eft:ergO  cum  exdiftaiitia  medif  palmi  \ 
duplicetur, naturaliscritmotusmbminimtis,nifi  bc  W Ptrsj.hu^ 

eiTct  minor  dimidio  palmi.  Etedarriquod  cflctminor,quiaut  dis‘“** 
d'um  eiijUter^  fiinul  iumflus  efi  aiqualis  unicorum  non  impedito 
ucl  minor. 

Propofitiofexagefim». 

Omnemobilemotu  naturali  defeendens  parte,  dfefcendit  gras 
uiore  fecundum  grauitatis  centrum. 

Sit  a mobile, grauitatis  centrum  b, cuius  pars  ci  pros  ce". 

ximiorfitca,dico  quod  deicendat  motu  naturali  ca, 
parte  tangendo  terram,  qma  enim  tdtumi  a non  poteft 
defcendcreadcentmm defcenditb,quia  eadem eft nas 
tura  partis,  & totius ; totius  autem  terrae  natura  eft  ut 
centrum, totius  fif  centrum  grauitatis , quare  b breuiorcufa  fertur  ?«■  2 3 .ha* 
ad  cenfrum,ergoper  c d proximiorem  partem  ipfib.Sed  pars  pros 
ximiorneceilaiid  eftgrauior,quia'  centrum' eft  iri  medio  grauitas 
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tis,€rgo  ofnne  mobile  defccndic  mottii  iianirali  per  fui  grauio^ 

rem  partem. 

Exhocfequitur, quod  grane  Habens  partes  intequales , feufub» 
Ranna,feiiforma,nitacxeutiatur,utparsgTauiorno  Ht^inHaopor* 
ier,itt  c/rcumuoluatur. 

Propofltio  rexageOmaprima. 

Proportionem  icilus  ad  pondus  rei,  & diftantiam  generalicet 
coiifiderare. 

o™.  Didum  cftfupcrius  de  proportione  dcfcenfus  ad  grauitatem : 

&qu6d  figraiicdcfcendat  ex  alto  impeditur  amotu  acris:&  quod 
58,  i-es,qua;mouetur  duobusmotibus  non  ad  idem  tendentibus  tar* 
tnpof.iso.  diusmouctur.quammotusfitunufquifquc.  Demum  quod  grauc 
defeendens  circumuoluitur,fi  pars  grauior  non  fit,deorfum:a  aiu» 
teaubi  egimus  deproportione  motus  ad  grauitatem, quod  bpciiw 
tclligcnda  funt  prout  poflimt  ineelligi  dc  motu  etiam  uiolcnto. 
Cum  ergo  uideamus  duo  Hkc,  quod  res  acuta  fi-angit  caput,  fi  ex 
alto  incidat, fed  non  concutit, lata  concutit, fcd  non  m aidit , premit 
tamen  carnem  Tubiedam:  nec  hoc  accidit  merito  ponderis : nam  ut 
uifumcftfonilibralapidiSjUelferricadcnscxalto  contundit  capuf, 
& tuiinerat,6if  nOn  elcuat in  a:qiiilibrio,utpotecx  alto  cadens  loco 
peripat/uni  odo  palmorum  pondus  fcxdcdm  librarum,  & apon* 
dere  fcxdcdm  librarum  homo  non  l8editur,ncc  uulncratur,crgo  id 
accidit  ex  alia  caufa,8^  cft,quod  a'd  interceptus  inter  grauc , & cor* 
pus  noftrum  non  poteft  dilabi  tam  cito , ergo  nc  corpus  penetret, 
coginin'ngrcdiIocum,cuicftobuius,at(5itaconcutere,&diuide* 
rc.Ex  quibus  fequunti»:  cminiahsec. 

Cor"".  Primdrn  fi  quod  incidit, mollcfuerit , non  uulneratur  caput , ud 
pars  fubicda,quiarefilit  in  corpus  mollcmee  a molli, quia  rmmdi* 
tur,potcfl:uulnerari:crgo  nullo  modo.  Sed  ncqiicaclco  concutiq 
quia  ad  rediens , Sc  receptus  in  molli  corpore  pro  parte , non  ucr* 
beratlocum. 

Cfr”.  Secundum  in  omniconifionefeu  dun',fcurnollis,  fed  magis  du* 
rijdilabimtur partes  acris  ad  latera, ideo  quod  partes  mediarproi 
niimtur.Et  quanto  motus  eft  tardior. 

Cor”’.  Terthiminmotuuelocifitmaioridus  &Ia?fio,&^  maiora  omiiia 
quam  proproportionemotustquoniani  ob  uclocitatc  minus  difliu 
git  acris.Et  ideo  fiunt  grauia  uulncra  ex  modico  incremento  uelo* 
citatis  motus.  ' 

Cot*.  Qiiartum  res  lata?, dura?  concutiunt,  S."  non  uulncrant  nifi  fint 
cum ttjagno  impetu, aut ualde  graucsiacuta?  autem  uulncrant,  fed 
non  concutiunt, nifi  parti  acuta?  latafucccdat, 
rl,  ..  Q.uintum 
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Qiimtum, corpora  dura,  magis  Ixduncur  blatis , quia  fcindun# 
tur, mollia  autem  a tenuibus, quia  diuidunturmam  mollitie  excipis 
unt  acrcm,5citaa  latis  non  adeo  patiuntur,^  etiam,  quoniam  nec 
frangun  tur,nec  ijaonte  iciiiduntur^ 

Sextum, etiam  in  duris  penetrat  aliquid  acris , aliter  tota  franges 
rentur.  Conftat  etiam  omnem  lapidemmarmorcum.autniiceum 
ciTepoyofum.ut  dicunt.Et  etiam  quf aredpiturin  mollioribus , crs 
go  etiarrt  in  durioribus  duriisimis;quod  fi  non  recipiant  ut  ui 

rrumi&gemmxtotafranguntur.  Hoc  etiam  uideturfeiifiiTePhila 
ibphus,qui  uult,qudd  res  franguntur  ob  poros, 

Propofitiofexagefimafecunda. 

Proportionem  motoris  in  plano-  ad  motorem , qui  eleuat  potw 
dus  iuxtaid,quod  mouet  iriuenire, 

Conftitutum  cft  inuenire  proportionem  uirium , quae  eleuant  cei», 
pondusaduires,qua:ipfummplano  leui  traherepofr  , 
funt. Vires  enim, qujc  eleuant  pondus  a funt eaedem  f~]^ 

puta  b,qua?uero-trahunt  c,fed  hx  poffuiu  uariari,nam  — — h 
quanto uinculum altius, aut decliuis locus  magis,  aut 
Biperafriperficies  feu ponderis  fe«> plani, tanto  diffkiliustrabitur, 
&maiorcscxpofcituires:hoc  enim  experimenfbi depwhenditur. 
Ouajuerd  poitrem®  caufa:  etiam  per  rcperfpicutefunt,nec  demon 
ftrationc  indigent;  nili  quod  fi  planum  fit  diirifsimum,aclcuifsi* 
nium,quod  cft  aiperum  faciIius'trahitur,quiammore  fui  parte  pias 
numtangic.Nosprxtcreafupponiinus  planum  ssquale  undique 
lcucdurLim,6^corpiisundique  fibiruTiile,id  cft  cubi  formam  rcfe« 
rens,&;  uinculum  in  imo:  Dcmoiiftrareigitur  cxpcditpiinuim, 
quod  in  ho  c cafu  b cft  duplum  ad  c.  Qiiia  enim  cum  a cleuatur  b iii 
tes  friperant  motura  obfcurum  feu  occultum, feu  pondus  a,&li 
pcrmittercturfineco,quod  fuftineret,dcfcenderet  iuxtapondu* 
fuum,quod  fit  dmititur  ergo  per  pondus  d, at  quia  trahendo  duefe 
turcircamedium,  nam  plana  fuperficies  parum  differt  a rotunda 
terr»  ob  terra:  magnitudinem, media  erit  repugnantia : in  eo  enim 
quod  moUetur,grauicaccm  habet  d ia  eo, quod  no  remouctur  nulis 
lam  habet  grauitatem, mediam  ergo  retinet  grauitatem,quare  ut  b 
ad  d,ita  c ad  dimidium, grauitatis  a,atb  cftprimum,quodpoteft 
moucre  d, igitur  c eft  primum, qiibd  poteft  mouere  dimidium  a, 'Ut 
ergo  dimidium  a ad  d,itaoad  b,eftigitur  c dimidium  b, 

Propofitio  fexagefimatertia. 

Omne  graue  quanto  proximius  alligatum  plano,  tanto  facitf 
iius  trahitur. 
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Sitgraue  ab  c alligatum  ftinibus  in  d cf,  dico, 
quddhicilius  trahccurpcrfe  quam  c b & cb,quam 
d a, quia  H debet  trahi  cx  a ucl  b,aut  cadet, aui  uis  ex 
a & b communicabitur  c, igitur  erit  minor  quam  in 
c,&hoc  iiaturaliter.Mathematica  autem  ratione  quoniam  ex  a trac 
hcturc,qua(ipcrIineamdc:acattra(ftiorc<fla  eft  ualidior  obliquat 
igitur attradliocpcrdcftdebilior,quampcrf.  Rurfasfie  trahitur 
perd  ciira  aperuencrir  in  d,  erit  perinde  ac , fi  attra<fliTm  eflTct  perii* 
neam  cd,fed  linea  c d mouet duobus  motibus, uno  ad  fuperiora,  al 
tero  ad  latuSjCrgo  lentius  ad  f per  dcquimfc,  quod  erat  demon* 
ftrandum. 

Propofitio  focagelimaquarta. 

Omne  mobile  quanto  latius  tanto  tardius  moiieturin  plano. 

Ce*.  Dcmonftratum  eft  fuperius  quod  fi  mobile  fit  fphcricum,  & tant 
Propeil4o.  gacplanummpun(flo,quddmoucturpcrquancDnqucuim  aptam 
diuidcrcmcdium.  Qiiia  ergo  fi  tangat  in  puncto  facillime  mone* 
tur,fiinlincapaulddiffi'cilius, fiper nipcrficieni  adhuc  difficilius, 
igitur  cuinfiat  attritio  inniotu  quanto  latius  cft  mobile  eo  didici* 
liusmoucmr.Sit  ergo  mobile  ab,quod  moneatur  uerfus  c,  &quia 
pars  bfeu  dimidium  mouetur  iuxea  rationem  mc* 
dictatis, pars  a codem  modo, ergo  conduplicata 
difficultate, quia  medietas  b impedit  medietatem,  a 
quanto  latius longius  ab,  tanto  difficilius 
fropff/.  moucmr.  Ethocintdligitur  dc  corporibusualdc 
latis  propter  dida  fuperius. 

, ..  ICUT/-  ■' 

Propofitio  fexagefimaquinta. 

Proportionem  duorum  mobilium  inter  fircum  auxifio  medry 
muenirc. 

Graucdefccndicnaturahterquatuorcaufis : prima  cfl  ponderi* 

' magnitudo, unde  quod  grauius  eft  celerius  dcfccndic-Scciindo  ob 
paruam medi') repugnantiam, ideo  quanto  medium  cfi  rarius  & 
mobilctcnuius,tanto  celerius  defcendincontra  ucrd  tardius.  Ter* 
tid  ob  impetum  acris  fubfequ€ntls:&!  ideo  mobile  qucnl  cx  cadeni 
Prepflf  jo.  materia  confl:af,rcmpcrdefcenditpai'tcaauiorcriipiapofita,ncac'f 
cogatur  celerius  fcrri;& quanto  diutius  dcfccndic,  tanto  magis  in* 
tcnditurmotus,atcpaugC£ur,utfupra  declaratum  cffiQuarta  raufa 
effiquoil  non  impediatur  ab  aere  tranfuerfim  nioto,ct  alatcrcudeo 
Icuia  mobilia  magna  non  folum  Icndus  dcfccnduntjquoniam 
piapsf.^p,  paruamuiin  habcanr,5i.'magnam  repugnantiam, fcd  quia  tranllier 
p,.,,p£,r 5 j fimimpulfa  minus  monentur  motu  rcclo, ut  fupra  uiiuin  effi  Por* 

' ' rb  pro* 
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TQ  proportio  ranonc  dcfccnrus  au<fi^a  , declarata  e(l  paulo  atite, 
cjuafc  ciim  mcdiupi  fupponatlit  eiufdcm  gehcris,&!  figura  non 
ciufmddj>ncclcuitas,ut  prorfus  non  Impellat^iledum  uf  moucacla 
tus;figura  quoque  eadem  ambobus  relinquetur  propOrfio  motus 
admotumprodudlacxptopordoriibus  incrementi  in  prdpoftio^' 
nem  ponderum  iam  habuimus  proportionem  incrementi  ex 
motu  acrisjcrgo  proportio  unius  motus  produdli  ad  alteram  no?!  rm, 
tacric. 


Pfopoiitio  fexagefimafexta. 

Proportionem  laterum  cptagoni,&  ful>tenfarum confiderarCi 
Sc  qua:areflexaproportionepcndenr. 

Sirepeagonusab  dfgec,  SI  fubtenfeb 
c,&^feduobus  lateribus, tribus  autem  dc 
d e,& erunt  (quiaintcUigitur  eptagono  3?=* 
quilatero,& arquiangulo)  b c & efinuicem 
3equales:&!item  dc,&dea?quales;  &:fidu*  ji 
Ccrenturb  e8ii  cfinuicema:qualcs;&ada  e 
&:dg:quare  cum  angulus  cbd  confiftatin 
arcu  ccgfd,  & angulus  bde  in  arcu b ac, 

SjC  angulus  b c d in  arcu  b d,&  fit  arcus  c e g 
fd  duplus  arcus  b a c,quia  c egfd  fubtendit  quatuor  latera  epta* 
goni , & arcus  b a c duo , & ita  arcus  .etiam  b a c duplus  arcui  b d 
erit  angulus  db  cduplus  angulo  cdb,&angulus  cdb  duplus  an^*  verult.fcicU 
gulobcdjquareperdemonuraca  a nobis  proportio  laterum  bd, 
b c,c  d,'cfi  reflexa, igitur  proportio  db  6cb  c, ad  dc,utdcadbCjS(^  DcS«fc.  W. 
rurfus  proportio  b d 5^dead  bc, ut  b e ad  bd*  Qiiarc  fuppofita  «tf- 
db  i,b  c I pofitionc, erit  d elatu?  iqiiad.p:»  pofitione.  Proportio  pgf  20, jijf. 
uerd,v(cdi<fi:umeft  bd  &!dc  ad,bc,ide(tp:R2iquad.ptipoSjadi 
pos  eftjUtb  cadb  d,id  cfiipos  ad  i, igitur  t p : V;  1 quad.pi‘^ipos 
sequatur  quadraedib  c,quodeft  i quad.igitur  i quad.  m;i  atquaiuf 

v:i  quad.  p;  ipos  quare  i quad.  quad.  m:  3, quad.  p:  i xquatur  t 
quad.pn  pos.Additisigiturcommuniterquatuorqiiadracis  fient 
t quad.quad.p:2  quad.pa  sequalia  5 quad.pa  pos.  Et  reducitur  ad 
icu.jrqualem  i jposp:|^. 

Aliter  flante  Tuppofitionc  ut  Ludouicus  Ferrarius  ex  demdrf* 
ftvacis  a Pcolemxo  quadratum  b c,&  eft  i quad  eft  «equale  ptudu* 
cflo  ex  b d in  ce,  quod  cftt  ^ ab  inde,  igitur  detraAoi,produ^= 

(flo  b d in  c c cx  I quad.  quadrato  c b , relinquitur  produ(flum  eX 
abin  cd  I quad.m:  i,crgo  diuifoeoperabjquai  eft  i, relinquitur 
cd  I quad.m;i  huius  ucrd  quadratum  per  eadedemonflrata  aPto«= 
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temaro,  gquale  eft  redangulis  cx  b cindc,&:  b d in  c i.quad. 

quad.in:!  quad.p:  i cft  icquale  i prodiido  b d in,  c c,&:  pjrpduiTto  b 
c in  d c dctracfio  i communijrclinqucturpvoducflum  cxb  c in  dci 
qnad.quaci,  m : z quad.  igitur  diuifo  i quad.  quad.  m:  z quad.per  i 
posjcxic  I cu.m:2  pos  «cqualia  d c^Sc  d e cQ  aequalis  d c ,uc  ab  initio 
dt’monftrauimus,&  d cfuit  i quad.m:i, igitur  i cu.m : 2 tcquantuv  t 
quad.mnjigituri  cu.pn  tcquantur  i quad.p:  apos. 

AliccrutPaccioIus,concurraiitlatcracptagonib  djCcin  a,&du 
cantLir  perpendiculares  a f,  d g c d , &!  Iit  c ci  c a 1 pos,  &:  quiauc 

PB'42.p«a  e ad  ac,i£adcadbc,crit  ergob  quarcb 

«11  akmoit.  j d e , erit  d b,&  g f 

y,cuin  ergo  b f St  Vposp:~  erit  ergo  c^i* 
uifa^pos  peripoSjdc^exitYibf^p: 
igitur  detrati-a  g f relinquetur  gb— ~ 

8<:  eius  quadratumjT^igitiir  cum  qua^ 
dratumb  d fit  i,erit  quadratum  g d i m; 

^_ge  autem eflcompofitacxci,  qiuT 
db|P'_T;  f g qua:  ell  erit  igiturc 


p 2 quadratueius  tp:-~cfl:  i._ quare qdratu  ed  qdi-ft 

mi  £b»«nf.  compofituin  ex  quadratis  c g &!g  d erit  2 pi-^-c  aucrd  cft  tcqiu» 
lis cd, quia, ut  dcmonftratum  eft  angulus  d c e cft  feptimapar* 
duorumjre^nim;8(rahgukls  ei  duplus,  quare  cum  c f a fit  rctf 

dus  erit  cx  trigefimafecunda  primi  Elementorum  fac  tres  fepti« 
perfextm  rccdi,crgo  d a c-unfus  redii, d c a ucrd  |-uniiis  rc<di,quia 

tiufdm,  cfl;fcptimaparsduorumrc(fl6rum,igituradccft^uniusrc(IVi:  igiii 
tur  c d eft  iequalis  c a, ergo  quadratum  quadratofigitur  i quad.p : z 
pos  p:i, ecquatur  2 p:~— igitur  i quad.pia  pos, Aquantur  i piT^. 


Quare  t cub.p : 2 quad.trquatur  i pos  p:  i. 
Sit  etiam  angulus  a duplus  b , 8(b  c dupla 
ba:  &critpcr  eadem  proportio  ac,  ab 
adcb,utcbad  ca.Ponamus  ergo  ab  ijCrit 
J>  c2,&  a c I pos,&a  c,a  b i pos  p : i , diu 


<fla  in  a c fit  I quad.p:  i pos,&;  hoc  eft  a:qualc4  quadrato  b c per  r€< 
flexa:  proportionis  diffinitionem.  Igitur  ac  cft  iii4;'-m:-‘-,Sc  ita 
dealijs. 

Propofitio  rexagefimaieptima. 

Si  fuerint  aliquot  quantitates  ab  una  quantitate , a!ia'^  totidem 

ab  eadem 
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ab  t^adtm  a»alog®,cfit  proportio  tmia:  uiiius  ordimS  ad  tertiant 
alrcriusjiic  lecundic  ad  fecundam  duplicata,  8c  quartae  ad  quantam 
triplicatajquintaead  quintam  qiiadrtiplkaia,at<pficdealijs. 

Sint  quantitates  b cdcf,  aba  iti  cohtinua  proportio* 
iic,6i^aljaetotidemghklm,dico  quod  proportio  hc  ed  a, 
duplicata  ei , quae  cft  g ad  b , &!  k ad  d triplicata , 5^  1 ad  e b g 
quadrup!icataj&ncdeinceps,fumaturcnimiinuni,&ab  c hp#f8<rM>»l 

coop  qrsiiiproportionebada, & tuxy  z in  propdti»  d 
tioncgada,critigiturp quadratum o,& u quadratumt,  e 
&qcubuso,&;xcubust,&ita  de  aIij5:cfgo  proportio  f mv/*per 
nadpdupIicatacj,quanado,8Cxadqtiiplicacaei,qu3Ct  h zj.Pfiii. 
ado,&:pote{t  etiam  demonftrari  generaliter  ultra  quas  o j Pfr  aj./« 
dratum, & cubum  :nam  fi  ducaturtiilo,fiat^«erit,pro»-  p 
portio  enim  ad«eadci1t  quactado,  8^  propOrtio  a adp,  q j-x  mi. 
utcadojigiturpcrdiffinifiohemproponionifeduplicata;  z y Pei-iy^/e* 

pofitarn  in  quinto  libro  ab  Euclide  u ad  p duplicata  d,  s i 
qutc  t ad  o,  & fimiliter  cx  t in  p exomu,>  cruht^ 
qjj^xin  continua  proportionepercahdem,-  Quia  cTgo  propor* 
tio  q ad  ^ eft  ut  o ad  t, patet, quod  x ad  q cft  triplicata  ei, quae  eft  t ad 
o,&  ita  de  reliquis,cum  ergo  proportio  p ad  o fi  t , ut  c ad  b,  &!  o ad 
i\urbada,&nad  tjUtaad  g,&tadu,utgadh,fequiturutfittada,  ftr 
ut  g ad  b5&  u ad  p,u  t b ad  c, igitur  cUm  fit  Ut  u ad  p duplicata  efquf 
cft  t ad  o erit  h ad  c, duplicata  ci  quaeeft  gad  b,  SCitadercliquis  ,& 
non  rcfcit.feu  dicasuadpdupIicatamei,quscefttado,feu  dicas  p 
ad  u duplicatam  ci,qua:  cft  o ad  t.  Aliter  & cuidentius  in  duabus  P«ri  o dif 
folco  dcmonftrai  c:cum  cnifn  fit  c&^h  duplicata  ci  quae  eft  b g 
ad  a,ur rapra,8i;:  quadrati  b ad  quadratutha,  ^quadrati  g ad  qua* 
dratum  a duplicata  his  quecb  &!gadacruht  b &!  g quadratorum  /hr 
ad  quadratum  a,uclut  c &:  h ad  a.  Et  conuertendo  quas  ‘iEUmwt. 

draci  a ad  quadratumg,utaadh, conftituantur  ergo  | ?jd.  b c 
bic&eritquadratibadquadratugjitacadhtfedquas  j qd.  a a 
dratibadquadratumg,iitbadgproportio  duplicata  | qd.  g h 
igitur  c ad  h,ut  b ad  g duplicata*  ' 

PropofitiofeXagefiiuaodauaiCollecfioruraabEucWde 
ScArdiimcdc. 

Omnis  cylindrus  cono  habenti  bafim,  & alritudirieni  candenl  i 
triplus  eft.  Omnis  cylindrus  fphacra;  habenti  cundein  magiiuni  z 
circulum, & altitudinem  fexquialter  eft*  Omnis  ipharra  duplaeft  ^ 
conojcuius  bafis  cft  dus  circulus  magnus, & altitudo  cadtift , quae 
fpharjeipfius.  Omnis fuperficies^ha:ra: quadrupla  eft  maiori^, 
fuo  circulo.  Superficies  portionis  ^haer<c  eft  «qualis  circulo,cu  ^ 

iu» 
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iusfemidiameicrcfthneaducflaaiierticc  portionis  ad  finern  illius. 

QuilLbecfeiftoriphiFrajtecjualiseftconOjCuius  bafis  cft  circiu 
Ius  a:qualis  fuperficiei  dufdcm  portioni»,altitudo  iicrd  fplijcra;  fw 
irtidiamcter.  Proportiofpharecadfcdlorcmdatunijcft  duplica* 
ta  ci,qug  eft  dimcticntis.adlincamjqux  a ucrticc  portionis  adlim* 
bum.Ciimcnimfphacrafitarqualis  concv, cuius  bafis  cff  maior' dr# 
culus,altitudoucrddupIa  dimetienti  per  tertiam  harum,  quap  hic 
,|^^j^Jj;^-propoiiuntur:eriripha:raaequaIrs  cono  bafini  habenti  circulum, 
liiifilc.Eftci.  CUIUS  femidiameter fit tcqualis  diametro  lpha?rx,aIticudo-ucrd  fe* 
midiamcter/phaTar.Acperrcxtamharumfcifloriphxrx  cfi:  xqua* 
vrt  I habenti  altitudinem  remidiametrum  fphscrg ,bafim  autem 

portionis  fuperficiem:  igitur  proportio  fphaerx  ad  fciflo* 
rcm,uelut  circuli  cuius  diameter  cft  dupla  dimetienti  iphxrxad 
circulum  aequalem  fuperficiei  portionis:  atfuperficiesportionii 
per  quintam  harum  cftxqualis  circulo, cuius  femidiameter  cft  Ii* 
nea  a uerticc  portionis  ad  limbui^i  ciufdem:  ergo  proportio  fphae* 
rsc  ad  fuum  fe^fidrem  eft uclut  circuli,cuius  dimetiens  cfl:  duplus  dl 
-■  incticntiiphxrar,autfemidimeticns  eft  xqualis  dimctientifphxra! 
ad  circulum, 'cuius  femidimeuens  eft  linea  a ucrticc  portionis  ad 
Prr'  duode  Scd  proportio  talium  circulorum  eft  duplicata  propor* 

cimlcrzo.  doniiemidimcticntumi,  igitur  proportio  fphaerse  ad  fuumfcdlo* 
(aiisltm.  rciiTcrtueluti  dimcdcntft]ghxrxadlmeam,quaciuertice  portioi 

8 t^s  ad  limbum  duplicata.  Cuicunqueportionifphirrxconusine 
habcturxqualis,qujbafim  habeat  eandem  cum  portione, altitudi* 
nem  ucrd  lineam  redam , qux  ad  altitudinem  portionis  eandem 
habeatpr^pri^i^fi^quapfr^midiametrosfphxrx  unicum  alti* 
tudirtcrehquxportionishabetadeandemreliqux  portionis  alti* 

9 tudinem.  Earum  fj3hxrx  portionum , qux  xqualibus  fiipcrfi* 

10  ciebus  contincnturmcdictas  fphxrxmaximaexifiit.  Proportio 
Tupcrficici  iphxrx  plano  diuifx  ad  rcliqux  portionis  fuperficiem, 
&rcfiduircdorisadfcdorcm;  eft  ucluc  quadratorum  duarum  lia 
nearum  qux  a ucrticulis  fedionum  ad  communem  fuperficiem 

p,r  21.  planiportionesiecantisdcicenduntinam  fedorem  fplurrx,dico 
quinti  sitm.  corpus  compofitum  exportione,&!  cono  illo.lllc  idem  etiam  defia 
fer  zo  fix  Ellipfim  coni  acuti  anguli  fedionem,  quam  Llicit  etiam  fieri  fc* 
ii  Eltm,  do  cylindro  per  planum  non  ad  angulos  redos  (hintcfuper  cylin* 

driaxem.  Ab  hac  igitur  coni  acuti  anguli  fcdioncfeu  cllipficire 
cumada  figura  ijjhxroides  corpus  quod  balini  rotundam  habet, 
ttocauidcp  duplex  oblongum,  quod  fit  diametro  longiore  quie* 
fcente,&pi  oIatuin  quod  fit  quicfccnte  breuiore:  ficutreliquam  fci 
licet  parabolen  aut  hypcrbolcn,quiainfcriusnon  eft  terminata, 
^ in  cono 
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iit  conorccflangulo  iiocat  redanguli  cbm  (ecflionerrijcx  qua  cir< 
aima(flafitconbidale»qiiia  plailam  habet  baffm^  Siergom  ea«  n 
dem  rediangiili  coni  fedidricaplaho  portiones  xqiiales  habentes 
diamctrosabfcmcIahturjillarpprtioneseruntarquales.Ettri^giu 
li  in  cifdeni  portionibus  infoipti  «quales  erunt; Diametrum  uo* 
catiri  quacunque  portione  lineam, quae  omnes  bneasbafixquidiV 
Rantes  per  «qualia  diuidit.  Ornriis  circuli  cuius  diameter  eftma  li 
ior  diameter ellipfisproportioadcllipiim.eftudutdiredie  diariie* 
tri  ellipfis  ad  diametrUm  tranfuCTfam;  Ex  quo  patet  quodpros;  ij 
portio  cuiuslibet  circuli  ad  ellipfim  eft  uelut  quadrati  iliae  diamcs! 
triadrecftangulumritfta  j & tranfuerfa  diametro  ellipfis  compre* 
hcnrum.  Exhdcruriusfequitur  quodiellipfis  ad  ellipiim,utre«  iz|. 
iflanguli  ex  diametris  unius  adrciiiangufurn  ex  diametris  alterius. 

Si  conoiitcs  S^rphairoides  fecet  plano 'sequidiftanri  axi  Hct  fe«  15 
crio  conoidalis  fimilis  ei  a qua  concides  feii  fphaeroides  defa’i* 
ptunicft.Sin  autemjfupra  axem  plano  ad  perpriidiculum  credo 
iedio  circulus  crit.Et  fi  fecentur  oblique  fiet  ellipfis , modo  omnia 
latera  comprehendat.  Omnis  portio  conoidalis  rcdangtili, quam 
planumfecat,fexqmalteraeft,cpn.pqi4ibafim&!,axem  earidemha* 
bet.  Exquopatetjquodfiporubcdnoitlalt^Jr^^^fihguli 
rx  medietas  eandem!  bafim  habearit  Sc  ^eni  pih^^txiymedieiis 
ipha:r<efexquitertiaerit  conoidaliporiioni.  Et  fi  eiufdem  redarii 
guli  conoidalis  portiones  abfcindahtur  erit  portionum  propor< 
tio  uelut  quadratorum  axium;  Cuiuslibet  Iphaaoidis  pars  pia# 
no  per  cenfrum  abfeifla  dupla  eft  corio  bafim  & axem  eadem  ha# 
bcrit/.  Siauicmnonfupcrcentrumeritproportio  earum  ad  co#  20^ 
numbafirn,&!axcm  eandemhabentemuelutconiun(fta:ex  axe  al# 
tenus  partis  & dimidio  axis  iphteroidis  ad  axem  alterius  partis. 

Demumproportioparrisconoidisobtufi  anguli  plano  abfdi#^^ 
IffiadconumjbafimSifaxemeaderahab.cntcmcftuelucilineaB,  com , 
pofita:  ex  axe  portionis  8c  triplo  adiedaz  ad  compofitum  ex  axe 
portionis  dc  duplo  dufdem  adie<ft«.  Adiedam  uocat  hypcrbolis 
rranfuerfam.  Omnis  cylindrus  cono  triplus  eft  habentieandem /22 
bafim  altitudinem.  Omnes  cylindri  comfpha:r«funt  in  pro#  2}’ 
portione  corporum  fimilium  planis  fupcrficiebus  contentarum/ 
Propofitio  fexagenmanonajcolledomm  exquatuorlibris  , 

Apollenq  Pergei  Q.Ser«MV 

SifucritImeabifariamdiuifa,ei^mI6rigumaliaaddita,arur#  1 
flisalia  dctrada,fucrit9  totius  cum  addita  ad  eam  qua  addita  eft 
uelutirefiduiaddctradameritlinea:  com#  ^ ^ ^ ^ ^ 

pofita  ex  addita,  & dimidia  ad  dimidiam'  — 1— 

ipiam 
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ipfara  uclutdimidiarad  differentiam  CIUS, &detra(fla*.  Rurfus^H* 
nc2e  compofita:  cx dimidio  refiduo  dimidix^ae  dctraiflx  ad  lu 
neam compo/i  tam  ex  addita  deti'a(fla  ut  rcfidui  dimidix,  Si  dea 
traAjcadpartcmdccraftam.  Et  rurfus  totius  compofitx  ad  com;^ 
poiicam  ex  dimidia  & addita  juclut  compofitx  ex  addita, &difFcs 
rentiaadipfamadditam.VehTtfitpropofitaabpcrxqualia  diuiGi 
in  c, addita  b d, S^dctracila  b c, fit  proportio  ad  ad  db,ut  ac  ad  cb, 
dico  ejfTcjUt  c d ad  c b,ita  a b ad  c c.Et  u t a e ad  c d u t c c ad  c b.Et  itca 
2 rum  ut  a d ad  cd  uclut  e d ad  db.  In  parabole  proportio  partium 
diametri  ad  «erticem  terminantium  duplkata  eft  proportioni  Ii* 
nearum  ab  cifdem  pun^lis  ordinarim  dutftartim  ad  ipfam  fceffio-» 
$ nem.  In  hyperbole  autem  & ellipfi  di  circuli  circumferentia  erit 
quadratorum  linearum  ordinarim  diuffarurtt  inter  fe  uclut  redlan» 
4 gulorumpartiumdiamctriad  eadem pun(fila  terminantium.  Etirt 
eifdcmfiapimAopcripheriaecantingcnsad  diametrum  ducatur, 
& ab  eodem  orditiata,cfi£ut  parris  diametri  interceptg  inter  extre* 
nium,&  ordinatam  ad  partem  inter  ordinatam  8i  pcriplicriam,uc# 
lut  interceptx  inter  extremtim  & continoentem  ad  interceptam 
j exterius  inter  finem  contingentis  8i  peripheriam.  Ec  in  cifdem 
quadratum  icmidiamcti-iajqualceflerctflangulo  cx  intercepta  in* 
icr  centrum  8i  caiuni  contingentis  in  interceptam  inter  centrum  & 
£ cafum  ordinatsc  iloco^ontai^us  pro  dudl* ..  Si  parab  olcn  redh 
linea  contingeris  ad  diametrum  pcrucniat,funipto^  purufloalio 
fnlecffjonexquidiftansab  eo  ducaturcontingenii:  &C  ab  utroque 
eriam  ad  diametrum  ordinatx , demum  auerticc  zcqufdifians  illis, 
Zc  jlpriof^^pufidfo^^diamctro  tcquidiftaiis  doticc  concurrant,  crtt 
triangulus  ex drdinata,  SCacquidiftanteafccuildo  pun(fl:o,8c  dia* 
metripartecofttentusrecflangulo  ex  prima  onlinata  paitcdia» 
metri  inter  uerricem  Si  fecundam  ordinatam  contento  requalis. 

7 Siinparabolccontrilgeiiteaddiamctrumdiuflacx  alio  punflo 
«xquidiftans  ducatur cxiprafcdlioncjubiitcrum  fccat  fciflionens 
interceptaper  xqualia  diuiderur  linea  a pumffo  contingenfis  d«* 

8 metro  xquidifiantidufffa . Idem  uerd  ferme  continget  dcidhi  Ii» 
nea  a centro  in  locum  contactus, fecabit  enim  omnes  contingenti 

^ xquidiftantcsfnhypcrbo1e>cIlipfiat«^circulo,.  Efl:  autem  omne 
centrum  in  medio  diametri;  diariieter  autem  in  circulo  &■  ellipfi  il* 
las  per  xquafiacliuiditintus' enim  cftriil  contrapofitis  inter  uerti* 
<'em,(^’uerticefripofitaeft  exterius  ufriufquc  contingenti  ad per* 
pcndicuiuininfiitcns.biljypcrbolcaiitcm  exterius  etiam adiactft 
Ut  in  contrapofitis  eadem,  a rranfucrfauccatur:  cuius  rcrmirilJScft 
puflitnsconcurfus  cum  Ia  tcrc  majig«li,qui  conum  per  axem 
" '■  diri 
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t1it:Iinea  ucro  tangens  iierticem  hypcrbolis  ad  quam  ordinatae 
poffunt, Reda  appellabitur.  Dacareda  linea  pbifftionCjalia^ina 
gnicudinc  data  Sc  angulo  parabolen , & hyperbolen , &ellipfim ; 

cohtrapoGtas  circa  datam  politione  tanquam  diametrurii  de*» 
feribere  tanquam  cono  eredb,ut  angulus  ad  uerticem fedionis 
comprehenfus  lit,&perredamredanguiumccquale  comprehenis 
daturquadrato  datarlihcaimagnitudinh  Siliheamduaspartes  li 
diuidatur,ci^utrinque  aquales  line^  adiun^s  ^ a c b e 

gantureric  redanguliim  ex  pavtibiis  totius  ae#  | — i — i [ — i 

quale  redangiilis  partium  prioris  line<c,&! ex 
priore  linea  cum  una  adisda  in  cani, quae  adieda  efi;.  Si  hyperbo  iz 
ien  reda  lincainuerticecontingaq&utrinqueabfcihdatur,  quaiii: 
tum  c(i,  quod  poteft  in  quartam  partem  redanguli  ex  diametro 
tranfuerfa  hypcrbolis, quai  exterius  adiacet in  eam,c|iitc  reda  dicu 
turjad  quam,qiia:  ordiiiatim  ducuntur,  fune  scquidiftantes  linea’, 
quae  a fedionis  centro  ad  cermiiios  contingentis  ducuntur  femper 
ipiifcdionimagis  appropinquabLint,necunquam  conuenient;  3c 
obid  afymptoton  appellantur.  Necullac  aliae  intra  anguluillum  15 
inueniripoccnint.Vnde€tiamintradatu  angulum  deferiberedoss 
cemurhyperbolen  cuius  angulilaterafintafymptota.  Aiymptotis  14 
duabus  propofitis  uni  Hyperboli, infinitas  alias  «derti  alympcdtis 
inuenirc.Duabus  redis  afymptotis  infinitas  fubqci  poffehyperbo 
lesinisrcdis,S(:interfe  afymptotas.  Cum  in  duabus  luperficie^  15 
bus  a?quidifi:andbusdu6circulia:quaies,quorum  linea  per cen« 
tra  non  efl' ad  perpendiculum  canim  infinitis  planis  fccantur,  fiunt 
mipfis  linea’ apcnpheriainpcripheriamredai  qua:  corpus  cylinri 
dricurn  claudunt  quod  fcalcnus  cylindrus  appellatur ; longe  alius 
ab  eo.quifitredo  cylindro  per  duo  plana  a:quidifl:ancia,fcd  non 
ad  perpendiculum  pofitadifTedb.nam  eius  extremae  fupcrficies 
non  circuli, fed  cllipfes  funt.  Si  fcalcnus  cylindrus  plano  non  ar^ 
quidiftantibafijfcditautangulosinteriores  xquales  faciat  angus 
Iis  bafis  fedio  circulus  erit:uocatur^ha:cfedio  fubcontraria : ncc 
ullapra:terhanc&:bafia:quidifl:antem  fedio  cirailus  eflepoteft; 
fed  funt  cllipfes.  Super  eundem  circulum,  Sc  fub  eadem  altitudis  17 
hceiIipfcsfimilesincono&!cylindroeflepofllint,qua:  ab  eodem 
plano  fiant,  docet^uelbafi  uel  cono  ucl  cylindro,  aut  cono  pro# 
pofito  reliqua  facere, quod  eft  ualde  admirabilercum  ellipfis  cylm# 
drica  femper  aequalis  fit  in  utraque  parte  a diametro  tranfuerfa 
utrinquea:qualicer  diftante.conicaucrd  minor  ncceirarid  fit  in  fu# 
perioreparte  uerfus  coni  uerticem  latior  in  inferiore, ubi  partes  a 
diametro  tranfuerfa  a:qualitef  difteterint:  ipfg;  autem  non  folum  fi# 

F miles. 
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ig  miles, fcc! unam perfsrpcinutrifcpcfrcuulc.  Sed  S^liocArchimeu 
des  dicere  uideturdinex  dudtae  a ucrtice  coni  fcalcni  ad  pn  pcndia 
culumfuperbafes  lingulas  omnium  triangiilorumper  axem  coni 
tranfeuntium  in  peripheriam  unius  circuli  cadunt, 

Propofitio  fepeuagefima. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  continua  proportione , alix^  toti- 
dem in  continua  proportione,  poterunt  conftituei-c  tres  quantita» 
tes  in  aequali  diflerentia  pcrucr/iin  copulata'. 

Cum.  Velutlintabcprimi  orditf  a g 

nis,&defrccundi,& fit  a8»  — ' 

2^b4,c2,5cd2-^,ci-^,fi,ninc  ^ ^ , 

iuncfiisa&efit94">^l>^db  e 2 ( i 

e cumf  3,at  5 ^ Sc 

aequaliter  diftant,  nam  diffes  a 51 

rentia  cfi:  At  fi  iungatur  “ " 

. cum  e,8cbcumf,8c  e cumd 

idcmpotcriicpntingere:utiH  ^ 4 

figura  uides,  nam  ae  eft  8 -r> 
p:Rt  b c d 5— m:iv:  dificrciit/ab f ab  utrocp  com< 

poficOjcfi  i~p:i?i  i-^,qua  cxccdit  8C cxecditur.  Dico  modo,  quafi 
ex  ordine  coniungantur  clualcfcuncp  proportiones  focrint , modo 
nonfintambaeaequalitatis  i, utb  iungatur  cum  c,&  reliquar  ut  Ii< 
bet,uclutacum  d,&ccum  f,uclacumf,8c  ccum  d , nunquam  fient 
jy  scqualcs  cxccfliis,nain  de  primo  clf  clarum ; nam  fi  a cumdiun* 
oatur,&ambar  fuerint  maximar, maior  cft  differentia  a ad  b,  quam 
badc,&maioretiamdadequa.mcadf,ideo maior  erit  differentia 
a & d ad  b e quam  b e ad  cf, quod  erat  probandum.  Eodem  modo 
fed  laboriofius  demonftratur  reliquus  modus  fciJicct,quod  cona 
iuniffio  a f ad  b c eft  maior  aut  minor  quanib  eadcdjcxbocfe- 
quuniiircorrolaria. 

Primum,  tres  a'qualcs  quantitates  non  poffunt  diuidi  in  tres,  8C 
tres  quantitates  in  continua  proportione  ordinate,  ut  dixi,nifiuai 
iriufquc  ordinis  tres, ac  tres  iniiiccm  fint  trquales. 

Secundum, tres  quantitates  in  arquali  cxccffu  ordinatc,ut  dixi, 
non  polfunt  diuidi  in  tres, 8c tres  quantitates,  qua*  lintin  eadem 
proportione quantumcuncp proportiones  illx duorum  ordinum 
fintdiucrfir* 

Tcrtiunijtrcsquantitatcs,  quar  fintin  eadem  propoitionc  non 
pofluntdiiiidi  ordinatein  tres  actres,qua’fintin  continua  propor 
tione.nififintambjcproportiQncsca.’dem  cum  proportione  ipfa# 
rujn  quantitatum. 

Propofitio 
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Propofitio  feptiiagefimapriraa. 

Proportionem  leuitatis  poncJcris  pcruirgamtorcularem 

ad  rciflajtl  fufpcfilioncm  muenirc. 

Sit  torcularis  uirga , cuius  ipira:  a b p er  circui# 
tum  (ir^  centupla  ad  altitudinem  ab , &!axis  d c 
femidiametro  b c centupla, & quoniam  per  fupe#^ 
rius  alTurflpta , qualis  eft  proportio  ipatfj  ad  fpa* 
tiurri', talis  IcuicariS  ad  Icuicate,igit  epondus  afeen 
delisperableuius  quamperb  crc(n:acentiiplo,et 
fimiliter  cum  circuitus  b c,&  d c lint  in  eodem  tem 
porC,&  circuitus  d c,iit  centuplus  ad  fpiralem  b c 
per  demonftrata  ab  Euclide,  ergo  e erit  centuplo 
leuius  circumducSumperdquambjfedpcrb  circumdudum  cena 
tupldleuius  cft,quamperrcflam,igitUreponderatfoIumparticus! 
lam  ex  decem  millibus  reifli  ponderis. 

Propofitiofeptuagefimafecflnda, 

Proportionem  ponderis  ipbfrapcndentis  ad  afeendentem  pa' 
accliue  planum  inucnirc. 

Sit  rphtera  jcqualis  ponderi  g in  punc 
dio  b , qua?  debeat  trahi  fiiper  b c accli« 
ue  planum  b e ad  perpendiculum  pia* 
nibf.  Qi^iia  ergo  inb  e mouctura,quac 
uis  modica iii  per  didlafuperius , erit  per 
communem  animi  fentendam  uis,  qux 
mouebita  per  ebnullatpcr  ditHraucrd 
a mouebitur  ad  f femper,  a conftaiitim 
a?quaHg,  &:per  b c a conftanti  ui  a?qua# 

Ii  Kjficuc  per  b da  conflanti  a:quali  h,  ergo  per  ultimam  petitio# 
nem,  cum  termini  feruent,  quo  ad  partes  eandem  rationem  fin# 
guli  pcrfe,&motuspcrbeiitaiiulIaui,  erit  proportio g ad k,uc# 
luc  proportio  uis , qua?  mouet  per  b f ad  uim  , qua?  mouct  per 
b c,  & uclut  anguli  per  e b f redii  ad  angulum  c b c,6c  ita  uis, 
qua?  mouct  a'per  bf,8c  efljUtdidliimeiljg  ad  uim, qua?  mouet 
perbd,& cflhexfuppofito,ut cbfadcb  d, igitur  proportio di& 
ficulfatismotusaperbdadidcmaperbcjcft  ueluth  ad k,:quod 
^at  dcmonflrandum^ 

F > Propofitio’ 
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Prdpont^o  reptuagcHmatc)  Cia. 

Proportionem  ponderum  attradlomrh  penes  figuram  in  plju 
no  ijiuenire. 

eo"»  Sint  duo  pondera  acquaHain  plano  a & b > fit 
a fuperfides  qua  planum  tangit  duplab  fupcrfij  ^ 
dcijquapIaaumtangic:dicoquodfi  trahantur  ab 
imo , quod  enmt  arquahacfuipendanturj  &C  erunt 
a:qualiaexfiippofico,fed  a quiefeens  in  plano  cll  ‘ — i— 
dimidiumafiiipcnfij&bqmefccnsinplano  cft  di  ,--l  ^ 

. 1 

a 

no  funt  aequalia. 

Cor*".  Bxhoc  manifefium  cft,quod  proportio  uirium  trahentium  pon 
derain  plano  eadem  cft,qua:ipforum  ponderum  dumfiifpciiduiw 
Propof.ffi.  tur.Vbi planum  aequale  lltj&irolidum. 

Propofitio  feptuagefimnquarta. 

Proportionem  concutientis  ad  concuirum  ftabili  inucnirc. 
e®”  intclligoconcutieuscflefbhclumjquodnoiifrangiturjid^  gra* 
uicatCj&^iinpctu  concutere, nam  de  duriticfupponitur,& grauitas, 
utdemonftrabitur  in  corrolario  cft  iuxta  fupcrficicm  interiorem 
ponderi  comparatam.Cum  ergo  motus  concufsionis  magnitudo 
confici  ex  grauicate, impetu  & figura, concufsi  autem  ex  pondere 
conncxioneinijUltiplicatis  inuicem  partibus  produtfioriim  pros 
portio, eritproportio  concufsioniscut  fit  grauitas  decem , impetus 
quadraginta:pdndusi(fiicentnmconncxioutduo,duccmus  qujw 
draginta  in  decem, &ficnt  quadringenta, et  duo  in  ccntum>ficntdu 
ccnca, igitur  concufsio  erit  dupla. 

Cor'".i.  Cum  fuerit  figura  rotunda,  conaifsio  erit  integra  in  punefio; 
quiafphauaiacensin  plano  totum  pondus  in  pumfium  cogit. 

Cor”.  1, ' Si  autem  planum  cft, quod  ijeitur, proportio  totius  ad  totum  efi 
minor, quWpartisadparccm pro  ratione  quantitatis  latitudinis. 
redmaioiratiOneamscompr^henfijdcquoinfra. 

Cumproporriominorfiieritftabilc,nonpotcr/tinrolido]dano 
moucriuilitcrficret  motus  a debiliore,  per  prircedenccm etiam 
polTcf  parirationc  cleuari. 

€«".4.''  Cum^fiabilc  non  mouetLir,&omne  agens  agat  aliquid  ncccfic 
cft, ut  flabilis  partes  cedant, aut  diflbluaniiir,  QiiaHto  ergo  magis 
•;Ccdit,^anioniinws  difibluitur. 

Caufx 


raidium  b fufpcnfi  ex  demonftratis  mperius,igu 
tur  per  communem  animi  fententiam  a & b in  plaa 
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Caufse  Igitur  qu«c  alleuiant  i(fl:uhi,nc  diflbliiatur,  funt  feptcm  lee  Coy«'.j, 
uitas  i(flus, ponderis, fradura, mollities  cius , quodicituri  mollicics 
€ius,quod  excipit  icftum,mofus  cmfdcrii,8sJ  figura  lata , &iria:qua« 
lis.Durities  ergd, quatenus  fra^ursEl  dpponitur,  aliud  eft,  qilamut 
niolliciei:&utra(^cfi:caufajquacaugCtiftumjUtrcliquse  Oppofitae 
mmuunc.dicCrrius  auteni  de^hismferius, 

PropoQrio  reptuageOinaquiata. 

Proportionem  immotiin  aqua  ad  immotum  in  terra  in  excipien 
do  i(flum  iiiuenirc. 

Sicpondiisainterra  aqualeb  ciufdcmriatura:magnicudinisfi«  ca». 
gurfc, 6«:  codeminlTtu, quod  fit  in  aqua  porro  a,fieflec  affixum  ter* 
ra:  oportet, ut  conuellatiir, aut  diflbluattirautfraiigacur.Etdarum 
cfl:,quod  totum idtum  excipit.  Siuerd 
affixum  non  fit,cuertitur,  di.  tanto  mirio* 
rem  partem  excipit  idlus , quanto  faci* 
lior  cft  ad  cuerfioriem.  Vnde  nata  fabu* 
la  de  quercu  , qu»  cum  immobilis  eflet, 

& ftaret  uento  euerfa  efi, arundo  fleften* 
do  fe, cecidit  quidem,  fed  nort'  eft  eradi* 
cata.Sermo  igitur  eft  de  b infidenti  aqug 
iri  comparatione  ad  a , quando  excipit 
plenum  iiftum.Cunf  ergo  b tangitur, ex* 
cipit  plenum  icftuni  illo  iriftariti,  fed  quia 
non  excipitur  i<fl:us  ccdciitc  materia, 
antequammatcriaccdatbmouctur  loco  , quia  infidet  aqux,crgo 
non  excipit  iftum.  Proponatur  ergo,  quod  moueaturb  per  cfpa* 
tiumiii  d tempore,  & fit,  ut  idemb  abeuitrahaturperidcmljja* 
tium  in  eodem  tempore  ex  loco  dircifto  ad  eandem  partem  :qua* 

Iis  ergo  proportio  e ad  b,8i;  aerem,qui  cum  eo  rcfiftit, talis  propor* 
tioitfiusf  grauispucain  aadi<ftum^mb.  Quia  per  demonftra*^-,^-- 
tafupcriris  proportio  fadaproducitur  ex  proponioriibus  c ad  b,'  per4z.  '0- 
&aad  c, ergo  diuifa proportione  f ad  a per  proportionem  c zdb  4} iPrepof, 
exibitproportio  icftus  ^ in  aadi<fhim  ^ in  b quod  rirat  demon$ 
ftrandum. 

Ex  hoc  patet, quod  b quanto  moIliuSjleiiius , Si  ftritftius  in  imo,  cor". 

S>i  in  tenuiore  aqua, eo  minus  lacdetur.Et  quanto  iiftus  lentior  fue* 
ifit etiam  quod  fiigrauius 

F 3 Propofitio' 
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Propoddo  reptuagcnm»rcx[a. 

Proportionem  duorum  mobilium  Hbi  inuicem  concuaendun* 
ptr  redam  mucnirc. 

co"*.  hm  cognito, quodmobiIia>cju3e  locomoucnturperprseccJen» 
leSjfcd  omnino  quiefcuntintegroscxcipmnti<flus:alia  quidem, 
qu*  concurrunt,  non  omnino  refiliunt,  alia  ucro  rcfiliunt,  qu» 
refiliuntminorcsexcipiuntidhiSjfcquitur  ut  diucrfafic  coinparai» 
tio:nam  erunt, qua?  ftando  excipient  idub:,  &!ha:c  integros  utinuj 
ri,&qu*  concurrendo, necrefiliendo, ut  equi  curfuincicati^&qiia: 
ftandojiedrefiiicndo  ,ut  naues  ftantes : & qu«c  concurrendo,rclTjs 
liendoqiie  ut  naues  uentis,  & triremes  ab  impiilfu:  bifariam  ergo 
conringitintelligi,quodproponitur.  Sed  in  utroque  etiam  fenfu 
uarictas  eft : nam  ut  concurrit  pars  altera  cclcrius.ita  etiam  magi» 
concutitur.  Et  ideo  fit,  ut  proportio  idiis  fitincomparationead 
grauitacem  dupla,  & concurrant  a?qualicer , 8c  fint  seque  grauia,6i 
neutrum refiliat,  erunt  in  proportione  quadrupla,  eodem  mo* 
do  d utrunque  refiliat.  At  li  diuerfo  impetu  ferantur, ut  dixi, tria 
erunt  praecipue  conddcrandagrauitas  fcu  pondus,  impetus, &; an 
refiliat.  Quanto  enim  grauiora  fuerint,  Sc  maiore  impetu  agen^ 
tur,  & non  refiJierint  eo  maiorem  idum recipient : quanto  lcuio<f 
ra,8(:minoreimpctu>8imagisrcfilierint,minus  laedentur.  Sed  8c 
indcbilitandoidumcondaerare  oportet  tria, quod  refiliat,  quod 
diffugiat,quod  cjrciimuertatur:rcfiliunc  naues , fi  rofiris  concura 
rancplcnoidurfi  uero  non  pleno  idu  concurrant,feddiftugfanc 
hoc  experimento  compertum  eft  minimum  eife  idum  ; fi  roftro 
tranfuerfumnauisieriatur  medium,  eft  boc. 

Sitergoutabnauistangatroftro  bc  ficui 
difFugfatjCrit  hypomochlium  c,  8^  fi  tangat 
cfhypomochlium  eft  ind  dupla,  ergo  eft  cb 
jpfi  d e, igitur  idus  duplo  minor  exdpitura 
cb  quam  ef.  Eft  etiam  tempuslongemaius, 
quo  excipit  idum  e f, quam  b ciftatim  enim  difcedit  bc  occurritqii 
alijs  partibus,incfautemimpingit,  8«^ angulus  ad  c eft  longe ma< 
iorredo,cjuainabf:  obhxcigitur  longe  maior  eft  iduscfquam 
b cuiocanc  autem  hoc  declinationem. 

Propoficio  (cpmagcfimarcpcima. 

Proportionem  motus  obliqui  ad  motum  redum  in  nauibus 
inucnire. 

CtW  Hcntus  fertur  ad  puppim  rcda,nauifque  gubernaculum  di 
^ rigiiur, 
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ngitur',tmdunturqueuelaac  expanduntur  fumma  ih  partcmali, 
tunc  motus  eft  uelodrsimus : fingamus  autem , quod  omnia  ad 
idem  ren  dant  pra?tcruentum , qui  non  dirccflus  fit  ad  puppim,  fed 
a latere, ut  uides,  temo  fit  in  contrarium  tantundem  directus,  8i 
fupponamuspro  nunc, quod  udum  fit  folum  in  anteriore  parte 
nauis,nam  fccus  eflet  nimis  magna  differentia, 
q^itocl  nauis  una  ageretur  tribus  malis  alia  una: 

Qiiarritur  igitur  proportio  motus  b c ad  mo-* 
tum  d e:fiaccrgo  cf aequalis  cg, ita  ut  f angulus 
rctflus  fit , 8c  manifeftum  eft,  quod  h c maior  eft 
cf,cumeivo  angulus  f recflus  fit,  quanto  maior 
erit  angulus  h cl,  tanto  maior  erit  proportio  li  c 
ad  cf,quod  eff  primum  a,inde  noto  angulo  h c f 
perca,qua:traditafuntab  Aftrologis  de  finuSi 
arcu  erit  nota  proportio  c h ad  cT,ideo  ad  eg 
fiat  ergo  c k aqualis  c h,ig{tur  c k erit  maior  e g,  fi  ergo  perambulat: 
bita2qualicerc,iicch,erit  temporis  motus  eg  ad  motum  ef,  ut  ck 
adcf,igitur  cum  nota  fit  ck,  eft  enim  aequalis  cb,erit  temporis  ad 
tempus  proportio  no  ta.Quod  autem  in  «qUali  tempore  moucbis» 
tur  nauis  per  ck  h c patet  ex  afllimpto  inferius  declarando» 

Piopoiltio  reptuagefimaodaua. 

Propoljtioncni  nauis  ad  triremes  quotuis  concurrentes  de# 
monftrarc. 

Sit  nauis  deferens  pOndus  deciiplo  maius  triremi,&J  conffat,  co®’ 
quod  impulfu  aequabitur  decem  triremibus  , ubi  flante  uento  c 
puppi arqualiccvfcraiurin aduerfum, quantum  triremes ui  fiomi* 
num.  Sed  quoniam  triremes  impediuntur  a uento  licet  fine  uclis 
finqhabent  enim  &ipf^nialum, &: udum, fed  exigua  comparatio#  fnp»f.74' 
ncnauium,ideo  iiflus  ille  multo  ualidiorcftcx  demonftratis.  Cum 
uerd  ufs  illa  fimul  fit , liquet  ,’qudd  hoc  in  cafu  nifi  machina:  obffa# 
rentuna  nauis  mincpoffetobrucrctrircmes  difiundas  per  tantum 
rpatium  inter fe,  quantum  eft  id,  in  quo  nauis  poteft uenti impuls 
fum  recipere.  Ac  impedimentorum  maximum  funt  machinae , qua: 

111  nauim  collimant  a lateribus , cum  triremes  quaqua  uerTum  fe  a# 
gant,  ob  id  proram  folam  exponunt  idibiis,m  quam  difficile 
eft  collimare,  & fi  tangatur  pars  ea  robuftior  eft, nec  periculum 
cuerfionis  adeo  incurrit, ut  a lateribus.meccnim  adeo  angufta  eft  a 
prora  ad  puppim  nauis , quam  a latere  adiacus ; his  tot  caufis  mi* 
nuseft  obnoxia  machinis  triremis,  quam  nauis  . Sed  &aliacauf» 
eft , quoniam  necefle  eft  ut  ob  angulum  laterum  ad  prorarri 

F 4 iduft 
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i(Sus  dilabatur I^piiisfolum  traiedla  fupcrficic.  Secuiiduin  impec 
dimentum  cft  aucnco,fi  ualde  obliquus  fit,  nam  ad  redtum  imiJuU 
fum, inultum  dcbilitatunaucfimconftans  fit,  iiiribus^  remittatur. 
Tertium  ucro  fi  triremes  inuicem  connexx  fint,  ac  fe  tangant, in 
Prop.i  oy,  quas  nauis  dirigitur.Sed  8<!hocinfi'a  demonftrabiturnauim,  utle^ 
u/or  fiicrit  facilius  elabi,  fed  ut  pondere  magis  onerata  grauiores 
iiifus  inferre  ;ob  Iioc  triremem  inuenerunt  mediam  maximi  ufus 
K;t^«l>Hf;.GaIconumuulgd  uocant. 

Propofitio  fcptuageGmanona. 

Proportionem  medicamentorum  purgantium  muicent  dec 
clarare. 

Co”.  Scio,quammuItaconcurrant,ct{amperfead  purgationem  mul 
titudo  humorum  prarparatio  locus  propinquus  , Icd  nobis  fer*! 
mo  eft  pari  fub  conditione,ut  fit  dimidia  uncia  Cafsiac  nigrsc  in  txu 
busuicibus expurget  libram  humorum,  &uclim  fcircabimaun=» 
cia, quoties  cxpurgabitur,& quantum. Dico, quod  in  fcamonio,& 
agaricohxc ratio  dcprchcndipotcflrin  his  autem  medicamentis, 
qiixmagisIeniunc,quamapropriccaiccducant,ut  eftcafsia  nigra, 
ratio  hxc  non  ualcf,  quoniam  leces  quandoque  pro  maiore  par# 
tcediicuntur,iiautetiam  multiplicato  medicamento  defit, tpiod 
educatur  . Et quamuis  humores  iuxea  proportionem  trahat,  cum 
tamen  feces  proportionem  non  feruent,  fcquimr : uc  aggregati  ad 
ix  cenuerfu  aggregatum  proportio  non  feructur.  At  non  cft  facile poftmo# 
1 s.quatt.  ab  humoribus,  quocirca uideturpropor# 

tio  illacorifundi.  Quod  fi  medicamentum  leniens,  fiat  ob  qiianru 
tatempurganshumoreSjUt  de  multa  cafsia  nigra, tunenon  poteft 
afsignariilla  comparario  nifi  ut  eft  medicamentum  purgans . Iit  fit 
gratia  exempli , primum  ut  grana  fex  fcamonq  purgent  aliquem 
ter,&^  uncias  dcccm  bilis,  dico  iuxta  rationem  fuprapofitam , quod 
propof.  1 7.  gtana  duodecim  purgabunt  iuxta  proportionem  duplam  fexqui# 
alteram,  fi  duo  grana  nil  purgant,  fed  commonent, xqualia enim 
propo/.4—  tripla, & monent  ter,  quia  fexqui# 

alicramhabcntproportioncm  ad exccilum, igitur  duodecim  du# 
p/am,&fcxquialceram  ad  quatuor,nam  decem  ad  quatuor  cft  du# 
p/a  lexqiiialtera,  & purgabit  fepties  cum  nixu  libras  cluas  fer# 
mebi/is.  Vf  comparatio  fiat  cxcefiusad  uiin,  quxrcfiftit eodem 
modo  Jn  cafsia  ergo  nigra  fi  uncia  una  no  purga,  fed  lenit  tantum, 
&;duac  uncixpurgant  ter, 81!!  libram  unam  bilis,trcs  uncia.’  duplam 

habent 
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habent  proportionem  luxta  excclFum  ad  unam , exceflus  igiruf 
duplum  purgabunt , & dnpio  magis  , id  eft  praeccr  feces  libras 
dtias  biiis  in  lex  ui cibus. 

PropofitioocSuageCma. 

Proportionem  motus  fecundum  obliquum  ad  reiflum  in  ipa^ 
tio  declarare. 

Idxc  uidetur  limilis  fuperioii  cuidam  propofitionijfed  tamenin  ce™; 
hoc  dilFcrt, quoniam  in  cafupponimus  nauim  moueri,uc  concu# 
tiaCjhicautem  iiixta  motum folum:  ut  proponamus  b nauim  ferri 
uerfusaucnto  reiflo  exb  in  a:fii  autem  uentus  ex 
citi  a moticns  nauim cxbiiiarhon  enim  inouca 
bic  Lic  quid.am  putant  in  ratione  c aadb  a;ut  li  ck 
fit  fex-quiquarta ad  b a,uc  ccquali  impetu exbo^ 
eflante  uento  mbuerccur  tardius  per  ca,quam 
pcrba,qu!axqualitcr  cx  fuppofitotergo  tanto 
tardius' c(ertiirina,quambinidcm quanto  lonjs 
giorcft ca,b  aigitur  0b  perucni^t  in  a iri  qua« 
tuor  diebus  c pcrucnicc  iri  id«n  a iri  quinque 
dicbiis.  Hoc  enim  crtpcrfemanifeftum:fed!  nori  quarimusid.fed 
ut  uento  c a ;vqaali  per  c a ei, qui  eft  b aper  b a,ubi  b moueatur  iien 
to  caper  b a,quauto  tardiusmouebitur.  Mouebitur.n.t^rdiusad 
aperb  a,quarnpcr'ca,  ac  per  ca  tardius, quam  exb  in  a peraequas 
lem  uiin,crgo  miiltd  tardius  exb  in  aperca  uentuni,quamperucri 
tum  ex  b in  a.  C^tairinuis  ergo  compofitionem  horum, ut  fit  c 
nauis , qux  debeat  cransteni  ad  a j^cr  uentum  ex  b , & {equitur, 
qiiod  tardius,  quam  cx  c per  ilentumex  c iri  a, & tardius  exb  per 
ueiitum  cxcin  a.  Ergo  malus,  qui  iri  prora  eft  conuolutoco,qui 
eft  lii  puppi , ut  etiam  Ariftoteles  docet  tantundem  nititur  ad  re* 
dlum  excin  xqiiidiftantem  locum  ab  a quantum  c diftat  ab 
tra  cemo,qui  in  puppi  eft  dirigitur  ad  h,  & fi  ualidius  fit  uentus  e* 
tiamadiuuantctcmonem,fcu  contra  nitente,  quantum  licet  mo« 
bili  pondere  uaujs  ad  id  Iatus,premitur  enim  nauis , quafi  fubnrertf 
g.idcbeac,ucntoin  aduafum  premente,  ut  fi  uentus  repente  huic 
cones  arius  exoriatur, periculu  fubca^ne  obruatur.  Cum  ergo  uen* 
rus  €x  b lei  atur,  xquidiftansch,&:cferatur  per  temonem  ink,&ab 
•oppoficis  xqualis  acftio  fcquatur,imd  totaimpedicur,ex  cmhfoea: 
tur  itixca  proportionem  anguli,  quem  conftituic  hc  cumae  ad  toa 
umrccftum.  Si  igitur  ex  c ia  a debuit  ferri  in  duodecimhorisob 
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uim  ucnti,  &:  iiix  lon<>itiK[incm,  angulus  ucro  h c a fit  fcxta  ro< 
(fi:!  pars, feretur  ex  c ucrlus  a ad  quantitatem  l>  a in  quatuordev 
cim  horis : igitur  rurfiis  quanta  cft  proportio  c a ad  b a tan;s 
tum  cft  temporis,  in  quo  fertur  ex  c aJ  a ad  quatuordeciinhora» 
peruentumb  a. 

Piopofitio  otftuagcfimaprima, 

(Qualis  fit  angulus, per  quem  poteft  inoueri  nanis  ad  rcclutn 
explorare. 

Co"',  Cum  in  prxccdcnti  propolitionc  oftenfum  fit  angulum  k c a . 
opoiicrccne  xqual  em  angulo  h ea, ut  feratur,  c in  aucnto  cli  ,ncc 
tamen  prorfusded  temo  tnagisinfiefftitucrftis  kqiiain  uenius  cos 
gituerliis  Inficiit  contra  maiori  uiucntus  dirigitadli , quam  temo 
adk,ut  neceffe  fit  naiiim  fle^fi  ad  k pondere,  ideo  fiucntus  cftet 
tranfuerfus  periclitaretur, neceffe  cft , ut  per  omnes  iicntos,  qui  fca 
runtab  cajqua:  ad  perpendiculum  fupere  a, ^fuiirquatuordccim: 
fcd  quoniam, ut  dixfpondcrc  adiuuante  uisiicnti  minor  fit, ncccfs 
fc  cft, ut  per  uentos  debiliores  feratur  magis  ab  extremis,  qui  pro# 
pe  perpendiculum  (unt.‘ira  ut  numerus  omnium  fit,  cum  leuifsimi 
fuerinr,quatuordccini,cim!  u/olcntifsirnijtrcs  tantum  proprius, 
cjuidiftanttnV'cfimalecundapartctotius  circuli, id  eftpartibus  im 
decuni,cumquartg.reliquiundedm',mcdqfunt:uttantopIurcs  af# 
fumipofsintaNauclcro, quanto  molliores  funt  uenti, tanto pau# 
ciorcs,quo uiofentiorcs.Tiitiusautcmfucritinualidisucntis  diri# 
gcrcnauim  pcruentumproximiorem,quampcriprummet,quirc# 
Propo/;  85  detendit adldcttnfi.  VcTutitcridatnauiscxainb,ucntustcndatin 
cu'alidior,cuincp  magnus  fuerit  angulus  c ab, ut  pote  dodr.ins  to# 
tius  rcvfifutelTccicmo  dirigendus  adrcxrumuencumaltriiilecusdf 
rigcniusfolum  ad  quin  tum, 'ut  feratur  ind,  8C  hoccrit  tanto  c Ic# 
rii(s,&:  celerius- feratur  per  ad  Si^db,  quam  fi  nauis  rcdtalatacllct' 
exainb.infupcr  tutius. 

Piopofitio  oduagcfimarccimda. 

Proportionem  uclorum  indagare. 

Co'".  Vela  tribus  in  locis  difponi  foIcncdoJob,  quoti  in  prora  cofl#' 
ftituitur,6t!  in  malo,  qui  ponitur  in  medio  ratione,  quxinferius 
ollcndeturjfcd  non  ad  unguem, quia  cum  malus  in  anteriorem 
partem  a nento  impellatur,  fi  clfct  in  medio,rcmpcrju-xmcrctur 
nauis  in  anteriorem  partem, ex  quo  tliio  magna  incommoda  fcque 
rentur:prmu'imin  periculum  fubiici,ncinucrfainanteriorempar# 
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tcm  fiihmcrgeretiir*  Secundum  ne  prefiam  parte  antetiorc  difc 
ficilius  aquas  diifccarct,  Si  ob  id  longe  tardius  moueretur*  Pro^s 
pccr  hxe  duo  incommoda  igitur  malus  etiam  ,•  fl  unicus  eiTct 
(quod  uulgatiffiimum  maioribus  noftrisffuit ) in  parte  magis 
prora’  proxima  locabaturagubcrhatoribuSjUtcfTetquafiin  trien 
tc  a roftro  in  bcffe  apuppi:Rarum  fuii,&  memorabilej  quod  nunc 
pafsim  habet  olim  AntigoniTfia^xW^-ijUelorum  trium:  quorum 
poilvemum  Epidromus  ut  ipfa  uoce  intelligamus  non  fuifie  ue* 
Ium  in  malo  ipfomediOjfcd  in  puppi  conftitutumjCaufa  Dolonis 
inferius  exponetur:  quod  autem  eflet  paruum,  Somnium mini«; 
mum,urnauis  facile  ab  eoinucrtcrctur.  Vnde  etiam  nunc  minuS 
minime  habent  tam  quantitate,  quam  etiam  altitudinejquoduoi 
cancTrinchctum,folum  enimfuftinetnauim>quecauenciS}Uelun=« 
dis  merpi  foletrab  undis  ubi  humilior  cft,a  uentis  alatcribus,et  an* 
tciiorcparce.Vndehumilcj&cxiguumuelum  efficit, ut  nanis  ante* 
riorc  parte  kuis , nec  mergaturpronaa  uena's,nec  aquas  ea  exci* 
piaqncc  tamcnimpclli  poteft  nanis  in  fcopulos , nec  cuerti  ob  cau* 
fas  di^asrob  qusc  in  magnis  tcmpcftatibus  hoc  ipfo  duntaxat  titi 
folcnt.  Qtiod  ctfi  nimium  feuierint,  etiam  illud  demittunt,  Si!  fi 
fieri  poteft, etiam  malum  ipfani  quamuis  fineuclo  fit*  Sedplerun* 
que  circumuolutam , Sc  implicatam  folet  antennam  annexam, at* 
que  fufpcnfam  habere*  Sed&!  ne  nauis  prorfum obruatur, quo* 
niam  Capars  omiicm.ucntorumuim  excipere  folet.  St! ut  leuifsima 
fit  qdem  Gubernatores  puppim  multa  arena,  lapillis^uc  onerant* 
Ergo  uclocitas  nauis  a uentorum  impetu,  corumque  retftitudi* 
nc  a udorum  magnitudine,  & loco  humiliore,  aut  fublimiorc ha* 
bctur;tumnauislcuitatc,Si!forma*  Qiisccnim  non  mergunturuc 
i/‘fD^cc/w  ( fic  enim  uocat  Arifiophanes  ) cas,qnas  hunc  uulgus  fi-c* 
gatas  appenat)quafi  aquas  innatantes  curfu  funt  uelodfsimx.  Ec 
longiores  latis.  Poft  has  funt,  qua:carinamhabenctenuem,utfaa 
cilc  aquas  diuidant.  Vlrimo  loco,  quae  quafi  medix, ante  quidem 
tenues, pdfl latiores  ad  Uclocem  curfum  j Si  ferendulm onera aptx< 
Si  humiles  altis : Si  leui  ex  ligno*  Sed  nos  de  uelorum  uarieta* 
tr]oquimur,non  ea, quxad malos  pertinet*  Conftat  enim  me* 
dfo  loco  plus  moucre , quam  in  exmemis  , ut  infra  docebi* 
mus  . Antiquo  enim  tempore  opus  non  fuit  malorum  mul* 
titudine  , quoniam  fyderibus  uias  dirigebant  ob  id  non  ad 
amufsim,  quoniam  linea  dirigi  non  poterat  maxime  otr  mo* 
tus  obliquitatem  in  circulo  uifus  : ideo  mali  multi  confit* 
fioiicm  in  curfu, &!  impedimentum  in  naui,  maiufque  pericli* 
Ium  attulificnr.  At  nunc  inuenta  pyxide,  Sc  lapidis  Hcr* 
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culei  auxilio  pliinbus  locis  uda  diipofica  luelius  clirigiint  itcrjiit 
quali  cranamincruadcjjidLimj&pocdlatcdcformucum,  aclamufa 
fimcontralianr.  Motus  ergo  magnitudo  non  Einplicitcr  condat, 
eropof.ts.  fcd  comparatione  fupcrficici  udi  ad  udum  Iqngicuciincquidcm^ 
fropof.^i  ^^?^f^^“^‘^^confiatapcr multiplicationem.  Altitudinis quoepue 
infra  expOnctur.Hx  quorum  omnium  dudu,  ejuali  cubica,  ucl  tii« 
plicata  ratione, ut  fuperius  oilcnrum  df, ratio  udociiatis  motus  nai 
•Ilium  conflatur. 

Propofitio  oduagefimatertia. 

Proportionem  receflus  aredauia  ad  obliquitatem  inucfl/gard 
Sitnauisin  aiturainb  (uentus  rcdiis  ad  e, medius  ad  e)  perobs 
iiquir, cum  ergo  tardius  moneatur  per  a e quam  a e per  ab,  quam 
per  a d,&  (in  t ad  perpendiculum  b c,b  d quas  conflat  ffic  l)rcuifsis 
mas  earum, qutc  ad  a e &:  ad  a d.  Qiicritur  igitur  quando  uclocius 
ferretur  adb,an  cum  per  a e,  e b , an  cum  per  a d , d b, 
an  cum  per  ab  (implicitcr.Bt  coilftat  quod  a d d b 
longiores  funt  a b,iflud  enim  dcmonflratum  cfl  nb 
Euclide  in  primo  lilcmcnt6rum,dico  modo  ac,8^ 
fropof.zo'  cb  efie longiores  ad  &:  cl  b,n  am quadrata  ad  db 

vropof.^j,  3i:ac&cb  funtirqualiaquadratoab  per  dic^la  ibis 
dem,&fidco  ijuaJrataac&cb  pqualia  quadratis  ad 
& d b,fed  a d eGilongioi;  a e , quia  dutfla  e d angulus 
d e a cft  obtufus, igitur  ad  maiorem  a eper  decimam 
nonam  primi  lilcmcncorunuquarcpcr  communem 
animi  fententiam  quadratum  a d maius  cfl:  quadrato  a e,  quare 
fus  per  corrirriunem  animi  fententiam  quadratum  e b maius  eft 
quadrato  d biCum  ergo  quadrata  a d & d b trqu.alia  fintquadra< 
tisac&cb.&fad  (it  maior  a e 5^  e b maior  d b,  fequitiir  per  nonam 
fecundi ljIemcntorum,quodac&c  d fintinaiores  ad  &!  ilb  parw 
tcracccptis.Sicrgo  maiorfucritexceffus  quam  proportio  motus 
pertcmoiicm  cohibiti,  utfuptra  uifum  cfl,  tardius  moucbiiiirpcr 
acl,db  quaniabperacjcbquam  pcracfd  b,  fcd  fi  comia  maior  fit 
Propo/:8o.  proportio  motus  cohibiti  a temone  ad  motum  liberum  (|uam  exa» 
ccfliis  ad  cxccffum uclocius  monebitur  per  ad  d b,  quam  per  ab, 
&C  pera  equam  per  a b . Accedit  huc  e incommodo  longioris  uiae, 
quod  nento  ac  nonpotcricfcrriuauisexcdin  b, quoniam  antea 
a'grc ferebatur:  nunc  trgrius  percb  quam  a b,plus  enim  diflat 
uentus  a e al)  itinere  ea  quam  a nento  a b,ut  uifiim  cfl  fiiperius,  igb 
tur  mulio  incliii,s  cfl(ni  quid  obflct)/reperab  tjuam  per  ulla  aliam 
Propof.'  flariones  fint  in  e d,ucl  periculum  immineat  in  a b.  Vbi  ta 

men  uenti  fecundarent, tantum  cfl  uirium  in  rciflo  curfu,  & aequali 

uclocitatc 


DE  PROPORtrONiBVS  tljB.  V.  fi 
ueloptateferrcturcit/uscxafnbperad  dbj&etiamdriwsper  ac!, 
c b int)  quam  per  ipfara  a b,quod  fuit  propofitum  declarare» 
PropontiooduageUmaquarta. 

DiRaiitiam  Cencri  terrae  a ccjitro  mundi  per  metUm  lapidis  Het 
culei  declarare. 

Nonmelatet  Ariftotelem  exiflimare  celitrutti  nlundi  efle  ceh«  comi 
trum  terrae  illud^  probaiTe.quod  tamen  ex  demonftradonenoRra 
mathematica apparetnunc{ubf|ciam,& quid  adillius rationes  di;: 
cendum  fit, alias  edam  dicendum  erit : nam  liber  hic, iit  mathemati« 
ca  decet, elTe  debet  ab  dmnibus  contentionibus  abroIutUs.  Con« 
ftat  fan  e non  eiTe  propriam  uim  lapidis  illius, Ut  qtii non  fit  circunitf 
feriptus  fed  fruftulum  quoduis  id  poteft,  necp  per  fc,fedin  ferro  & 
pendulo, nec  fieri  poteifjUt  fit  illius  taquam  Ipeciet  unius  lapidum, 
fed  quafi  perfeAae  portionis  cuiufdam  generis  terrae,  qua:  abfolus 
ta  fit,aiins  indicium  eft  illius  copia, nei^  enim  ullibi non  inucnitur, 
Scubi  ferrum  effoditurjut  in  IlualnfuIaTyrrhcno  mari, eft  ergofef 
fiuisterr£emartta:,quscpcrfe«!la  in  fuogctf 
nere,ubi  uim  fcccundam  acceperit  amiiicu^ 
lo  fcilicecHerculco  lapide, qua:rit  primum 
utdercendat,iibiIiocnonporsitralte  quae-^ ' 
rit,u£quiercerepofsit.  Vt  ergo  quieicat  a * 
motu  cccli  qui  eft  ab  OrlentemOcciderts  ° 
tem  iuxta  axis  cccli  ficum  fe  dirigit,quod 
ille  folus  quiercat  in  fuomocu,uel  (aitent 
tardifsime  moneatur ; indido  eft  quod  fi  MtriJt 

extra  fitum  illum  acus  ferrea  imbuta  eo  lapide  ponatur, ftatitil  trea 
init  ucheincnter,aded  ut  necmomento  ullo  confiftat , fed  mifere  Sc 
grauiter  torqueri  uideatur,non  ergO  quod  fendat  polorum  locum 
quitantumabeftabilIa,utnccabhommeperitomathemadcarum, 
fed  quod  uix  illa  cceli  fendaiur  circa  centrum  mundi . Cuius  indi# 
do  eftOceanimaris, aquarum  fluxus  &refluxuSi  Duos  ergo 
beemotusterraperfe{fta,feu  ferrum  lapide  Herculeo  imbutu  fiib* 
ordinatos  impcrfe<fl:um  pcrfcdlo:perfe(ftus  eft, ut  defeendatad  cen 
trum  £errse,utibi  quiefeat : imperfectum , cum  aperfeiflo  prohibe« 
tur,ut  quicfcai  faliem  extra  centrum  cum  inclinatione  ad  centrum, 
et  hoc  fiet  fi  fecundum  longitudinem  acus  dirigaturper  axem  mun 
di,  cum  ficu  tamen  defcenfui  ad  terra:  centrum  proximiore, ut  fspiis 
iisfuperiusdcclarauimusjdum  de  motu  grauium&prsKipuel^ 
bra?,&:  centro  grauitatis loqueremur.  Quibus  demonftrads  tum 
experimentotumrationea  Fortunio  Affaytato  CremonenfiMe* 
dico,  cum  per  hsce  poftmodum  cogeretur  fateri  acum  ad  polum 
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tendere, cum  tamen  tendat  a dextro  latci-c  fcilicci  ab  Oriente  n6> 
iicm  partibus, feu  decima  parte  unius  rcsfti  in  centro  terrx , qucceft 
quadragefimatotiusambitus  coeli.Statuatur centrum  mundi  a, & 
b a c axis, fecundum  quam  mouctur  motu  diurno,  ftal  a dextra  exit 
oriens,k  a iiniflira  occidens,  8C  ftatuatur d ccntrtim  terrae , fcu  fupra 
feu  infra, non  tamen  in  linea  b c,{cd  ucl  fiiprain  dextra  parte, uel  iiu 
frainfiniffra, ita  ut  dudalincaptfr  illud  puntilium  arcus  b g fit  nci< 
ucm  partium.Conftifuca  ergo  acu  in  c pun<ffo,ubi  linea  h ad  g fecat 
pe lipheriam  icrif  dico, quod  acus  dirigetur  perh  g,^  non  perbe, 
nair.acusmoucturadc€ntrumpercam,&inco  fitu  tota  dirigitur, 
quia  omnes  partes  grauis  confehtiunt  in  motu  principi)  grauitatis 
ad  centrum , hoc  enim  demonflratum : nixus  ergo  eft  ucmoueatur 
per  cd,&  in  eo  nixu  qui  efl  quies  cuftodit lineam  axis , qux  eft  ab, 
utquiefcat,ergononquicfcet,nifi  m linea  dg,quod  cratdemoiu 
ftrandum.Quxautcm  fcquunturexhiscorrolaria  omnia  concor< 
dant  cum  experimentis.  Ergo  hic  fcrnio  eftdemonftratmus,utc< 
nini  bene  dixit  AucrroestSermo  demonfiratiuus  fatisfadt  omnb 
bus  problematibus  qux  cotingunt  circa  principale  quaefitum.  Ex 
hoc  ergo  patct,quod  angulus  diftantia  d ab  a in  latitudine  eft  dcd< 
ma  pars  redi, et  quod  quanto  magis  diftat  in  longitudine  centrum 
terra?  a centro  inundftanto  etiam  minus  diftatin  latitudine . Haec 
enim  fuiit  demonfirata  dare  in  mathematicis.  Vnde  fieri  poiTct 
qwod  hacc  quantita^  diftintia:  eflet  res,  per  quam  exigua  edamli 
non  cflctmaior  quatuor  digitis  fufficerct,modo  etiam  per  ualdt 
pariuun  fpadum  diflarct  ab  eodem  in  longitudine.  De  caufa  am 
tem  huius  differerttia!  alias  dicendum  erit, hic  locus  non  eft,f«d  fuf< 
ficitfdrc  quod  ita  fit,  quod  fi  mobilis  fit pundhis  d , clarum  eft  ali* 
quando  futurum  ut  minus  diftet  gab,aIiquandout  iitidem.  Et 
qualifcun^  motus  fit, necefte  eft  cam  diftandamuariari. 

Propofitio  oduagefimaqumta.  . 

Proportio  ponderis  unius  grauis  ad  aliud  fub  eadem  mentiri 
eft.ueluticiufclcmad  difFcreildam  ponderis  uafis  repled  ex  altero 
grani, & ex  ambobus  dctratfiio  priore. 

Sit  aurum  a, Siliquor  b,quae  repleant  uas  c,  8c 
pondus  amborum  fit  librarum  quadraginta , Sc 
uasrepletumliqiiorefolo  fit  libranimxxix,  aus 
rum  autem  fitponderis  librarum  xrj , igitur rehV 
quum  erit  ponderis  xxviijjdiftCTendaergo  uae 
fis  pleni , Sc  non  plcrii  liquore  eft  libra  una,porw 
dus  auri  eft  librarum  duodecim : dico  quod  an* 
ripondus  eft  duodccupJum  ponderi  liquoris, &: 
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a fuilTet  pondus  amborum  libra  xxxix, manentibus  reliquis, feque 
fetur  quoid  pojidus  liquoris  efletxxv^S^quiipIenum  uasPuppo* 
nitiir  ciTe  librarum  xxix, elTet  differentia  libra  i) , at  auri  pondiis  eft 
libra  xijjigiturproportio  ponderis  auri  ad  liqiibrem  cfiet  Ccxcua 
pla.Nam  fi uas plenum liqUofe ex fuppofito  eft  librarum  xxix,  & 
cum  aut*©  xl, gratia  exempli , & auripoiidus  eft  xq , igitur  liquoris 
pondus  cftxxviif  librarurhffcd  cumliquor  fit  corpus  firniliumparsi 
tiurti,igiturl6ciadlocum',utponderis  ad  pondus,  ergo  dumi  adeft 
aunimjiquoroccupatxxvirjpartes  cxxxix,  totius  uafis  igitur  au* 
rum  contiiictuiiam  partem  tantum, & cum  aurum  pondus  habeat 
hbrariimxii,&:  liquor  uriius:quiatoturhuas  cxxxix  librarum  duni. 
cft  plenum, cfl: diuifum iiixxix  partes , igitur  pondus  uniiis par* 
tis  liquoris  eft  una  libra , igitur  pondus  auri  eft  duodecuplum  ad 
pondusjiqitoris  quodfuitpropofitum.  . . 

Exquofequiturquddfiducatur  pondus  illud  partis  perpon*^” 
dus  repleti iiafis  exafiograim,&pr6du<?lum  diuidaturperdifferen 
tiani  illsim,-  pro  dibii  pondus  uafis  repleti  liquore  graui. 

Exemplum, fi  pondus  auri  fuerit  librarum  xij,  pondus  uafis  reW  C”#* 
picti  liquore  xxix  librarum,  pondus  auri  & liquoris  replentium 
uasxxxix  librarum,  ducemus  xtj  in  xxix  fit  cccxlviq,  diuido  peri) 
differentiam  xxvf)  ponderis  uafis, repleti  ex  ambobus  detradfo  au* 
ri  pondere, 5i^  xxix  ponderis  uafis  repleti  liquore  exit  clxxuff,8<!  tan 
tum  auri  uas  illud  contmebit,nam  cum  dua:  partes  quas  occupa* 
bataurumcfrt’nfpohderisl!brarumx!),totum  quod  erat  partium 
xxix,contincbicdecies  &:quatercumdimidioillud  aurum  xi),aut 
dufftum  in  xiiq  cum  dimidio, efficit  cclxxiii)  utprius. 

E X BMP  L VM.'  . 

Quia  ergo  in  fiiperiore  propofitione  docui,quod  ferrum  eft  ue* 
ra  ferra:  uolui  fcire  qualis  effec  proportio  ferri  ad  aquam. Accepi  ur 
ceum  cuius  aqua  dum  plenus  effet  ponderis , fuit  unciarum  fex,  & 
feptuijcisujiciajj&feptuncis  duodecim»  partis  unciae  & pondus 
ferri unci»fi’ptem,&: triens urici»&tricris  duodecim»  partisun* 
ci»:&!  uafis  aqug  Sc  ferro  eodem  repleti  unci»  tfcdecim,&  duode* 
cima &feptunx  duodecim»  partis  und^  Detrahemus  ergo  vfj  SC 
ti-ientem  & trientem  duodecim».!.?  pondus  ferri  ex  13^,  SC 
relinquentur  5 ^ , detrahe  exd pondere  aqu»  totius  uafis  relin 

qiiuntur  “,diuide7^  per 'j^exit  proportio  ponderis  ferri  ad  pon 

dus  aqu»  7 j^.Et  hoc  eft  proximum  d quod  dixit  Philbfophus  de 
proportioneponderis  terrx&aqu». 

Ex  hoc  patet  folutio  pi'o bl ematis  cuiufdam  propofiti  alias^  mi  car"". 
nsis  bcnC  foluti  ciim  caufam  habeat  manifeftifsimam,  fcilicec  quod 
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uafe  aqua  pleno  impolitis  fcnfim  centum  aureis  coronatis  nihil  c& 
funditurjnoii  quod  quicquam  abfumatur  in  metallo , fed  caufa  <ft 
quod  cumaurura  fit  duplum  pondere  ferro, erit  ex  demonfiratis 
fexdecuplutn  ad  pondus  aqua:.  Igitur  cum  fit  proportio  pondeiit, 
auri  ad  differentiam  fpatq  eadem, fi  fit  uas  aqua:  ponderis  librse 
imius  Si  mediae,  erit  pondus  cotum  xxiq  imciarum,igitur  aqua  dc« 
ficictfolumcxdcdmaodlauaparcefcucrcfcctcx  impofirione  auri, 
fedillapars  in  tumore  aqua:  abfuiTiitur,n6  folum,  quia 
dum  aureos  imponimus  plana  folum  fit,fcd  quia  non  ex 
quauis  rotunditatCjdefluit,  aliter  in  urceo  tam  exiguo 
nonpoiIetapparererotunda:quodenimrocunditas  loa 
tius  terra,  quae  etiam  planam  oflendic  totam  unam  res 
gionem  ad  rotunditatem  quae  apparet  in  exiguo  urceo 
aquae.Eftigiturrotundicasillapotiusoblcntorcm  aqupquiaugcd 
tur  alentorc  argenti, & etiam  magis  auri, cum  fenfu  digitorum  pera 
cipiatur. 

Cor". 3.  Ex  hocapparct  ratio  quomodo  Archimedes  potuerit  deprehen 
derc  coronam  a Hierone  propofitam  quantum  auri  Si  argenti  con 
tinerct.  Sit  ergo  uas  ab  aqua  picnu  ponderis  unciarum  triginta,  8i 
cum  libra  auri  fit  ponderis  unciarum  quadraginta  unius, & cumlb 
braargenri  ponderis  unciarum  quadraginta  cum  dimidio, igitur 
etit  auri  pondus  ad  aqua:  pondus  duodecuplum,  argenti  autem 
adidem  otihiplum, quare  auri  ad  argeium  pondus  fcxquialtcrum. 
Ponamus  ergo  quod  corona  impofita  ex  auro  & argento  folofa* 
bricata  (hoc  enim  fupponere  oportet)  fuerit  unciarum  fexaginta, 
pondus  autem  aqua  contentg  cum  coronain  uafe  unciarum  uigin 
tiquatuor  cum  dimidio/cilicct  totum  oifluaginta  quatuor  cum  dw 
inidia,eritcrgoproportio  ponderis  coronx  ad  pondus  aqua:, ut 
cxxadxi, aurum  Igitur  eft  proportione  duodecuplum,  argentum 
autem  offupIuiTijCorona  ut  cxx  ad  xi.Confiicuanturfubcifacm  ra^ 
tionibus  ducendo  Ixxxviij.cxx.cxxxi).  hoc  efi:  ac  fi  dicamus, accipe 
partes  ex  cxxxij  &lxxxvii),tot  ut  faciant  integrum  8i  componant 
cxx.Etidcd  reduces  ad  minores  numeros, fcilicetxxxiij.xxi).ecxxx. 

Propof.iys.  & operaberis  per  rcgulani  de  confolatione  monetarum,  quas  po# 
nemus  infra, Si  fient  auri  partes  ocflo  Si  argen 
ti  partes  iii,uam  cum  duxeris  iq  in  o(fi o pone 
dus  argenti  fictxxiiq,Si  cum  duxeris vii] in 
xq, pondus  auri  fietxcvijigiturtoiumpon* 
dus  ei  it  c\::,cliuidcndiim  per  xi,  aggregatum 
partium  auri  (3Largfnti,icauerdunciaadundani,uttotacoronaml 
da  ad  coronam  puram  auri  3i  argenti. 

Cxhoc 


xxxiq.  xxq.  | xxx 
iq  viq 
xi 
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Hx  hoc  etiam  patet  modus  cognofcedi  proportionem  grauiiim 
muiccm  per  folam  aquairijUcIut  auri  ad  plumbum, ad  lapides  uel 
3ES, aut  aeris  ad  lapidem  &limilia, ut  in  priccedenci  operatione  de;s 
prchcndiftimamcumfitnotaproportioauriadaquam  acrjsuel 
lapidis  ad  eandem, erit  auri  ad  as  uel  Iapidem  nota. 

Et  ijmiliterfciemusperhoc  accipere  partes  diuerforum.qugiun 
(51 3c  faciantconftitutumpondus.VelutuoIo  facere  malTam  ex  mela 
le &aqua,qua?impleafuas, quod  mellis  contineat  | 12  15  j 14 

quindecim, aqux  duodecim,  uolo  ut  contentum  iit 
ponderis  quatuordecim, operabor,  ut  in  cofolatiotf 
nibus,  ponam  duas  partes  mellis  & unam  aquae,  vit 
uides  in  operatione  a latere. 

Piopoficio  oduagefimafextai. 

Si  circuli  in  xqualeS  jfcu  in  fpbscra,  feu  in  plano  fe  fecucrint  nuns 
quam  oppofitos  angulos  aquales  habent. 

Capiantur  tres  quartae  circulorum  magnorum  a b,a  c,b  c,  Qc  alia 
b dadredos  angulos  erui^uicifsim poli,  & ducaturper medium 
parallelus, erit  ergo  e f tcqualis  c g,&  f e aequalis  f g > fed  baiis  c g eft 

quartacirculij&bafiscb  dimidium  quartae  fg; a 

circuli  eo  quod  totab  a eft  quarta  circuli,igi*!  r / 

turpermodiima^primiElementorum  quae  ^ 

tenctjcricangulus cfg  maior  oppofitocfb.  ^ 

Hocautemtenetin  eiufdcm  rationis  ftxpcrfifs 
d«:bus,qiialcsfunthx,qua?funtfupcrficies  eiufdcm  fphpraj.poflet 
ctiarnclcmonftrari  per  modum  quartae  primi  Elementorum.Etetu 
am  conftitutafphacra  e fg,cuius  hic  circulus  eflet  maior  circulus, 
non  tangcrccniiiinillalinealphxra  maiorcmj&utrincpfecareteo# 
dem  circulo.  Et  etiam  per  cordis  &r  trigonos  re<ftiIincos,auxiIio 
tameregul2cdiaIe(flicx.Exhocfequitur  auxilio  rcgulx  dialedficx, 
quodihomnibusparallelisacd  &efg  cum  bc  circulo 
maiore,& per  aliam  regulam  dialedlicam  in  omnibus  ciraf 
culis  inxqualibus  inter  fe  ad  aequales  angulos  fccantis  ^ 
bus  Si  ex  tertia  demum  regula  diale(ftica , lequitur  in  0« 
mnibuscirculisinxqualibus  fe  fecantibus  ad  quemuis 
anguluminfphaerxrupcrficie.SuntautemliaereguIxmedix  inter 
axiomata &! demonftrata. Et exlogicapropriailliarti.In plano  aus 
temfpatiiimdbcminuscftabc,fedfpadum  c b d eft  unum, ergo 
per  communem  animi  fententiam  ipatiumabd,  maius  cft^atio 
cbc,quodfuitprobandum'.  ’ - 

G 3 Propofitio 
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Propofitjo  odluagefimireptima. 

Proportionem  crafsitiei  aquae  ad  aerem  in  comparatione  adn® 
dios  ciemonftrare. 

Cfl»,  Sitinaheno  ab  cd  in  imo  e dena 
rius  argenteus  cera  affixus  uclcla# 
uo,quemuideaccxliimpofitaaqua 
clara ufep  ac!  i^iiidcat  cx  k,  igitur  per 
aquam  dcflc<flicur  a perpendiculo 
perangulum  kfn,S«Jin],  per  angus* 

Iiimigocrcfcente  aqua  demum  iii 
labro  ni  a p,  & fit  c annexus,&:  cabu 
lahklm  fit  affixa folouci  pondere 
firma  foraminibus  obliquis  infra 

fpc<fi:antibus,&per  a aipicientibus  extremitatem  c.Ponfumiis  ergo 
imaginariprimum,quc>d  omnes  inclinationes  fint  a pei  pcndicu< 
larijcJum  exit  aqua,& ita  denarius  uidcreturjucl  in  rupcrficie  aquar 
in dirccfioCjUel in recfla exoculo  inimo,quorutn  neutrum  ucnitn 
eft.Secundus  modus  cfl: , ut  radius  delatus  c a fleflatur  ad  k ucl  1,& 
hocnon  quia  in  a non  cfi  mutatio  mcdrj.Tertius  cfl, ut  linea  exoeu 
/o  dudla  perurniat  per  pumflwn  a ad  fupcrHciem  aqua:,&.'  cx  ea 
per  diredlum  ad  denarium  >8c  tunc  quia  oculus  ludicatfeuidcre 
perrc(flam,ideo  iudicabitfeiiidereperlagin  q,co  quod  femperin 
dirccfiolociin  quo  cil  r.At  quoniam  non  cxquacunc^diflantiaui*' 
deture/ed  exlonginquioreloco>ubiua8  fuerit  humilius  quod  Iw 
nex  ad  a ex  oculo,  quanto  a fuerithumilius, tanto  propius  ipfie 
procedunt.  Etuerrauicclinexcxcada,quantoceft  humilius  ad 
qucncuncplocum  inflcifluntur,  tanto  inferius  cacliit.Iirgo  ciimfue 
rintada.’quilibriumh,magisdiflabiintal>  c,&:itac  magis  procul 
uidcbirLir.CaufacrgotripIcxedhumiliraSjUcl  altitudo  uafis:  liumi 
litas  uel  altitudo  aqux:8c  labri  uafis  altitudo.  Sed  hanc  relinquere 
pofllimus.Difficultas  ergo  experimenti  etiam  rccflc  f.icfli  ell,c|UOs 
niam  pofitouafcncd  folum, ut  altitudo  fit  tantum  ne,  procul  ma^ 
gis  iiidcbiture,quamfiuas fitab  c d,& totum  piriuim.  V^bi  autem 
iiasfiiab  cd, magis procuUiidcbiturccum  finrii  foirm  plenum, 
quam  cum  fucritplrnafolaparsn  cd.  Sic  «.liHicile  t(l  confklcrare 
an  altitudo  aqux  laciat  ad  uifionem  procul,  eum  in  humiliore,  frd 
difsiparj  uardongiusuidcaturiiipauca,  cjiiia  labrum  non  obllat; 
in  codcni  autem  longius  in  pluri  aqua,  quia  labrum  etiam  nonob# 
ftatjfed  alia  ratione.  Veergo  uideamus  hoc  experimentum, capic# 

mus 
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miisdiiouafaabcd  duplum  Ii  klm  (lib  eadem  proportlontf  altis 
tudinis  &:  latitudims , 8^  collocabimus  ita  ut  p n radius  a:quidiftet 
fej&:  collocabimus  tabulas  cum  foraminibus  > ut  priuSj&  gfp^ 


in  a.’quiIibrio,mdeuidcbimus,an  q p Ut  aequalis  aut  breuior,  nam 
longior  eflenonpoceft, quoniam  infieifiitur  a minore  aqua, ideo 
angulus phqnonpotcftcfTemaiorfagjfuppolita  ph  a:qualiaf; 
quod  fi  non  eflec,fufficeree,utq  8^-© eflentin  aequilibrio  uno,  &fg 
alio.  Sed  ueritas  cft  quod  a maiore  ^qua  maior  fitreflexio;  tum 
quiainhis,  qua:  funt  fecundum  nataram  cOrpoream,8ifubftan« 
riam  dcnfain,  aut  tenuem  uarietas  quantitatis  uariat  uifes  i turrt 
quia  uidemus, quod  in  altiore  aqua  denarius  iiidetur  magis  currt 
fundo  elatus.  Igitur  his  cognitis  experimentum  fiat  cum  uafeplei? 
no.V3t(utdixi)  confiderabirnusprOpOrtionemanguli  fagadfarj 
feu  fc<'qux’fauceftnotabilis:adedu(fitmaiorproporcio  aquxad 
acrem  comparatione  grauium  quam  lucis* 

Ex  his  cognofeemus  Comparatione  eiufdem  aqua:  tenuitatem  cor". 
aeris  unius  regionis  in  comparatione  ad  aerem  alterius ; nam  ubi 
i'emorius  uidebitur  denarius, ibi  erit  tenuior, 

Etperidcmmeademregionccomparationemaquarum.  Nam  cerm- 
cumfitidcmacr,&uas,acreliquaparia,ubi  magis  procul uidebi* 
tur  denarius, aqua  erit  crafsiorided  deterior. 

Sequitur  etiam  quod  omnes  res  propiores  in  aquauidentur,  cot^, 
quam  finq&ideo  maiorest&ob  id  edam  omnis  aqua  profundior 
efi,quam  iiideatur,Vtingrcdiperfa:pelitpericulofum, 

Piopofidootflungcfimaocftaua.  Deinfirumento 
momentorum, 

Infirunicntum  Acolingen,quomomentatemporum  deprehen 
dantur  fabricare. 

G 4 Cc 
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1,  Ee  quoniam  motus  naturales  fiuntijitcniporc:(?y.'  dicuniiinictf 
lodorcSjUcl  ob  fpatiuin  lod  magnum, quoil  {upcratur,tn  l oh  tein 
.porisbreuitatcinmudocirsimis motibus , quod  ad  fparia attinet, 
Yadliusdignofcunturuclociorcs, quoniam  rpatium  maius 
netjUtmcnfurari  commode pofsitdcd  quod  ad  tcmpu.s,(juaiuotar 
diores, quoniam  inudodbus  quantita::  temporis  ciT:  exigua : &€* 
tiam tempus ipfum  perpetuo  diffluitudcc)  diliicillime  deprehendi 
poceft:.  Huius  caufacxcogitaiiimusintlrumcntuin,quoduocauia 
mus  Acolingcmquod  condat  tribus  rotis : prima  cd  pedum  duo* 
deeim  diainctri,in  ambitu  autem  habet  ticnticulos  cccix  a’qiia* 
lcs,& xqualiccr  inter  fe  didantes, huius  peripherix  funis  cum  pon» 
deribusinCtritur>itautcuni  alijs  duabus  rotis  rcniccjitiinis  in  una 
hora  circumagatur  xqualiter.  Duodecim  ex  his  denticulis  curru* 
lis  duodecim  denticulorum  axis  fecunda:  rota'infcntur;  de  ut  cum 
rota  magna  duodecim  conucrfafucritpartibus , fecunda  rota  eu* 
Ilis 'axis  fit  pedum  duorum, fcilicet  fcxcuplo  maior  circumueria* 
tiir.  Huius  minoris  ambitus  diiiifus  fit  inexx  partes  a'qua!cs,& 
unicuique  parti  denticulus  infertus  fit:  ita  ha'c  rota  tricies  inuna 
horaconuertetur.  Singulis  ucrd  denticulis  currulis  axisrotxiia* 
bcntisdcnticuIosqiiatiiori/ifciiUiir,ita  ut  dum  fccundarotaucr* 
t/tur  iemd  m/n/ma  circuinucrtatur  tricies:  nam  pro  lingulis  qua« 
tuordcnticulisVquibus  media VQt}i  circumagetur, minima  tota  cir* 
cumuercetur,ideoqliT!:  nongenties  inuna  hora.  HxcminimaiOi» 
tula  bclTcm  pedis  ni  dimetiente  habebit, ut  fiefexta  pars  illius, in 
ambitu  autem  diuifa  erit  in  xl  partes,  ut  cum  circumuerfa  fuc* 
rit  nongentiea  in- una  hora  pertranficrit  partes  xxxvi.  Et  cum 
pulfus  hominis  communis  fint  in  hora  iTu , ucl  circa  noucm  partes 
exhisrote  minoris  perficient  circiter  unam  pulfationem  ex  diado* 
le  & fidolcjfcu  ex  didentione  & contradioncpcrlee^fiam : ut  partis 
unius  conucrfiofiatin  nona  parte, uci  circa  unius  jiulfaiionis  pub 
fus  humani : &C  hoc  cd  minimum  fenne  , quod  ab  humano  fent 
fu  percipi  pofsit.  Erit  etiam  proportio  rotarum  eadem  tam  in  d/a;* 
metris,  quam  circuitibus  fcilicet  fcxcupla  , neque  motus  dilTbr* 
mis, quoniam  maior  tanto  tardius  monebitur,  quanto  <.juod  uc* 
locius  monetur  etiam  minus  crir , tamen  proportio  ucloc  itatis  ma* 
ioris  ad  minorem  in  xqualibus  Ijratijs  uiginuc|U!neiipla,  ut  ma^ 
ioris  ad  mediam  quintupla,  nam  cum  lic  fcxcupla  in  ambitu, 
Se  tricies  moneatur  ucloeius  comparatione  totius, fcquitur  , ut 
proportio  Ipatij  , quod  fiipcrabit  media  ad  fpatiuin,  quod  fu* 
perabit  maiorin  cifdcm  temporibus,  erit  ejuintupla,  femperad  un* 
guem.  Et  ita  medix  ad  minorem  quintupla , 8C  ideo  maiorisad 
^ minorem 
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uiuiorem  iiclocicas  iiiginri  quincupla,  ut  non  ficdifTbrnHS, neque 
pencLiiora, ut  in  rot/s  molcrrini?,&  iit  dituTa  per  medium  insta 
proportionem.cum fit  taiitouelGciorminormcdiajqoanro  media 
maiore.RiirfLis  proportio  partium  maioris  admedisepartes  tripla 
c(l  idiicce  ccclx  ad  cxx,3c  medi®  ad  minore  tripla  cxx  ad  jdj  5:^  pro# 
portio  ciHexciipla, iterum  igiturpartes  maioris  ad  mediam, StTme# 
diae  ad  minorem  erunt  in  dupla  proportione,  ucrobicp,  &^cfl:pul# 
chrum.  Ideo  partes  etiam  minima:  rota:  erunt  fatis  magna:  : nam 
cum  diameter  fit  bes  pedis,  ambitus  perfpheria:  erit  duorum  pe# 
dum.r.unciariim  uigintiquacuor;igitur  diuifa  peripheriain  xl  par# 
tcr,unaqua:(^  pars  erit  maior  dimidia  uncia* 

SCHOLIVM. 

Et  cum  defuerit  inftrumentum.titemurmcnfura  expulfu  bomi^ 
jiis  defumpta,fed  non  cft  adeo  exafla.  Accedit  aliud  commodudt, 
quod  cum  in  una  hora  circumuertanturpaitcs  xxxvi,id  eft  triginta 
fcxinille:  & odauus  orbis  circumuertatur  in  totidem  annis jtot 
eruntmomentaex  hisinunahora,quotanniinuno  dreuitu  ifella# 
rumhxarum.Vtintelligamus,quam  breui  tranfit  una  horaapud 
nos, ita  apud  Deum,ut  ita  dicam  (nam  nulla  in  infinito  proportio) 
unus  annus  magnus,  & reditus  rerum  omnium.  Comparata  etiam 
rota  minima  ad  rotam  molecrini  fiefe  habet, quod  cum  modicaad# 
cfi;,uerraturrotamunapuiratione:cum  fatis  abundans  quinquies^ 
autfexies  cum  immodica  duodecies. 
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Ccr”’.  Exhocfcqiu'tur,quodhoino  fimouaftiiruclodtate  motusroi 
tae  moletrin^in  fex  cbdomadibus  pcrucnirct  ad  fydus  Lunx,nam 
rotarum  earum^quibus  ferrum  acuitur  fcmidimedcns  communi* 
ter  eftbes  unius  paflus  ,ided  dimetiens  pafTus  cum  triente : ambi* 
tus  ergo  quatuor  paffus , & xxi  pars>colIigamus  nunc  integra, in 
unoidu  pulfus  circurriagitur decies, id  cilpalTus  xl,in  hora  funt 
iin  pulfatibnes:  in  horaigitur  fpatiiiin  perhanfitum  cft  cxl  palTuum 
in  M, horis, ergo  erunt  clx  m.  pafliitimadditapartcxxi , cruntclxviij 
M.patfluum, &: tantum diftatlunaaterra; &:M.horx' funt  dies  pene 
xlijjcbdomadx  fcilicct  fex^ 

PropoGtio  oduagcHmanona. 

Proportionem  denfitatisaqu»  ad  acrem  per  pondera  inuenirc, 
c#"’.  Contingithocmultismodisjprimumacceptisduabus  fphxru* 
lis  aequalibus  ex  cryGali fubdantia  una^  demiiTa  ab  aldfsiina  tunri, 
&^mcnfurato  idu  per  inftrumentum  praecedens, &!rub  totidem 
momentis  alia  demilTa  in  aquam, inde  fub  eodem  tempore  dimen* 
fa  altitudine, erit  pvopordo  Ipadj  adfpadum,ut  denfitaris  aquae,  ad 
denijtaccm  aeris.Iccm  emidafphaerulaperinftrumcntum  in  adem, 
mdeiriaquanir&fumpta proportione.  Etuidimus  fcorpionem, 
qui fpliaerula  creteam emitccbatpcdibuslxx,&in aqua  per  unum 
&diniidiumaded,utpropcirdafuerit,utqumquaginta  ad  unum: 
idcp€fi:faU^x.qxp/Jr0U€nwmdauiDlBDto motu:nam  cum  emitte* 
Datunriaquamcratprdpe,  5<  .ob  id  infummo  robore;  cuminaii* 
rem,cmmiiLirfcnl7m  uis.Dehoccrgo  loquar. 

Ci»'".  Et  erumpenda  ob  id  magis  quam  e terra, ci  minus  quam  ex  acre; 
diuiditur  enim  aqua  cum  graue  petit  fundum,  & aquaferuct : & eil 
mirabilius, quam  udlc. 

PropoficiononagcfTma. 

Rationem  impetus  uiolcnti  extra  mifsi  ponderis  ad  acqualiti* 
teni  reducere. 


"•  Sit  uiolcntuni  a quod  moneatur  per  b c d e,  e fpatium,&  quii 
uioleiitum  contra  nititur  naturali,  cadat  ergo  in  planum  ine:  uint 
ergo  tria  confideranda, primum  quod, ut  dixi  alias , motus  iiiolen* 
tus  pro  certa  diftanda  augetur, &:  Caufam  ibi  rcdclidi.u t potcufque 
ad  c,fcd  hoc  effcc  difficile  cognitu.Sccundum,quod  ubi  incipit  de* 
crcfcerc,fempcr  magis  ac  magis  dccrcfcit  propter  naturalem  iii* 
xumeontraoperantem.  Tertium  quod  ubi  dclccndcrc incipit,  ibi 
cfl:  xqualis  uis  uiolentum  motum  agens  cum  naturali.  Certum  cft 
etiam  quod  motus  tcqualis  intelligitur  eretfla  ad  perpendiculum 
ef,donccoccurratad:&diiura  tota  b 1 per  tempus,  locus  ergo, in 
qimraoucturpcr  tantum  ipaduni,  dicitur  locus  motus  wqiialis; 

qui 
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cjuf  fit  gratia  exempli  g h , cuius  medium  proportione  fit  k , di* 
co  k confiftere  propiorem  f,  quam  b , etiamfi  aequaliter  mouercai 
tur.  Primum  qudd  in  tota  g f declinat,&:  totus  tuotus  eftlenaor, 
quam  fti  tota  bg,& tamen  tardatur  tantundemj^go  per  commu» 
nemanimiremeiitiam,keftpropiorf,quamb^  Secundo, quia  per 
fecundum  fuppofitum  motus  auerfus  f, continue  fitientior,  igitur 
per  communem  animi  fententiam  inulto  longius  eft  tempus  mo« 
tus  a k,quam  f,&  tanto  maius  {patium.Tertid,quia  motus  ex  b uer 
fus  c augetur, &!  fi  eflet  aequalis  adhuc  mulrc)  elTetbreuiorkfquam 
a k, igitur  multo  magis  hocmodo,&trjpIicataratione,  Si  ergo  bk 

ciTet  fexqiiiquarta  iolum  ipfi  kf, 
erit  b k dupla  :fcrme  cx  triplicata 
ratione  ipfikf,  Sc  iuxea  eundem 

modum  ponemus  mediant  uim  i 

xlvipafsibusafcorpionea  quam  ' ^ 

&:hocmodo  erit  prope  id  quod 

SCHO  iiVM. 

Dubitatautem  Philofophus  in  mechanicis  quae  nam  uis  fit,  qug 
moucat  lapidem  iam  excufium^&  dubium  non  eft  quin  ex  parte  fit 
aermdtus  tum  ratione,  quiamouctur  ergo  mouet,  tumexperimei^ 
to,u  t in  fulminibus, Sn!  his  quaeuento  impenutttur,ut  hypophyfis» 
fcd  in  fcorpionibus  & arcubus  8i.  pilis  id  honfufficcrcuidetur.Itatf 
que  uelut&caliditas&frigiditas  in  corporibus  natura  contrarias 
a1iquandiumanent,&aguntita&  uiolentos motus, id^  AIexan« 
der  Sc  Simplicius  iiolunt.Indiao  funt  quod  mota  8c  cmiflaex  Ion* 
gloribus  machinis  quanquam  non  acrem  continentibus,  nec  in* 
anibus  tamen, longius  eqciunc  fagiteas  & mifsilia,  quoniam  uis 
illa  firmius  imprimitur, uclut  etiam  de  lapidibus  Sdferro,  quod  dis 
utius  in  igne  moram  traxit, aut  continue  follibus  ignitum  , efi , nanj 
etiam  tanto  tardius  refrigeratur  unumquodque  horum, & alia  urit 
& accendit  calore  illo  externo,quanquam  natura  frigidum  fit ; di* 
cemus  autem  &!  de  hocfub  loco. 

Propofitiononagcfimapnma.'  . 

Proportionem  grauis  cubi,&  iphaerici  scqualiuminaccliui,&J 
defccnfus  eorum  demonftrare; 

Hienon  pauca  funi  cofid^andatPrimum 
quddiiocintelligipoteft,ueidemotibus|ats 
tra<ftioras , uel  impulfioriis , uel  inuerfionis. 

Secundum  quod  omnc,quodimpeIIiturfupcrms,tantiindem  gra* 
uai  attractum , quantum  ad  defcenfum , fi  fit  rotUndum , nam  qua* 
drata,etia  aiianondefcenduntipontemdecIiui,&fifitlocus  u^de 

decliuis, 
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decKuiSjtamo  minus  defccndunt, quanto  funi;  ladora.  Quia  tamen 
omnia  difficilius  dercenduntfpha!ricis,&  facilius  quam  in  plano» 
ubi  ponderant  nili  per  idimidium  grauitatis , ideo  proportio  hxc 
conl^acexproportionc anguli defcenfus  ad  totum  re<n:um»&maa 
gnimdineruperfidei,quaincumbitadponduscomparaca.  Omne 
enim  graue, quanto  grauius  tam  ad  quietem , quam  ad  motum  n:u 
turalem potentius  effihoc  enim  perfpicuiim  eft,quia  quictinatu* 
ralimotusuioleiitus,&mocuinarur^iquics  uiolenta  opponitur: 
qtuaergomaioreui  opus  eft  ad  motum  prarter  naturam,  ergo  fc* 
eundum  naturam  etiam  maiore  ui  quiefeit  AITumplimus  ergo  cua 
bunijUimagis  notum.  Sphxra  igitur  in  omni  dccliui  delcendit, 
quia  ut  di(flum  e(l»nilhabet  quod  reiidaiadmotumi&ipfagraa 
uioreRmdecliui»quam  in  plano,  quia c puns 
cadit  ultra  e , ergo  puntflus  'contadlus , & 
centrum  graiuitatis,&  centrum  mundi, non  ilint 
in  unaltiiea.Si  enim  b c contangerecur , elTcc  b c 
ptana.Si  uerd  tangit , angulus  eii  maior  angulo 
contadhis,  ergo  cum  necelTarium  fit,a:quidill:a* 
re  aliter  non  efletfphacricum, oportet , ut  eleuee 
tur exparte c,S^  defeendat  uerfusb.j&idcout 
continuccurmotus.  Si  uerd  (it  in  Uneacoma» 

<(ius  b c f,&  sequidiRet  non  crittut  dixi  puncfhis 
eontaAusinUneacentrorum,redinac,cum(uppofirum  Iit  lineam 
ad  effe  lineam  centrorum: maior  eft  ergo  portio  gce.quamrcfw 
duum,  ergo  defeendei  in  b.Cubus  uerd  non  defcendcc,nifi  cum  dia 
midiumdaddito, quod  mterdpitur  inter  lineam  mediam,&qua:a 
centro  mundi  ad  pundlum  medium  contadlus  uf<5  quo  perucnia: 
ad  oppolitam  partem , eam  habuerit  proportionem  ad  idem  mea 
dium  eadem  portione  dctra<fl:a,qucm  iundia  proportioni  anguli 
declinationis  ad  refiduum  redii  dimidiam  proportionem  efficiat. 
Eadcm^  ratio  aliorum  planorum.  Dico  prxterea  quod  monw 
(phjEr3e,&:  etiam  corporum  rcdlarum  fuperficicrum  in  dcfcenfii 
alius  eft  scqualis,&alius inaequalis, &quafi  alaterc,uclut  fiangu* 
Ius  unus  prolabatur, acfiatcircumuolutio:cum  ergo  facilius  fiat 
hoCjSdmaximefi  non  retineatur  acqualieer,8if  difficile  fit  inmrdro 
retinere, propicreaprolapfus  hi  melius rcnneturcluobusuinculis, 
quam  in  medio,  noir  folum  ob  hanc  aequalitatem, & complexum 
mcIiorcm,rcd  ciia, quod  omnes  motus, omnes  ponderum  nixus  fe 
ciliiis  colubencur,&l  deducunt  diuifi  in  partes,^  fi  toti  contineanf, 
autuitrahatLir.EcideouinculamramicibusdupIiciadcxcra,  &:Cni 
ftrafcilicec  in  eade  parte  tamclongefunt  meliora  etiam  ferreis, qua: 
l«lum  in  medio  ncdlantur.  Ex  hoc 
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Ex  hoc  etiam  fequitur, 
quod  cum  omne  graue 
Iponte  femper  appropin« 
quee  centro  miindi , Se!  a fi 
moneretur  pcrplanume, 
niapisremouermira  cena 
tro  1 n II  n di,u t p er  e e p er  ea 
qr.rc  diximus,&;quoniam 
Irnea  ex  centro  niundi  ad 
e longior  cfl:,quam  ad  e, 
multopotcftenirn  ciTe,  ut 
m proportione  diametri 
cuiadrati  ad  latus  cius,  8C 
etiam  maior.crgo  poterit 
elle  adeo  parum  decHuis 
linea  e d,ut  e puncfliis  ma< 
gisd/ficta  centro  mundi, 
quam  d,  & tam  en  fercnir 
ex  d in  e motu  naturali,ut  demonftratum  cfi:,crgo  per  purum  mo*: 
tum  naturalem  poterit  aremoueri  a centro  mundi.  Hocuolui  pro* 
poncrc,ut  intcllip-cresin  planoucrocenon  moueri  a fponte,quia 
cncccfiarid  alrior  cfi:  d:fi  ergo  moucbitur,non  erit  e e reifla,  fcd 
pars  proportionis  circuli  fupcrficiei  terra:, qua'  fcnfu  areda  difiin* 
gui  non  poteric.Hoccrgo  eft  primum, ex  quo  fequitur. 

Qiiod aliquid potcrituidcridec!iuc,inquonon  defeendet  imo  Cor".sI 
cric,ut  pote  fi  aliqua  linea  obliqua  effet  inter  e e, e, illa  cfTct  dedis 
uis  rpecic,5i:!rc,&:  tamen  graue  in  illanon  dcfccndcrct,  quia  a cens 
ero  mundi  magis  remoneretur : hoc  tamen  eft  perdifficile  fadu,  dc 
maxime  in  parua  diftantia,uel  etiam  unius  miliaris,  Atquehac^ 
inlcuigads. 

Propofitiononagefimafecunda. 

Propprtionem  ponderis  aequalis  iuxta  longitudinis  compara» 
tionem  dcmonftrarc. 

Hoc  eft, quod  Archimedes  reliquit  o Ceu».' 

iritadiini , cum  eflee  maxime  neceffa*  I 
rium , offendit  magis  abftrufa,  fed  r~:ii  j ' | 
pace  illius  dixerim  minusutilia.Ciim  ^ ‘e 
ergo  fumpfiftcin  uirgamb  f ponderis 

unciarum  xxiihfuilTerb  auigcfimaquarta  pars  ,bf  fuit  pondus  ac* 
quilibrij  in  b appenfum  librarum  uigintifex  cufn  dimidia:  fuirigi* 
tur  proportio  ponderis  e fad  pondus  f b,uctredecimfcnnc  ad 

• H unum- 
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linum.  Et  niifus  fcd  ab  quintam partnn  af,  ^i^fuitab  unciarum 
quatuor,  8c  pondus  quod  xquauit  librarum  quatuor,  idro  du* 
pium  ad  pondus  h f, ficutcf  ad  cbtcondat  enim  quod  pondus  ap# 
pciifum  crt  irqiiaU’ ponderi  e f.l:c  rurius  pofuib  a quartam  partem 
bf,5iffuitpondus,quod  a^qitauit  in  h dua' libra* : ex  quo  manifo 
ftiim  cfl;,quddproporcio  cfad  cb  cll  Icmper  ucUit  poiuleris  cf  ad 
totamb  f.bthocc(i,ac  fi  dicamus,qudd  proportio  poiuleris  e f ad 
totam cftconfiifa  ex  proportione  ei  ad  i b,&:  e f,  quod  e(l  i p.  Id 
Ex  is.dif  etiam  declaratum  cltin  primo  de  Subtilitate,  ifi-oponauir  ergo 
lemma, iam  fie proportio  ponderis  cf  ad  pondus  b e,  clt  primum 
utlongitudinis  cfjficlTetrurpenra in  medio  ad  longitudinem  bc, 
quia  lupponuntur  proportione  fimiles  fuis  longitudinibus*  ma< 
gnitudineSj&pondcra.  At  e i fufpenfain  t, tanto  eil  gr.uiiorpoiis 
dere  proprio, quanto  proportionis  longitudinis  ei  ai.!  cb  (piadras 
tum,quiainfcduciturproportio:igiiur  proportio  j^onderis  e f in 
loco  fuo  ad  b e pondus  cll  confiila  ex  proportione  longitudiius 
cfadcb,&  quadratis  eiufdcm  proportionis  longitiidiniscfadc 
b.Scd  quadratum  |noportionis  longitiu-linisel  aJebcll  tequak 
prodiuflo  proportionis  longitudinis  e I in  iplam  e I,  jiroptcrea 
quod  ex proportioiu’ longitudinis  ei  ad  eb  in  iplam  eb  litcf,igis 
tiirj^roportio jroiuleris  e 1 ad  pondus  cb  ell  conlulaex  propor« 
tionc  ponderis  cfad  pondus  e b,&!  proportione  ponderis  cfaliai 
ius  fc  habentis  ad  pondus  cf,ut  e f longitudo  ad  lonjn  tudincm 
cb, igitur  proportio  ponderis  cfad  pondus  1>  (,ut  el  ail  cb  inloiu 
gitudinc,quod  erat  probandum. 

Propofitio  nonagefimatertia. 

Propter  quid  in  concufsionc  etiam  leni  nanis  loco  moucatut 
oftcndciT.VncIcmanifcfiLimcfijduas  naiu  s fibiimiiecin  occurhn 
tes  rctroecderc,4?i^qiiantum  rctroccdamamiriv. 

Co™.  Proponatur, quod  proportio  motus  grauis  in  a d graue  in  aqua 
fit,udut  proportio  ponderis  attraefri  in  terra  ad  tlenfiiaicmaqua: 
cum  proiunditate, nam  ubi  pondus  fupcrnataretaqLuv,  (jiiia  aqua 
cfl:rotunda,cn:ac  fiiangerccinpiindo.Qiiareper  demondratafi^ 
rro^of.40.  peritis  monebitur  a quacuni^uijCrgo  nixus  contrarius  adticnitob 
profunditatem , 8^a(|umdenfitafem,fed  quanto  a<]ua  dcjifior  cft, 
tanto  minus  nanis  dcrecndit,&!qiiunio  minus  tli  nla.tanio  magisi 
ergo  pari  modo  ferme  redduntur  mobiles,  ti\’  in  aquailulc  i 5L'ratfa, 
uIj!  nanos  lint  fimile.';  form  a, pondere, magniaHiine.e^uia  eryo  iic< 
ccllc Cll  lalniinm naui.s efic duriorem , t|iiaiu  aipia ad refilieiuluin, 
ergo  pars  maior  idus  monebit  primo  nauim,  tjiiaui  laliulam 
nctrcqcuineigo  quod  facilius  dl  ,prmccdac,dilliciliu.s  ergo  naucs 

utrinqf 
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iiCrin(^moiiebuntur,& quia  inter  duos  quofcun(^  motus  contra* 
iios  no  cneoSjUtutariiocabulo  Aiicrrois  quirito  Phyiicorum , nc* 
ccfl’ceft,ut  intercedat  quies  media,  8(^in  quiete  abicfltijUtiiifumefl: 
fuperiuSjOportetjUtquod  excipit isflum  uelloco  moneatur, ucl ce*  eropof.y^. 
datj&iiflus  penetret , ucl  aer  iiOn  condenfetur  ob  tarditatem  ultra 
metam, nec  retrocedere  poteft  cxfuppofito,  & iiflus  eft magnus, 
clarum  eft,quod  oportet, ut  cedat, & fi  durum  fit  confringatur^ 
Proportio  ergo  receiTus  ad  idum  eft  ut  temporis,  & magnitudinis 
partiSjquscccditj&retroccfTuspofito  icffu  tanquam  monade. 

Propofitio  nonagefimaquarta. 

Si  quantitas  aliqua  nota  atq^  proportio  erit  produdia  quantitas 
nota  fiiniliter.  Et  fi  diite  proportiones  notae  fuerint , erit produ«fla 
ex  his  atqj  diuira,coniun(Sa9,at<p  detradfa  nota , Et  fi  fuerit  totius 
ad  partem  proportio  nota  eriqS^  ad  aliam  partem  nota,  Sc  alterius 
partis  ad  alteram  imo  minor.Et  fi  fuerit  partis  ad  partem,  erit  ad  to 
tum  monade  minor  ate^  nota.Et  fi  fiieriiunius  quantitatis  ad  duas 
quantitate;^  proportio  nora,crit&confufa  ex  eis  nota.Et  fifuerint 
trium  quantitatum  omiologarum,aut  quatuor  analogarum,  o* 
innes  practerunam  cognita  erunt,  & illa 'alia  cognita. 

Sit  quantitas  ab&dudtain  d proportionem,  d c f g 

proclucatb  c:  dico  quod  duobus  quibuslibetex  c b a 

• his  cognitis , erit  cognitum  tertium : nam  cdgni*  J I 

tum  quodlibct  dicitur  in  comparatione  ad  fimpliciter  cognitum, 
quod eftunumperfeomnibus cognitum'.  Ob  id  Arithmeticacft 
prima  omnium  difciplinarum , quia  habet  principium  cognitum, 
S«rid,quod  efl',ad  principium  comparatum  cognitum  in  illius  com 
parationcnictp  alitcrcognitum  dicipotefi.  Qiiia  ergo  d cognita 
cft, erunt  monadeSjSc!  partes  cognita  in  ea:a!itcr  non  effet  cognita 
b a,igitiir  cum  cognita  fit, erit  cognitaper  fingulas  monades,  quaii 
tafir.  Et  fi  diceres  quod  b anon  cft  cognita  perpartemmonadis: 
dico  quod  pars  monadis  non  eft  mcognita,quiacummonades 
sunt  cognita, effet  d incognita.Omnes  enim, quod  componitur  ex 
cognito  &mcognito,efi:  incognitum, quia  cognitum fo Ium  ratio* 
ne  partis  cognita . Si  ergo  pars  monadis  cft  cognita,  erit  pars  a b 
qualibet  prout exmonadc  componitur  fimpliciter  cognita.  Su* 
pcreftjiufolum  pars  partis:  Ss^dico  quod  illa  etiam  eft  cognita: 
quia  fi  pars  ab  ciTct, monas  eftet  cognitateftet  enim  pars  ipfa*  ftntea 

Sed  fi  fit  pars  , erit  fumpta  fecundum  partem  monadis  ipfius,  tk. 
ideo  erit  cognita  iuxea  nomen, uelutdimidium  cft  dimidium  mo* 
nadiSjdimidium  tertia  partis  monadis  eft  cognitum, quia  tertia 
pars  cft  cogJiita,&;fcimus, quanta  pars  alTumaturillius.Ergofiab, 

Ha  &:d 
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&dcogniC3c:ru(iCen£&b  c,quod  cfl:  primum. Per  h:^c  eadem  pro» 
bantnrquatuorftqucntcs  partes  eodem  modo.  Sexta  liciDtpro» 
portio  a c ad  cb,no£a  igitur  in  comparatione  ad  monadem, fcd  pro 
pordo  ac  ad  cbb  a cQ  monas,  igitur  proportio  a cadab  Hoiacft, 
quoniam  aliter  non  poflet  dici  proportio  a c adh  c nota.  Aliter, lit 
proportio  ac  ad  cbcno£a,cxfuppofito  igitur  comierfa  nota  qua; 
fit  fex  fjigituriaacfitbcexg  in  ac,  fiat  ab  ergo  cxacin  fgfita,cig{ 
turfgeft  monas, f autem  nota  cfi, igitur  in  comparatione  ad  moua» 
rcr  demort'  dem,ergorcfiduuingnocum.Cumucr6  proportio  acad  ebeom* 
tropof.  * ponatur  ex  proportione  abbcadbc,^  proportio  headbefit 
monas, proportio  a cadb  c nota,  erit  proportio  a b ad  b c cogiii 
feri  i.Ptf,  ta,S<:monadc  minor  proportione  a cadb  c.Pcridciuojfi.uia  pars 
dcmonftrabitur.Indefirproporcioaadb,5i'adcno-  a 
Mxdmonfi.  'crgob , &! cad anota,  quarc b cad  a nota, fcd  ^ 

la.Pwpo/;  bxc  efteonuerfa  ad  bc  conftifa,  igitur  proportio  a , { | I 

adb  confufanotacft-Vltimum  fit,fincah  comiologa*,^.'  linra&b 
p”"  nota;  diio,quodc  nota  eft, nam  a b,linora''fLint,  nota  cll  proportio 

Prrj.Prtit.  carum.  13rgo  &!pioport{o  baJccrgo perprimam  partembnius 
cum  fitb  nota, exit  8<^c.  lit  fi  ]>oMamur  a cnota’,dico,c|uddbnotj 
criemam  proportio  ac  ad  c nota  clt,cjua' litti, igitur  diidmonadcm 
ntaatic,  ergo  lutus  notum  cnt,quoddudumincprodiidcb,b]gip 
E*  a.Animi  tur  nota.lit  limiliccr  in  analogis  fint  ab  c no  tauSd  idcd  erit  propor? 
fentwtM.  tioaadbnota  crgocadd.cum^  c nota  (it,  ergo  per  primam  par# 
tciii  huius  erit  d nota, quod  fuit  dcmonfiruntlum, 
Propoficlononagcfimaqumta. 

Cuiufuistrigonire^langulijautcuiusduo  anguli  fintin dupla 
proportione, aut c|m circulo infcriptiis fit  cognitu quancituteiinw 
«s  lateris  in  comparatione  ad  dimetientem  (i  proportio  duorula» 
,terum  cc)omtuiiierit,eruntomuiuciu.slatcra  cognita. 

Com.  Non  dc  cognitione  ^ppinqua  adrouomorCi , de  qua  abunddb 
. HebcrtradatiuTi  cfijfcddccxadla,  dequafuperiuscgi  nunefermo 
" eftifitigitur  primum  ab  c trigonus  orthogonius:5<!  ncarc<rtus,& 
pporcioduoru  laterum  cognita, dico, quod  omnia  lutera  cognit» 
Pfi-47,  pri  cruntmani  fit  proportio,gratiacxemp!i, 
miClfmeHf.  abaj  bc,cricergo  quadrati  ab  ad  qua^ 
drarumbe  cognifa, quia  duplicata;  at 
quadrata-ii  a c perficiunt  quadratum 
b r.igiairproponio  quadrati  ab  ad  a c et 
efti  p;cogiiir;{  erit,quarc&!abad  ac,8c:codemodo  ac  ad  b ciqiio^ 
efl; primani.  l:.\en3plLiin,ponaturb  cdiiplaab,  erit  a b (|uadratina 
fub  quadruplum  quadrato  a b quare  fubtriplum  quudrato  a cigh 

tutfi 
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turfiabponaturib  ceric^  , 6i:acR25.  Ruvfusponatiir  angulus  b 
duplus  angulo  cqualifcun(5  fit, erit  per  demonftratafuperius  pios 
portio  abb  c adac,u£acadab , fi  igitur  nota  fit  proportio  a c ad 
abjCritnota  proporcioabbcadabperpraecedentenii  E^o  per 
eandem  omnia  nota  fcilicetb  cadb  a,&b  cad  ca.  Et  ficfletnota 
proportio  a b ad  b c,dic6  ^ quod  effent  nota  omnia, nam  nota  efiet 
ft  b,  Si<  b c > & quod  fit  ex  a b in  ipfum  aggregatum . S ed  hoc  efl;  ae* 
quale  quadrato  a c,  igitur  notum  eft  quadratum  a c ergo  a c : igitur 
^portio  abb  c adac,5(!acadab.Vtfia  b cflet4b  c5,ciretaDb  c pi-opo/,i7. 
9 du(fla  in  a b,qu6C  eft, fit  5^, cuius  latus  eft  b a c fdlicet.  Et  fi  efiet 
trigonus  aliquis  in  circuIo,cuius  proportio  duorum  laterum  fit  co 
gnita  ad  dimetientem  relata,  fequitur  per  demonftrata  fupc;* 
rius,quod  etiam  tertium  latus  ei'it  cognitum  in  comparatione  ad 
eadem, & ideo  etiam  proportio  illorum  laterum  ad  unguem  co^ 
gnita  erit. 

Multa  prtptcrea  cognita  effent  in  hoc  genere, qua?  nunc  prxter^:^^^ 
mitto, quia  non  funt  ad  finem  neccffaria.Alia  prartercaper  diligen;» 
tem inquifitionem  maiOris  artis  quam  alias  cdidimus.tumuerd 
etiam  per  nouas  demonftrationes^ 

Propofiiio  nonagefimafexta. 

Cum  in  perfpicuum  denfum  radi)  luminofi  indderint,quatuor  ' 
fiuntluminis  genera. 

Sit  fol  a,  & perfpicuum  denfum  j exempli  gratia  , ut  ampula 
magna  aqua  plena  b cd,  & fi  fit  rotunda  accendit  ignem  ex  ad^* 
ucrloutine.  Dico  c:rgoinbcdeffequatuor genera  luminis.  Pri* 
mum  quod  eft  ualidius , Sc  re(fta  tranfit,ualidius  enim  eft,  quod 
tranfit  quam  quod  tranfire  non  poteft , Sc  etiam  quia,  ut  dixi , 
ignem  accendit.Secundum  eft  quod  colligitur  in  ampula, & dein» 
defpargitur  circucirca , nam  id  ualidius  eft,quiapenetfat,&!refilit 
quam  quod  non  penetrat,  aut.fi  penerrat,non  fpargitur,&hoc  di& 
funditur  circa  uas,necreflc<fi:iturrcifle,rcd  quafi  intro  colligitur,  5^ 
diuerfa  ratione  diffunditur, eft  tamen  imbecillius  primo, ut  didlum 
eft.  Tertium  genuseft,quodilluminatintusirigi'cdiendo,fednon 
fpargimr,&!hoccftdebiliusfecundo,quianopoteft  ipargi.  Qiiar« 
tum  eft , quod  non  ingreditur  bmninOjfed  refle* 

Alitur,  iftud  eft  abfcp  dubio imbecillimum,quos 
niam  penetrare  non  poteft.  Etlicetitifpcculis 
concauis  radius  reflexus  uideatur  effe  ualidior, 
ftatim  enim  accendit  ignem,  hoc  non  contine 
git,nifi  quia  in  fpcculo  cauo  radrj  omnes  coI« 
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ligun^obopacu, quod  a tergo  eft,necpfpargiint,ncrp  trai\feut,ne<j 
combibuntur, ut  ita  dicam  fed  omnes  rcflc<flutur.Ex  quo  colligitur 
quincuplex  ordo  radiorum  iuxta rationem  uirium, primus  eftreflc 
xoru  iipeculo  cocauo , & bi  funtpotccifsimi  ob  ratione  didl:a,poft 
quos funt radi), qui  tranfeunt per pcrfpicuum maxime  rotundum, 
qui  & ipfi  generant  ignem , & debiliorem  primo , deinde  reliqui 
tresfequcntes  fupradi(fli.  Sextus  cR radiorum , qui  rcRc«fluntur  a 
rebus  non  nitidis, uranmris,&^  tabulis,nam  omnia  dura  reRcfrunt 
8c  etiam  mollium  pl  eraqp,&;  haec  reflexio  elt  ferme  inlinita,&  ob  id 
cubicula  etiam  in  angulis  illuminantur. 

Exiiociequicur,qudd  Luna  remittit  lumen , non  vent\Rit , nam 
fecus  non  illuminaret  totum  orbem , fed  folum  portionem  cppoa 
fitani  Soli,  & hoc  etiam  rard,crgo  combibitur, &illuflrat  circuns 
circaubicp. 

In  ftellis  lumen  Solis  pertranfit  aliter, fi rcRciflcrctur,non  illumi* 
naret  nos, aut  apparerent,ueIuccomctar',quiaparsuna  efletdarior 
rcliqiia,&ficonbiberentIumen,  nonuiderentur  arque  clarae, cum 
Sol  circtpropinquus,aucreniotus. 

Luna  tota  intus  illuminatur  a Sole , quoniam  fi  ante  coniimit 
dionem  illumriiaturafiniflra  parte, combibit  lumen  pcrcor< 
rolarium  pntmim  , & poR  coniimdioncm  illuminatur  a dexu 
tra , Sc  combibit  pariter lumm , ergo  cfl  tota  naturtr  peTlpicuat,fed 
uidetur  obfcura  ex  aduerfojpropterea  quod  radij  ualidiores  refic» 
X!  iiluftrant  illam  exparte  Solis,  diflugiuiuaeonn  aria,quodiTiaii 
nifcficapparct  in  ampula  expofita  Soli.Pais  enim  clarior  uerfui 
Solem  uidetur,  quam  ex  aduerfo,  hoc  autem  longe  magis  in  Luna 
ob  diftantiam.j 

In  omni  Solis  eclipfi  fit  colcdio  radiorum  aJ  afpcdum  , &! 

’ ideo  in  regione  illa, in  qua  centrum  Solis  integitur  a centro  Lunse, 
& iibicuncp  fit, fit  incendium  per  tertium  corrolariuni.  Hoc  autem 
fit  femper  in  quauis  coniundione,&f  dum  1.  una  filet  in  rcgionea6i 
ris,fcd  tciTis  non  fecundum  centrum, ucnim  ad  latiiudincni,&f  ad 
Orientem  ante  coniundionem  cum  Sole , & ad  Occidentem  poftt 
fed  centra  non  funt  in  linea  uifus. 

I3x  Iiocfe<|uitur,quod  oportet  fubftantiam  I-unae  elTe  uaUlecla» 
r.im,cum  uideamus  ab  ampula  tam  paruum  lumen  diflund  i,  8<:ra« 
rinn,aLunauer6inuniucrrLiin  orbem,  & tam  copiorum,utneccC» 
fariuin  fit  fubfianiiam  Lumu  effe  dcnnun,&  lucidam  uakie. 
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Etfiquis dicat,  quod  fiineendiutn  illud  fieripofTetinlioraecIi* 
pfis , fequerccur,qu6d  ut  in  ampula  in  medio  L unic  u idcrcturmas 
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gnus  fplcndor, referens  corpus  SoHs.Propterea  dico,quo<l  ucl  ac«» 
cfdir,qin'a  liomo  non  poteii:  eahoramtueriSoIcra,&  etianj  e&im* 
peJtais  a raclijs  drcuiTiftantibus,  cuius  indicio  eftjquod  mfpc<* 

Cillo  po/itoin  aqua,(imileuidecurftcllula:m  centro  Lung:&^  hic  eft 
^f1/cnuorSol^s  collcdus  m centro  Lunsc.  poflec  eriam  dici,  quod 
Luna  circa  incdium  propter  maculam  non  admitceretlumcn,&iti 
clFet  inccqualiLimparciumi 

PropoQrfonoriagclimafcptima, 

Motum  inuerlTonis  in  figuris  in  comparatione  ad  motum  fph» 
rtein  plano  inuclligarc. 

• Voco  mOtum  inuerlionis,qul  fimilis  cft  motiii  lphafrje,rciliif co»« 
cet  circLimucrccndo  grauc  a iiertice,8^  manifeftum  cft:,  qiidd  iil 
quacunque  figura,  qua  graue  infidet  plano  per  piinduin  ue^* 
lut  ouata  ipfum  mou’emr  a quauis  ui,fcd  fi  mfideat  perfupcrfi*  ^"404 
ciem  , quanto  maior  cft,  8c  hiimilior,tanto  difficilius  mpuetur, 
ideo  in  corpore  uiginii  bafium,qudd  interregulariauocata,pIu«» 
res  habet  fupcrficies  pro  ratione  jcqualis  ponderis  , motus  erit 
longe  facilior.  Alia  caufa  eft  intequalitas  partium,  unde  quse  ro^: 
tundafiinqquia  prominent,  facile  mouentur,&  cum  partes  mea 
diar  infiftant  plano, quanto  minores  erunt  tanto  facilius  moue* 
bimturvationcpondcris . Vnde  patet,  quod  corpora  ouata  faciV 
lius  niouentur,  etiam  quam  fpliatrica,  habent  enim  partem  me^» 
diam  minorem , Si.  paria  funt  rationeinceffus  plani, fcd  actfs  muls» 
titudinc  tardius , quoniam  enim  fphxra  fub  aequali  ambitu  plus 
continet  corporis  , ergo  ouatum  aequale  fphscrae  habet  maio* 
rem  ambitum  ipfa  fphacra.  Haec  autem  a Theoilc  partim  dea 
raoiiftrata  funt,  partim  ab  Archimede,  Si  partim  a nobis,  ergo 
motus  ouati  cft  ferme  xqualis  motui  lph«ra?,  & tardior  eft  coiw 
citatus, quam  fphcErac,  quia  a ma^> 
fore  excipitur  aere.  Si  partes  extc4 
riofes  non  ita  incumbunt  in  me« 
diutn  fecundumlongitudincm.Cus» 
bus  uerb  tardior  cft  propter  a;qua= 
liracem,&!  Iatituc1mem.ruperficiei  ins 
ferioris,  omnium  aute  minime  pro«: 
pterhas  eau(as  conus  ambligonius, 

& quanto  magis  fuerit,  ratio  ucrp 
ckuationis  cft, ut  fit  cubus  b c, cuius 
jnedium  grauitatis  fitb  fuperpla* 
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node,&eleueturexa,5!:manifcfl:um  efl:,quodinfidcbitptr  totam 
lineam  pfipE plano, &;propoftio  grauitatis  totius  furpenfi  in  com 
paratione  ad  grauitatem  eius, qui  inucrtit,cft,ucliit  proportio  par* 
tis.tern!imata:ad  lineam  cf  uerfus  eum,  qui  clcuat  ad  partem,  qusc 
ultraelljCum  ucro  hx  partes  notx  fint.iuxta  perpendiculum  ex 
icntfo  grauitatis, manifeftum  cft, quod  feiemus  pondus  corporis 
ab  cfjdum  inuertitur  in  quocunque  (itu  ad  pondus  cius, dum  fu* 
fpendicur,&:  clarum  en,qiidd  ctini  centrum , &:  medium  grauitatis 
fuerint  in  una  lincapcr  c f,tunc  nulla  erit  grauitus, 

PropoUtlo  nonageOmaodaua. 

Proportioncmpondcrumxqualiumper  differentiam  angulo; 
ruminucnirc. 

Co”.  Sit  ab , qux  ii  appenfa  effet  ad  xquidi* 
prrCoi-”  a ^^rrxfupcrficici , nullaiii  poffct  eje 

4j.p;,jpc/‘.  uarijinflctllaturergo  ad  c pim(5i:um,oinifla 
cg,  &;4nanjfeftuin  cft.quod  fib  cinfiflcret 
Vropof’  perpendiculum, ponderaret  a C (i  cilcr  in 

scquilibn'o,ponatiir  ergo  acclinis  in  ctlper 
notum  angirlum.C^Jiiiaigiiurb  cadea  no< 
ta  eft , erit  diffla  fuperius  notum  pondus 
bh  jpofitahc  aquali  ea,  quare  totius  ab, 

&iamluit  ck  nonnn, &! puncflusd notus: 
hoc  enim  infra  dcmonftrabitur , qualis  igitur  proportio  linea 
prflpo/ljj.tuanfuerPge  dl  adlineam  dcfcendcntcmdm, talis  difterentiapon* 
dt?rumcm,&ce,id€ft  partis  ad  partem. hac  autem  inferiusde» 
p„poj;j^_monftrabuntilr.  Ncquecnimabfurdiimcflin  matenjsmifl:is,alw 
quando  uti  nondum  demonllratis  cum  fuerint  matbeniatica,  quii 
obtinent  principi)  rationem , quod  etiam  facit  Archimedes.  Ma* 
nifcftum  cfl:  autem, quod  in  angulo  mcdrcfflidimidio,propop 
tiomediacrit.  Sed  hoc  bifariam  contingere  poteft  fcilicec.udit 
media, per  quantitatem, &perproportioncni , eft  autem  media, ut 
trofof.^s.  dcmbnilrabftur  infra  fecundum  proportionem  Iclad  Ic.propo» 
natur  ergo  ccb, erit  latus  quadrati  ly.  72  , igitur  latus  odlogonieft 
r:  V : 72  m ; 2 592,  Si  latus  refi dui  ly.  v : 72  p ; iv.  2 5512.  qu  adrata  er* 
go partium  baiis  differunt  in  iv  lojcfg.  Qiiarc  partes  bafisfunt 
fciliccti  c,I  d autem  efl:  Rt  18 , igitur  differen* 
tia,8i!: proportio  eft, qualis  18  ad  ^miRtiS  fermc>uti7  ad7,&:ta* 
lis  eft  proportio  ponderis  cd  ad  pondus  c e ratione  incrementi, 
feu  differentia.  Ve  fi  pondus  in  cc  effet  decem  librarum  in  cin 
«ko’  quadra» 
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Quadraginta  mc  in  c d trigintaunms  cum  quarta, fcd  proportionis 
ratione  eflccuigintioAocUmtcfria; 

Propofitiononagefimanona. 

Proportionem  grauitatumpermultitudinemfuppoiitorum  or 
biiim  odcjiderc* 

Omne, quod  mouetur, monetur  fecundum  naturam  ponderis, 
qua:inattrad:jone,ut  demonflratumeft,  aequalis  efl:  dimidio  fiu 
fpcnfijCLiin  ergo  diuidaturin  multiplices  parttrs  motus  uniufcuiufs 
qiicjelt  fecundum  dimidium  illius  partis, ut, fi  (?nt  fcxrotajuicurj* 
ru  det,  quod  ucliitui',fit  pondus  fexaginta  librarum,unaqua:quc 
rota  habet  poiidiis  quinque  librarum,  fcilicct  diuifo  triginta  per 
fcx,&quia  quodeunque  mouetur  {plia:rice  non  habet  pOndus^ 
nifi  quantum  premitur  axis, tded pondus  fexaginta  librarum  iii 
uehendo  redditur  Ia:fus , quanto  proportio  prodiufla  minor  ert 
additione . Exemplum, fit  deduiftum  pondus  fexaginta  librarum 
per  fex  rotas  ad  uigintiquatuor,  quia  fi  rotae  poffent  circumduci, 
ut  in  inuerfione  didium  eft,&[  effent  aquales,  & in  folido  aequal/, 
ac  durOjiiulla  ui'  .mouerentur,fed  qiiafi  per  fe,eigo  fuppofito  pon* 
dcretiiginti  qiiatubr  librarurri  afliimemtis  unamquarritj  partem, 

Sd  ducemus  eam  in  feipfam , fcilicet  detraham  quuitani  partem  ex 
toto  30, fit 24, duc 50  in  fe,fit5ioo,  duc24. in fe, fit  57 proportio  ut 
25  ad  n5, at  diuifo  30  in  fex  partes,  fit  5,  detrahe  quintam  parteiu.fic 
4,ducinfc,fit  i6’,dacin'fex,fit9^,igiturproportio^oo  ad  ^6  eftut 
25  aci  2~,qiiod  ergo  erat  16  fadiirri  efl:  proportio  ergo  de»* 

crciccntis  maior  efl  diuifo  per  plura.  Scdpkrunque  additis fO;s 
tis  crefeit  polulus  nihilo  fecius , redditur  etiam  Icuius,  SedSide 
Itocinlcquenci* 

Propofitio  centeOm^. 

Proportionem  grauitatis  ponderum  attradiorum  per  trochlea;^ 
rtim  numerum  inuefligare^^ 

Arillotelcs  in  Mechanicis  cenfet  caufam  lenitatis  trochlcaruni  c*m.’ 
eflc  in  pondere  eleuando,  quod  pondera  auxilio  uediium  facilius 
moLiciuiir,  quam  manibus.Rotula  uerc)  iil  trochleis  uedtes  funt,  ‘ * 
& axis  tviifla  hypomochlq , ergo  facilius  pondus  trahitur  per  u« 
nam  rotulam,  quam  fi  manu  traheretur  , at  uerci  per  duas  tres, 
unde  trispafiiis  longe  facilius, Sd  etiam  facilius  per  quinque,  unde 
pentas  paffuSjnam  quinque  orbiculis  , Quafi  totidem  ucdlibus 
diuifum  pondus  manifefte  fit  lenius,  8d  ut  didium  efi:,tanquam 
toiidcin  uedlibus  pondus  elcuatur,  cftqiie  proportio  produ* 

dia, 
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«fla/cmpo^priorhypomochlijJocum  habet,  iicnmtamcji  minus 
afTumitlabor/Sjpofterior  uerd  iictfiis  maiorem  partem  Gbi  pondcs 
risferuatjiidutinfucculacciamiugum  traic(n:um  per  plurcscolos 
pes  facilius  uerticur.Ec  fi  quis  dicat  nonne  totum  pondus  infidet 
primg  trochleae  per  trochleam, intcliigo  nuncfoliim  rotulam  cum 
ipfo  axCjfeu  axiculo  (ut  dicunt)  non  autem  in  proprio  ligniticato, 
in  quo  etiam  funis  traiedlus,  dC  infidens  rotula',  fcurotulis,nam 
una  trochi  ea  plurescontinerc'poccllorbicu!os,5c  axes,  Licet  ergo 
pondus infijeatprimictrochleccjfcurotuhv, in  eo  tamen,  quod  tra 
hitur,  diuiditur,  licet  non  xqualiter  dico , pr:ctcr  id  {unis  motum 
intcndi.nam  motus  adlionem  auget, &:  ideo  quanto  longior,  eo  h* 
c/Iiusmouctob  concursionem, demum  ejuia  louis  clt  rotula  circa 
axcm,ut  plus  uedlepcfEit, 

Propofitio  cejitcfiinapiima. 

Proportionem  prccij  gemni.'n  um  ex  iribus  in  eodem  genere  eo 
gnitis  inucnirc. 

Ce™,  bolcnt  gcnimarf)  uendere  adamantem  ponderis  unius  grani 
uno  coronato , duorum  autem  granunim  irilnis  coronacis,t]uai 
tuor  autem,  gratia  excnipli,quadi  aginta  coronati.s,C]Ufi  iturquiui< 
tum  ualcbic  adamas  odio  granorum  , quoniam  [ergo  proportio 
iionferuatiir.LIlcniminpondereuiraquc  dupla, in  precio  autem 
ex  prima  habetur  tripla,  ex  fecunda  habetur  proportio  maior, 
quam  trcdecim  ad  unum  , propterea  utendum  clf  proportione 
propinquiori,!?  fatisfaceret.gratia  exempli, in  prima  additione  fuit 
unum  granum, 8iacquifiuit  proportionem  triplam,  in  fecunda fue 
runt  duo  grana,  fi  ergo  acquifilTet  folum  fcxcuplam  proportio^ 
liem, haberemus  mtcntum.Propterca  in  ifto  cafu  oportet  demon* 
ftiarcformaGeometrica,fiippofiio,quddfitligura  rediaexunoU 


tere  ab,  ita  ut  angulus,ucl  minimus  capiat  bc  arqualcm  ab,&« 
xqualib  acaddito  fiatb  dtriplab  c,&  ex  angulo  Baeduplobad, 
fiatbcdequadragmtaplaab,&iuxta  rationem  erit  in  infinitum» 
Siuc  fit  parabole, liuc  hiperboIe,fcu  fit  alia  coincidentium, 

SCHOLirt* 


DE  PROPORTIONIBVS  LIB.  V. 

S ,C  H 0 L I V M. 

Et  nota , quod  fi  i^es  ha?c  efTet  naturalis , ofteridcret  infinitum  iii 
rebus  ex  rcguia  dialcdica,fed  quia  cxualutaria,tiullas habet  iiires; 

Propofitio  ccncefimarccunda. 

Proportionem  motuum  inuerfionis,  5c!  attradionis  in  plano 
inucnivci 

Et  fit, iitaliquidinucrtatur, declaratura  autem  cfifupra,  quid  fit  coal 
inLicrfio,&.' quam  diuerfa fit rurrus,&! quod  attradio  eft  dimidium  Propofiia 
ponderis  cleuatijCumcrgoconPietin  inuerfione,  quanta  fit  protf 
portio  ponderis  fi(r[>cnfi  ad  pondus  imierrLmi,8<!  pondus  fuipenfi  ■ 

fit  duplum  ponderi  atcradi,lcquicur,utdiuifa proportione  ponde 
ris  riifpcnfi  ad  pondus  inuerrum  permedium  cognofeaturpropor 
tio  afrradionis  ad  inuerfionem. 

Ex  hoc  fequitur,qiiod  aliquod  pondus  trahi  potcft,quod  nori 
potcftinucvti,hocautcmindigctIongadcclaradone,quam  doce* 
bimus  inferi iis : & tamen  attigit  ho c raro* 

Propofitio  cemefimatertia. 

Proportionem  cortmdemin  aceliui  dcmonlirartf; 

Dupliciter  poteft  intelligi,  ucl  defccndendo,uel  afcciidendo.  Ctio," 
Sed  ego  nunc  loejuor  de  afeonfu, contraria  ratione  intclligcs  de 
dcfcairii,  bC  circa  inuerfionem  demonPtrata  cil  proportio  cius 
juxea  angulum  afcenfus , & fimiliter  declarabitur  de  proportione  ^ 
actraaionisiuxra  eundem  angulum  afcenfus,  &!  nuper  declarata 
eilproporcio  inuerfionis  in  plano  ad  attratfiionem.cxquibusfcs! 
quicur  per  ca,qua’  dicam  inferius, quod  proportio  cuiiifuis  inobi« 
lis  inuerii  ad  attraiflum  fub  quibufeum^  angulis  nota  erit. 


Propofitio  centefimaquarta. 


Proportionem  motus  attradlionis  in  declini  ad  motumilipla* 
no  determinare. 

SiabaccIiiie,fcudccliucinquo  d adattrju 
hcndufii , cuius  nota  ed  ex  fiiperioribus  difa 
Hctiltas  in  plano  ratione  figurae  conflante, era 
go  ea  qinvntur  proportio  afcciifus , &C  qnoa  a 
niam  terminus  ad  perpendiculum  efl  dupla 
pi'oportio , 8^  iam  grauitas  in  plano  eil  dimidium , ideo  quicquid 
iscquirituv  in  eleuarione  efl  in  comparatione  ad  illud  dimidium, 
cum  crf»o  actfscfi  io  fecundum  eandem  proportionem  augeatur, ers 
go  femper  maiordilliciiltas  augebitur, ergo  ab  initio  minimum 
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critclifcrlmcn  al^  acci-a(fti'oiiciii  plano. I;xi-mpli  <n-atia IitjUt  rrrawcd 
in  plano  tir,iiujiiinq},5i  (urpcniuin  dcccni,  croo  in  nuxlio  angulo 
cricpcnc  Iqiccin,  fcd  Icptcni  minus  lonac  tlillat  a quin^p,  qviam  des 
ccni  acl  IcprcnijCrqo  in  Iccuiula  parte  plus  Ionico  augebiturdifFicuI 
tasattrailionis  Gipradilt-iaikatem  in  medio  angulo  acclini,  quam 
in  prima  parte  a plano  ad  in<‘dium  accliuc,  (5\.'  (]uoniam  planumm 
plano  dclcciKlii,raiuo  uclicmcntius,  quanto  dillicilius  attrahitur, 
crqo  planum  in  dcciiuiliiblimi  longo  maiore  impetu  leretur  iiifra 
quam  fit  proportio  anjuili  a».!  angulum.hxcmpli  gratia,  planum  in 
medio  angulo  , Ii  incipiat  delccndcre  in  dodrante  multo  lentius, 
tjuain  pro  dimidio  uirium  delecnlus  totiu.s  an<Hili,imd  initiiimdo 
fecnlus  ekamediorefli  a*.lun<.uu’m,ul>i  omnia  plana  lint,i^  durifi 
r3ma,6<;cauraiuiiu.s  ert,  quia  omne  grane  temlit ad  eentruin,qudd 
maior  pars  iplius  gratiis  clt  ultra  medium  gratuttitis  in,  dediui 
humiliore. 
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Propnfirioffnti'fimaqiiiiifa. 

Proportionem  fercntiiiin  pondus  in  pertica  inucnirc, 

• Ha’c  proponitur  etiam  a IMiiloK)^ 

' p!iO,&f  ponacurah,^^’li'pondns  (i'i  in  a ..  - '' /1  . _ [ 

mcilio  d gratiat  ;ci]u,iliter  iiiiuiujuc,  1.  _ 

nam  in  Iioc  confeniit  ( :<pci'imcntum 
cum  ratiaiic,atucrd  li  ponatur  in  cita, 

,utb  c fit triplabauidcrentur  a tanquamliypomoch!ia,&’pon 

diis  ipfum  bjUtorauiorelli  t ch , tjtiani  c a.  Anlloielcs,lcu  autiior 
■iIIchocuidensl)i{aiiam  rcl[>oiidct : primum  ijiidJ  lu^c  ell  iiniep 
fuminl]:rumcntum,cuminca:tens  motor  litc>:  ai-iiici  lo  hypomoi> 
clilij,hic in ipro,gcldan,s enim  monet  cV hypomochhj  iiillurcfihu« 
merus.  At  hoc  iiciaim  non  c(l : tjuod  inoiiet  enim  efi  pamdus, &c(l 
in  c;nam  a,<5v'  emitingitiiKnu'ri:qtiia  fi  iiaren(,iv!en»  is  ipwretur.Se^ 
eunda reipimiio eil.ijiiod  utruiup  premit  ('.ilicei  Im nics Sclpoiw 
dus,&!qudd  t]ui  lonoior  cil  ab  liypomoi lilio  lacilitis  mouct.Si! 
redit  ad  idem  l^-nnemam  in  cconilituitur,  tjuod  moneri  debet, eas 
pitaucsflium  fimt  a,S(:b:inotus  autem  clHplum  lullinei  e pondus. 
At  hoc  non  uidetur, quoniam  ratio,quaucsflis  longior  iadliusmo 
uct.ciiambitus  magnitudo,  oh  quam  inotu.s  rciKIitur  tardior, & 
ideo  Icuior;  igitur  non  cll:IjocucrimidcmotuocctiIio,ficut  cftgra 
Ilis  prementis , feti  circumducente,  cum  in  occulto  ucliit  infiatera 
contrarium  acciilercdocucrinui.s  altas.  (Quidam  dixercb  premere 
ciierius  a, a contra uerfus  b,& ideo  grauari  magis  aab , quam b ab 
a, quia  maiorem  uim  habet  b c,cjiiain  a c.  Illud  falfum  cft  bifariam. 
Primum, quia  c<:  li  b lint  in  tei^tiiUbrio  > ut  ncc  unus  in  alterum 

iiicumbaty 
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incumbat, nccimpellatjfed tantum  fiiftineatnihilofeciusresuera 
cR.bt  etiam  quia  non  eftucrumj  quod  qui  Ioli^iusincumbic,mai: 
jorein  uiminferat.  Propterea  dicendum  eft,  quod  qui  excommu* 
Ilibus  propria  nituntur  demonftrare, omnes  corrumpunt  diCcipUi’ 
nas.  Nihil  deterius  erthismonftris.  Nametfihsccratioueraeffet: 
non  tamen  reddit  caufam,quia  non  eft  ex  proprqs  principqs.DicO 
ergo, quod  fi  c dcrcciidatin  e, per  perpendiculum  defcendeqigitur 
d b efl:  longior  d a, quare  angulus  e a b maior  eb  angitur  pondus  c 
plus  defeendit  comparatione  a>qu^n  b,ergo  plus  grauat  cipfum  a 
quam  b,feu  ex  caufa,  quod  magis  premat , feu  ex  effe(fl:u,qudd  ma* 
gis  defceireric.Caiira  ergo  erroris  efl:,quod  fi  ponatur  angulus  fb  a 
aiqualis  angulo  f a b,&  ponatur  b f g qualis  b c,tunc  in  eodem  tem^ 
pore,  in  quo  tranfit  dimidium  c in  e,tranfibit  aliud  dimidium  cinf. 
quiareparatgpartes  grauioresfuntincb,quamca5propterdifl:anat 
tiam  ab  iiypomoclilio,  fed  tuncUelocius!mouentur,&:angulus  fit 
cqualis.Sed  quando  pondus  cft  unum,8<f  c defeendit  ad  e, cum  de** 
fcendac  inaiquali  tempore,  8«f  peragat  maiorem  angulum  compa* 
ratione  a,  quam  b , fequitur,utueIocius  moueatur  Comparatione  a 
quam  b.Ergo  fi  non  mouctur,cum  omnis  potentia  fit  fimilis  adui, 
tum  quia  ab  eo  producitur,  &:  cfiedusefl:  fimilis  caufacnum  quia 
eft  initium  aefius, igitur  etiam  quod  ab  noninclinetur,  fice defeen*! 
dat , grauius  erit  pondus , comparatione  a quam  b j quod  erat  dcii 
raonfirandum. 

Exhocfequitur, quod  aliqua  iun<!l:a  erunt  grauiorarelped:uu< 
iims,  quaerunt  mutaro  ordine  diuifa  leuiora.  Quoniam  diuifa, 
qua  longius  diftant  aqualem, aut  maiorem  angulum  faciunt, iun;? 

<fia  minorem, 

Propofitio  ccntefimafocta. 

Quales  proportiones  angulorum  docearttlatcruni  proportio* 
nes.Ati^uicifsim  determinare. 

Sitcirculusab  c,  cuius  dimetiens,  notabd  fitb,erit  ergo  latus  Co". 
exagoni  a b dimidium  bd,id  efl:  3,  igitur 
cum  angulus  a fit  retfius, erit  a d Rt27  latus 
trianguli.Etlatus  quadrati  per  eandem  Rt 
1 8 . Vt  latus  exagoni  fit  R2  ^.Quadrati  Rt  18 
Trianguli  R227 , S^itapoteftate  fe  habent 
hajcuti.2.3.Etfuntnota.Etquia  latus  dec 
agoni  eft  Rzii-^jmjiy.&ipfum  erit  notum. 

Quare  latus  pentagoni  eft  v 22-~m : 
iOi-~  notum.Et iam  notum  fuitlatus  epta* 
goni.  Habebimus  igicurlateraTrianguU 

i qua« 
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quadrati  pentagoni,  &:  cptagoni  zcquilaccrorum  nota:  &: etiam 
fubtenforum  duobus  cx  his.Sit, gratia  cxcmpli,ab  5 &:b  CRt  n-m; 
i~,utprius,  &ponacurb  d diameter,  erit  ad  &:cdi^V22jjni: 

101“  quam  ducemus  inab, &fieti^v^o2jm:Rt  Ducc« 

mus  itidem  1^27  adinbci^in-^m:i‘- fiet  Rt  303~m : hoc  tos 

tum diuideper  6^, qua:  cftb:fictaci^8;^un:i^tij5p:i^iv:5|^m:Rj 
^■“.Nec  credas  te  errare, quoniam  latus  pentagoni  cHct , ac  fi  aiis 
gulusbredus  ciTccifodquia  ciiobtufus,  ideo  a ceft  alia  linea, & 
i*«j'5i.Elt!  maior  latere  pentagoni,  iitfimilitcr  fiab,Si!  a enota*  cirent,utpo» 
mm.  teab3,ucprius  a C5  dico, quddb  enota  cft ; nam  ad  erit  1^27,61; 
quia  cx  b din  a c fit  50, fiet  ex  b cin  a d pos  27,ec  cx  a b in  c d 
ni;9quad.igitur3om:posi^  27  2cquanturR:524m:p quad.quare 
^oop:27  quad.  m:pos  1^5172 00  sequatur 324  m:5)quad. igitur 57^ 
p:i^  quad.gquantur  pos  1^:572 00. Qiiadratum  igitur  \y.:^6  ^quani 
tur  pos  i«37y^, erit  ergo  bcj^v:iv.i?4,[^-p:ii:  58  & fimilitcrfiac 
fit  nota, puta4  erit  ab  lubtcnra  dimidio  arcus  a c nota.I  :rit  cnimae 


In  I g.  dt 

Subiit. 


2ergode3p:R2  5 etbe3m;iu5,igitabi^:v:  18  m,TU  i8o-  Igitur  hoc 
modo  diuidcndo,iuiigcndo,&;dctrahcndo  liabeliimus  cxquatUii 
or  illis  fimplicibus  trianguli  quadrati.  Pentagoni , & eptagonim 
numeras  linearum  magnitudines  in  circulo.Utfimiliter  quouismo 
do,ur  didum  efr,  in  quauis  figura  requilatcra , utpotc  luppofito, 
quod  deferiptum  fit  nonangulum  in  ^ ^ 

circulo  aiquilatcrum,  quod  etiam  erit  ' 'l 

aiquianguiumj&fitarcusab  duplus  \ 

arcui  a c,cntangulus  acbduplus  an?  - ,■ -Ac 

guloabc,&angulusbacmportionc  /1 

bdecfexcuplus  abc,&;mplusa  cb.  \ - u 

Eritergoper  demonfirata  proportio  ' \ ^ 

b aad  ac,uclutac,  &.'cb,ad  a b : pros  

portio  autem  abarciis  aJac,exfupi! 


pofito  maior  eltproportionercda:  ab  ad  a c, igitur  etiam  propor^ 
tioneac&cb  ad  ab, ergo  duo  latera  trianguli  ad  tertium  minorem 
- habentproportionem , quam  arcus  ad  arcum,  quanto  reda*  adre# 
dam  minor  eft.Sitrurfus  in  triangulo  b cd  quomodoIi!>cc  modo 
fit  angulus  b d c quadruplus  angulo  b cd,S^  diuidatur  d pcrpqua» 
Prr  i fexii  fd,dead  f e,utcf  adf  d,fcdcfad 

Elem.  fb  tjcd  cad  J b.igitur  proportio  b d,d  c ad  fb  t opofitaex  propoi'« 
tionibus  efad  fd,  &:cd  addb.  Proportio  igitur  b d,d  cad  f b,ut 
produdi  exef  in  edadprodudum  exd  findb.Rurfu.s  ponamus, 
quod  in  quadrangulo  ab  cd  prima:  figura:  ficab  4b  03  cd^  ad^ 
dico>qudd  Ipacium  contentum  erit  notum.  Dudis  redis  a c &:b  d 


quoino? 
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quomodoIibetjUtfefecentm  e, CTUht  anguli  d ca,&db  aarqiialcs,  p^ar.  {<•> 
8^  anguli  a d e f qualeSjquia  con  <9  Elon. 
cdefimileSj&firoportio  dcad 
V, igitur  fibcpoiiatur4poscc'";,J,;J" 
erit  5 pos.Per  eaidcm,  & eodem  modo  a d ad  b cut  d ead  e c.igftur 
pofita  c e 5pos  eric  ad  10  pos,tota  igitur  d b 14  pos.Et  quoniam  ea#  p<»-  j a.  pri 
dem  proportio  ae  ad  e b per  €adem,&  cb  fuit  4 pos:igitur  a e eft  g 
poSjquarcaei^.poftprodutflumigiturexacindbj  cft  iga  quad. 

&hoc  ocquaturprodudis  ab  in cd,  quod eft 20, &fbcm ad  quod 
cR  ig,totum  igitur  cfi:  38, igitur  res  Quarenotg  erunt  lineae 

be,ed,ae,&!ec,rcdrum'cit,utcognica  fitac,uclbd.  Perregulam 
enim  triangulorum  erunt  not*  arexab  Cj&^a  d c, quare  tota  fuper# 
ficies  abed.  Et  eftinuentum  Scipionis  Ferri  Bononienfis  dequo 
alias . Potefl:  etiam  inuenta  a c uel  b d haberi  fupcrficics  facilius 
pereatheros. 

Sitmodoobtufi  angulus  ab  c,  Sc  nota  latera  fingula,&angu<e 
Ius  a b c,&;  producantur  latera  ad  perpcndiciw 
Jum  j ut  fint  d erc<fti,8^  quia  anguli  ad  a funt 
sequales,  erunt  angulieb  aj&deaiempcrac# 
quales.'  Et  hocidem  contingitin  acuti  angulis 
triangulis  intus , &efl:  utile  mechanicum : 8c 
quiaa  b cnotus  eft,  & d no  tus,  eniiic  anguli  tri 
goni  d b c noti:  Sc  fi  fuerit  angulus  a notus,  crut  anguli  d a c & e a b 
no.tij&ideo  anguli  eba,&dca:&fempcrnotum,quodfitcxba 
inad,uelcamae,fimt  enim  fqualiaintcrfe:etiarrihotai  ad&ae, 
quoniam  duplum  horum  cft  cxccfiusquadratib  efuperquadrata 
ab,&  a c.Qiiod  iicrd  proponitura  Monteregio  de  cognitione  an< 
gulorumin  triangulis  noneftintenigcndum,utuerbafignificant,  p«r  iz.p* 
redfolumdecognitione  quoadtifumtabulamm.  cuudiMlm. 

Etiterum  ponamus , quod  proportio  a c cb  ad  ab  fit  qualis  ab 
ad  a'  <f,dico  quod  angulus  c duplus  cft  angulo  b.Si  non  ducatur  c d 
faciensi  angulum  d c b duplum  b,eritfgicurpro#! 
pojtio  d c c b ad  d b,ut  d b ad  d c.  Maior  eft  autc 
d c, quam  ac,  aut  sequalis,  aut  minor, fi  sequalis, 
igitur  maior  proportio  d c cb  ad.b  d quam  b a, 
igitur  maior  ^portio  b d ad  d c quam  b a ad  a c 
ad  ac  sequales  fiint  igitur  b d maior  d a pars  toto,  quod  effenon 
potcft.Si  uei  d d c ponatur  maior  a c,magis  ex  hoc  fequitur  b d ma# 
iorem  clTe  b a . Quod  fi  minor  fit  d c quam  a c.  Ex  demonftratio# 
ne  ipfius  reflexa:  proportionis  patet  hoc  contingere  non  poffe. 
.Etfimihcerpatetconucrfasin  reliquis  etiam  uerasefle,non  folum 

I 2 in 
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m proportionibus  nonTsimis  angulorum  fcd  etiam  in  coniuiidb 
onc  Se  detra(fiione.  fjtcrt  ex  fubtilifsimis  operationibui , cjuaelios 
mini  in  hoc  genere  cucnian  t. 

Propofiifo  centcfimareptima. 

Si  in  circulo  duo  diametri  ad  redimi  angulum  (e  fccaucr  inn  alif 
ucrd  ad  perpendiculum  ex  diametro  exiehnc  ad  circuinfcrenciara,. 
fingulxlupra  diametrum  erunt  maiores  portionibus  reliquis  diai 
metrifupcriorilniSjiiifraaurem minores.  Dimidium autcinporti< 
onisfuperioris  reiiJiium  ad  centrum  maius  iagiitahabcbit.  Inalu 
quapra’fcrea  portionis  fuperioris  parte, qux*  ucifus diametrum 
tranfiieriuiu  pofita  eft,  maior  ell  differentia  partis  diametri  ei  eo» 
reipondentis,quam  linea:  tranfuerfa’, 

Sinidug  diametri  ab, e d ad  perpendi 
culum  fecantcsfc  in  centro,  Si  duciltiir 
fuprf  gkli,  infra  ntl  ad  perpendicu- 
lum fupra  a b:dico  f g efle  maiorem  1 a, 

&kh  ka,S^  contra  minoremini, quam 
Perjt.ttr.  nia.Pcrodauani  enim  fexii,  quod  Ot  n 
(yEimcHt.  a'quale  ed:  ijdrato fgjfedbfed 

maior  fg , quia  b f eff  maior  e I) , Si  i'  o 
ecgfcrgorgmaiorclira.nilautminor  rff  per  eaJe  ec,quarcea, 
ptr  jjcriij  multo  igitur  minor  m a, quod  eff  primum.  Suppoiito  etiam,  quod 
nlfiii.Cor'".  j (it  dimidium  a e, dico  a f minore  clTc  fe,nam  quadratura  t 

*■ g xqualecfl  quadratis  f e,  &'fg,  quadratu  a g quadratis  fg&fa 
rfj-47.  fri  £<:cgcffpqual/ri;hitcncxagoui,6ii^agIarii.s  oc7ogoni,igiiurf gma» 
Vercorra  iorg^>&duo  quadrata  cf  &:f  g maiora  duobus  quadratisfg6i 
1 f a,  aetratffo  igitur  conumini  fg  quadra  to,pat  et  propo  (itum. 
i:I«n.  Cumrurfus  ex  prima  parte  huius  hnee  fg  I;  li  (i  ut  m ai  ores  f a, 
PiTzs.fcr-  caiiti^qualis  ec,  netcflc  eff  ut  iux ta  puiudum  e augeatur 

’ * magis  linea  tn  ea,  cjiiam  Iit  diilerentia  linere  tranfuerfae  adlineam 

tranfueriiiinper  comniunein  animi  lenteiniam,quod  c(l  teriium. 

Prc»pontioecntefimaoi‘iau». 

Pundvim  squalitatis  diftercntif  defcenfus,& remotionis  a etn* 
ti'oinucnirc. 


Per  prxccdcntem  moto  pumH  o a iicrfus  e femper  ulp  ad  e,  cma 
gis  diffatpudumalineaae,  qu:'mi  .ipuncl  o a uei  ius,quia  lincanli 
maior  cffna,&f  per  eandem  dum  appropiiujuat  ad  e cumcefiai 
f qualis  ea, maius  fit  incrementum  in  ac,quam  refpcefiu  linea:  tranf» 
ucrfalis.  Velo  ergo  muenirepiint^iiim  hocin  quo  fit  murado:& 
diuidoarcum  ac  piTxqualiain  (,Si  dico  illum  cfTe  puntfl  um  qusei 
fitumiacccpto  quouis  puinflo  in  e f,puta  k,duco  g o h p jrquidiftan 
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tes  ab,&:  c d : crunt^  anguli  q & nfetfii 
8c  anguli  f e a,&  fe  c gqualeSjigitur  utev 
que  dimidium  re(fli:igiturpcrdidam 
primo  Elementorum  Euclidis  en  gqua 
lis  !i  k , igitur  c q aqualis  e n , quare  h p 
aqualis  g o,fcd  quod  fit  ex  o k in  k g eft 
aquale eijquod  fit  ex  p k in  k h, igitur 
kh  eft  aqualis  k g ex  eisdem  oftcndi>e 
tur  f I m k quadratum  effe.  Quia  ergo 
k h eft  aqualis  k g,&  k 1 arqualis  k nijcrit  I g aequalis  m h.  Eri# 
godefcendendo  ex  g in  f,  quantumf  Ifuperat  I g, tantum  defceiiss 
dendo  cx  f in  h , f m fuperat  m h per  communem  animi  fententitf 
am.At  f m eft  defcciifus  f in  linea  a e,&  m h diftantiajqua!  aequis 
riturin  linea  f r,n  m enim  eft  aequalis  f r,  igitur  n h excedit  f r iti 
h m,  & ita  a n excedit  arin  n rgquali  f m.  Quantum  ergo  in  g f, 

1 f excedit  1 g,  tantum  in  defcenfuex  f in  h,  f m,quJE  refert  g l,extf 
cedit  h m,qua:  refert  f I,  Arcus  autem  f g eft  squalis  arcui  f h, 
quodcupoflemoftenderepluribusmodisfausconftatjquia  chor  prr47-p« 
darumillomm  quadratafuntinuicem  aequalia,  quialinearf  m , & miBlm. 
f I itemcp  m h-&  1 gfunta;quaJes,&! anguli m,&:Jre<flj.Igitur cum 
ad  quoduis.  puntftum  in  linea  e f femper  linea  defcenfusin  parte  ' 
inferiore  eft  maior  linea  diftantiae  tanto,  quanto  per  aequalem  ar^ 
cum  in  fuperiorc  linea  diftantia:  eft  maior  linea, defcenfus  fequitur 
per  regulam  Dialetfticam  quodpuiuftus  f,  eft  pun<ftu8  squalitatis. 

Per  idem  diceremus  in  quarta  parte  inferiore. 


Propofitio  centefimanona. 

Rationem  libra!  expendere. 

Cum  libra  moueatur , uelut  rota  circa  axem,  quia  trutina  manet, 
idcd  fipondus  ponatur,  dum  iugum  fueritinlinea  a b nihil  mo^ 
ucbiturjquiaappetitusdcfcenfus  expun«fto  a maximuscft,  S^ni* 
hil  iuuat  motum  extra  naturam , idem  dico  degraui  pofico  inuerti# 
cc  b a.  Namduofunt  motus  in  rota,  &!  in  bora  unus , per  quem 
dum  fertur  per  arcum  a f,  gratia  exempli  defccndit,  quantum  «^ft  j 
ar,qusccftminordimidio  c r,&ided  minor  e r,qua!  eft  maior  di« 
midiOjUtdemonftratum  eft, &! etiam  minor  r f,queea!qualis  eft  r e 
pcrdemonftrata  rurrus:&:  hic  eft  naturalis  ut  palam  efttalterpraj^^"  pnadeK 
ter  natura, 81^  eft  fen  i ad  latus, quoniam  hoceftpropriu  immortalis" 
bustcun^  hic  fit  ad  latus  eft  etiam  cotra  naturam, quia  magis  diftat 
accntro,nam  e f eftlongiorcrjfiergorfcrreturin  f.moueretura 
ccntrOj&contranaturam.Dum  ergo  fertur  ex  ain  f, multo  lentius 
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fertur, quam cx  fin  cruclociusautemcx  cufqucadmccliuinrnam 
plurimum  dcfccndic.  Ex  ii  ad  b autem  eclcrriinc,  quoniam  dcfccm 
dit,&  appropinquat  linea:  a b,  ut  uter<5  motus  Et  naturalis . Non 
ergo  mouciur  prgeer  naturam  niii  quatenus  longius  recedit  Minea 
ab, unde  in  inferiore  parte  mouctur  ad  eandem,  ideo  de  parte  cb 
tota  perfpicua  efi: ratio,  cur  facillime  dcfccndat,  Emilitcr  Sitota, 
hocenim  eftdcmonftracKm.  Similitcr&^quarc  diflicillimefcratur 
exb  ufcpadpj&ultrap  iif(^addire(n:um  r f : atdcmocucxainf, 
quod  debeat  ferri,  quia  plus  remouctur,  quam  defccndatjnullacft 
ratiomtncccurcx  oppoEto  f ada  difticilcmlepra’ftet:  & hoc  cft, 
quia  tertiam  rationem  etiam ipfcAriftotclcs,& qui  cum  fequuti 
funt,pra:tcrmifit.Ea  autem  cft,quod  dum  fertur  ad  g,ucl  f etiam  li* 
cetnon  defeendat  magis, quam  remoneatur, cx  a 
ad  centrum  terra:  tamen  magis  appropinquat. 
Qiuaenimcacftfqualisec,quoniamprodeunt  ^ ]* 

acentrocirculiciufdcm,&^b  c,&  e e funtmaio#;  V' ^ 
Po'»7.prircs  b c,idcd  b a eritmaior  b Cjcftaiitcm  b cen^  \ 

miElm.  trummundi,crgo  a motumad  e,  appropinqua*  \ 

uiiipEb 

Dico  etiam  quod libra  cx  chalybe  tcnuifsiino, 

& quanto  leniora  concharum  , 8d  longioris  iugi  Vl» 

IO  cxacflior, quoniamlances  illa* minori  cxcellu 
mouentur,  quia  plus  diftant  ab  hypomochlio.  ' 

Sicergolibra,  cuius iugum  a b trutina  e:  lances  d & e,  alialibra, 
cuius  lances  h,&  k,  & l m longiores , iugum  fg.  Conftat,quod 
qualis  propordo  f g ad  a b, talis  ambitus, ad  ambitum:  motuser^ 
goREt  xqualis  utrarumque,  igitur  a tanto  minore  proportione 
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/»aueb!fiir/n  h,quaniind,ucUitfiipfoporno  fg  ad  abdupla>iif 
«■go  arcjualiccrnioueantiir,fi  fit  dupla  fcxquiquarta  in  d ciunlaii** 
ce  ad  c uacuanijcrit in  h fcxquialtera,  & moucbit  a;quah'  tcmpore,- 
Ergoiuxta  hoc  fient  librXjquas  examinabunt  decimam,  lugcfif 
maiTi  partem  grani, quod  eftncceflariumin  pteciofis  rebus,  &me» 
dicamentispotcntibuSj&longemagisin  mechanicis  experimenti 
ris,&:maximequx  ad  dcmonftrationem  pertinent  magnitudinis 
fupcrficicrum,8c!  conftat  res  in  tribuSjin  longitudine,  fg  iungi, in  le 
iiitate  materia:  illius, &:lancium>nam  tanto  maior  redditur  propor 
tio  ponderis  exigui , 8c  in  firmitate  iugi  ac  redlitudine.idcd  debet 
fieri  ex  chalybe  purgato,  durato  ac  tenuifsimo, natura^  Icui  ,&:ui  c 
fit  in  mcdiOj&nipb/Iisfg. 

Confiderandum  efi:  demuni  an  fl  & g m fintgrauiorcsfh,& 
gk.Vt  enim  grauioresextiterint  miniis  facile  monentur.  Videns 
€ur  autem  mihi , qui  de  his  confcripferuntpcrpcram  contempfilTc 
hoc,  conftat  enim,  quod  dumi  defcenditjrcmouctur  ab  n c ttu? 
tfna,6^m,qua:afccnditcontraappropinquat.  Videtur  autem  hoc 
bifariam  contra  naturam  t nam  ut  diximus  pondus  applicat  fe  ad 
rc«ftamn  c,  quiauerfus  centrum,  & etiam  quia  facit  aiigUlum  obs» 
tufum,cum  dcberct,iitabinitio  faltem  coiiftitucrc  cum  iugorc=« 
dum.Et  de  m nihil  mirum  cft,cum  acu  tum, ut  fe  ad  lineam,  qua:  ad 
centrum  retrahat.  Huiufmodi  prjetcnifte  Ariftotelem, demiror, 
qua:  nimis fucrunfinconrpicuo,utdubitcm  ne  non  fuus  fitillcli* 
bcr,  qui  cius  pene  nihil  fapiat  prarter  obfcuritatcm.  Tcntan* 
duni  cftigitiirhorum  caufas  afsignare.nam  qua:  huiufinodi  pos 
tcft  cftedoftrina  nifi  pcrfecftafuerit,  in  omnibus  etenim  neceftecft 
aut  omnia  feire,  aut  ignorare.  In  hoc  igitur  dico,  quodhfifculf, 
femper  a’quidiftant  n c trutiiiai,  ergo  cum  angulus  fen  inclinae 
to  iugo  fiat  ob tufits  dcfccndente  pondere, n c g afccndcntc  ponis 
dere  fiat  acutus, ergo  angulus  Ifctantundcm  fietobtufior,  & m gc 
acutior,qiianto  anguli  ad  c tales  funti  Et  caufa  cft  quia  n c ratior 
ncpondcriseftdircifia  ad  centrum, ergo  oportet,  ut  pondera I,  ucl 
bj&!m  ,ucl  Ic,  fi  debent  tendere  ad  centrum,ut  f 1,  & gm  xquidia 
ftent  n c,nifi  quantum  eft  pro  diftantia  f,a  pun(51:o  c,8if  ga  b eodem, 
qua:  comparataad  ccntrutcrrg,reLimundi,eftinfenfibilis  omnino.: 
Circa  hxc  notandu  iftud  mirabile  fcilicct,quod  ratio  motus, quan« 
tuinuis  exigua  fuffreit  ad  motus  modujlicctuelocitaspedeatexgra 
uitacCj&alns.Erqi  graue, quod  expers  eftrcnrus,dcbeacrcquirafio 
nem  Geometricam  uixfapientibus  cognita, caufa  tamen  una  eft, 
pcrfpicua:naomncgraueeftinIineaacentromudi:fiautmcdium 
grauisfitcxtraiineajUCTtiturad  illam, qup  eft  in  eo, nam  centvu  fem 
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per  cftm  cade.  Ergofolainclinario  ad  Jioc  ut  mediu  granis  fitinlu 
nca  centroru  ^rauiiads  & tcrrcCjriifficit.  l;(t  ergo  principium  iii  feie 
pfo.  In  appenffs  iimilitcr.  Trutina  enim,  & linis  iugi3&:  grauis  cen* 
tru  mundi  ccntrufuntincadcIinca,utcfil*ponunt,cumcxiguailla 
&:  (bJa  didantia  intercedar.  Sc  hoc  cR  primum.  Qiiia  ergo  iugu  eft 
ex  materia  folida, monetur  ratione,  qua’  di(5ia  eft, lances  autem 
oportet  cum  filis  appenli  nnt,utpundaf5<:h,ucll,8i^gk,uelgm 
fintinunalinca  cum  centro  tcrra.litquial  magis  diflatabf  quam 
h,  & mag  magis, quam k,S£  oportet  faciant  eandem  inclinatio* 
nem,  quia  anguli  trutinx  cum  iugo  funcqdcm,  &!  linea  cl  cft  ma^ 
iorcli,^cm,quamckinquoms  fitu,crgofpatium, quod  ambitur, 
cft  maius  ergo  per  d e monRrata  fuperius  1 cft  grauius  h etiam 
prxter  uinculorum  additionem , & m grauius  k . C^anto  igi< 
turlongioresfuntfuniculia  librx extremitate  fcu  iugi,  tanto gra* 
uius  redditur  pondus , quod  tamen  multi  putant  eno  falfum : nec 
aliquid  referre, quod  fit  longum, autbrcueruflcntaciilum. 

Propofitio  centcfimadccima. 

Si  dux  fphxrx  ex  eadem  materia  defccndant  in  ac 
re  eodem  temporis  momento  ad  planum  ucniunt. 
e#".  Supponitur  quod  ex  eodem  loco.  Sermo  enim 
abfurda  lub  interpretatione  nunquam  nifi  abinui^ 
diofo,uclimperito  intelligi debet.  Sit  ergo  a tripla 
adbjfphxrula  ad  fphxnilamcx  plumbo  ambaTcra 
ro  uel  Iapide  ciufdcin  generis , dico , quod  inxquali 
tcmporeperucnientad  planum  e d.  Namapropora: 
tionemhabet  ad  b , ut  uigintifeptcm  ad  unum . pros 
portio  autem  fpatij  a ad  fpatium  b nonupla 
proportio  denfitatis  aeris  ad  aerem  cft  tripla,proptcrca  quod  den* 
fitas  illa  multiplicaturproptcr  impetus  magnitudinem . nani  fi  ro* 
bur,ut  decem  percutiat  baculo  lato, utquatuori(fl:us  erit  maior  du* 
plOjquam  fitrobur,ut  quinque  percutiat  baailo  , lu  duo : propter 
denfitatem  ergo  maiorem  acris  in  a, quam  in  b : Sc  quoniam  fi  fub 
maiore  impetu  mouctur  ac'r  fub  a,  quam  fub  b,  igitur  proportio 
erit  comparanda  longitudini  a centro  a ad  longitudinem  a centro 
b,qux  cft  tripla.  Si  ergo  fubtripla  cft  ratio  motus  b ad  a,  quod 
ad  nicdiumatcinet,triplaautcm  propter  iiclocitatcm  difcclTusac# 
ris  a medio  grauitatis,quod  cft  in  fupcrficic  e regione  centri  graui* 
tatis  in  linea  ad  centrum  mundi, ut  di(ftum  cft  in  prxcedcnti:  mani* 
fcftuin  cft,  quod  a , & b inxquali  tempore  perucnient  ad  fubif* 
dum  planum , xquidiftaris  centris  eorum.  Similiter  in  aquai: 

cum 
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cuiji  uerd  uidfatur  iii  illt  tanto  ccJerius  a defcendere  , quam  b, 
quaiuo  crtfemiJiametcr  a longior  remidiamctro  b,  liquet  ex  hoc, 
quod  orquaii  ucJocitate  dcfcendunt , fcd  ob  uclodtateni  motus  iii 
acrelarctdircnmcn  anticipationis  conta^us  foli  a anteb,  qui  di« 
gnolcitiir  in  aqua, ex  quo  patet  exadam  efle  scqualicatem.Sedrefi;» 
liunt  femcl  in  aqua  ambar,cum  pluries  in  acre  a folo, quare  etiam  in 
aqua  perturbatur  cognitioin  parum  accuratis, ati^  fenfu  praeditis, 
ficut  etiam  in  cafu,ne  altera  alteram  pmieniat,  utracj  comprchcnfa 
duobus  digitis,  altera  alteram  tangente,  & ufquc  ad  centrum  in 
aquam  dcmifsis  iimul  digitis  dilatatis  dimittcndsefunt, 

Propofitiocentefimaundeeima. 

Cur  ex  medio  teIaualidioremi<fVum,&nauesinfcaImo  a remo, 
ac  malo  recipiant  inde  expiippi  explorare. 

Ariftoccles  uidetur  in  Mechanicis,5(:  qui  eum  fcquud  runt,mai  co'‘’‘  ’ 

dentur  rem  nauticam  quod  ad  remos  attinet , referre  in  longicu« 
dinem  partis,qua  fcalmum  tanquam  hypomoclilium  interiaett 
6i^manum;ea  enim  circamediumnauiscum  illaibi  fitlatiorma* 
lor  ert.  Sed  &qui  lembos  ducunt,  Sc  in  puppe  magis  difiant  a 
fcalmo  &m prora,  quam  in  medio  nauis,nec  tamen  uelociusiU 
lam  agunt:  non  quo'd  ratio  illa  falfa  iit,fed  quia uelocius ferunt 
turedam  ob  aliam  caufam , quam  fit  haec,&  magis  uniuerfalem. 
Primumigicurfumamus.,  quod  fuperius  demonftratum  cft  fcili#  pj-epop^-; 
cct,  quod  ubi  pondus  aliquod  aequale  undique  tanquam  in  lia 
bra  fufpcnrum  fuerit,  proportio  ponderis  partium  inarqualium 
ad  duas  partes  xqualcs  , efi;  confufa  cx  proportione  lon^itudiss 
niscarunJcm,&r quadrato ciufdem  proportionis.  Sit  ergo  diuu 
faab in c, &iiat  ce  xqiiaIisca:proportioigitur  ponderis  bc  ad 
pondus  ea  efi  compolita  ex  proportione  b e ad  ca,  Siquadratof 
cius  fecudum  longitudinem.acpofiea  agi 
nadginmcdioab,^portioponderisbe 
ad  pondus  ea  eft,ucluti  longitudinis  b e a.  j| 

ad  e a, igitur  proportio  poderis  b e ad  e a,  ' — ' 

cum  agina  cft  extra  medium  in  c,cft  tanto 

maior  proportione  bc  ad  ca, quantum  cft  quadratum  illius  pro^ycno.’ 
porrioniSjCrgo  bepondusrnaius  cft, cum  agina  cft  in  c, quam  in  d.  ^amtiElan^ 
igitur  per  commune  animi  fententia  addito  communi  pondere  a e, 
erit  pondus  a bminusfempcrcum  agina  cft  in  d,^  in  ullo  alio  fo« 
co  ab.Ergopondus  ab  apprehcnfumind  mouebif  ab  xquali  ui  >'«•  «.(jnfca 
maiore  proportionc,q5  in  ullo  alio  loco.  Haftile  ergo  in  medio  ap» 
prehenfum  maiore  ui  monebitur, quam  in  ulla  aliaparte.  Et  fi  gras 
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cilius  fit  in  anteriore  parce  propinquius  coinprchenfum  calci,  8(;6 
cra{sius,iicl  grauius  propius  aifpicli.  Scmpcr igitur  ob  lianc  caiu 
faiji  mota  cx  medio  grauicatis , fcu  uclo , fcu  ramo , feu  maiiu  ucIo« 
cius  monentur, qu  am  cx  alijs  partibus . In  remo  etiam  pocefl;  accc< 
dcrciKud  commodum, cuius  meminit  Ariftoccics. Propter  hocigi 
tur,qui  malum  in  naui  collocarunt  tantum  unum , in  medio  ferme 
Propof.si.  cum  collocarunt, ut  antiqui: Si  qui  duos  aui  tres, maiorem  aafsio# 
rcmfdlicetj&altiorem  m medio  coiilbtucrimt. 

Propofitio  ceniefimaduodccima. 

Cur  cx  imo  leuia  longius  ferantur  declarare. 
c»"’.  lam  uero  cofid€rcmus,qubd  propofitum  cft,uon  foliim  in  conu 
parationeadmcdium,fcdextremoruni  iniuiccm,miira  enim  ab  imo 
udorius  fcmntur,quam  a medio  non  folum  manu , fcd  Icorpiom'# 
bus,&avcubus.  ViJeutus&  hoc  obicruare pueros  uirgamIon< 
glUS  tacentes  non  ex  medio, fed  imo  'apprchenfani , c|Uoniam  pars 
ipfa  anterior, 6«^  qua:  manu  apjirehenfa  efi,uchementi  impetu  emit» 
titur:  & ut  recipit  iinjirtum  magis  a-qualem,  longius  fertur, nam 
quod  emittiturproportionemhaberad  fpatium.Cum  ergo  appre 
hcnfainiTiedio  uirgaioluin  medietate  anteriore  impctumrecipint 
per  fc, ob  id  minus  lcrtLir.‘at  mipetus  Tequitur  proportionem ,utuii! 
Ium  clf,  qu.r  ell  circa  medium  ob  icuitatem  ponderis . In  Icufbui 
ergo  maius  fpatium  luperabunt  cmilTa  ex  imo, quoniam  p.-opor< 
tio fpaiq eadem cft ad  duplum, 6^  ad  dimidium. igitur  eximofa< 
mc  duplum  etiam  ijiatrj  ruperabit:  non  tamen  omnino  quiainaio^ 
rcinpic  dixi  proportionem  habet  ad  iil,quod  ex  medio  comprtlitn 
fumcIbAtinIcuibitsnoneftnecdrariumjUtcx  medio  apprchttu 
dantur , quoriiam  etiam  cum  incremento  illo  ponderis  iam  leuil 
funt:p!us  ergo  facit  longitudo  eius, quo  J c/aculatur,  quam  inipe* 

lusjcuiusdemondratiocflhaec.  Sit  uirga  [ l I— I 

a b apprrheiifit  in  medio  ponderis  imci:e  b c da 

media:,&:in  a d,ut  fit  d a palmus,  8c  uigelh 
Persg.  ma  pars  totius  ab, erit  ergo  rcfidtium  ad  duplum,  a d nonuplum, 
&ab  tota  unciarum  quin qi  cum  dimidia,fi!giturgrauctur,'quiam 
fiturecfioefimcditrunciae>in  xquidiftanti  terra',  qiiiiiqj  unciarum 
cum  dimidio,  erit  in  fitu  dimidii  rccfii  unciarum  trium.  Efl: igitur 
proportio  fcxcupla,!!  apprehendatur  in  medio , &:  ad  xquidifiaiK 
Pff  jj.  tcm,ad  apprehcnfiuninimOj&ad  angulum  medium : ac  emifla  cx 
adhabeteotumaerem  ab  circumdantem  impulfumcx  cb  folum 
dimidium  reliqua  pars  iii  trahitur,  ergo  proportio  fpatq  ab,erit 
fcxdrcupla  (crmefpatio  b c,  quoniam  efi  triplicata  corporis  ad  cor 
pus  cius, qua- tfi  longitudinis  ad  longitudinem , quadruplica» 
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rerpeAu  aeris  a c,c[ui  refiftit  apprehenfa  ab  in  c.  Etiam  miniis  fcrc« 
batur  quinta  parce, ideo  longius  eiaculabitur  triplo  ex  a , quam  cx 
c.Nec  tamen  maiore  impetu, quia  oblique  fertur,  qux  oblique 
feriuc, minore  cum  impetu  feriunt : atep  eo  magis  fi  leuia  fuerintiab 
acre  enim  circum  ambiente  perturbantur,  &!  in  inccrtuni  trudunt! 
tur.  Qiuccrgograuiafuntex  medio  emilTa,  & ad  arquidiftantem 
longius  feruntur,  & maiore  cum  impetu, quia  magis  direAe  i leuia 
autem  longius  ex  imo,fcd  minore  cum  impetu , fi  aliqua  caufa  are^ 
dlo,8c:a!quidifl:ancedeclinauerint.  At  fi' a fuprema  parte,  &:iuxta 
culj^idem, neque  procul  feruntur, neque  cum  impetu  ob  caufas  dis 
dfas.  Eadem  quoque  ratio  eft  omnium  machinatum  rideo  oblon* 
gelongius  ciaculantur, quoniam  proportionem  fcruanl  ad  canas 
lem.Sed  dehocinferius  agetur. 

Propofitio  centefimatertiadecima. 

Curuirgalongius  mittatur  a puero, quam  auiro  inuefiigare. 

Diiigcntia3&;  ufus  puerilis  efficit,utuirgaferaturfecundum  mcs 
diunirciflianguliruirautem  non  conftanter  iacit,&!  fecundum  res 
<fluni,at  reifliis  incefllis  in  Icuibus,quia  ab  aere  in  obliquum  defles 
(flimr  uirga  ob  longit udinem  eificit,ut  infleeflatur  infra  celerius , Sc 
definatcitiusmotus,ac  finiatur.  Tertia  caufaeft,  quddleuifsima 
non  adeo  recipiuntimpetum  ut  grauiarnam  leuifsimam  &^exigus 
am  ligni  portionem  maximo  nixu  uix  excutiemus  e manu . Caufa 
ergoefi:  quoniam  uim,oportet,  ut  habeat,  quod  contra  naturam 
niouetur,ut  naturaliter  moueripofsit,qua:cun(y  igitur  naturaliter 
exiguum  habent  motum,ut pluma, palea, fcfliucaznullaracione  ues 
hcmcjitcr  contra  naturam  agi  pofTunt.Qtiacdam  ergo  a pueris  Ion 
gius  iaciuturob  lolam  peritiam, & exercitationem , quredam  quos 
niam  ad  angulum  latiorem  magis  feruntur,  quam  fitredius , quees 
dam  quoniam  leuifsiniafunt.  oed  fi  leuiora  non  feruntur  ualido 
motu  uiolento,cur  tamen  a pueris  iatfla  longius  ferutur  5? Ratio  efi:, 
quoniam  maior  uis  deficiente  obie(ffo  magis  fatigatur, atque  ideo 
minus  mouet.  Propter  haec  igitur  omnia  non  foliim  in  pueris, fed 
in  machinis,qua’ accommodata funt,  melius  impelluntur,  aclons 
gius  ffc'runcur,quamlcuifsima.  nam  nec  palea  fcorpione  iadfatam 
procul, quam  fagicta  fertur, cum  proportio  maior  fit, tam  en  ad  pas 
Icam, quam  ad  fagittam.Inde  fit, ut  quemadmodum  Turea  illelites 
ras  fui  Principis,cum  timeret  ad  noftros  propius  accedere, lapidi  al 
ligataslongius  emifit.  Caufani  autem  huius  docet  Ariftotcles  iti 
Mechanicis  dum  qujcrit  cur,8<: grauia  Sc Icuia ualde  longe  proijci 
nequeunt;  nam  grauia nimis,moueri no  fadlepoirunt;Ieuia  etiam 
ualde  ad  rem  moiicrc  non  ualent.Ob  hxc  utraij  ex  hispariio  cum 
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impetu  em!ttuntur,tamctfi  uchcmcntcr  nitaris.  Sed&^lcuiafcrun* 
turhacillaCjUtnon  pofsintreEincreimpetum  prioris  ijiolcntix:ins 
natum  enim  cft, ut  duorum  motuum  fimul  in  eadem  reiiigcntium, 
cum  illa  proprio  impetu  feratur, unus  alterum  impediat:  nam  firo* 
tauehatur  circularitcr  a(fla,non  tamen  ceirabit,auciminucturinipe 
tus  circuIationis.Multa  ergoinhuiufmodi  anomalis  motibus con 
fiderandafuntjUt illorum  impetum  robiir,aclocum  dcHniamus. 

Cei-'".  Ex  hoc  liquet,  cur  plumbeae  rplvcCruUr  longius  feranturatortf 
mento  emilEcjquam  lignc«c,edam  fi  non  frangantur, 

Propofitio  centefimaquartadccfma. 

Circularis  motus  differentias  quatuor  efie , carumqvlc  rationem 
contemplari. 

Co"*  In  motu  circulari  aut  axis  progrcdit,autfuo  loco  manet.  Vtrcxp 
autem  modo  ucl  mouetur  ab  axc,ucl  circumfcrcntia,ioiturconfiat 
quatuor  efie  motuum  diflercntias;quas  cum  tres  projionat audior 
libri  Mechanicarum,  au  tArifiotcIcm  illum  effe,  credendum  non 
cfi:,aut illum  fiupidum  diccrcncccffe  e(l,  nam  modum  diuidendl 
eum  latuiflc  quis  putet,  cum  rota  igiuir  aut  Iphffra  in  plano  dr< 
cuniagitur,motiis cfi  ex  circum lereutia  prargrediente  axc:utpaf 
lamclbniotiscnimloco  nobis  moucntur  omnia,  qua:  funtinno* 
fais.Cumucrd  rotae  fub  curru  lunt, progreditur  axis  earum,  B^rota 
obidcumquicfcerc  nequeat, quia  facilius  circumucicitur,quam 
trahatur,proccdir,&hic  efi:  fecundus  modus, quo  vota  ex  circumfe 
rentia  mouetur, & cx  axe  initium  efi  motus. At  uero  in  rota  molari, 
&quibus  gladq  exacuuntur, cum  loco  non  moneantur , motus  eft 
ex  axetaxis  enim  rotam  circumagit, non  rota  axem , quieftit  tamen 
in  eodem  loco  ro  ta,  Si' axis  fcilicct,qin'a  non  progreilitur,fcdinlo« 
comouetiiv:atqiie hic cft  tertius  modus.  Demum  fu ccula putei, & 
ipfanioucturcircularimocuj&trochlea:  etiam, nc(^  cnimprogre* 
diuntur:fed  non  ex  axe  moucntur,ucrum  luccula  per  coloppcs  df 
cumducitur,&  trochlea  per  funcs,axis9  in  fuccula  mouetur,  intro 
chleis  autem  quicfcicprorfustdico  mouetur , id  efi:  circumdudtur, 
non  quod  progrediatur:ut  non  folum  fint  quatuor  modi,fcdpo« 
tius  quiiK^jiiam  &demonfirationc  oftenduntur , Sc  experimento 
doccntcdeprehcnduntur.Honim  omnium  liberrimus  cft,  primus 
cx  circumferentia  progrediente  toto,feu  attracfto  feu  impulfo  &uf 
Prepo/;4o.lodrsimus,cuius  caiifamfupraoftcndimus.Proximus  huiccftmo» 
tus  rotarum  per  axem,  quoniam  axis  premit  rotam  interiusfo# 
laiTi,&labicur:ideocpquod  axis,  Scrota  intus  fiiitlcuifsima,pro< 
dcftplurimum;&:aurigccaxungiainungunt,&nomen  ab  eo  traxit 

axungia. 
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axitngia.Et  q5  rota  magna  fit;quoniam  cum  norotajfed  axis  trahaci 
turin  xquali  tempore  &:  magna, &parua  trahitur;  utracp  uerd  una 
conuerfione  tantam  Irnea  rccflamfuperat,  quanta  eft  rotae periphe* 
ria.Quod  fi  plures  fint  rotae  celerius  feruntur,  quia  axis  minus  tan« 
to  rota  premit.  Etfire<5tus[fit  axis,&benerotundus,&foramen  ro 
tundum,  Alatius,  & e durifsimoIigno,ut  non  pofsit  inclinari ; ^ 
rota  ipfa  in  ambitu  ccqualiSjOmniahaecfaciunt  ad  motus,  uelocita* 
tem,  undeHomerus.  ’ jj 

1 tsuf^Kovi^ 

Id  eftjucftigiapercufsitpcdibus,  ante^illa  puluis  pedibus  eXrf . 
cuflusXuefiigiafcilicetrcIinquentibus)  ingrederetur.  Principalis . 
autem  caufauclocitacis  eft  agens,  uelut  equi.  Sed  inter  hucmotum 
& priorem  medius  eftScitala:  uocata:,nam  ut  in  primo  axis  proci* 
dit  & rotundum  a fupcrfi  cie  circumagitur,  licet  axis  etiam  circum* 
ducatur, utaxis,&!rota,aut{pha:ra  duplici  motu  moueantur,fci* 
Iicetantrorfum,&:  circumcirca,  in  rota  currus  duo  rjdem  motus 
fint, axis  quoqp  antrorfum  moueatur,  fcd  non  circumagatur ; unde 
impeditior  efthic  motus:itain  Scytala  utrumj  utroi^  motumo* 
uetur,&:-  circumcirca , & antrorfum , ateg  id  commune  eft, cum  pri*. 
mp  ita  axis  monet  rotas, non  rotx  axem , quod  fecundo  motui  ro*!. 
tarum  in  curru  proprium  cft,ut  tantum  degenerent  a primo  inotti, 
quanto  lcuiusucrtuntur,quaminfecundomotu.  Trahitur  ergO 
iugum  in  fcitala,uelut  in  rotis  currus, 
fed  eft  annexum  rotis  non  in  curri* 
bus.Propccrca  in  primo  motu  trahi* 
tur,uel  impellitur  a fupcrficictinfe* 
eundo  ab  axc,fcdnon  affixo  rotis, unde  aegre  trahuntur. in fcyta* 
la  ab  axe  affixo  rotg.Qiiareleuius  quam  in  curru,  difficilius  quam 
in  rotaucl  fphacraafupcrficie extima circumacfta.Quartus modus 
eft,utdixi,circumuecn:arota  ab  axe,  quum  non  progreditur, ut hl 
moletrinis,  Sc  rotis , quibus  ferrum  exacuitur.  Eft  enim  hic  fimilior 
primo , quia  contrarius , in  primo  enim  procedit  rota,  &uerti cur  a 
circumferentia, hic  quiefeit  rota,&mouetur  ab  axe.  Proximus  huic 
eft,  qui  ficinfucculis  ob  firmitatem  axis : nam  axis  eft  coniunefius 
rotae.  Vltimus  eft  trochlearum, qui  8c;difficillimus:fitcnimacir* 
cunfcrcntia,&:  axis  difiumfhis  eft  atrochlea:quodaddit  difRculta* 
tcm.Scd  Sc  trochlea  caret  colloppibus . Ergo  uerum  eft, quod  0* 
mnia  rotunda  facilius  circumaguncur,feduariaraaone:nam  pfus 
mota fuper  aliquo  plano, ut  inplauftris  &fcytalis:minusinfuccu* 
Iis, rotis  acuentibus  ferrum,8<!molis;nam&f)rotunditatem  iu* 
uet  ob  xqualitaicm  adconuerfionem,non  tamen  in  his  eft  adeo 
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utilis. Vtilitas  ergo  prima  cft,  cum  circumucrtiturinplano  ,uchii 
iurotisfcytalis,  &rpha:ris.  Secunda  qujc  minor  cft, cum  a fuperfi* 
cie  circumucrti£ur,ut  in  trochleis,  T ertia  cum  a coloppis,quxmi« 
nima  cft  omnium, ut  in  fucculis . Motus  autem  cccli  non  cft  ex  eris 
plici  primo  genere,  cum  fit  in  loco , &:  non  adlocum,nc(putrota; 
molarisinam  ille  cft  ex  axe;ncc  iitin  trochlea:  nam  in  ea  axis  qui  cft 
dtipfum  autem  ccdum  circaaxem  non  ucrtitur,fcd  cum  axc,fitas 
meninfccabilis  linea  circumagi  potcftdici.  Relinquitur  ergo, ut 
Ccclimotus  propior  fit  motui  fucculx,£|uamahiiuotui.  Differt 
ab  eo  in  hoc,  quod  in  fuccula  moucrur  axis  ab  orbe;  at  in  cocio 
• utnonmouctur  ab  axe, ita  nec  axis  ab  orbeteunep  fit  motus  fims- 
plicifsimuSjin  alio  genere  collocandus  cft : quandoquidem  in  illo 
nullapars  pofsitdici  primo, quod  neccfftiriu  cftinunoquoqp  horu, 
Propofitiocentefirnaquinta  decima. 

Proportionem  motuum  impulfionis,  attraftionis  inter fc  ab 
eadem  ui  declarare. 

Cfl"",  Conftac,qudd  attracftio  cum  fune  longiore  ualidior  cft,  quam 
cum  manibus , quoniam  cft  cum  motu  cjuodannmotiis  autem  aus 
get  adioncm,idco  attra(fl:io  ualidior  eft  hac  de  caiira,fcd  Sd  impuft 
iio  cum  baculo  ualidior  cft, quam  cum  manibus, quoniam  licet  coi 
ligcrcomncs  uircsinillo  baculo, ipfum  applicare  loco,undcfa« 
dlius  impelli  poteft.V clut  fphxra  ex  medio  latere ; nam  ibi  magis 
colligunturuircSj&fadimpcllendum facilius  cft,  quodeunqp  leuft 
useft.  Pars  autem  magis  remota  a centro  graiiiiacis  cft  Icuior, his 
duabus  caufis,  fphxra  ex  medio  latere  facilius  ac  magis  impellitur. 
Sednos  fupponimus  nunc  applicationem  xqualcm  clfc,  namfi» 
cus  ad  impellendum  facilius  cft  applicare  totum  corpus, quam  au 
traftionem.  Pcftorccnim  magna  ui  inipcllimus,nihil  cft  compar, 
quo  trahereporsimus.  Scd,ut  elixi, fi  t baculus  applicatus  alicui  la# 
pidicapaixe,quafacilius  poceft  impelli  trahi, &quxn'tur, qua: 
maior  fit  uis,an  atirahcndirSii  dico  quod  homo,ucl  conatur  trahu 
rctoto  corpore, &:impcllcrc,at<^hocmodo magis  trahit, quam 
impellet,  quoniam  corporis  pondus  melius  adhibetur  in  traeffione 
quamimpulfinuel  citra  corporis  pondus, fcd  folaiiimcnibrorum: 
^tuncmapisimpcllit,quoniamimpuIfus  fit  corpore  prono  in  30=“ 
fcriorcpartcm,qua:  inclinatio, &motus  cft  naturalis  magis,  quam 
in artraeffione in  partem  pofteriorem.  Scdubinullafit  diucriicas 
necp horum, nccp figurarum  xqualisuis xqualcm  cfTicitmotum: 
quia impiilfus impellentis  comparatione  cftattraiftio  rcfpcfluaft 
tcrius.  Verum  non  cfteademuis  Jiccpropcparimpcllcndi,  atque 
attrahendi  hominibus,  cum  attraftio  fiat  per  mufculos  ad  origft 
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nem  fuam  naturaliter  fe retrahentibus  impulfui  nullum  inftnimen 
tum  anatura  delegatum  inuenio  ^ nam  ad  extenhonem  mufculi  fa* 
neexaduerfo  funtfabricatircumergo  duo finttantum motus  mu* 
fculorum  tenfio.dum  retrahatur  ad  principium  fuumj&remifsio, 
dum  membrum  quiefeitin  naturali  nullus  erit  locus  impuIHoni, 
nifi  ex  confequendanon  per  fe,quamobremmulto  infirmiorem  iU 
Ium  accracfbone  in  brachijs  eire,neceire 

Propoiidocenteiimafextadecinia. 

Cur  machinae  ablongae  igneae  longius  emittant  fpharram  ex* 
plorare.  Co-», 

Quoniam  ratio  fuperius  adducflamccpin  his.nec^inhypophy*  Pro^i»i^ 
(is  (uocant  cerbatanas  ) non  poteft  fatisfacere, cum  tamen  idem  fc* 
quacur  in  his , ut  in  illis  uidetur , quafi  uis  elTe  in  fphxruU  fic  emif* 
fa,  &nonin  aere, quemadmodum  dicebamus,  coiliundlo  ciTe.  Ex 
quonecefireeiTetjUtquod  longius  ferretur,  etiam  ualidiorcsidus 
inferretjhoc  autem 
non  itafe  habet, fed 
idlus  magnitudo 
ex  robore  machi* 
narum  tam  ignea* 
rum.quam  fcorpio 
num  pendet,  nam 
fit  a fcorpio  ma* 
gnus,fcd  tenuis, ex 
hoc  palam  efilon* 
gius  mittere  fagit* 
tam, quod  a parua, 

&!  breui , quantun* 
uis  craflanonlon* 
gemittiiunac  uero 

quodb  crafiTus  & paruus maiore  cumimpetii  mittat  oftenditur 
nam  ea  pondera  fagictac  mouct , quae  non  poteft  moucrc  a, igitur  b 
ualidioreroboremouet,quam  a.  Praetera illud  oftenditiugumfiw 
nis  arcus crafsiora  dunora,quaemaioribusumbu8  indiget,  quam 
a,quiapucro  tendi  poterit.  Non  eft  ergo  eademratio  mittendi 
longius,  & ualidiorecum  robore.  Eadem  ergo  cum  ratio  fitin 
malinis  igneis,  crafsiores  enim,  & latiores  ac  breuiores  magis 
concuuunt,  quam  longiores  tenuiores  minoris  1^ha!rae  capaces: 
nonfolum  ob  magnitudinem  fphaerae  magis  illae  concutiunt, fed, 
ut  dixi , ob  maiorem  impetus  uimtcaula  ergo  eftmanifefta  inhis, 
fed  non  caufa,  qua  longius  ferantur  in  longiore  canali.  Seduide* 
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turuna,cadeiiicp  elTe  ratio  in  utrifque,  Confiituatur  canalis  ab 
longior,  & c d breuior,  wt fit fexqui alter  a b ad  c d,  8<  fitrurfui 
Tph^rulx  locus  e in  longiore, 

fexq  ui  alter  in  didanua  a b^,qua  . 

Iis  eft in  f a dj&crit  perdiifla  — ^ -a 

ab  Euclide  in  quinto, ac  fexqui 

altera  cf.  Poflfcmus  igitur  dia  ^ p j 

cerc,quodueIiit  ab  bypomo»  01 

chlio  longiore  ipatto  circumass 
giturpondusritaSc  a b c,  8i  f. 

Sed  rurfus  incidimus  inid,ut 

maiore  impetu  feratur  e quimf.Idcqliconcedaturroaioreferri  tjt 
t,quam  ex  f non  fequitur, ut  celerius, autmaiorcimpetu.  Percutit 
puerpugno  quanta uipoteft  ac  celerrime, uirrobufius  lente, &!mM 
noTcimpetUjfed  tamen  idlus  longe  maior  eft.  Eft  enim  iiflrusrobur 
nonauelocitatcfolum,fed  maiore  expenderis  grauitate,  qutrfola 
premit, urget, Si^frangitctiam  finemotu.  Solum  ergo  idreftatdu* 
biuiTjjCurfi  grauiuscft,moucatur  codemfcrmciinpctu:nam  quo 
maiore  impetu  fertur, eo  longius  fertur, non  tamen  magis  ferit, con 
cunt,autquaflraf,redgrauifas  ad  liocplus  facit  impccu.raleamaxb 
mo  impetu  demifla  non  ferit , non  Icdii , &!  celerius  dcfccndit,  fera 
nimfola  grauitate  a(flum,im6  etiam  temperato  idlultcdit  graub 
tcr,quanat,8dfrangit:ita<y  f maiore  indiget  quantitate  pyrij  pulue<i 
ris,  quam c:fiquidcm tertia  parteponderis  fua:  fphtrrar:  atmtiius 
cftpondus  f quam  e,ergo  maius  pondus  pulueris  f quam  e, ergo 
maior  uehemcntiai(flus,nquid€m  eafcquitur,robur  caufirmouen 
tisfimplicitenut  concludamus  longitudinem  idlusfequipropor^ 
tionem  mo  toris  ad  motum, fcd  uchementia  robur  motoris:  nam II 
cx  portione  mouet  aquale  pondus  maiore  cum  impetu  mouet, 
quoniam  maior  cE  proportio : fi  minore  igitur  pondus  maius  eft, 
&, ut  dixi  plusfacitmagnitudo  ponderis  cum  Icuiiiflu,  quam  mai 
gnitudo  idlus  cum  leui  pondere . Quae  ergo  feruntur  per  longio* 
res  canales  maiore  impetu  feruntur , & focietatem  habet  aifris  mod 
perlongiusfpatiUjUttardius  rcmittatur,quialongioretcmporcui3 
motus  confirmata  eft, & ^portio  eius,qu6dmoiiet, maior  eft  adid, 
quod  mouet,  quia  minus  extenditur,at  ucrdfmotu  minore  npors 
tioncicflu  facit  maiore, qa, ut  dixi,tato  graujus,cft  quod  ferit.  Quod 
aute  minus  extedatur  machina  a b quam  c d,nuc  oftcdci  e oportet, 
Piopofitiocentefimadecimareptima. 

In  cuniculis  maior  eftuis  pulueris  copioCoris  ampliore  in  fpw 

tio,quam  paucioris  in  minore  iuxia  proportionem  eandem. 

.... 
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Sit Iparium f d fexqui tertium  b e»  puluisquocpinf  d 
militer fcxqui tertius puluerib  cpondere,&:manifeftumcft,  quod 
dinn  conucrcitur  in  ignem  qualifcun«pfitproportio(modo  eadem 
ignis  ad  puluerem)erit  ignis  in  f d pariter  fexqui  tertius  igniinb  e, 
dico  quod  fi  crafsities  f d fit  etiam  fcxqui  tertia  crafsitiei  b e,  quod 
poterit  frangi, & moueri  f d quiefeente  b c.Vnde  idem  in  cuniculis 
ut magiius cuniculus  cummulto  pulucre  pofsitmoueremontem 
paruuscumpuluerc  proportione  rcipoiidentc  priorinon  pofsit. 
Nam  cum  tequalia  fint  omniaiuxta^  rationem  eandem, necefle  eft . 

pro  ratione  extendantur, atin  paruo  fpatio  minor  fit  denfitas  cgs 
te:^  paria  funtjCrgo  a paruo  fpatio  non  tantus  fit  impetus, quantus 
a magno.Impccus  etiam  proportionem  habet  ad  podus,&:  ad  conaJ 
iun(fi;ionem,amaioreigiturimpctuplura>  &!maiora  mouentur,&l 
conuclIuntur,quam  a minore, ob  haccigitur  minores  cuniculi  fuc« 
cutiunqmaiores  cuertunt,  maximi  exturbant, &profjciunt.  Nam 
qui  fuccutiunt , ubi  pondus , aut  coniunAio  maior  fit, quam  ut  dia 
flfaherepofsinc,  condenfant  partes  proximiores,8^  rimas  faciunt, 
per  quas  exhalat  ignis  aut  omnino  cxtinguitur,auccondenfatur. 

At  ergo  inbelltcis  machinis, minus  dilatatpuIuis,cumfueritinlon 

00  canali,  ob  id  ergo  maioreimpetu  feruntur  per  illas , qu^  per 
L -ruiores, etiam  quod  minor  fit  puluis, minor  fit  ignis.Experimeit 
tu:;»  facies  in  canali,  ubi  fambuci  medulla  pro  globulo  flatu  impeb 
lente  expellitur  abfij  periculo:  nam  quanto  minor  fuerit  canalis 
' nbitu  aclongioreo  maiore  impetupellitur.Forfan  quifpiam  noS 
*A;.rit.6potericuiderireprehedifre,quddinanisglori«  ftudio  per^ 

;•  '’,ifahumano  generi  doceam.Quibus  refpondco,  menihildocu 
. c,quod  in  humani  generis  detrimentum  cedat,huiufmodi<y  prg<i 
ceptaiam  obfcurafTc.utne  quid  maliacciderepoflethominibus  ex 
his:naqu6dad  ea, qua:  declarata, funt,caufasfoIum  retuli,  eflre(fius 
ipfimodi  artis  nimiu  feruntur , ac  nimio  plufquam  uelle  in  telligun* 
tur.  Vc  cum  ad  copiam, ad  magnitudinem, ad  coatfla  imperia  mife^ 

1 orum  refpido,nihiI  plus  pofsit  addi.Omnia  enim  hucufcp  fpeiflat 
?.d  potendorum  incrementa.  An  ergo  fuccurrere  affii(fi:is,  obfefsis, 
drKrcis,a:quare  condidone,liberare  a'  feruitutc  edam  rebelles  no  Ii* 
ccbit:'Ab  initio  fuimus  omnes  liberi:  excogitata  fuit  regni  ratio  ad 
commodum  hominum, ea uerfaeftperuimin  Tyrannide.  Subdli  ^ 
ergo  ratione  occurrenducflimbeciIIioribus:nareliqua omnia  ni* 
inis,utdixi,qu^’ad  cuniculos  ad  magnitudine  machiiiaru  adreifios 
a^us  ad  librametaad  longitudinem  fpacq,per  quos  globus  illede* 
fertur, nota  funt  improbis  illis  artificibus, nec  noftrum  eft  lpe<flarc, 
•uridlicuerit,pofl:quam  DcushancuioIenriamcfTeuoluit.  Multa 
iamnamus,q  Deus  cfTe  uul  t:boni  uiri  eft  no  nifi  opitulari  homini* 

buSjCtiamalis  modo  bonis  futuri  no  fint  impedimeto : quamobre 
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catradenclafunt,qujEopprcfsis  fintauxilio:carunt,qiif  fubtilibus 
confiat  rationibus, ct  multiplicata  amittut  uim  ut  quafi  prf’ftctpau 
camult/s,  di.  exigua  magnis.Iit  egteris  obfcurareita  decet  can<fia,q 
obefiepofliint,aut  quouis  modo  puerti  ad  malos  ufus  queat, ut  di* 
dano  didacfleputctjlioc  cfi  ofiiciii  no  folum  ^pbijfcd  ctia  pruden 


IIS  mri.  Propofitio  centcfimadccimaodaua. 

Quanta  pportione  decedat  idus  in  obliquum  parietem  ab  eo, 
qui  eft  ad  perpendiculum  declarare. 

Sit  paries  b d e, ex  a ferat  in  d icftiis,  qui  fi 
effetin  e d pariete  efie  ad  perpendiculum, 
iialidirsimuSjfinucroinfgabradcrctj&no 
coquafiaret.  Quxriturcrgo  exb  d’c  muro 
qualis  excipietur  4!  erit  ergo  proportio  anguli  e d a ad  angulii  b d a, 
iicluti  idus  a d in  d e ad  idu  in  b d,maniicfiu  cfi  aut  ievjui  ^pporrio* 
neni,quonia  maxima  liari  ctate  cofiatdum  ex  angulo  b d a acuto  fit 
acutior,qHonia  fi  b defit  qdruplusb  d acritrefiduus  ad  ilimidiub 
danoniiplusipfidimidio,&^adquarta]iartc  habebit, pportionem 
dccemiioucadunu.Sicrgo  ctiitinidciendcrcnt,nr>  elli  cerent  miilc 
idus  qd  eres, cuius  demonfiratio  hcccfi.SiippoiKinuis  ,pportione 
b d cadqrtampartcad  b addito  reluluo  ad  b d ccneloiu  decupla: 
riic  exduol>.  idibiis  comiipla  erit  in  d e ad  ea, que  in  b e, ctia  tribus 


inillccupla:nam  coqualFata  turriin  primo  idu,id  d decuplo  magis 
ad  perpendiculum  ^ in  b de  fumat  decima  parsiii  ambitu  d,&: illa 
erit  ergo  ta  difibluta.^i:  infirma  ex  ruppofito,qj  cfi  tota  b c:fcdcxfc 
eundo  idu  decuplo  magis  cocpi.iilidiit  illa  pars, Cp  b e ergo  cotade 
ccntuplomagis  quafiabitcxduob.idibuscd  turris,i[:  h e, & ita  in 
iribustcx  dece  millibus  ergo  idibus  ctia  ad  amufsim  tliredis,  cuta 
meiduix  fieri  pofsitiii  tata  multitudine  no  plus  cum  inuci  lui  e,  Cp 
exdccccdptcrquacxiguuquippiri  in  fiiperficic.  Imo'  ut  declaratu 
eft  multo  minus  repetita  ratione  multiplicis.  Obid  in  arce  Medio* 


lancfi  exterius  lapidibus  iiiuis  inrotiindu  didudafupcrficic  inter* 


uallocg  qdrato  hunc  in  modu  munitp  uint  altiorcs  tur 
res.  Fiat  ergo  murus  cuius^portio  a d e ad  b d a fit  fex  ^ 
quitcrtia,crittp  angulus  b d e dodras  rcdi,&:pai  u indi 
natisjfiquidcb  deeritquartapars  redi, & fit  tanrpma* 
onitudinis,atqp  duritiei, ac  adeo  bene  coniundus  fcr*i  | 
reis  catlicnis,acfiolonibus,utpofsitrefifieremachinarufe* 
rciuiu  ipbpra  librarii  ducentarum(qua’fancmaximcrfunt)  ' 
quinquaginta:cuccum,pportiofcxquitmianouics rqicii*  [ 
ta,ut/nnumcrisuidcs,craciatquinquics  replicatis  noiiem 
idibus, fict^pportio  decupla  quinquics^dad:a,qLip  cfi  cen  ^ 
tu  millium  ad  unuin  cnfudragintaquim^idibus.Antequa  ‘ 
ergoperuenitad quint]uaginta idus redos ncccfic erit, ut  ' 


DE  PROPORTIONIBVS  LIB.  V.  i.^ 
multo  plurcs  centum  millibus  i^us  excipiat  ante^  cueriatur,quas 
rccf1:a  fi  cfTet  quinquagintafoliim  potuiiTetfuftinerc.Qua?  ergo  hu 
mana  potentia Tufficcrcc. In  arceMediolanefiuidimusuix  attatfias 
in  illis  extuberationibus  lapideis.Scd  quoniam  hic  occurritur  per 
inclinationem  machinarum , ideo  dc  hoc  fermonc  fiim  habiturus» 


Propofitio  centefimadccimanona. 

Qiiantiim  i<flus  maching  procliuis  ad  angulu  minuat  explorare. 

Wuiufcc  caula  cxcogicarut,uci(flus  adpcrpcndiculu  dirigeret,& 
qiianqua  angulus  d e ffit  gquali  angulo  a b c, longe  tn  maior cft  uts 
a b q5  d c d iiplici  caufa/Sc!  quonia  a b eft  Tecundu  naturam  impetus 
ignis, &cnacoru,qiigcinittuntinaItum:&qd  pars  J, 

iuperiorin  b retineat  iiftu,  in  c non  rctineat.Scd  caui 
tas  fiat  maior  in  inferiore  parce;  cuius  experimetum 
quilibet  raeerepoteft  cii  hafta.Huicergo  folercitc,  q 
tormcntaiubccaltius  collocare  obftatprimu,  quod  ^ 
iiftiis  ex  dccliui  fitapcriculofiorcft^  machiiia,8(^ma 
xime  qd  ret.-o  impe!Iit,q?  ex  recroceflajpofl:^  exone 
rataerijdignofcitj&ad  collimandu  decedit  parte  ui* 

KJufuarLjnijqd  ccfi  paruu  fit  in  dudtutn,^^  idcuUmul 
lipliGiitione  magnu  affert  difcrimen.Habet  & como 
dum  ficus  nuiriaccliuis  tCTrafuppofita  ad  perpendiculum,^  i^um 
lufiincciaded  utomnib.inuicccoIleAis,perindefitac  fi  experpen# 
diculo, et  gquidi flanti  ad  folti  feriat, Venetus. S. aliter  Patauqcauic, 
uidctur^,q?fapicntirsimus  fic,8i  eandem  fcquaturubicp  normam, 
pofiqj  in  rotunda  figuram  tocu  urbis  ambijumformau/c,&:fonala 
ta,ac ^fundifsimaaqua^  perenni  muniuitj&^fumma  muri  partem 
rotuntlain huncinodu cflccitcauacpincerius  undicp,ne  cuniculis 
poliet  cucrd, a lateribus  uerb  liumilcSjaGcrafsirsimas  turres,  ut  nui  "N  ' 
ia  ui  pollent  dirui,cas^  tormentis  bellicis, undii^ latera luflrantib. 
replefie;,dlud  di!igencifsimecauit,nemurus  humilior efletaduerfa  ' 
ripa,fed  ud  libella  tamen  dcprefluSjUtetiamachinisin  terram  exteii 
fis  fplif  rula^  non  tangerent muru:nani  cu  foffa  fit  quadraginta  pafi: 
fitum.cxcedacaucmiirus  exteriore  aggerem  unopafru,utquicquid 
in  ambitu  cfl:  uno  itftu  oculi  cognorciporsit,& aggeris  angulus  ma 
iprfituno  pail’u,tu  magis  adiceffa  crafsiticmachinpficrinon  poteft, 
iiridusiii  inuru  dirigacur.Eam  ob  caufam  etia  cauit,  negdificiu  ul# 
luin,aiiCi:>lanta,uel  colliculus  eilcc  cirii 


cum  circa  uibead  tria  M.P.  laborat  hoc 
periculo  licc  urbs, ne  rota  gdificijs  eiicra 
fis  concidat/i  urcaru  enim  Princeps  dU 
cliciqxu  in  Nouo  cafiro  in  Mclitp  Jnfulg 
arce  S.  Elmi  appellata  plufcp  mille  itfli* 
b us  in  fingulo  s dies  imo  m d ob  tundcf  e 


ms  ^ f 
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itiunitioncs.Eum^  impetum  producere  aci  quindecim  dies , & iiu 
pintitumedamlongiiiSjUcfacile  domos  omnet  cuertat,  homines 
occidac:fiquifuperfunttotincommodis  obruuntur  uigilqs,  fame, 
fiti,puluere,utinutiIesrcddantUrJdc6  huic  incomodo  occurrunt 
aggeribus  intra niccnia  credis, in  quos  uis  cormctonim  igneorum 
emoritur.Scd  dices, cur  ergo  non  pro  muris  erigere  cos  pra:ftatj& 
minore  fumptu  fatis  ^quoniam  fubiuun  tur  a foflbribus  facillime, (i 
ad  illos  pcnicnircjipfsithoilis.Idcc>intramccniautililsimi  funt,,p 
mccnqs  parum profunt. Quod  ucrd  ad  tertiuiincs  attinet,  fub  qui» 
bus  latet  folTbrcs  machina;  laterales, &!  a fronte  ignes,  aqua  ah 
dor ^ihibent  omnino  iniuriam,qug  ab  his  imminet.  Cirterum  liut 
iufmodi  cum  in  longum  differunt  morbis, illuuic,  inc6modis,  pIiu 
ui)s,frigor!bus  omnino  dilToluuturjUt  nulla  multitudo  huic  operi 
fufficere  pofsit.Rhodus,  Alba  regia, Melita, Caftrum  nouu,  Byzan 
dum, fi  diferri  potuiffent  tempora, non  ccfsiflcnt nidori  quantum» 
uis  fupcrbo.Vicit  pertinacia, audaciacp  fumma,Corcyra, Viennam 
cap€i‘cno  potuit, quoniam  in  longu  trahebatur  oppugnatio. Mul 
tajmachiiiXj&paucihomincsprxdx  obfcHorum  expofitac funt: 
pauc^,8(^  pauci  homines  obfidebuntur  potius,  quam  obfidebunt 
Exercitus  magnus  diflbluitur,&'  fcmcdpfum  confumit , fi  nulla  fiat 
accefsio  aut  exigua  quomodo  ftabit;fi  magna  auxilia  omnia  cor* 
rumpuntiir.Contra  obfcfsis  auxilia  fi  ucniantluftrata,&munita,« 
omnibus  ncccflarrjs  ornata  uiri  integri  cotra  fatigatos.St;  feflbs  cor 
pore,armari  contra  inermes, alacres  contra  torpidos  fuperucniunt 
Ob  id  praecipuum  cfiauxiliumprercrhpchis,quioppugnanturco 
pia  militum, qui  per  inidanun^  quiefcancdiunod:u9,ucruno(ihj 
duo  tubicines  perfaipe  exercitu  infomne  in  armis  tota  node  coanc 
but.Serio  aut  diepugnare,&!  nodu  cu  minime  id  fperat,  & fatigati 
funtimiracuenircfolcntin  bis  infpcratis,acaudacibus'tTuptionib. 
pcrfgpt  eda  omnino  fupra  fidc.Ita  no  conquicfccrc  oportet  donec, 
uel  omnino  a cepto  delinat lioilis, aut  locu  occupet  fibi  rclidu  po* 
lius  ^ queelcgcrit.nam  experimentu  frequens  docuit, ubi  illx  ma 
gnguiresfuo  arbitrio  locu, que  elcgcrutobdnercpotucrint,  tande 
podrilocis  quatumuis  munitis  in  hoc  qd  diximus  cotra  opponaf, 
Etenim  fepte  modis  eu  urbes, atqj  arces  capiant, quoru  duo  funttx 
trapfen  te  confideradone  obfidio,q  magnitudine  ambitus  loci  (oh 
Iit,3(^,pditio,q  cuftodu  uigilatia, cuniculi,  euerfio  fuperioris  muri, 
euerfio  ab  imo  p machinas, cuniculi, feu  fuffofsio, urbis  euerfio,  feu 
gdificiorui&lquocantaggrefsiojfcu  oppugnatio  gfcalas,8^craiej 
cufagittaiijsihis  omnib.fa^tisfaduputo,pr^’lcr^  oppugnationin» 
pterhumilirafcmurorumalignis  opplcnf,at<p  fafei  culis, tcira^  tof 
fg:mhil.n.refiftitimmcnicillipotcftad,8^crudclitatiffuifsimoruty 
'•Snirvru.VerUjUt  dixi,tcrra  nodu  effodit, ligna  artificiofis  ignib.eru 

untur. 
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yntur.Dc longum  efl:  opus  fiue  pcrpaucoSjHueper  multos  quis 
ficercfonccunutnonmmusexigattcniporis,  quam  obfidio  :nam 
multitudine  unus  alterum  impcdit,8c:  mortui  uiuos, ut  omnino  re» 
ijt  non  fpcranda  nifi'  aducrfus  inereifsimos.Pontcs  euertunt  inachi' 
na^jigncs^.Scd  ubi  etiam  muros  obtinuerint  ob  rotunditatem  in 
illis  confiftere  non  polTunt.Indc  a defenforibus  propulfancur  fariii 
iis, telis, ignibus, trailfuerfis  trabibus, machinisallud^  accedit  com 
modi,iu  quanto pluresco facilius  excutiantur.  Dixi  non  debere 
uercri  maxima  etiam  praeter  id, quoniam  d(!i%iprg  tanto  fanguine 
acquiiirg  tanto  dcoioim  Sc  hominum  iniuriamodica  fcintilla  ignis 
finemunicionibus,excrcitibus,fiue  machinis, abfcp  terra?  cocufsio# 
ne,aucinundatione,ucl  pefte  euertuntur.  In  illam  miferam  lachry^# 
mam  patris  fcintilla  ignis  inferni,cum  Deo  placuerit, mittit, ex  quaj 
quod  coalitu  eft, multis  feculis  imperium  luxu, crudelitate , (lultioa 
unius  filrjjUix  uno  luftro  toto  diflbluitur.  Hanc  fciiidila  cum  felici 
etiam  genio  fecum  ex  utero  detulit  Alexander  Magnus.  In  alqs  ait} 
genium  fortiti  fune, ali}  fein  tilia  detulere  ab  Orco.  H x imperio  AlTy 
riorum  per  luxum  Sardanapalus:ex  Medorum  per  fcintilla  Aftya^ 
ges:cxPcrfarupcrftulritiamDariusiexRomanoruHonorius.  Di 
cesjhgcquid  ad  ^portiortcmdmd  uelut  machina  ad  perpcndiculu 
librata  pauculo  illo  pulucre  Pyrio  urbe  euertit,ita  fcintilla  illainfcf 
ni  ignis  femini  magni  tyranni  inditaeuertit  atep  diflbluic  totum  rc* 
gnuin  fine  machinis, ut  dixi, uel  exercitibus  ullis, & quod  maius  eft 
remedio  nullo, Sed  puerulo  indito  luxus, ignauia:, crudelitatis  atf^ 
flui  titie  fontibus,mirabile  di(flu  fanc,  Sc  ad  proportionem  diuinoa 
ruminflrumentoru  pertinens. Sed  redeamus  ad  inflitutum:  Video 
enim, quid  pofsic  obrjci/cilicct  muros  craffos, et  altiorcs  tueri  urb2 
Sc  ardificia  illius  polTe  abfcp  aggeris  ere<fl:ione,& fi  diruanf  manere 
edam  nihilominus  imO  magiB,quodeftterram,ufcpquoniacadem 
ratione  manet, quia  concud  non  pofsit  a machinismec  hoflesid  cu 
raturos,rperances  hocfolu  fufFiccrCjqd  mcenia  folo  aequent,  id 
fadu  eft  Mediolani, &^in  arce  eius, tu  Papip  &in  Crjcmonenfi  arce. 
Verum  ni  fallor, ut  paruis  arcibus  a tanta  ui  tormentorum  nullum 
cft  pra:lidiu,autfaluds  fpcs,itanc(^  couenit,ut  muris  humilibus  ag 
geri  confidant, nam  8c  pauci  homines  tarito  labori  non  flifficcrcnt^ 
& agger  cum  fofla  effbfla  fcilicet  terra  defenfores  nimis  in  anguftu 
cogeret.  At  in  urbibus  contra  cucnictimuris  enim  creiftis  altius  ma 
chinaelapidum  fiuftis  hominem  ocCidet:an  percufla  fuperiorc  pat' 
te  obeoniuneftionem  inferior  concuritur,&  inde  totu  fimul  cadit, 
utuidimusPapig.quo  cadetej&foftaimpletur,  facilior 

aditus  ad  fubruendum  reliquas  partes  prf  bet ; imo  pcrculfi  dcfcn< 

fores 
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fores  fapc  muneris  fui  obliuircuntiir,  deferta^  ea  parte  liberum 
ingreffumhoftibuscxhibcat.Tum  ucrd  magis, quodnon conii* 
dunt  animo  no  ad  id  parato, pofle  aggerem  furticientem , Sc  in  tam 
breui tempore cxftruerc,&  etiam  intelligunt, antequam  erigatur, 
patere  a lateribus  introitum  honibus. 

Propofitio  centefimauigefima. 

Proportionem  partium  nauis  ad  eundem  obliquum  uentura 
explorare.  ' 

Sint  mali  in  iiaui  abe,  adbc,cf  uentus  e regione  g h k etiam  ad 
perpendiculum  feratur, ut  anguli  g d a>h  eb>kf  e fint  aequales , dico 
tamen  diuerfo  modo  affici:  nam  cum  premitur  a uerfusl,  cpremi»  j 
turuerfus  f: atfiprcmaturcucrfus  na,prcmiturucrfus  d,atfipro  'i 
maturb  uerfus  m,  Sc  auer# 
fus  1 , fcd  non  quantum  ex 
g d j Si  cucrliis  n , fcd  non 
quantum  ex  k f,  ab  eodem 
ergo  uento  contrarij  mo* 
tus  efficiuntur  ex  udorum 
diuerfitatc.ctenim  peruen 
tum  dfcrcturadmcridicm 
nauis, Si  per  uelum  f ad  Se 
ptentrionem  edam  didu)* 
do  auxilioelaiii.quanto 
magis  cum  illo : Si  fi  uen^ 
tus  excipiatur  in  f uelo , 
noaiuuabit  clauus.  Si  fi  in 
d dirigetur, Si  temperabitur  motus, Si  fi  in  e medio  modo . Ergo  fi 
uentus  feratur  rede  iuuabiqut  dici  folct  oinnibus,8i  plenis  udi* 
cxdpcre,ficx  obliquo  demittere  antennam  puppis , fin  autem  ual* 
de  obliqu  us  lit,folo  prora:ucIo  utemur.  Si  ualidior  quam  oportet 
humiliore. Atque  haec  poftmodumfunt  diligenter  numeranda, ac 
metienda:nuncfufficiatcaufamrcddidifre,Si  admonuifrcdiucrfi# 
tatis  motuum,  qusc  ex  udis  contingit:nam  c6  fertur  nauis, quo 
prora  dirigitur.  Ergo  cumpuppis  tanto  feratur  uerfus  meridiem 
a b,  quanto  prora  uerfus  meridiem  a d,  Si  quanto  puppis  fertur  uer 
fus  mcridie,tanto  prora  ferturuerfus  boream , igitur  quanto  prora 
fertur  uerfus  meridiem  a d, tanto  uerfus  boream  a b f,  fcd  litu  s claui 
potefimultoplusin  comparatione  ucli  d,  quam  ffcilicct, quia  di* 
ftantiaab  a cft  o a,Si  diftantia  e e eft  o e,  tanto  plus  ergo  potefi  cl« 
«i  fitus  in  comparatione  ad  udum  d,quamf  quanta  cft  proportioi 
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o a, ad  o c,  igitur  dauus  cft  longepotentior  in  comparatione  ueli 
d, quam  f, ergo  ucluni  d minus  agit  nauim, quam  f.Sed  ut  extrema 
fc  habent,  itamedium  eorum  comparatione,  igitur  malus  b euali*' 
diorcfl:, multo  d a,&^  infirmior  c f.Verurti,utdixi,obfitum  iimplu 
ciicrualidiuscft.uelumequamf,  Sc  etiam  quia, ut  dixi ,altior  Sc 
crafsior  folet  ciTe , ideo  mulco  ualidior  tribus  his  caufis,  quam  e fj 
adde  quartam  qudduelum  habetmaius,antiquo  tempore  uocas 
tum  acarius.At  ut  etiam  docui  c bnoneftin  medio, nec  a?quidiftaC 
ab  a d Sl  c fjfed  inclinatur  ad  proram  idco^imbccillioncum  ergo 
fit  xqi[alium,&!  paulo  maiorum  uirium,  quani  c f,& tutior, 8d  me« 
lius  agatur  per  clauu  quam  c f,  & fit  a d nimis  iufto  imbecillis,  pro* 
ptercab  e mali,  Elicii  maximus  cft  ufusiaded  mali  nomen  per  aru 
tonomafiain  dcipio  fimpliciterintelligatur. 

Piopoficio  ccntcnniau(genni3prima4 
Flabelli  uircs,atcy  naturam  declarare* 

Sit  flabellum  a b c appenfum,utfolct,ina,&moucatur  motii  ' 

quafi  circa  axem  p a q in  parte  inferiore, & aer  comprehenfusfub 
b h k, &;fpatium fit  1 m figurae nauicularis, quteconftatciTepar* 
lem  cylindri  inanis  ex  formatione  ab  Euclide  feriptarnam  fi  pro« 
ponereturp  aq  ad  perpendiculum fuperftans  plano, fieret  circum« 
cluif}:a  ab  c fuperficie,  quaeciretlata  fupcrius,ficut  «iaminferiiis 
cylindrusiat  fiipcrius  a b tenuis  efl:,&!angufl:a,  ergo  fiet  pars 
lindriinanisiquianon  circunuoIuitur,donccredcat.  Ergo  perdia 
(fta  fupcriiis  fcdlio  illius  p r q s per  axem  eft  pars  cuiufdam  elly»  Propof.Sfl 
pfis.Etfciftioqutcuisplanafuperficicfxquidiftansa  b cucluttu, 
iremqj  xquiclidans  axi  p a q eft  fuperficies  rci^iangula,  quarum 
una  ert  fimilis,6cxqualis  b h k,eflinuna  fuperficiecum  axe  p aq 
aliaucrd  eftxquidiftans  eidem  axi  maior  aut  minor  xquidiftantU 
um,&ipralaterum,at9re(fiangula  ac  fi  cylindrus  ftans  axi  plano 
xquidiftanti  fecarctur  iuxta  longitudinem  ieu  altitudinem  fuam: 

manifeflum  cft, quod  ifta  duo  plana,  SC  eorum  fuperficies  fecant 
fc  mutuo  ad  rciftos  angulos* 

Qiiibus  conftitutis,qui  ftabuntiuxta  l,5;fm  longitudines  aeris 
moti,&:  loci, per  quem  tranfit  flabellum, fentient  magnum  uentum, 
quoniam  cum  corpus  m x 1 ab  extremis  partibus  fit  elatius  a b cx^i 
tremig,ftantcs,&!  alti  tangentur  auento  agitato.Siuerofedcanqacr' 
primum  nonattinget  illos, ut  etiam  quiaTurfum  pclliturnon  per*» 
ucniet 'ad  illos, imo  dift’ugiet,ergo  non  refrigerabuntur.  Qui  uerd 
alateribus  1 x m ftabac  hiccinde,uelut  in  f g,fi  fteterint,n5  refrigera 
butiir,  quiaquado  flabellum  eritinl,uelm  aer defcendcc,CTgo  fugi 
ct  ab  illis, cum  autem  fuerit  in  x,  erit  in  loco  humiliori,  &mouebis 

tur 
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turdiuerfa  ratione,  [quippe  ab  finh,&nonadlatera,crgon^iie 
contadu, neque  motu, qui 
fiet  per  xquidifiantem  f, 
d^gnon  poterunt  refrigcs: 
rari.  Sedfihumililoco fe^ 
deant,quoniam  aer  defccn 
dit,ex  i & m uerfus  x, 
edam , quia  erunt  proximi 
hk,qiiado  fuerit  in  x,refi:i* 
gcrabuntualdc.  Quiaute 
ciHt  iuxta  h &[kminusre«  ^ 
frigerabunt  utrif<p,fed  pau  j 

luium  in  reditibus  propin  / 
quis,  & necp  flantes, neq^  / 
fedeteSjfed  fi  altius  attollas  / 
tiirh  k.Rurfusfibhkfues  I 

rit  grauior  eodem, ut  dc* 
fccndattantoimpctUjquas  \ \ 

to  afccndit  attradiim  , ut  \ 
pote  ex  ligno  tenui  nucis,  \ 
tunc  multo  magis  refriges  \ 
rabit, &!procu!,  no  ob  uim 
ualidiorcm,  fcd  quoniam 
celerius  occurfan tes  fibi 
contranjs  motibus , ac  ucs 
hemdibus  fictcollifio  par 
tiurn  acris,  Sc  ideo  in  ambitum  impelletur , & undique  cubiculum 
refiigerabit,  quod  non  faciet  maius  longcflabellum  Icntomotu 
agitatum, aut  cx  materia  Icui . Idem  multo  magis  contingeret,  ubi 
duo  cifent  flabella  laqucanbusappcnfa,  qux  ad  perpendiculum' 
acrem  moucvcnt,fcuquod  fuperficies eo  modofcliabercntt&fi 
flabella  rotunda  cifent, tunc  maiorem  ambitam  adis  occuparent, 
8(:uclocius  deficientibus  angulis  mouebuntur. 

Propoficiocentcfimauigcfimafecunda. 

Contemptus  circa  folis  rationem  in  umbris  declarare. 

Conflat  primum  folcm,&  cxcencro , toto  cius  ambitu  illumw 
nare  hanc  primum  diucrfitatem  , qiix  aliquando  tota  diametro 
computata  dimidium  unius  partis  totius  cccH  excedit:  fciotcriei 
ncgligunr,utcxiguam.  Secundo  etiam  diucrfitatis  illius, qua  mo< 
dd  a terra  uerfus  abfidem  dcfcrtur,mocld  ad  terram  defccndcrcto# 
tidcmuariata  altitudine, iion  parum  nullam  habent  rationem , feii 
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qiiodtantancfit,uceuidejitem  iii gnomonibus  faciat uarietatem, 
feu  quod  incertum  adhuc  fit,an  id  uere  foli  accidat.  Tertium  cft  Ra 
nis  Limbrcc  ip/Tus  gnomonis,  qui  incertus  eft,  ut  pars  non  contem# 
nenda  in  dubium  uertatur,  quoniam  feniim  ex  obfcuro  in  illumi« 
natum  feratur, attamen  contemnitur  etiam.  Quartum  quod  cum 
fbIiT30ueaturinrpira,fingiturqu,afi  in  parallelo  ajquinofliali  circu 
lo  circumagatur  ab  his, qui  horologia  deferibunt. Quintum  quod 
cum  inaequaliter  in  orbefuo  moneatur  quanuis  exigua  fit  ha*c  difs 
ferentia, tequaliter  tame  moucri  prael^pponitur.Sextum  eif,qudd 
dies  icquaies  fupponuntiir,  qui  tamen  tum  exrationepartis  pera»* 
gratjc, tum  ratione  alccsifus  ciufde  iiint  inarqualeSj&Ttamcharcinrf 
qualitas  etia  in  horaru  computationeprtetermittitur.Sed  Sc  hgc  ut 
prior  ratione  magis,qua  feiifu  deprehendit.Septimu  eft  difmmen, 
qd  oritur  ex  uifus  circulo  feu  horizonte,  & circulo  tranfeimteg  cen 
tru  mundi, nam  horizon  uere^  tato  minor  eft  circulo  magno, quan* 
tum  eft  femidiameter  terrg,  coparatus  ad  femidiameiru  orbis  coele 
ftiSjfed  eft  infciifilis  quantitatis.Qdtauu  eft, quod  trianguli  ex  gno« 
mone  umbra, &:.radijs  folis  latera  non  mutant  lineas, quae  afole  ad 
centrum  terrae  deucniunt,nec  quod  maius  eft,radius  folis  ad  uerti* 
cein  hominis  breuior  habenirfemidimetiente.H^cigfcomnia  fei^' 
otericoru  opifices  non  obferuant,  fed  negligunt.  Verum  quatuor 
tantum  altitudinem  poli  regionis  locum  folis  ineclyptica  locum 
folis  in  circulo  a:quino<fi:ialis,ucl  arquino^iali  parallelo,  ex  quis 
bus  tribus  fit  altitudo  folis,  una  in  circulo  fcilicetuerticali  ab  horis 
sonte,  & differentia  lineae  meridianae  a linea  uerfuspolum,quani 
oftendit  lapis  Herculeus, dc  qua  didlum  eft  fuperius. 

PropoficiocentefimautgeQmatertia, 

Cognita  ratione  umbrg  ad  gno 
monem  finum , & arcum  altitudu 
nis  ab  horizonte  quouis  tempos 
redignofeere. 

Sit  circulus  magnus,  in  quo  fol 
a f g fuperftans  ad  perpcndicus 
him  circulo  uiftisf  e g,quos  mani 
feftum  eft  tranfire  per  idem  cens 
trum  mundi  c,quiamagnifunt, 
fit  c d erecTta  ad  perpendiculum 
fuperf  g,nam  perinde  eft  perfes 
ptimum  contemptum, ac  fi  fupers 
ficies  horizontis  iranfeatperterrg  ic 
ideo  proportio  e c ad  c d umbra:  ad  gnomonem, ut  b c ad  b a,  ergo  pwp.  * 1 3. 

le  per 
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per  dcmonftmab  a cognita  in  comparatione  a d c a,  cr  a autem  per 
oflauum  contemptum  eft  dimetiens  circuli , ergo  a b finus  notus, 
&arcusf a.quodeftprimum  cognitum.  Ethic  quidem drculus 
ueriicalis  dicitur, quia  perillum  traiiQt,  aliter  non  clTet  ad  perpen* 
diculum  horizonti. 

Cot”'.u  Exhocfequitur,quodaltitudines  folis aequales  omnesin  lino 
funt  circulo  horizonti  parallelo . Et  fi  fol  fuerit  in  uno  circulo  ho* 
rizonti  parallelo, altitudines  folis , & umbra:  magnitudines  «qua* 
ks  erunt. 

Cof'”.2.  Sol  nifl  bis  in  una  dic  poteft  cfle  in  cir.ciilo  horizonti  paralleli^ 
fcmclantcmcridiemj&femelpoftjtantundemab  eodem  diftans. 

cor^.j.  Cum  ergoitafit,necc{reeftumbrasa:quaks,&drcuIumhoru 
zontiparallelufieri  fub  inxqualibushorisin  diucrfisfemperdie* 
bus, praeterquam  cum  in  puncflis  fuerit  aequalis  ab  gquinodiali,^ 
in  eandem  partem  dcclinarioniSj&hocbis  cocingitfolumin  anno 
pro  quolibet  circulo  parallelo, ficucmcodem  dieetiambia  tatum, 
utdidfumefl. 

Co'“.  Nam  exempli  gratia,  cum  fol  efl:  in  initio  Capricorni,  & in  Coeli 
medio,  minima  cft  umbra  eius  diei,&  to  tius  anni.  Cum  ei‘go,  fuerit 
antemeridiemjuelpoftjeritumbramaiorcxfuppofitofecudo  um* 
bramcridiei.atei  ecqualis  poieritefleiimbrameridici  alterius  diet 
exprimo  fuppofico,  ergo  umbrec  aequales  diuerforum  dierum  fi* 
untfub  diuerfo  fitu  folis , quo  ad  circulum  meridiei , quod  erat  de* 
monftrandum. 

Cor'".^.  Ex  hoc  rcquitur,quod  horarum  determinatio  fit  icaindum  line* 
am  in  «qualem  obliquam, quse  toti  anno  fcmiat,uta:qualiuni  um* 
brarum  determinatio  hararum  S>C  partium  eius  numerum. 

Cer™.y.  Ex  quo  colligitur  modusfaciendi  gnomonem, feuperumbras 
recH-as/cu  peruerfaSjqui  docebit  toto  anno  non  foluhorasjfed  mo 
mentapuHii  a , de  quibus  diclu  efl;  quod  m m Aiochorani  perficiut 
Propofiuoccnrcfimauigcfimaquarta. 

Proportionem  umbra:  uerfar  ciTe  ad  gnomoncm,uclut  gnomo* 
nis  ad  umbram  uerfam. 

Co'".  Vmbra  uerfa  dicitur,  quoties  gnomo  in  pariete  ad  perpendicu* 
lLimfigitar,fic  utgnomo  «quidifcctcirculo  horizontis.  Sit  ergo 
paries  c.  k ad  perpendiculumf  g,  & h k a d gnomo  ad  pcrpcndicu* 
Pci- 1 ■■  parietis  ^foljUtpriusina,  & fit  primo  khtantx  longitudinis 

u'.  irtihiccIocuK  ficpu(flusd,ut  fit  radius  ah  d e,erit^  angulus  du* 
Vii'  4,fexii  ifinq}  ;\v.jUalis,3cpropterca  triangulusk  h dfimilis  d c e.Sit  modo 
giioDi.isriaiormlipfohk&clniaiorckreu  «qualis,  & quam  an* 
'Hilik&hecfifunt.&angulilm  n,&:khd  «qualis, quia  an, SiJac 

funt 
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liinta^cjuidiftantcs  per  odtaimm  contemptum,  erunt  per  dida  trin 
afigjuli  limilcs  , igitur  proportio  I m gnomonis  ad  1 n umbram 
ut  Ic  h gnomonis  ad  k d umbram, fcd  k h,ad  k d,ut  e e umbrar  ad  e d 
gnomonemdgiturproportiol  mgnomonis  adi  n umbra,  ut  urna 
brte  ccad  cdgnomon€m,quodfuicdcmonftrandum. 

Ex  hoc  primum  patet  &prf  cedenti, quod  cognita  proportione  cur",  r.' 
iimbrg  ucrfg  ad  gnomonem  cognofeitur  /inus  foIis,&  arcus  aldtua 
dinis  in  circulo  magno , & eft  altitudo  ab  horisontis  parte,  quze 
proximior  eftloco  lolis,ut  dcmonflratum  anobis  in  Geometricis. 

Sequitur  cciam,qu6d  cum  umbra  fuerit  aequalis  gnomoni,  feu  con*.*.' 
rc(!ta,leu  uerfa  foIis>uel  Lunae, ucl  ftcllae, altitudo  erit  partium  qua* 
draginta  quinc^mam  anguli  d &e,uel  d&^h  erunt  aequales:  igitur 
arcus  f a medietas  quarta  ideo  partium  xlv.Et  fi  gnomo  fuerit  ma* 
lor  umbra  uerfa, ucl  minorrcdajeritarciisf  aminorxlvpartibus,fi 
contra  maior.Et hoc  ubicj  terrarum.Etubi  non  pofsittantundcm 
eJcuarijUt  quando fol  eftiub  circulo  capricorni, nunquam  nobis  Pcf 
gnomo  a'quabicur  umbra:  redje fed  femper  eritminor,&fempcrp|^'^’"^'.^^ 
maiorumbrauerfapariratione. 

Piopofiriocentefimaufgenmaqmnta. 

Proportionem  dimetientis,&perfphcrif  cuiuslibet  cfrculiparal 
Icli  acquinodiali  per  cognitam  partem  magni  circuli  demonftrare. 

Harc  erat  tam  clara,  ut  hiclocum  non  mereretur:  tam  nccefiaria  Ca"’.' 
buicpropofitOjiic  non  potuerit  omitti.Sit  ergo  Aequinodrj  circu* 

Ius  ab  portio  circuli  magni nota, a cparallclus  circulus,gquino(ftii 
circulo  c d, erit  igitur  finus  c d notus.  Et  ideo  quadratu  c d notum,  p,,. 
ergo  pars  utraqib  d d anota.Qiiaredetraiflaad  ex  db  relinqui*  e/s.c7i7. 
turdg  ccqualisf  c diametro  paralleli  afsignari.  Quare  ptoporiio 
ab  ad  c f nota  ex  obiter  fupra  demonftratis,  & pariter  ‘inibi* 
tus  circuli  a b ad  ambitum  circuli  c d,eft  enim  ut  dimetientis  ad  di*  Per  jij, 
metientem.  Propof, 

Propofitio  centefimautgenmafexta. 

Ciratlihorarfj  naturam  declarare. 

Circulus  horarius  efi:  circulusmagnus 
tranfiens  per  fole,  autIunam,autquoduis 
fydns,dcquo  agitur,  8<:per  polos  mundi, 
ideo  differt  a circulo  priore  altitudinis  So* 
lis, quia  ille  ftat  ad  perpendiculum  fuper 
horizontcm,nifi  cum  tangitur  uicemeridi* 
anijUterqj  tamen tranfitpcr  centru mundi, 
ac  folis.  Hic  etiam  ad  fimiles  partes  a:qui* 
tio<fii|  circulum,  Sc  omnes  parallelos  fccat. 
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Ecprindpalfs  cft  meridianus, ideo  ab  illo  Aftrologi  horas  iitrincp 
ante,  &poftmtmerant,Idedciaru  cft,quddhorse  ameridie  coms 
putat*  fune  comunes,  habitantibus  (lib  qiiauis  altimdinepoli , 8c 
ubiuis  Iit,  fol  modo  regiones  arqualiter  diftent  afortunaus,feu  fint 
in  eadem  longitudine. 

Propofitio  centefimauigefimafeptimar 
DataPoli  altitudine  ortus  amplitudinem  demonftrare. 

Sit  horizon  a d b acquinodq  circulus 
akf  eclyptica  c g,  &pundus  ortus  in  ca  g. 

&ciniriiim  arietiSjS^gb  amplitudo  ortiua 
&!ce,cf  quart*  circulorum, ut  fit  e f maxi# 
ma  folis  declinatio,&  polus  mundi  borea# 
lis  l,quiaigiiurl  d nota  cft  ex  fuppofito , 8C 
Ik  quadrans  erit  kh  refidiiu  ad  dimidium 
circuli  notum.Qiiiaucrd  a2qumo<5lmm,& 

Meridianusfecanefe  ad  angulos  rciflos,  & 
ba  sequidiftatab  utroqppolo,eritb  polus 
h d , quareb  k,  quarta  circull,S(f  angulus  k 
rcifius.lgitiirfumusindilpofitionetabula# 
rum  primi  mobiHs,ergo  etiam  oppofitus 
triangulus, qui  ci  eft  aqualis, & f quiangu# 

Ius  in  cadem  diTpofitione  b m d, quare  cum 
data  fit  g n declinatio  pu(fli  g dati, datus  erit,&  arcus  g b quaefitus. 

Propofitio  centefimauigefimaotflaua. 

Nota  amplitudine  ortus  cuiuft^  pudi  arcu  femidiumu  inucnirc. 

Co".  Sit  in  eadem  figura  nota  gb,uolo  illius  arcufemidiurnum.Cum 
ergo  g n fit  declinatio, erit  pars  arcus  Meridiani  horari}  per  polos 
tranfeuntis, compleatur  ergo  lgno,8<!quiagnnotacft,qiuadc# 
clinatio  pun<fi:idati,8(!gbnotacxfuppofico,8(!f angulus ledus, 
quia  cf  cft  portio  meridiani,critb  nnota  difterentia  afcenfionis  a 
quarta  circii iikb,igif  tota kn  arcus  femidiiirnus.Qitoniagp  paral 
Iclus  fimilis  cft  k n,8^  in  eo  reuoluitSokcrgo  quando  enivn  pmte# 
nietad  p . Pofllimus  etiam  fine  inuentione arcus  ortus  aniplitudi# 
nis  per  triangulum  km  d cx  notitia  g n cognofcevc  eant'  em  ii  b. 

Cm'".  I3x  his  duabus  fequiturcoueifafciliccr,cpdataniagnitudinedici 
cuiurcLicj  in  quauis  regione  nota  erit  poli  altitudo  ciufdc  regionis. 

PiOpofitioccntcfimauigcfimaaona. 

Data  alritutliuc  folisiiiquacunq^rcgionc  quacuntp  dic  diftan# 
tiain  folis  aMeridiano  cognofccre. 

Co™,  SitHorizon  ab  cd  tequinodij  circuliisb  ed.  Meridianus  a ec 
Polus  mundi  Borcalis  f uertex,  g,  pudus  in  cdypticah  ducatur  cx 
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polo  mundi  circulushorarmsf  hkad  ajquinocfl^  circulum, &!ucr* 
ticaiis  circulus  p h 1 ufcp  ad  Horizoniem , 8c  drculus  parallelus  JCs 
quino(fli'j  circulo  hm,fi£  ergo  h I altitudo  folis  ncita,  igitur  h gnota  pcr  izj 
critrcfiduiimquarcgcirculi,8(C  fimiliterhk  ^ropof. 

nota, quia  declinatio  punifti  dariin  eclypti 
ca  eft  n nota  dies,&  locus  Tolis  ex  fuppofii' 
to  ergo  nota  fh  refiduJi  quarte  drculi  ncw 
taeftetiag  e,qua3eftfquaJisaltitudinipO;s  ^ 

!i  ex  flippofico , ergo  refiduum  quadrantis  1* 
f g,ergo  triangulus  Tg  h notorum  laterum 
ergo  notus  angulus  f,ergo  arcus  k e diftan 
tiafumptain  a^quinodij  circulo  pumflih, 
cui  fimiiis  eft  arcus  h m ex  parallelo  h m , nam  quando  kpcruemet 
inch periicnictinm,&msequaIitempore,qua  diuiTaperquinde* 
cim  gradus,habebiinus  horas  diftatig  folis  aMeridic  ante,uel  poft, 

61;:  minuta  horarum  dando  quibuslibetgradtbus  quatuor  minuta 
borajjSi!  quibuslibet  minutis  graduum  quatuor  fecunda  horae , dc 
itahabebimus  tempus  cxaiflifsimum  a Meridiem  quacuntpregi* 
onc,&;  in  quacunc^  hora  dici. 

Propoli  cfocentefimatrlgefima. 

Oata  regionis  altitudine , Sc  loco  fohs  proportionem  gnomon 
'lis  tam  ad  umbram  red:am,quam  uerfam,uel  etiam  in  cylindro  de* 
’erininare. 

Hgc  eflpropofi tio  illa  pulcherrima, quam  tot  ambagibus  tradi*  cc". 
dere  antiqui  cumfuis  analcmatibus,&fa'oteris,nectamcn  demon 
flrationem,nec  rationem  cxadlam  inftrumenortum  conftrudlio* 
ncm,qiiapoflcmiis  per  umbras  rciflas  uerfas,&  cylindricas  feire  ad 
i2ngucm,qualis  hora,&minutum,&fecundum  dieieiTetc|uocun* 
que  anni  tempore.  Pleri cp  autem  tam  laboriofe  id  conati  funt  de* 
riionftrare,uc  ftudiofos  deterruerint  ab  opere : res  autem  ipfafacii* 
lima  eft  . Propohta  ergo  Poli  cxaifla  altitudine  folis  ih  Meridie 
declinatione  addita  uel  detraifla, habebis  rciiduum  eius  ad  qua* 
drantem  f g,&  fimilitcrhabebis  ex  dcclinationenota  loci  folis  de* 
tra^la  a quadrante  fh  &iuxra  horam  tuam  , Sc  minutum  multi* 
plicarum  per  quindecim  arcum  k e quare  angulum  f,ex  quo  arcum 
g h, quare  refiduum  h 1, igitur  pundum  umb^rg  rc(fl:g,uel  uerfg  ipfi*  Tri4«g. 
us  gnomonis  ad  unguem,  ita  conftitues  horologium  exadifsi* 
mum  fecundum  ea,qua:dixiin  Corrolarijs  fupradidis,8i;  quiaho* 
rizon  a b c d fccat  Ecquinodialem  in  cdro  terrai  duda  gh  k, erunt  | 

anguli  b b g,&:  k h Icqualcs.Igimrpofito  g ortu  piandi  eclypti*  p,.op£,|: 
c«e,erit  g b ortus  amplitudo  nota,  &:ided  angulus  b h g,  &k  h l 

L 5 morus. 
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frop.  123.  notus, & ita  extendemus  per  totum  annum.  Cum  iicrd  flicrit  g elca 
Cprol.1,  uatus  erit,  utdemoftratum  cft,  in  circulo  magno  ucrticali,ergo  an«i 
gulus  fiet  in  eodem  circulo,  quia  gnomo  cft  etiam  in  illius  fuperfii» 
pfr  1 17.  cie.Brgo  angulus  erit  aequalis  angulo , quem  faceret  Toffi  oriretur 
fropof.  inpunc^ohorizoniis,quemfecat  circulus 
iieiticalis  fub  ea  altitudine  tfed  his  cR  no^ 

,tiis:namin  priorefiguraghf cftnotusearf 
BMElffli*  * dcratione,qua  f,&: ideo  ei  oppofitus  k h n, 

& kreflus,cfl  enim  f polus  b d,&h  k dccli 
natio  nota  ergo  k n,6^h  nnoize.Ate  k,&! 
g h fucrcnotJC.Ergoe  n,&g  n,quarerefi<! 
dux  n 1 n b notx.  Eft  autem  angulus  1 
recflus.ergo  ortus  amplitudo  pundli  1 nota 
fcilicet  arcus  lb,crgo  in  prxfenti  figura  angulus  m h b,ergo  k h I. 
igitur  poterimus  Itatucre  angulos  umbrarum , Sc  iam  poffumus 
determinare  magnitudinemrergo  pumftum  ad  ungue  umbrg  qua^ 
libet  hora, &:  parte  horx  Ungulis  diebus  in  quacuncp  regione  datx 
altitudinis  poliuerfsj&recfls.ln  cylindrica  autem  eodem  modofi« 
cutin  ucrfajeft  enim  fpecies  umbr^  ucrrf,ni(j  quod  analcmaob  obs 
liquiiatem  cylindrimelius  aptatur,  rotundum  fcilicct  cumrocudo, 
Proporfriocentefimatrigefimaprima. 

Si Iinex  alicui  dupla  alterius  adiungat,  erit  ,pportio  duarum  ad 
primamaior, quam  dupli, cum  primaad  primam  cum  unaadieda. 

Sic  a b linea, cui adie<fl:aficbc,&  rurfusad  b c c dxqualis  b c 
dico,  quod  proportio  a c ada  b eft  maior, quam  a dada  c.Propor 
tio  cnime  d ade  aminor eft,  quam  ad  a bper  oftauam  quinti  E» 
lementorum.Ergo  minordeade  aquamcbadab,quia  b c&cd 
funtxqualeSjidedxqualehabentproportione  ^ b c d 

adabrigttconiiingendopcr^S'  Quinti propor  l 1 — 1— 1 

tio  d a ad  a cminor,quam  ca  ad  a b,  quod  erat  demonftrandum. 
Tcry.(fi:in‘  Propofitiocentefimatrigcfimafccunda. 

, Si  ad  duas  lineas,  quarum  una  alteri  dupla  fit  eadem  linea  adda^* 
tur  critaggregatiexminore,&  ad  adicdlaad  ipfam  minore  minor 
proportio  quam  aggregati  cx  maiore,  Sc  adiecfta  ad  ipfam  maios* 
rem  duplicata. 

Co">.  Sintcluxlincca  b,S(f  cd.&f  fit  cd  dupla  ada  b,addaturc6muiiis 
b c,8(f  iioccriiriun(ftacc!,d  f dico,  e b a 

quod  proportio  c a ad  3 b,eft  mi*  I 1 1 

nor  duplicata  f c ad  c d,adi]cia*  <»  f d c 

turd  f a-qualiso  f,  quia  ergo  g d 1 1 1 1 

cfl  dupla  a J f d, ideo  ad  c b c d autem  cft  dupla  ad  a bjtotaigitur 
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g c dupla  tou  c a.quare  ut  g c ad  g d ut  ea  ad  cbpermutado,  Sc  per 
euerfam  ut  e a ad  a b,  ita  g cad  c d , ut  g c ad  cd  copomtur  ex  g e ad 
f e,  & f c ad  c d,igitur  eaadcb  componitur  ex  eifdcm.Proportfo 
autem  geadf  cefi:  minor, quam  f c ad  cd, igitur  minor  quam  du« 
plicata  { caded.conftat  uero'  exeifdem,quodproportiocaadati 
maior  eilduplicatagcadf  c* 

PiopofitJocentefimatHgcOmatertia. 

Si  fuerint  dusc  quantitates , quarum  una  alteri  dupla  (luminua^ 
tura  minore  qusedam  quatitas  eademcp  maiori  addatur, erit  mino» 
ris  ad  refiduu  maior ,pportio, qua  aggregati  ad  maiore duplicataf 
Si  iierd  minori  addatur  ct  a maiore  detraliatur,crit  aggregari  ad  mi 
nore  m minor  proportio  quam  maioris  ad  refiduum  duplicata* 

Sica  b duplae  d,  & addatur  qux»  ^ d^"”* 

dam  ad  b a,qug  fit  a g, eadem  detraha»  l_ i 

turcxcd8>.'fitch,dico,quodpropor»  g a k 1 b 

tio  e d ad  d h maior  eft,quam  duplica»  1-^’ — — > 

ta  2 b ada  b.&rurfusfiqujcdaniad  c & minuatur  ex  a b utpotc 
cfaddaturcd,  & a e minuatur  ex  ab,  erit  proportio  f dadedmi» 
nor  duplicata  a b ad  g e.  Primu  fic  refecentur  a n & k 1 xqual es  fin» 
gulxch,  igitur  a 1 dupla  efte  h&a  bfiiit  dupla  ad.  c d igitur  ut  in. 
priore confiitutione  prxccdendsa  badl  b,utc  dadh  d&a  bad 
bl  maior,  quam  duplicataab  ad  bk  ut  minor  quam  k bad  bl.boc 
enim  dcmonftratum  eflin  finc,igiturc  d ad  hd  maior,  quam  du» 
plicata  a k ad  kbjfedak  ad  kb  maior  eft  per  uigefimam  tertiam, hu» 
ius  fcilicct  per  demonftracionem  illius, quam  g b ad  b a, igitur  mul» 
to  maioredad  dli,  quam  duplicata gb  adb  a, quod  efl:  primum. 

Secundum  fic  per  eadem, addito  enim  duplo  f c ipfi  -j' 

a buiinfecundafigura,&finta  m n eritf  d ad  cd,  T 
utn  aadab,quare  cumn  a ada  b ficminorduplicatapcr  1 
prxcedentfminbadab,5^abadcbfitmaior,utdcmon  ^ 4,1, 

liratum  cftinuigefima  tertia  huius,  quam  m bada  b,erit  « . . 

f cl  adde  multo  minor  dupIicataabadbe,quodcftfefl  g .. 

eundum,  q 

Pfopofitio  centefimatrigellmaqUarta. 

Si  r£(fl:angulafuperficies  fic  cuius  pars  tertia  quadrata  fit, corpus 
quod  exi  arere  quadrata:  mrefiduum  fuperficiei  conftatmaius  eft 
quouis  corpore  ex  eadem  fuperficies  aliter  diuifa  conftituto. 

Sit  recflangulum  a c cuius  tertia  pars  c e ficquadrata , dico  quod  Co", 
corpus,quodc5ftate‘xe  d in  a beft  maius  omni  corpore, quod  fiie 
ric  cxlatere  parris fupa-ficiei  ab  in  reliquam parte.Si  non  diuidatur 
uel  fuprauel  infra,  & primo  inf  erit  auie^pportio  e d ad  d f,ut  e c ad 

L 4 ck, 
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e k j & f a ad  a e,  ut  fuperficierum  ipfatf 
nim  perprimam  fexd  Elementorum:at 
per prjccedcntem  maior  eft  proportio 
edad  d f,quam  afad  ac, duplicata  igia 
turmaior  eft  proportio  ed.ad  eam,quf 
poteft  fuper  f c fupcrficiem,quam  fa  ad 
ae,igiturmaior,quamakadabcx  pri*  6 

maiexti  Elementorum:  igitur  per  erige 
fimamquartam  undedmi.Parallelipe^i 

dum  cx  e d in  ab  maius  eftparallclipedo  ex  ea,quee  poteft  in  f c fu* 
perficicjn  in  ipfamfupcrficiemak.  Siuerd  diuifiofadafucrit  ing» 
confiat  cxpr3ccedenti,quod  minor  eft  proportio  g e ad  e d , quam 
fit  duplicata  e a adad  ag,eamigiturmjnor  proportio  eius  lineae, 
qux  poteft  in  g cfupcrficicm  ad  e d quam  a b ad  ah , igitur  paralie^ 
lipcdumexedinabcftmaius  parallelipcdo  ex  ea,quccpoteftgc 
in  a h cum  fit  a b ad  a h,ut  dieftum  eft,uelut  a e ad  a g. 

coA  Manifeftum  eft  autem , qiidd  cale  corpus  eft  aequale  duplo  cubi 
lateris  partis  tertite  quadrat». 

Propofido  ccnceiimatr/gcfimaquinta. 

Si  linea  in  duas  partes,  quarum  una  fit  alteri  dupla, diuidatut* 
erit, quod  Iit  cx  tertia  parte  in  quadratum  refidui  parallelipedum 
maius  omni  parallelipcdo, quod  ex  diuifione  eiufdem  line»  crea* 
ripofsit. 

co"'.  Sitacduplabcj&fitqiiadratumadiplius  a c,dicoparalIeIipe* 
dum  cx  b c in  a d maius  cfle  quouis  alio  ex 
diuifioncline»  a b fimiliter  creato.  Sccctur 
primo  in  e,  & fiat  quadratum  a f,  erit^  per 
uigcfimamquintam.Huiusproportio  c b 
ad  b c maior  duplicata  a e ad  a c , quare  ma* 
ior,c}uamafadadperuigcfimam  fexii  Ele 
mentorum,  igitur  per  trigefimamquartam  ^ 6 ® ^ 

undecimi, Parallelipedum  exbcin  ad  maius  eft  parallelipcdo  cb 
in  a 1^  quod  eft  dcmoiiftrandum.Si  ucrd  diuifio  cadat  in  g,fiat  qua* 
dratum  ah, ct  erit  per  uigefimamtertiam  huius  proportio  gc  ad  cb 
inr'nor,quamduplicatacaadag:igiturminor,quamadadah,  igi* 
turper  eandem  parallelipedum  cx  cb  inad  maius  eftparallclipc* 
doexgbtnah. 

Coy"’,  Ex  hocliqiirtqudd  paranelipcduni  illud  drit  quadruplum  cu* 
bo  minori:;  partis, dimidium  cubi  maioris. 

Propofitio 
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Propofiuo  ceniefimatngefimafcxt» 

Denortiinariones  mmfimturn  extendere, 

InquitiiucIideSjfifiierintquotlibetquantitatesabiinomeonticCo"', 

niia  proportione, erit  tcrciits  numerus  quadratus,  & omnes  alij 
qucnrcs  unointermiffo . Tertia  igitur  in  comparatione  ad  fecun#:  ^ ‘ ' 
dam  edam,  quod  non  fit  numeius,eft  quadratum : eft  enim  tertia 
ab  uno  quadratum  fecunda, qu^  cft  proportio,  Dctraifto  igitur 
uno  ornnes  quantitates  loco  pari  funt  quadratiE : u t fcias  ergo  cu# 
iusfuntquadractcdiuidepermedium,&eritquadratunl  illius, 
go  quadragcfiniaeritquadratumuigefirate,  &!  uigefima  decima?, 
dC  decima  quinta?,  & uigefimafexta  tertiacdccimse,  & iiadealqs, 
luxca  lioc  di^tmus,  quod  fecunda  erit  quadratu, & quarta  quadra* 
tum  quadrati.  Si  odaua  quadratu  quadrati  quadrati.Etfcxtadeci* 
nia  quadquadquadquad.&!itatrigefimafecundaquadquadquad 
quadquad.  Quod  autem  quad.eftquartain  ordine,  ideo  6i^o<fl:aa 
ua  3c  duodecima  &dccimafexta,  &ficdc  alqs  funt  quadrata  qua* 
dratij&ficutquartacftquadratum  quadrati primzc, ita  odauafe* 
eunda?,  & duodecima  tertis,  &fextadecima  quarts,  & uigefima 
quinta?, & itafemper  diuidendo  per  quatuor. 

Secunda  regula  dicebat  ibidem  Euclides,  fi  fiierint  quotiibet  Uk^.  Pro» 
quantitates  ab  unoin continua  proportione  quartus, ab  uno  eritP®/*** 
cubus  (upp!cfccunda?,&itaduobus  femper  iiitermifsis , uno  igi* 
turipforcUcflo  quolibet  loco  tcrnario,ut  tertia, fexta, nona,  duode* 
cimafunccubi,& cubi  cius  quantitatis,qugexitdiuifonumero  per 
tria,uclut  tcrriaprima?»fextarecunds,nonatcrrig,duodecima  quar 
tx:8i  ita  tertia  erit  cubus  nona  cubus  cubi, 81^  uigcfimafeptima  cii* 
bus  cubi  cubi  fcilicet  primx.  Et  trigefimanona  eft  cubus  ter* 
tisdccimx. 

Tcrtiaregulaquarta  quantitas,u£  iiifum efi: : eft  quadquad,Et 
quintacftrclatumprimum,qma5  eftnumerusprimus,  Sc  7 eft  re* 
latum  fccundum,quia  cft  fecundus  numerus  primus : 5i:[  undecima 
tertium:  Sc  tertiadecima  quartum : 8i  decimafeptima  quintum : & 
decimanonafextumi&^uigefimatertiafeptimum  & uigcfimaquin* 
ta,quia  cft  primus  numerus  prsterquam  ad  quintam, ideo  eftrcla* 
tumquiiits,quscftrelatumpn'mumprims,omnesergo  numeri 
primi  funt  relata,alq  omnes  funt  ex  natura  cubi  uel  quadrati.  Sed 
relata  funt  inter  fe  omnia  diuerforum  generum  riifi  uigefimuquirt* 
tum,quodc(h  elatum  primum  primi  relati,  &quadragefimumnO* 
num  eft  relatum  fecundum  relati  fccundi.Etita  centefimum  uigefi* 
mum  primum  eftrolatum  tertium  tertij  relati,  reliqua,  ut  dixi, me* 
dia  inter  hcccfunt  fui  generis, 

Quarta 
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Qiiartaregula  propofi ta  quantitate  ab  uno  in  continua  pvopor 
lione,fi  Ilis feire cuius  naturce fit  detrado  uno  confidera,  an pofsit 
diuidi  per  duo,cfl:  quadratum  medietatis, ita  procedes  diuiden* 
do  uf<5  ad  numerum  primum,  qui  uele{l:2,&  critexgencrequad 
quadmel^j^  erit  ex  genere  quadratorum  cuborum  >0:;  fimiliterfi 
fit5i,crit  ex  genere  quadratorum  cubi  cubi.Et  fi  proueniat  alius  nu 
merus  primus, ut  5.7. 1 1. 15. erit  quadratum  relati  illius  ordinis.Ec  fi 
non  poteft  diuidi  numerus  quantitatum  per2  uide,  fi  pofsit  diuidt 
per  3,tunc  erit  cubus  illius  quantitatis,&!  fi  illa  quantitas,  quae  pros* 
uenitex  diuifionc : fuerit  3,uel  potuerit  diuidi  per  3,  erit  cubus , uel 
cubus  cubij&itadeinceps . Siiierd  fit  alius  numerus  primus, ut  5. 
7,  II. erit  cubus  relati.Etita  fi  no  pofsit  diuidi  pera,  necper  3,eri£  ex 
genere  relati.Et  tunc  fi  pofsit  diuidi  per  alium  numcrum>,  ut  35,  erit 
relatum  ex  eo  genere.  Vtpote  trigefimaquinta  quantitas  cfi;  rcla* 
tum  fecundum  relati  primi , feu  relatum  primum  relati  fecundi. 
Nam  quoties  quantitas'potcft  diuidi  pcrduosnumeros,dicetur 
fub  utro9  uicifsim,utduodecimapoteftdiuidipcr4  5^  3 , ideo  di* 
cetiir cubus  quadquad.uei  quadquad.  cub.  Sifpcr 2 Edicetur 
quadratum  cubi  quadrati,  quadratum  cubicum  quidi#itiipfius 
proportioniSjadquamomniarcfcrri  debent, 

Qiiinta  rcoula  cx  prarcedenti  pendet,  quod  denomina* 
t/oncs,5i!rproportiones  uicifsim  commutantur:uclut256'  efl:  quad 
quadquad, &:  inter  quadquadquad,&:  quadquad  funt  quatuor  £« 
mini  ipfo  computato, inter  quadquad,  quod uifi duo, ergo 
quadquadquad  continet  plures  proportiones,  8C  proportiones 
duplicati:e  non  confticuunt  quad:  nam  64  continet  duas  duplas 
adi^,nontamen  eftjquadratum  i^,ideo  oportet  diligenter  ani* 
maduertere. 

Sexta regulafimilitcr ex  diiflis  pendet, &!eft,  quod  gratia  exem* 
plirclatumprimum  comparatum  ad  primum  terminum  eftfexta 
quantitas, cum  autem  comparatur  ad  rem, iam  prxfupponit  pro* 
portioncm.Excmplum  relatum  primum  proportionis  £ eft 
&efl:  aliquanto  maior  fexquiquarta,  fi  colligas  tcrminosioo. 
105.110^11^1^121—^127  ^^.Tuuides  quod  funt  lex  taanini  in 
iitratp  computando  primum, fed  in  ^funt  duo  termini , & in  qua* 
drato  tres , in  quadrato  quadrati  per  pnrccdcntcni,  adduntur 
cluo  8t  ultimus  fcilicct  fextus  fit  ex  relato  ipfo.  Ergo  ultra  propor* 
donem  funt  tantum  qua tuorcermini. 

Septima  regula  ad  efiugicndum  omnes  en'ores  tu  fcis,qudd 
40^6^  quadratum  <34  eflfcxtus  a 6*4, ad  quem  habetproportionem 
quadrati,S!!<?4cfirimiIitcrfcxtLisab  imo  illo  fcilicct  non  compti*' 

tato. 
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tato,&!  Ita  6^4  habet  rationem  unius  , &Iket  comparecurad^rcm, 
&fic  icxcus  ab  eo, eo  computato  40^6^  autem  a 6^4  fit fcptinius,ta/ 
men  non  ell:  eadera  ratio, quia  6'4  non  eft  quadratura  2< 

Propofitto  centefimatrigenmafepcimaf 
Rationem  numerorum  exprogrefsionc  declarare. 

Michacl  Stifelius  rationem  pulcherrimam  tradidit  ad  inuentio^ 
nem  numerorum, qui  uocantur  multiplicandi, & componitur  hoCf^rith, 
modo.Ex prima componituri  &!2,faciuntj.i.2.3fadun£^.  1.2.3.  4 
faciunt  10 , 3c  ita  prima  tabula  conftituit  fecundam retflaferienu# 
merorum  iuncflis  oa 

mnibus  ab  uno.T  eiy  ..  _1 ^ ^ — . 

ua  fit  ex  fecunda  & 
tertia,  primo  affumi 
turio  in  tertia,  ut  in 
fecunda , Sc  ex  i©  fes 
cunda!,8(!  lo  tertisc 
fit  2 o , & ex  15  fecun^ 
da? , & 20  tertia:  fit 
35,  & ex  2 1 fecunda:, 

&55  tertiajfit  <^6, 8C 
cx23,&5^fit  84.Et 
quanta  fit  ex  terda, 
cx  feipfa.primum 
aflumendo  35  ex  ter 
tia,  Si  ponitur  pro 
primo minieroquarta:,&!  ex 55  terti3e,Si 35  quartae  fit7o  numerus 
iccunda:  quarta:;  8(f  ita  ex^^Si/o  fiti2^,&  ex84>S^i2^,2io.&ita 
quinta  ex  quarta  & feipfa,&  fic  in  infinitum. 

Regula  ergo  efi:,qubd  binarius  feruitRt  quadratae , Sc  quia  nihil 
efiineius  diredlo,folusipfefeiiiieti?tquadratae.  Ternarius  autem 
cubiciB,8(!  quia  in  eius  direifio  eft  alter  ternarius,  ille  etiam  feniiet 
cubica?. Quaternarius  autem  feruietquadrato  quadrati,  & fena* 
riuSjqui  eftin  illius  diredto.Ergo  quinarius  feruiet  relatp  primf, 
&duofequentesnumerifciIicctio  &io,&eodemmodo  fenarius 
numeri  duo  fequentes  15  8^20  reruientcuboquadrati,&  ita  etiam 
feptenarius  cum  tribus  fcquentibus  numeris  21.35  ^ 35 
rcl.fecundi  radici,  & ita  deinceps  in  infinitum. 

Propoiltio  centefimatrigefimaodaua. 

Modos  ufus  horum  numerorum  declarare. 

In  quotus  uumero  dcnomiiiatioms  oportet  tot  addere  o,  quos 

tus  eft 


3 3 

4 

5 IO  IO 

<S  15  ze 

7 35  35 

8 28  70 

' 9 J «■  84  '126  I2ff 

10  45  120  2tO  252 

11  ^5  3J8  4tf2  4^4 

12  6S  220  495  792  924 

ij  78  286  715  1297  i7i<J  171^ 

14  91  Jtf4  looi  2002  3003  343  * 

M «05  455  * 3<^5  3°03  5®o-,  <J4J5  <5'43  5t 

16  120  5^0  i820  43<f8  8008  1 1440  I 28701 

17  136  tfgo  2380  tfi88  1 *37«  >9448  *43>®1 
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tus eft ordo, &faceretotminieros  fequentes, quotus  eftordo,& 
femperniinuereunarnOjUelutquiaquadrataRi  eft  prima  ada  ads 
demus  o,&  fiet20,nec  alium  qugremus  numerum.  Sed  quiacubi« 
ca  eft  fecundo  locOjhabcbit  prima  nota  OOj&fietjoOj&fecundum 

5 unam  o,& fiet  50,& in  quadrato  quadrati  addemus  ooo  primo, 

6 00  fecundo, & o tertio, 8dita  habebimus  400O.^O0.40.fed  quia 
in tabulanoneft4uItimum, addemus  fimilem  primofemper.  In 
relato  primo,  ergo  habebimus  50000,10000.1000, 50.  &in  cubo 
quadrati  6^00000.  i5000o.20ooo.i500.6^o,]VIanifeftum  eft,  quod 
his  uice  uerfa  affumpfimus  15  & ^ fimiles  prioribus  addendo  fent* 
per  ut  dixi  o minus,donec  ad  unam  peruenerit.  Et  ita  in  relato  fe« 
eundo  7000000,2100900.^5006  0.55  000.2100.7  o.&ita  deinceps. 


777^ 


Propofltio  centeficnattigefimanona. 

Radices  oittnes  4 propofiiis  numeris  extrahere. 

\ Propofitis  quibufuis  numeris  utpote  51^132832, uolo  detrahere 
J3trelatamprimam,primum  habebo  in  tabula  deferipta  relata  prw 
manumerorum  fimplicium  ufque  ad  10  uclutin  exemplo.  Deinde 
fubfcribam  pun^ 

<3:um  fub  prima  '• 

noi,adcxrra.& 

quia  eft  quarta  in 

ordine  hoc, (eu  quinta  denomuiatio  fecun;^ 
dum  noftrum,omiftam  quatuor  notas  ins 
termediaSjSc  fubfcribam  fundum  aliud, 

& ita  facerem  fi  cflrcntplurcs  quam  decem 
notactrclmquitur  ergo  ad  pudum  primum 
a finiftra  9t6i , cuius  qujrro  Rzrelatampris 
mam  in  tabula,  quam  inuenio  eflfe^^jnam 
777^  eius  relatum  primum  eft 
^ximius  ex  minoribus  ad  916^1, 
dctrahoigitur7776’,ex  numero 
propofitio  relinquitur.  Deinde 
pono  6 & quadratum  eius,  &cub.  & quadrarum 
quadrati , quia , ut  dixi , eft  quarta  denominatio  aa 
pud illum,  &;c regione  numeros  praecedentes ins  I- 


1585^2831 
^48  0 0000 


4to» 

288o»o 
8 ^40  0 0 0 
129^00000 


«entos  relati  primi  ex  pracedentipropofitionc:  S>(.  duco  fingulos 
cum  fuis  collateralibus, ut  uides  etiam  in  figura, et  cum  ultimo  proi» 
dudojfcilicct  ^4800000  diuido  138532832  exit 2,  huius  accipio  Oi» 
mnes  numeros  ad  relatum  primum  ufi^  ut  uides, &pono  minores 
ircgionemaiorum,utpotc2  cregione  12^6^  & 50000 , &:4  eregio#' 

nc 
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ne2i6  Sc  loooOj&^S  eregionej^  & loopo,  & 16^  e regione^,  5o> 

& duco  6 in  fie  500,  duco  in  16^  fit  48 00, duco  ^^in  1000  fit 
3^000,  duco  56"  in  8 fit  288000  > duco  etiam  216"  in  10000  & fit 
3i6'oooo,  & duco  hos  per  4 fit  86^40000«)  duco  rurfus  12^6111 
50000  fit^48  000  oo,duco  in  2 fit  1296^00000.  Demum  addo  32  ree 
latum  primum 2,  & fit  fumma  omnium  13853283258(^112  habemus 
radicem  relatam  primam  didi  numeri  efle  6z.  Et  fi  numerus  produ 
dus  fuiflet  maior  oportuiflet  accipere  proximo  minoremJndepcr 
regulam  fequencem  addereminutias. 

Propofitio  centcfimaquadragefitna. 

Radices  per  numeros  frados  determinare. 

Duplex  eft  modus, ut  etiam  docui  in  arithmeticis , fcilicet  ut  pro  con>. 
radice  quadrata  addatur  duo  o,  8(.'pro  cubatria,8dpro  quadrata 
quadrata  cjuatuor,8iipro  relata  prima  quinque,  8^  ita  deinceps, & 
prg  decimis  femel,pro  centefimis  bis, pro  millefimis  ter,pro  millia* 
ribus  feu  partibus  earum  quater, pro  ccntefimismillcfimisquin^ 
quies,pro  millefimis  millefimarum  fexieSj&ita  deinceps  deinde 
perprjccedeiitem  detrahere  radicem, 8^  erit  ualdeexada.Exemplo 
non  utar,nifi  quod  fi  uelles  radicem  relatam  16”  ad  millefimas,acci* 
cipies  radicem  relatam  numeri  a latere  propofiti,  ita  de  alqs 
16^00000, 00000,  ooooo,  Sc  fi  uellcs  cub.5  ypermillcfimas,  pri 
mo  addes  ter  000, S(!  fiet  jooooooooojindeliime i- 1000000000, 
qui  eft  200000000,  dc  adde  ad  5000000000, fit  2500000000, 

& hoc  quia  unum  refert  numerum  looooooooo  ex  fuppofito  & j 
eft -junius. 

Seaindus  modus  eft, ut  accipias  proxime  maiorem,  &:  multipli* 
ca  in  fc  ,•&  detrahe  numerum  propoli iiun , 8t  refiduum  diuide  per 
duplum  radicis  primo  inuenta;,  fi  fuerit  quadrata,  8c  per  triplum 
quadrati  eiufdem  li  fuerit  cubica, 8^pcr  quadruplum  cubi , fi  fiierit 
quadrata  quadrata,  8(!pcr  quincuplum  quadrati  quadrati, & quod 
exit  detrahes  ex  priore  radice, 8<!^  rurfus  quod  relinquitur,  multipli* 
cainfc,8c!  eodem  modo  agendo  quod  fupereft  a numero  propoli* 
to,diuideperduplumradicisprioris,fifitradix  quadrata, uel  per 
triplum  quadrati  fi  fit  cubica,  & quod  exit  ruidus  detrahe,  8^  ita  a* 
gendo,perucnies  ad  cxa<ftifsimam  radicem , exemplum  uolo  radi*: 
«^quadratam  5 proxima  maior  eft  3,  quadratum  9,  differentia  4, 
diuide  per  6 duplum  3 exit  p detrahe  ex  5 fit2p  quadratum  eft 
quodcft5^, rurfus  diuido^differentiam  5~&5per  4^duplum 
radicis  primae  exit  detrahe  ex  2 j-, relinquitur  2 radix  fatis  pro* 
pmqua,nam  eius  quadratum  eft5^,,in  cubica  fimiliter  uoloRt 
CU.5, proxima  maior  eft  2, cubus  8, differcntia5,diuideper  triplum 

M quadrati 
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quadrati2  quodeftu  exit -jdetrahecxafiti^cums  cubus 
differentia  eft-||diiudcpcr  mplum  quadrati  i-^qudd  exit 
iijdetrahcexi^  relinquutun'^  cuius  cubus  eft  57^7?^  Ita  diuides 
hunc  cxccfflim  fi  placet  per  triplum  quadrati  oi  cftferme  9 exic 

Tertius  modus  eftfubtiIior,tu  fds, qd  duodecima  denominatio 
«ft  quadrata  fextc,S^  quadrata  quad.tercia:,  & cuba  quarti , quarta 
autem  eftiniertertia&fcxtam  fecunda  quantitas  in  cpntinua  pros 
poriione:ergo  inuenta  innumeri  propofiti  Sc  rz  radicis  inuentx 
reducaadunam  denominationem, et  inter  numeratores  collocabo 
duas  quantitates, quod  facile  cricfcnfim  procedendo, &:  habebo  Rt 
cu.quxfitamjfcilicet  minorem  ex  duabus  intermedqs.  Etfimiliter 
pro  relata  prima, capiam  fexaginta  denominationes,  &fcis,  quod 
quintadccimacfl:  icxagefimg,8^  decima  cft  rz  cu.rz  fcxagefiing, 

SeduodecimaR» relata primafexagefimaeper  eandem  inuenta,  er« 
go  Rz  numeri  propofiti  tanquam  ille  fit  fexagefima  denominatio, 
inucniam  illius  radicis  inuentx  Rt  quadratam  , 8C  cubicam  , 8C 
quia  duodecima  quantitas  qux  eff  rz  relata  prima  numeri  efi: 
fecunda  , quatuor  intermediarum  inter  ponam  inter  rz  quadraa 
tum,  quadratum  , & cubicam  quadratam  quatuor  numeros  in 
continua  proportione  , & fecundus  ex  minoribus  erit  rz  relata 
prima  numeri  propofiti.ExemplumcubicxuoloRzcu:  5 habui rz 
quadratam  cius  afjfed  uolo  proximiorem  diuidendo  ^,pcr4,. 
quod cftfermeduplum 3^ exiC;jj, detraho  cx2|j relinquitur  ualdc 
proxima  rz  huius  igiturradix  quadrata,  primo  inuenta  eft 

fecunda  proximior  efi:  ad  eandem  denominationem 

^ *'^hitcr5944, &!  2^2  5,inuenicmusduos  numcrf 
ros  in  continua  proportione, utuides,  &crit  fecunda  quantitas 
quod  proximum  ad  i-|,  lu  cubica . 5.  I 
naeiuseuhus c(t  5.— atcxaefiifsima  eff:  ergo  i-|”.  | 2^25-^^*5944 
ut  liquet.  Pro  relata  prima  ergo  ponamus,  ut  ues  ' 
limizz  relatam  prima25,accipio5Rz25  cuius  i?z  efi:, ut  uifum  eff,  2^ 
fimiliicri^cu:^  fuit  i|-|igiiurreducamadunam  denominationem, 
inucniam  quatuor  numeros  in  cotinua  proportione  iincr  illos, 
^fecundus pofl.minimum exiliis  erit  1^ relata prijna  propinquifa 
fima  2^.  Qiiornodo  uerd  inueniantur  facillime  illi  termini, dos 
cui  in  fexto  libro  operis  perfccffi.  - 

(^  uarea  regi  i Ia  ePauilior,lfccr  minus  uidraturnobil!S,&'  ffffun^. 
datain  lior,  quod  ii  a b fit  maiore  &cisaddantur  b e,  6i^d  f arquaaj 
Ics  dit  o, quod  erti  minor  proportio  a cat!  c f,qurm  a b ad  c dj&fcx» 
conlcquenti  per  uiiifiabli  maiorpars  unius  erit  c f ip  fius  a e , qui'.m 

cd 
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cclipEusaf  exBudide.  Dico  ergo  quod  maior eftprojooitfo ab 
adcd, quam  ae  ad  ci^  fiatdgad quam  Etb  cut  a b 'e  i.Propof. 

abadcdjcritcpaeadcgutabadcdjrainorau^  * ' — I 1 quaaieicm. 

tem  cfta  e ad  cfjquam  ad  c g,igi£urmmoraead 
c fquam  ab  ad  cd  quod fuitpropofitum. Simili 
ter  fifueriutdua;  quanticates.ab  & cd,  quarum  ab  iit  maiore,  cd 
autem,  eadem  e minor,dieo,  quod  dimidium  aggregati  a b & c d 
maiorem  habebitproportionem  ad  e, quam  c d Be  minor, nam  iuns 
(ftabf  ecquali  de  ad  ab, ita  ut  f g fit  dimidium  totius  a f,  quia  ergo 
fgeftdimidiumfa&ifbeftminordimidio  f b g a 
f acumfieminOrb  a,  S^finiiliterf  gefimi*  ' ^uintirAemi 

norab,quiaabefi;ma!or  dimidioaf,quia  j I amphjicat*, 

cftmaiorbf,  ergo  proportio  gfad  ceftma  _-l 

ior  quam  bfade,itaquam  c d ade, &rai«'  e 

norquamabade,quodfuitpropoficum.  QiiouifouoIoR»  looo 
quadratam,  & quod  de  quadrata  dieo, dico  etiam  dealijs  radicis 
bus&  erit  ex  fecunda  regula  harum  5i-^&  quadratum  erit  looo 
’^*-^.Umaergd  primam  partem  regula?5i^  erit  minus, &inuenca£c 
in  co,quodfitducendo,utuides,&hoceftpros 


ximitm  ad  multiplico  igitur  duplum  31^ 
quod  cfl;  ferme  ^»5-^  in fient  + detrahe  ex 


^57^ ^35^ 


modOjdiuide  ;844  per  itfo  exitH—  ^ 

diuidc  1521  per24,exit  ^5-|,habesigiturquod 
~~  funt,%, igitur  detracfto  ~ ex  nihil  relinquitur , &!  critR»  exas 

(fla  ualde  looo  hoc3iP,  cuius  quadratum  1000^^  uides  breuita 
tem,  & propinquitatem  in  produefio  dificrenda  cft  j^aiit  paruni 
maius  quod  adradicem  comparatum  cum  debeat  diuidi  per  dus 
pium  cius  erit  paulo  maius  ^,-.Vndc  facilior  eft,  &brcuior  haic 
uia  quam  per  00  additus.Rurfus  uolo  aliquid  adimere  &:  cum  pro 
pirquitace  ita  facio . Confidero  quod  31II  eftmaius-jj— radice, dis 
tiido  ^3ooperi?2  exitto3ferme,ncc^  enim  curo  inhoefraefiiones, 
multiplico  ergoi05in^&^  habeo  hic  denominator  efi  proxis 
mus  6300, aufero  ergo  1 cx  5914, habebo  ualde  proximam  i?2  io  00, 
3J-|7^  cuius  quadratum  eft  looo  minus hoc  ut  dixi  diuifuin 
per  duplum  Rt  quod  eft  ^3  cfl:  omnino  infenfile  inradice. 

QuintarcgulaeflomniumpuIcIicrrima,&efi:communis  omn* 
bus  &fraiflis  Si  integris  &:  omnibus  generibus  radicum , Sc  iit  ex»» 
emplum,  uolo  R2  radicis  fupraferipta:  fcilicet  3i'J||7  multiplico  51 
in  ^283,&:fiti9475>3,  cui  addo  3915,  fiti^S^S^manifeftum  eftigi^ 
£i:r,quod -1-^ a:quiualec3i'^'|jhocfa<^o,quod  eft  commune  om« 
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nibus  radidbus  cxtrabcndis  pro  radice  quadrata, multiplicabo  nu 
mcratorem.qui  cft  i^4^8  ^ per  denominatorem,  qui  eft  ^ ii 
uoluero  radicem  cubicam,  multiplicabo  eundem  numeratorem 
per  quadratum  denommatoris,8<:  fi  uoluero  radicem  radicis,  mub 
tiplicabo  per  cubum  , multiplicabo  per  quadratum  quadratum 
^283jSi!iiadcalijsunadiniinutione  minore,  eius  qui  proucnit 
numeri  Rt  fuprapofita  denominatori  erit  i?t  ciufmodi , quam  fufee^ 
pifbjUclut  in  exemplo  fuit  numerus—f^pquia  ergo  uolo  Rt  quad, 
multiplico  198^8^  in  ^-^85»  & fir  J’4-8544'38  , huius  accipio 
quad.qua:'efi:3533a,h3ccautem  eft  diuidendaper^ag^,^:  exeunt 
^^|j,eccciudesradicem  exadlam  admodum,&fadlcm.Volorur;s 
i(usi^quadrat.5~5,mulc{plico  12^6^  per 5 8(:fit6‘i83o,cui  addo 
59i7,6<:fit6^6’747,cuiruppono  125^6^ denominatorem, fient  ergo 
j~^,manifeftum  eft  igitur  ejudd  hoc  sequiualet  3 fi  igitur  inul 

tiplicarem  denominatorem  per  denominatorem  5<[ numeratorem, 
quod  prouenirctjcftct  aequale  eidem  numero,  ergo  eius  cftet  eas 
dem  cum Rr prioris,fcd R2  denominatoris  eflet  prior  numerus, ers 
gofufticiecextrahere  i?tpr.odu<fti  ex  elenominatore  in  numeratos 
rem  , 6^  ita  prodiuftum  erit  ex  denominatore  in  numeratorem 
8^87428o2,cuiusi^efta8^^‘5hxc  igitiir  diuifa  per  125^^  oftens 
dicR:2’f^^..In  bac autem  quadrata  eft  alius  modus  fine  multiplicas 
tione,rcd  npn  cft  communis  alqs,ubi  ftatueris denominatorem 
pro  denominatore  RijUtpote  numeratorem  6^6^;  47  ,cons 

ftitues  medium  fcnfim  augendo. 

Rurfusuoloi^rclatama/^jl- reduco  ad  denominatorem, fit 
utprius^^,  duco  igitur  12566  ad  quad.  quad.fed  fufficiet  in  hoc 
cafii  deducere  ad  minores  denominationcs>utpote  diuide2896i 
per  I2366cxic2^^^  multiplico  per  366  fit  1104^^^,  hoc  detrahe 
ex 2,8961  habebis  diuide  igitur  per  1000  habebis  12  S>C  zj'~ 
at’"|runc~,  igitur  habes  12  pro  dcnominatorc,&  zy^pro  numes 
ratorc,cjuarc  erunt  numeri  erit  ergo  per hancregulam,uc  ducas 
84  ad  quad.  quadrati,  & fit  49787‘3^>  duc  in  iP5  fit  97  08491320, 
CUIUS  1«  relata  prima  eft  99,igiturRt  relata  prima  2 cft  i^paus 

lomaior,idcfti~.Etnotaquod  G denominator  haberet  illius 
gcneiis,quamquxris,fufficerctinucniicradicein  ciufdem  generis 
abfi^alia  numerorum  multiplicatione. 

Propolitiocentefimaquadragefimaprima.  (deducere. 

Numeros  fra(ftos  ad  minores  in  cade  ^iportionciialdr^ppinqua 

Cum  picruncp numeri fra>fti habeantur  per  radices, ut  aliquan/ 
do  maiores  linr,au£  minores  co  fit,  ut  pofsinc  reduci  ad  minos 
res  uumcios,  ut  melius  iiicclligi  pofsint  SC  facilius  tra(ftari,& 
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ciimhocfftexacflforilla  pars  exemplum, trgo  habeo 
Uoloccrtaranonead minores  diuifibnes  deducere.  Deduco  pru 
md  totum  adfratfbones  ducendo  ain  1256’^, & addendo 
fit~^, multiplico  U56'^pcr^’,  quia  proportio  unius  ad  alterum 
eft  ferme, ut  9 ad  4,& fit  1130^4,  multiplico  4 in  a85>^*  fic  ”5844* 
hoc  igitur  eft  maius, igitur  proportio  zS9^i  ad  1256^6^  eft  maior 
quam  9 ad  4, detraho  igitur  exz^9^t,  relinquitur  i^55>5  > de* 

trahoii3094exn5^44,relinquitur2750,diuido2750  per  16^3^5 
exit ^ addo  2 denominatori  fit  quod  eft  namifta;  additiortes 
paruseprajter  quod  parum  uariant  quantitatem  etiam  dum  ad  ex* 
amen  reducuntur,mhiIimpediunc,detraheigitur^a|-,5^ducendo 
per6',&:  detrahendo^,  duco  igimr  primos  numeros  fcilicet^^ 
imituo  in fiunt  66^99^  , Si^ ^^^107  ,itauides, quod  proportio 
55  ad  23  eft  paulo  minor,  quam  ad  1256”^,  &«equiua!cnt*^ 

Propofitio  centefirnaquadragefimafccunda. 

Denominationum  incrementa  ex  extrema  cognita  inuenirc, 
conuerfomodo. 

Quidaperufuramrediuiuafiecit 40000 coronatos  6x40104^^ co"’ 
annis.  Qugro  qutaa  fuerit  ufuraj&T  quado  habuit  looo  coronatos, 
qiudauellcntfolucrcpcrregulam  trium  quantitatum,m  quacom* 
mitterentur  maximi  errores. Bt  in  ea  multi  funt  modi,&  omnes  fal* 
fi  prxter  hanc  uiam  nulla  eft  uera,adde  quod  uellent  multi  per  for* 
tem  inuentam  folticve  augendo  pei*  fingulos  annos,  quod  adec) 
difficile  cflet,&pene  foret  impofsibilc.ldeocliuidcs  4ooooper4o 
numerum  fortis  exit  iooo,igicurin  40  annis  imum firmillc, funt 
ergo4odcnominat{onesabuno,quarumquadrage(]ma  eft  1000, 
igitur  iiigefima  eft  1000  [fcilicet  ^i-^^.igitur  dedma  eft  nteius  ^ ^ 
huius  radix,  erit  quinta  quantitas2-^,cuiusj^  relata  prima,  propof, 
critproportio  i , cuius  quadratum  eft;  feu 
pro  fecunda  quantitate, duces  ergo  primam, 
qua;  eft H-m  quintam , qua;  eft  reducfta  ad  mino* 
res  fradiones  facilitatis  caufa—,  & habebis  fex* 
tam  quantitatem  2^, duco  etiam  quintam  quan* 
titatemfcilicetf|- in  fecundam  qua;eftf^,S^  fitfe* 
ptimi  anni  quantitas, duco  igitur  feptem  anno* 
rum  numerum, qui  eft  5 *^in  31  ’^fiE  102  At  in 

fex  annis  additis  ad  uiginti,fit  tanto  minus , quan* 

€031^  dueffum in diff^entiam feptem, 8c  fex  an* 
norum  quae  eft^,fit  ergo  15^.  Quia' ergo  an* 
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nuacimfolum  ufLiraadrjciturforri,fufFidcc  dinfdcrea^^^per  15-— 
fdlkct  multiplicando  per  12  numerum  menfium  z 25  di* 

cxitmenfisunusj&d.ics2i,detralieex  27  an« 
ms, remanem  anni  26,m€nfcs  10  ,dies9,mquo  tempore  habuit 
4000  aureos  coronatos. Vfura autem fuitut  uifum^„,igiturpcrrej 
gulam  trium  duc  13  in  100  fit  i3oOjdiuidci3oo  pcr7oexiti8^6^ 
tanta  fuitpro  centum, Et  cum  computauei-fs  in  tribus  annis, aequis 
rit  modico  pius  befie eius, quod  habet.  Et  ita  in  13  annis , & parua 
illa  pane  perueniei  ad  decuplum  eius, quod  habet,  rciIiceC4ooo  au 
rcorum,&  habebit  aureo  s 4 o o 0 o,ut  propofitum  cft. 

s C HO  L I V M. 

Inpropofitaproportioncnumero^  terminorum  rediuiuam  u* 
furam  inucnire. 


Sit  gratia  exempli,  in  fex  annis  ufura  rediuiua  uigefimar,  erit» 
qvie proportio^, cuius  numeratorem fexies  ducam  in  fc  primum 
bis  fit  441 : ergo  dudo  44 1 in  fe  fitqiie  1^448 1 ducflum  ni  441 
fic8576^^i2ifcxiesduiflum2i,quinquics  autem  ducamao  deno» 


minatorem  in  fc  fit  bis  400, ter  8000, 
quinquies  erg0  3200000, diiiidcnumcsi 
ratorem  per  denominatorem  abietfiis 
quincp  notis  Qujcpropor 

lio  cfi  proximaa^  ad  20,&:  ita  ut  154  ad 
lOO.Et  fi  pigeret  ta:dq  aut  laboris  pofies 
proxrj  annis, ducere  134  in  fe,  &fic  17956 
diuidc  per  i 00  eadem  ratione,  exit  175)^ 
&ita!OOinx{j  annis, fit tantundem.  Et 


ita  pro  xviij  8ixx  annis. 


Propofitto  centefirnaquadragriimatertia. 

Si  linea  in  duas  partes  diuidatur,corpora,  quae  fiunt  ex  una  par» 
tein alterius  quadratum  mutuo  aequaliafuntcorporijquod  Htex 
tota  linea  in  fiipcrficiem  unius  partis  in  alteram. 

Sit  a cdiuifa  in  ab, b c quadratum  ab  fit 
ad, quadratu  b c,  fit  b eparallelogrammu 
cx  a l>  in  b c,a  f dico  quod  corpora  ex  ab  in 
be.&f  b c in  ad  arqualiafunt  corpori  cx  a c 
in  a f Qiiia  enim  corpus  ex  a c in  af  confiat 
exa  b in  a f,&!bcin  af,  per  primam  feciin» 
fiHt  dffflori.  di  lilcmen  torum,  corpus  autem  ex  a b in  a f 
fiwontm.  cfia’qualc  corporicx  bcinad , & corpus 
^'A^j^“'’exb  cinaf  cfi  a-qualc  corpori  exab  in  b e 
* igitur  confiatpropoficum. 
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Propoiltio  centenmaquadragenmaquarta* 

Duplum  cubi  medietatis  maius  eft  aggregato  corporum  mutu#: 
omm  cuiuslibet  diuilionis.quantum  ci^quod  fit  ex  tota  in  quadra 
tum  differentia:. 

Sicabdiuifa pera?qualiamc,&per  insequar  a c dbc»«<; 
lia  in  d,dico,qu6d  duplum  cubi  a c eft  maius  ag  ' I ‘ * 

gregato  corporum  cx  a d in  quadratum  b d,  & b d in  quadratura 
acincoquod  fitexabinquadratumcd,nam  perprxcedencedu* 
pium  cubi  a c eff  aquale  corpori  cx  a b in  quadratum  a c ; aggrega* 
lum  quoque  coi  porum  ex  a d in  quadratum  b d,&  b d in  quadra* 
tumadeff  cquale  ci, quod  ficexabmreiflanguluexadin  d b.qua* 
dracu  autc  a c efl:  maius  recffangulo  a d in  d b quadrato  c d difFeren 
tijcdgittirdiiplumcubiacexceditaggregatum  corpovu  muciioru 
in  corpore  ex  a b in  quadratum  c d dinerentig,quod  eft  propofitu. 

Propofuio  centeiirnaquadragcninaquinta. 

Si  linea  in  duas  partes  diuidatur  quadrata  ambarum  partium 
detradro  eo  quod  fit  ex  una  parte  in  al teram, gqualia  funt  produ^lo 
unius  in  alteram  cum  quadrato  difFereno», 

Sitlinea  ac  diuifa  in  b,  & fit  differenriaab,  a d b c ' 

b c,b  d,dico  quod  quadrata  a b & b c detraho  ' “*  ‘ * 

co  quod  fit  ex  a b in  b c,a:qualla  funt  produtffo  a b in  b c cum  qua* 
dracobd.  Quoniam. n.quadrataa  b,bca:qualiaquadrarisaddb 
b cS(!  produiffis  ex  ad  in  d b bis  & quod  fit  ex  a binb  c aequale  eft 
ci  quod  fit  cx  a d in  fe  cum  eo  quod  fit  cx  a d in  d b,quia  a d eft  jqua  . 

Jis  bc  ideo  quadrata  ab  & bc  detraho  eo  quod  fit  ex  ab  in  bc  funt  diEiein. 
a’qualia  quadratisa  ddb,S;  produco  adin  dbfcmebacquadra*  po-  i.fum 
tum  a d cum  produiflo  ad  in  db  eft  aequale  produflo  a b inad,8c 
ex  confequenti  in  bc, igitur  refiduum  quadratorum  a b Sd  b c de* 
trado  produdi  a b inb  ceft  aequale  a bin  b c cum  quadrato  b d 
quo  d fuit  p rop  o fieum. 

PropoiitfoccntcRmaquadragefimafcxta. 

Corpus  quod  fit  ex  linea  diuifa  in  fuperficiem  gqua  lem  quadra* 
tisambarumpartiumdetradaruperficieuniuspartis  in  altera, eft 
a:qu.'ilc  aggregato  cuborum  ambarupartiu. 

Sic  abdiuilain  cquadrata  partiumef 
b d detraliaturcxcf.f  gxqualis  ad.dico  cor 
pusexa  b in  fuperficiesb  d,  d g aequale  ef* 
fe  cubis  a c S;  c b paritcracceptis,quia.n. 
cx  a b in  b d fiunt  duo  corpora  cubus 
b d & corpus  ex  a d in  quadratum  d b hoc 
autem  eft  «cquale  corpori  exb  cinad  quia 
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fiunt  cxa:qualfbuslincis:at  corpus  quod  fit  exabmdgarqualeeft 
corporibus  qux  fiunt  ex  a CjC  b in  fupcrficiem  d g at  cubus  a c 'con< 
tiiict  duo  corpora  que  fiunt  8^  a'cin  d g &!  g f,  igitur  cubus  a c fupe« 
rac  produiflum  ex  a b in  d gin  produdo  ex  a c in  fg  & fuperaturab 
eo  in  prodiufto  exb  cin  d gjfuperabatur  etiam,  utuifum  cft,  cubus 
bcaprodufiobaindbin  prodmfto  bcincf, igitur cubiaccbfiu 
perantur  a produ^Io  a b in  ad  in  produtflo  b cinc  f & in  d g,  quare 
in produ<fi:o  b cin  f c:fiquidcmf  c&f  g funt arqualia cx  fuppofito 
fuperant  autem  in  producflo  cx  c b in  c inigitur  tantum  eft  in  in  quo 
fupcrancur  quantum  eft  id  in  quo  fuperant:crgo  fiint  aequalia. 

Propofitio  ccnrefimaquadragefimarepttma. 

Propofita  linea  diuifa  duas  ci  lineas  adqcerc , ut  proportio  additju 
rum  fingularum  Sc  partium  fimul  iuncftarum  ad  additas  fit  mutua. 

Sic  linea  ab  diuifa  in  c uolo  cius  ^ a c . f 

partibus  addere  lineas, ut  propofi^ 
tum  eft , ftatuo  mediam  c d inter  a e 8^ 
cb  quxfitc  d,  &facioutcdadca  ita 

caad  a c,  &:utd  cadcbicacb  ad  b f,  quiaerpo  de  media  cft  inter 
acScIcb,  8<[utcaada  cita  d ca  cb  ad  cf  erunt  omnes  in  continua 
proportione,  quare  proportio  c cadcautcfadbf&e  cadeaut 
cfad  cb  quod  cftj-»ropofitum. 

Propofitio  ccntcfimaquadragcfimaotflaua. 

Propofitis  tribus  lineis  primam  ficdiiiiderc,utadiejftisduabus 
alrjs  lineis  fecundum  rationem  mutuam  fingularum  fingulis  ag« 
gregatum  cx  unaadiccftarum  & parte  ad  aggregatum  ex  alia  parte 
8<:adic(ftafchabeat,utfecundaad  tertiam. 

Sit  a,b,  c,d,propofitx  linep, 
uolo  diuidere  a b ita  in  e ut 
fumpta  fecundum  proportio* 
iicm  alicuius  quantitatis,pura 
gaJa  c ficb  f adeb  utgad 
ebfic  gaad  ac  ut  fit  propor* 
tio  g e ad  e f ut  cad  d.Sint  ergo 
omnia  coftituta8<:fitgre(ftan* 
oiilum  cxacin  cb,cum  ergo 
gacontincatacutgcontinctcbjgautem continet  e b fccundunt 
acjioiturgacontinctacfccundiimac,  ergo  ex  diffinitione  qua* 
lirati  a g eft  quadratum  a c.Pari  ratione  b f cft  quadratum  b e.  pro* 
porlio  igitur  g cad  c f cum  fitutcadccxfuppofito  erit  iitipfi pro* 
porcioniaddamusj&^detrahamusexduploab  dimidium  refi* 
dui  ducamus  in  ft,  SiT  addamus  aggregato  quadrati  ab  cum  ipf» 
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a b , latus  cius  dctrado  dimidio  rcfidui  critb  clinea, quare  diiii!* 
fio  11013,5^  efi  ut  dicamusutolo  diuiderc  datam  lineam, ut  quantitas 
tes  adicdse  fub  mutua  proportione  ad  unam  tertiam  cum  parti« 
busobtineantinterfeproportionemdatam. 

Propoijtjo  centefimaquadragefimanona. 

Datam  lineam  ficdiuidcre,ut  proportio  quadratorum  ad  du^ 
pium  unius  partis  in  alteram  fit,  ut  lineg  data:  ad  lineam  datam. 

Sit  data  a bquamuolo  diuiderCjUt  proponitur  fubproportiotfco"» 
nc  edad  e, diuido  ab  bifariam  in  f,  & abfeindo  ^ k f b 
gd  xqualcm  de,  & inter  egrefiduu  8>C  ce  intere  — |— 1— — — 1 

pono  ^pporcione , &!  ut  h ad  c g ita  a fm edictatis  ab  ad  fk . Omnia 
ifiafiinthotifsima  cx  primo &fexto  Elemento^  c g d e 
ruEucIidis.  Siergo  abfcindanturfkexfa.dico  * 

quod  proportio  quadratorum Ik&ka ad  du^  L 

plumrccfianguli  a kfn  k b eftutcdadd  c.Quia  m.ce  ad  cg  dupli* 
cata cflciqugefth  ad  cg, duplicata eftetia  ei  qua:  efifaad  fk,qua* 
re  ut  quadrati  a f ad  fk, ita  ceadeg,  igitur  difiimgendo  cgadgeut 
refidui  quadrati  k f ad  refiduum  quadrati  a f, quare  cgad  gd  ut 
quadrati  k fad  dimidium  refidui. quadrati  a f, igitur  coniuneflim  c d 
ad  dg  ut  quadrati  kf&rdimidij  refidui  quadratiafadipfum  dimi* 
dium  refidui.  Acuero  cum  gd  fica:qualisde,critcdadd  e ut  qua* 
drati  kl  cum  dimidio  refidui  fitpius  di<fii  ad  ipfum  dimidium  refi* 
dui.Igitur  etiam  ut  dupli  quadrati  k f cum  refiduo  ad  refiduu,  funt 
enim  omnia  duplicata.  At  duplu  quadrari  kfcu  refiduo  eft  aequa* 

Ic  quadratis  a f &f  k,!gitur  quadratorum  a f &f  k ad  difFerentiam 
eorum  proportioefiut  c d ad  d c,igirur  dupli  quadratorum  a f& 
f kad  duplum  dificrentia:  quadratorum  a f&^fk  ut  cd  ad  de.  Vc*  p&^.ficun 
riim  duplum  quadratorum  a f & f k aequaturquadraCis  bk  & k a. 

Et  duplum  differentia:  quadratorum  a f &fk  cftf  quale  duplo  pro 
du<fii  bk  in  k a, igitur  proportio  quadratorumkb&^kaad  duplu 
produdlikbinka  eftueluticdadde,quodefl:propofitum, 
Propofinocentefimaquinqiiagefiina. 

Propofifis  duabus  lineis  linea  communem 
utric^  adiungcre,utficmaioris  adadditam  pro* 
portio, ueluc  quadraroium  minoris  &;  adiedfa: 
ad  duplum  unius  in  alteram.  ; 

Ha:ceft  quafi  conuerfa  pra:ccdcris.Sitartia* 
jor,  &!b  eminor, &fiatb  d dupla  b c.fuper  qui? 
erigatur  b f aequalis  a, & fitrecfiangulumdf  3^ 
defcribacur  quadratum  b c qUod  fit  b grefidug 
fuperficici  ad  d flatus  fit  h, dico  h efle  lineam  qutcfitam.Supcrficics 
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enim  d f cum  fiatexain  duplum  b e,  dupla  critfupcrficiei  ain  b e,  fu 
perficies  f d,tota  arqiiatur  quadratis  h &:  b e, igitur  qviadrata  h 8<:b 
cduplafiintfupcrficiciaiiib  c,quoducr6fit  ex  a in  duplum  bc  fe 
habet  ad  id  quod  fit  ex  hin  duplumbCjUtaad  h , cum  per  eandem 
lineam  clucantur,igiturquodHtexain  duplumb  c,&!funt  quadra*! 
ta  h 8c  b c,fe  habent  ad  duplum  liinbc,  utaadh,  quod  fuit  de*s 
moiiftrandum. 

PropofirioccntcfiiTiaquinquagcfimaprinia. 

Proportio  dirterentia:  quadratorum  partium , cuiufuis  linea:  ad 
quadratum  differentia:  illaru  cftuelut totius  lincg  ad  diflereutiam. 
co'".  Sicab  diuifainpiiiKflo c,&fiat  e d wqualis 

cbjmanifeffumeffquod  differentia  partium  ® ^ ‘i  ^ 

elf  a d, dico  proportionem  dificrentixquadra 
torum  a e Si  e b ad  quadratum  a d differentim  partium  effeut  a b ad 
Ter 4d«Kn  ad.Qiioniam  differendaquadratorum  a c8(:cb  c(f,quodficcxad 
«iitJtm.  indcbiscurnqiiadratoadj&idebquodfitcxadindb  cum  qua< 
Prr ' faiiii  ^ d,6ifidcc)  quod  fit  ex  toraabinad.  Igitur  differentia  qua« 
tiiFJm.  dracoac&cb  cftquod  fit  ex  ab  in  a d,  quare  eum  quadratum  ad 
liat  ex  a d in  a d, erit  proportio  a b ad  a d , uclut  differentia:  quadra* 
Per  i.fcxn  torum  a c^bcad  quadratum  ad  differentixpardum.  Quodiuit 
Clm.  ' 

propoJjtuiu. 

Propofitio  centcRmaquinquagcfimafccunda. 

Silincain  duas  partes  a:qualcs  cluascpinmqualcs  diuidatnr,fues 
rirq5  proportio  aggfcgad  ex  maiore  dC  dimidio  ad  ipfam  maiorem 
uclut  ex  minore, & aliqua  linea  ad  ipfam  minorem,6<^rurfus  aggre* 
gati  ex  minore  dimidio  ad  ipfam  minorem, uclut  aggregati  ex  ma* 
iorc  Se  alia  addita  ad  ipfam  maiorem, erit  proportio  dimidq  ad  par 
tem  unam  inxqiialcm,uclut alterius  parcis  ina:qualis  ad  fuam  ad* 
ditani  mutuo, etiam  proportio  additarum  fnuiccm>'uclut  pro* 
portio  partium inxqualium  duplicata,  Sc  nirfusipfum  dimidium 
linctcafrumptarmcdiiim  erit  proportione  inter  additas.  Oemum 
proportio  dimidij  cum  addita  maiore  ad  dimidium  cum  additaini 
norc,ucIut  maioris  partis  ad  minorem. 

Sil  propoficaabdiuifapcr  g a e cl  b f 

crqualiain  eper  imequalia  in  ‘ — 1 ( — I — - — 1 — 

d,ifv:  fitut  addamur  ag&^b  f,  ~ ^ 

ir;iucproporrioca,&:adadadfitucliKirdaddb,&  cb  & b d ad 
b (fuclut  gd  adcl  a,&^Iia:cc(f  quarta  fccfidi  Archimedis  dcfph^ra, 
&Cylindio ; quia  ergo  ac  adad  ad.utfd  ad  db  erit  a e ad  ad, 
fbaJbcLLtljmiliccr  cjuia  cfl;  cb  &[b  dad  b d, uclut gd  ad  da  erit 

ebad 
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cb  adb  djUclutg  aadad,&hoccfl;  primum.  Quia  ergo  ca  cft 
qualis  cb,cric  c a ad  b d,uclut  g a ad  a d,&  lam  fxiii  a d ad  c a , ut  b d 
ad  f b , p er  conuerfam  igitur  a d ad  b d,ut  g a ad  a d,  & ut  b d ad  f b, 
intcrpolltis  ergoad&^db  inter  ag  bf  cum  compofita  litpro^ 
portio  a g ad  b fexproportionea  g ad  a dj&  ad  d b,8(J  d b 
ad  b f,  & proportio  ad  ad  d b , fit  aequalis  proportioni 
a g ad  a dj  & d b ad  b f, igitur  proportio  a g ad  b f.  Per  de;« 
monftrata  ab  Alchindo  eftduplicataproportiom'  a d ad 
d b quod  cft  fecundum.  RuiTusquiaex  primo  demon»* 

£lrato,uel  eius  conuerfo  proportio  a d ad  a c eft  iielut  b d 
adbf,&dbadac,utad  ad  a g, proportiones  ergo  ad  db  h 
ad  &:db  ad  ac  componunt  proportionem  produs:  ac  ac  k 
du(rriadindb,quodl7thadquadratumacquodiic  bd  ad  l 
k,&iTmiIitcrproportiobdadbf&:  ad  ad  agconv  bf  ag  m 
ponunt  proportionem  produ(fli  exb  dinad,quod 
fit  I ad  produdtum  b fin  a g,quod  fit  m , per  demonftrata  ab  Euclu 
dein  fexto  Elementorum, igitur  proportio  h ad  kutl  ad  m,fed  h Sc 
lfunta:qualcs,quiaproducunturexeifdem,igitur  per  demonftra^ 
tain  quinto  Elementorum  Euclidis,k  efi:  aequale  m,ergo  a c eft  me»* 
dia  proportioneinter  b f g a, quod  efi  tertium.Quiauerd  ex  pri# 
mo  dcmonftratoeftfb  adb  d,utacad  ad,5<:cbadidembd,  utga 
adidem  aderit  coniungendofb  5ib  cadbd,ut  coniun*  fb  b d 
gendoga&^acad adjfedfb &b ccomponunc fc  &^ga,  ac  ad 
&:accomponuntgc,igiturutfcadbd,itagc  ad  ad.eri»  cb  bd 
go  permutando  g c ad  f c,ut  a d ad  b d,quoa  eft  quartum,  g a ad 
Cum  ergo  punefium  d fuerit  datum, licet  invicnirc  a g &bf,  faci»» 
!e,ut  Archimedes  prerfupponit  proportionem  g d ad  d f datam  & 
qua:riteam,qu*eftadaddb,8<!perueninir  ad  res  numero  triplo 
quadrati  dimidrj  linea:  aflumpta:  aquales  cubo  & numero , qui  fit 
cx  duplo  cubi  dimidrj  in  i m:  ipfa proportione,  quod  produci-* 
tur  diuifo  per  I p:ipfa  proportione,  Velutipofita  ab  io,&propor<» 
tione  quam  uolo  g d ad  d ffexcupla,duco  5 dimidium  10  in  fe  fit  25, 
&triplico,fit75  numeriisrerum.  Inde  duco  5 idem  dimidium  ad 
cubum  fit  1 25, duplico  fit  250, duco  in  5, qui  eft  i m : proportione  fit 
U5o,diuidoper7,qu{  efti  p:proportioneexiti78  7 numerus,  qui 
cumcuboa.'quatur75  rcbus.Cum  ergo  conftitutaftieritdiuifio  in 
c,iion  recipit  proportionem  g d ad  f d quam  uolueris , fed  fcquitur 
una  fola  ad  i!la,&  eft  mirabile, quoniam  linef  ufdentur  fumi  libere. 
Sed  non  eft  ita. Et  ctia  quiaArchimedes  uidet  affumere  alialineam, 
fcd noninueftigateam,imd oftendiieam exaftumptis,  AtEutoci»: 
U5  oftendit  ambas, una  cx  propria  inuentionc, aliam  cx  Diocle , fed 

una 
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unaeftfuperflua,quiaucdixijiinafcquitur  ad  aliam.  Ex  hoc  pa» 
tetcurDiocles  afTumpferit  lineam  unam, qua:  cft  ac,quxfeha< 
bcc  ad  ad,  &;db,utuicirsimad,  & dbad  addicas,  quod  ert  pris 
mumdcmonftratum.Sic  enim  omittitprimximquodproponicAr 
chimcdes,&  affiimit  quod  proximum  eft;&ide6  Archimedes  non 
probat,nccprccrupponit,quodaDiocle  probatur,  fcilicet  datum 
eflfe  piindlum  d fn  linea  a b,fcd  folum  in  linea  g f,ided  cogitur  pro* 
bare  fecundum  quoddcmonftraturab  Eutocio,&anobis  demon 
ftratum  efi:  fupra. Archimedes  airt  allumit  lineii  extra  circulum, qua 
iiocaibfqu3ceft3cquaIisbcmcdietati:aliamairumic  quam  uocat 
b h, cuius  proportio  ad  b d eft  ficiit  quadrati  ad  a d quadratuma  b. 
Confiat  ergo  quod  proportio  gd  ad  d feft  data.  Et  fimiliterfgad 
gdj&cftjpra:  proportione  data.  Vndenotandum  quoddatum 
dicitur  ,fimpliciter  cognitum  alio  modo , dicitur  datum  pofitionc, 
quod  efi  certum  Sd  tale, uelut  fi  quis  dicat, diuide  lo  in  duos  numc* 
ros  quadratosdioc  non  efi  datum, poteft  enim  diuidi  pluribus  mo 
dis.  Ac  fi  dicas  ut  una  pars  fit  alterius  quadratu , iftud  antequamfei 
unturpartcSjdiciturdatumpofitione.Ergodatumpofitioneeftdu 
plex,uel  ut  ratio  nota  fic,non  autem  quanticas,utficlicam  abeftdu 
plaadbc,utra^  diciturnotapofitione,  quo* 
niainncfcioquantafitab.VclGquantitaseft  ^ ^ ^ 

nota  proportio  ignota  fit , ut  fi  a c fit  i o^dC  fit, 
utb  cfitRtreIata,aberitpun(fiusb,&proportioab  adbedata  po 
fitione,nontamennota.Ecfidicasigituromnia,qua:  habent  deter 
minationemeruntdatapofitione^JDico  quod  non, quia  oportet, 
uciila  determinatio  comprehendatur  fub  una  ratione,  ea^  fiUtem 
generaliter  cognita. 


Piopofitioccntcfimaquiiiquagcfimatettia. 

Vim  quancuiK^  manus  multiplicare. 
co«.  Cum  enim  radimus  aut  trahimus  nianifcftum  efi, 

P" } 7'  quod  ambabus  manibus  uis  conduplicatur,  & ma# 
ior  redditur,  quanta  cft  proportio  totius  ad  cxcei* 
fumuielutfitaquodmoueturab  una  manu  uiribus 
ut  b,qua:  funt  excefius  b d fupra  a,ciim  ergo  propor 
tio  cb  d ad  a fit  compofita  ex  proportionibus  c & 
b d ad  amanifeftum  cft, quod  eritproducfla  ex  pro* 
portione cbdadb  d,&!b  cl  ad  a,fcdebd  cft  dupla 
Ptr  I.  adb  tljquiaccftncqualisjcigitur  proportiocb  d ad  jg 
aeftmaiormultoquamduorumexcc{ruum,quimo  ■ 
ucrent  in  proportione  dupla:  uelut  fi.  adderemus  f 
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addb  scqual€mb,multomaioreftexcommumammircnt<ntia  cf 
b d qua  f b d,quia  c continec  f,&: quantum  cft  d infuper : cum  ergo 
b cum  d moucat  ain  proportione  b d ad  a & f cum  d mouebit  a in 
proportioneeademquabdjCrgo  per  uiam  additionis  duplo  ue^ 
locius,quam  dupla  proportionCjUerum  dupla  comparatione  ad 
proportionem  b d ad  a, non  autem  duplicatafed  dupla, ut  dixi,qug 
critmaior  quamduplaperadditionc  exceffu^.  ErgoHaddaturab 
ter  homo,erit  dupla  a4inam  duplam, ueluti  addendo  xqualemdb 
f e, adeo  ut  fi  proportio  d b f e elTct  quimupla, monerent  illi  duo  in 
proportione  decupla.Sed  annexo  baculo  aut  lima  aut  Terra  annus 
lob>itaut  circunuoluipofsith  aequabituiresnonfolum  dbfefed 
multorum  hominum.igiturmultoplus  agetliomo  ambabus 
nibus  radendo  autfecando  cUni  g,  quam  quadrupla  proportione 
unius  manus,  &hocmcremeiitum  eftnonfolum  magna: 
utilitatis,  fed  ualde  accomodatiim  in  atflionibus  artificum 
operum  grauiorum.Etbuiufmodi  conduplicatio  efiratio 
lima:  quam  Turdam  uocamuS« 

. Propoficio  centefidiaquadrsgenmaquarta. 

Si  lineg  datp  alia  linea  adiungatur^ab  extremitatibus  autem  pri^ 
oris  lineg  dute  refla:  in  unum  punflum  concurrantproportionem 
habentes  quam  mediainter  totam  & adieflam,adadicflam  erit 
punflus  conoirfus  apunflo  extremolineacadiefl»diftanspcrIis 
neam  mediam.  Quod  fi  ab  extremo  alicuius  lineae  aiqualis  media: 
reuperipheriacirculicuiusfemidiameterfitmedialinca  dua: linea: 
ad  pra:diflapunflaproducantur,ipfg  cruntin  proportione  medi^ 
adadieflam. 

Hgepropofitio  efladmirabilis:&:etiam  dcfcripfi, ut  multa  fecres 
taDialeflicatpotius  aperirent  quam  quodhiucpropofito  multu 
congruercc.Ided  potius  fcholij  caufapofita  efl  quam  ipfius  traflas 
tionisiut  modu  demonftrandi  magis  quam  id , qd  demonfl:rat,res 
fpicerc  oporteat.Conftituat  ^rgo(peruiamproblcmatis)  linea  ab 
&proportiocadd,3dfiatdeadc,utcadd,&ab  adeutbf  add,8i 
ut  g ad  c,cn't^  g mediainter  af  & f b,quod  licet  folum  fupponatur 
ab  Appollonio,tame  facile  demonftratur  Sc.  a Commandino  adies 
flaeft  demoftratio.Concurrant  trgo  ex  a &b  dug  linepin  aliquod  Per  zp.pri 
punflum , putat  h ut  fit  a h ad  h b uelut  c ad  d,dico  quod  fi  diicac  ^-f" 

h f quod  ipfa  erit  aequalis  g,  ducatur  bl  a:quidiftansa  h,&quia 
ex{uppofitoahadhb,utgadbf,eritbhadh  a,utb  f adg,&:quia<jainfiEf«n. 
trianguli  ah  f &bl  f funt  fimileseritproportioahadbl,ue!utiaf  »«•</««« 
ad  fb,igiturper  gquam  proportionem  b eh  adb  l,ut  afad  g,fed  ut  . 

a f ad  g ita  g ad  b f ex  fuppofito:&  ut  a f ad  g,ita  h a ad  h b,ex  fuppo 

N filo 
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^toigiturutahadh  bicahbadb  I , fcd  angulus  a h b cH:  a:qualis 
angulo  hb  l,crgo  triangulus  ah  b eft 
Hmilis  triangulo  h b 1, quare  angulus 
b h 1 eft  aqualis  angulo  h af,igitur  du 
orum  triangulorum  fah,&fb  h duo 
Ser  j i.pri  anguUunius  a ffimt  aequales  duo# 

PHjCT+r^bus ansulis, alterius  igitur  propora 

<1  EJfmciit.  . r ®i  n r • • • ^ i 

ter  1 1.  tioatadrnrdpicientiumangulos 

^umti^Um.  qualcs  ut  a h ad  h b relpicientium  an;: 

Very.qm-  guJum  f/cd  a h ad  h b ut  c ad  d,cx  fup 
«Eto.  igiturafadf  h,utcadd,feduicadditaafadg,exfuppo(ito 

ergo  h f cft  aequalis  g. 

Cor™.i.  Cum  ergo  hgcdemonftratio  iiECxfcnfumurtopun(floh,idcdad 
quaelibet  punda  traduci potcft:,quarpotcro  imaginari,  &:itaprii» 
mauocabiturfcnfus,fccudaimaginandi:Etquoniaindcmonftran* 
do  non  aflumimusaliquid,quod  fit  proprium  alicui  puncflo, nifi 
proportionem  h a ad  h b fiinilemefi[ecadd,idcohocpcrtinctad 
intelleftum,  tertium.  Et  idem  dico  fikefiet  ultra  h quod  poa 
teft  contingere.modd  k a ad  k b ficuc  cad  d & k ffit  pqualis  g idem 
fcquetur,  comprehenditurfub  tertio  &!  pertinet  ad  intclleflum, 
SiT quoniam  demonfiratur  quod  puncfiumkubiamtp  fumatur, eft 
iiigqualidiftatiaapun<floffcilicctperglineam,critfempcrin  peri< 
pheria  circuli, & hoc  poteft  eiTe  in  infinitis  locis  fimplicitcr  & extra 
infinitum  nihil  ell, igitur  fub  hoc  continetur  conuerfum  fcilicer, 
quod  a quolibet  punefio  circuli  duAis  lineisada&bipfg  cruntin 
^portione  c add.  Etitaabfcpprincipijs  Geometricis  concluditur 
^pofitio  Geometrica&  hoc  eftmz-iAwftfrmf» S^fermefummum iiu 
tcllecfius  humani.Etpotefldcmonftrari  Geometrice  duobus  uer^ 
bis.Qtiia.n.ffuppoiiitacqualisgeoqudd  h cft  in  peripheria  circii* 
lieritmcdiaintcra  f S^fb, quare  cum  angulusf  fit  communis, erit 
.proportio  ah  ad  h b,Iaterunrreipicicntium  angulum  f in  utroque 
iZm  ***  triangulo,  uclucli  flateris  in  maiori  ad  f b latus  in  minori,  quare 
ter^.eiiifde  cum  cxfuppofito  h fadfb  fit  ut  cad  d,erit  a ad  b,ut  c ad  d.  Etuides 
ApolIonium.&Pappium  quanta  fiipcrfluaadiiciancin  hac  fccun* 
cla  parte  dcmonftrationis,qua:  cft  prima  apud  iIlos,6i^  ducunt  una 
irt  (HimoCo  lineam  non  nccciTariainexpuncffo  b ad  latus  (h.Vcantiquoru  ple 
nicor.Apfl.  riqj  non  tantum  potuerint  Geometria  ingenio, qua:  ferunt  exee! 
wpri/df.  Icncifs-ima  in  illis,  quantum  nos  ex inducen 
tes.fll  enim  fingulare  hoc  exemplum. 

Ccr",!.  lixhoceciapatetquoJficirculusducereturfecundum  fk  traii* 
firec^  perm  ii  cifet  a m ad  m b Sc  a n ad  b n,ut  a h ad  h b. 
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Ex  hoc  patet  qualiter  cxuerademonftrationefenfuoftciifa  pers 
ucniinus  aJ  quotquot  imaginando^inde  mtelkAu  abieiftis  cortdk 
tionibus  non  neceflarijs  facimus  infinitum  S^uniuerfale»  Demum 
fine  arcis  fpe  cialis  auxilio  oftendimus  Iheorema  uniuerfale  (quod 
etiam  poterat  oftendi  Geomctrice,fed  longe  pulchrius  efl:,acfubhtf 
mius  per  Tsr4f<A«f4^scr»fi , qahocipfo  iiifinita^ia  docemus  generaliter 
per  fimplicem  comprehefionem  oftendere)  fcilicet  quod  a quouis 
puncflo  peripherig  circuli,cuius  femidiametcreftmediapropordoi 
neintcrtotamcxtcnfamaceiitro  ufep  cxterius,&^ partem qusckft a 
centro  ad  pun<flum  deferiptum  fub  proportione  continua  datarii 
linearum  linea:  duiflxcx  eoad  puiicJlum  exteriuSjSipundlum  de« 
feriptum  fune  in  proportionedatarumlinearum. 

Propoilcio  centenmaquinquagefimaquinta. 

Qiiadratoru  numerotu  ^portionem  Sc  inuentionc  cofiderare. 

PrimiiinoportetfcirCeflctresnaturales  i,  2.  4.  8*  32.  6’4.  o»< 

(Tiumerorum  feries, primam  Euclidis iuxta  1.3.9.27.81.243.32^  ^ , 

quamuis  proportionc,inquaunum  S^ters 
wus&quintus,&!itaunofemper  intermiCs  i. 
fofuntquadrati.Primusquoi^.i.unum  & 
quartus  & feptimus  & ita  duobus  intermifsisfuntcubi.Infecuiw 
do  ordine  eft  naturalis  feries  numerorum, ex  qua  colligitur  alia,& 
exillabini  quilibetfe  fequentes  conftituunt  numerum quadratm 
In  tertia  numeri  impares,  qui fcmpercollaci efficiunt  quadratum. 

Sitcrgopropdfitusnumeruscui  uelim  |224e6’7S9 
addere  quadratum  numerum,  ut  fiat  qua.  , ' 
dratus  totus, accipe  numerum  quadratum  i6'25  2(3  49  ^4  81 

minorem  illo  quem  ius,&detrahcapropo ^ 

fito  numero  feu  quadrato  feii  non  refidu. 
um,diuidc  per  duplumRz  quadrati  quod  .23.3  .49.  4. 

detraxifti,qd  exit  ducin  fc  fiet  quadratus  numerus, idem^  additus 
numero propofito,faciet quadratum.  Velutcapio  i^quieftqua* 
dratus, aufero  9 quadratum  minore  relinquitur/jdiuido  per  6 du# 
pium  i?:9,exiti~quadracum  eius  eft  ij-|quiadditusadi^facit  i/jl 
quadratu  cuius  rz  eft  4^. 

Exhoepatet^pofito  quouis  numero  qdrato modus imienieti^ 
diinfinitosnumerosquadraios  qui  cu  illo  iundi  facient  quadratu. 

s c H O L I V M.  ' 

Poftem  adducere  demonftrationes  omnium  hor5,fed  reddefe# 
turres  longa cufintmanifeftg  cxfeptimo  odauo&nono  Euclidis. 
Exemplum  fecundum  capio  modo  14  qui  non  eft  quadratus, aufe. 
ro  9,remanet5,diuido  per  ^ duplum  1^9  exit|-  quadratu  cius  eft^| 
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hk  additus  ad  14 'conftituici^^.  quadratum  14  eft  diffc^^ 

rentia  duorum  quadratorum .(cilicet  Sc  1 4j-|. 

Cor», 2,  Exlioc  habebis  duo  quadrata  111  datis  terminis  qu®  different 
dato  numero,  81^  efl:  pulchrum.Velutuoloduo  quadrata  qux  difs* 
fcrantin2,&i^minoris  fit  inter  i 2 , ume  capies  per  regulam  i# 
pfam  2, & auferes  nunicru  quadratum  ita  quod  refiduum  diuiftim 
per  duplum  radicis  efficiat  numcrii  inter  i & 2.  Vcluti  capio  quas 
dratum, aufero  ex  2, relinquitur  i^diuido  per  duplum  ^ radicis 
cft  ij-  &exiti^  ,&hiceft  minor  numerus  cuius  quadratum  efti*^ 
cui  fi  addantur  2,fient3‘^  numerus  quadratus  1-5. 

Cora,»},  Cum  autem  nolueris  duo  quadrata  quae  differant  in  100, tunc 
pcrrcgulam  datam  fi  auferes  i,peruenircs  ad  numeros  magnos 
fradoSj&l  ideo  melius  efi  quia  numerus  cftpar, ut  detrahas  numes 
rum  parem  quadratum,ita  quod  refiduum  pofsitdiuidipcrduplu 
radicis,utin  hoc  non  detraho  nccp  quia  remanet  impar,ncc  n!)  quia 
84rcfidu«nonpotdiiudiper8  ita  ut  exeat  integer  numerus, ergo 
detraha  4 relinquet  9(i,diuido  per  duplii  radicis  quod  efi  4 exit 
24, cuius  quadratumqdelf  57 ^ addito  ioofacii^/6  quadratu  2(3. 
Etitacx435non  auferam  fcd^, quia  relinquetur  24  qui  potefidiuis 
dipcrrc,duplumi^5)&:cxit4cuius  quadratu  cll  i(3,addito  33  fit  4". 

Secunda  regula,  cum  nolueris  propofito  uno  numero  quadra* 
to  illum  diuidere  infinitis  modis  in  duos  numeros  quadra  tos, cape 
quemuis  numerum  quadratum  per  primum  exemplum  regulf  pri 
mae,&!cum eo diuidc numerum propofitiim, qui  proucnicterit 
quadratus,  huc  ergo  duces  in  parces  numeri  quadrati  qup  funt  nu* 
meri  qdrati,8i  fient  duo  quadrati  numeri, &:  illi  componet  numeru 
quadratu  priore  quem  diuififti.quta  multiplicatio  fit  per  cofdc  niu 
meros  qui  funt  partes  diuiroris.Vclutuolo  facere  de  4 duas  partes 
quf  fincqdrati  numeri, capio  numeru  qdratu  qui  coponat  ex  duo* 
busqdraris,ucliit25,diuido  4pcr25  cxit^^hucdiico  qdra* 

tos  numeros  coponcntcs25  fiut  qdrati  1^  &i  j Et  hiqdrati 

coponunt  4.  Et  ita  pofTes  diuidere  infinitis  modis.putapcr  17 

pcri6i?.  Tcrtiaregulacum  unus  numerus  additus  10 7 

primo  & detraefiis  a fecudo  facit  ambo  quadrata, idc  3 
ininicrusconiunduscumdiffercmiailloruni  numc*:  6 ^ 

rorum  S<!dctra<fius  a primo  8^  additus  fecundo  facit  ^ P 
cofdcm  numeros  quadratos,  ucluti  capio  10  primum  jq  7 
3 recunduni^adclitus  ad  lo  ^detradfusa  7 cflicit  6 ^ 

8<:  i quadratos  dico  quod  iuneftus  16  cum  3 differen*  j 
tii  lu  8<^7  l:t  y,  qui  detratfius  aio  & additus  ad  / cflit» 
cit  i 6c  16  numeros  quadratos  priores. 
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Sunt  8c  a!i|  modi  piures  faciendi  huiiifmodi,fcd  no  funt  adeo  ge. 
rierales,& nihilominus  funt  magis  confufij&noii  aliquid  plus. 

Qiiartarcgula,cij  nolueris  numeru  aliquem  non  quad.  qui  bifi 
ria  componat  ex  duob.  qd.  uclut  lo  ex  25,8^25  &49 
8c  fumat  a b numerus  quad.diuifus  in  fupplemeca , ita  q>  c 
d fit  portio  minor  ciufmodi,ut  adiecfia  illi  xqli  c d gnomo 
circufcriptus  ckl  cu  fqdrato,fitfqlisab  qdrato,detra(fi:is 
igif  c c &:  e d,  tcqlibus  erunt  duo  fupplemeta  ckl  Cu  f qua* 
orato  gqualiaduob.fupplemetis  ab  cuqdratohg.Maios  ^ ^ 

ra  aut  fupplemeta  excedut  minora  in  duplo  quad.c  d igif  detraiflis 
minoribus  fupplemcntis  comunibus,eric  duplu  quad.c  d cu  f qua* 
draco  gqualiahgqdraco.Ergo^pofito  numerOjputajducaminfe 
fic9,duca2  minoreinfe  fit 4, duplicabo  fit  2, detraho  ex 9, relinquit 
1 numerus  qdratuSjigif  dica  qd  3 cu  duplo  2,&  erit  totu  7,  eft  unus 
numerus,altcr  IU  horu  qd.coponunt  5 Ojduplu  qd.^.Et  fimi 
liter  capio  6"  qd.3^  duplu  ^d.4.52  differentia  4, numerus  qd.2,ideo 
6 cu  duplo  4,&cft  r4,cft  unus  numcruSjaIter2,quoruqd.funt  200, 
dimidiu  eft  100  qd.io  copofiti  ex  ^ &4.Et  ita  capio  ^,qd.cius  8 1 dii 
pluqd.^.72  differentia^numcrusqd.igif  cum  duplo  ^,&eft2i,eft 
unus  illoru, alter  3 cjd.45  OjdupIu225  qd.i5,qui  confiat  ex9  & 6".  Bt 
ita  capio  11  qd. cuius  eft  i2i,dupluqd.6’cft  72  differentia,72&2i  eft 
49  numerus  qd.7jigic23  qui  confiat  ex  n,  & duplo  6 numeri  mino 
ris  eft  unus  numcrus,altereft7  qd.quorufunt578*duplu28^jqd. 
i7,qui  confiat  ex  n 8(!^.  Quintaregula,perhocinueniemusinfini 
tosnumerosqd.coponentes32,nam  cu^afitduplus  qd.diuidap 
unum  aggregatu  ex  imicntis  puta  ^/Sj&quiaambo  ex  fuppofito 
funt  dupli  ad  qd.qui  ^pueniet  erit  qd.fcilicet  ~ , ducin  numeros  q« 
dratosqui  componunt  578>&^funt  539  &r49,&fient 
&hiiiin^li  fiut32,quiafunimultiplicat*partcsnumeri,per  quem 
eft  diuifusnumerus.Et  ita  poteris  diuidere33inmfimtos  alios^d. 

Sexta  regula, ponamus  modo  qd  uelim  diuidere  10 , copofitu  cx 
duob.^d.  9 8c  i,&  non  duplu  num  ci  o qd . ita  ^d  fit  diuifus  in  alios 
duos:ducaioin25  copofitu  ex  du6b.qd.fit^,at25o  coponif  aliter 
ex  duob.  quad.  ^ fcilicct  |^,id  eft  6^  &:  3^ , qui iunt  ^d. 

z-dC  i“,&  itauolo  diuiderei5  in  duo  alia  qdrata  ^ ^ &:4,duco  i5in 
35  & fic^^,qui  neceffario  coponif  ex  ^8d~jfcd  ego  Uolo  qd  copo 
nat  aliter,uclutex~&~,8^ita  ex  n^&i^,qui  funt  numeri  ^d.com 
ponentes  {3,&^n2funt3p&;i^,8cinhis  opus  eft  induftria,  fcilicct  ut 
multiplicet  per  numeros  qd.ut^ueiiianc  numeri  illi  bifaria  compo 
fitiexqdratis.Vtucrd  uidcamusrefiduu,pponamusqj  uelim  diui 
dere  6 in  duos  numeros  qd,primu  fcire  debes  qd  non  pofTunt  clfe 
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integri  ex  ratione  di(fJ:a,qiuaoporteretiit  €fient  ambo  impares  aut 
pares, &!  (Tc  diflerrct  numero  pari, ergo  oporteret  ut  ciTet  unus  nic« 
dius  numerus  qd.funt  Sc  alig  rationes, fed  ne^  unus  poflet  efleinte 
ger,8^  alius  fra(iius,no  eflct.n,6^  numerus  integer:  relinquit  ergo  ut 
finiduo  fra<5li:fed  innumeris  fratflis  qd.dedudtis  ad  minimas  deno 
minationes  operu,ut  tam  denominator  ^ numerator  habeat  radi* 
ces,crgo  oportet  qdhoc  fit  in  illis,&  quia  iuiicfli  debent  facere  intea 
groso,ncceflecft  ut  denominator  fitunus,&idein  uirocp,ctqdnu 
meratores  fimuliundi  fintfcxcupludcnominatoris , fi  fradli  debet 
gqiiipollcrc  6”, ergo  ille  denominator  cu  fic  qcl,&  numeratores  ama 
bo  fint qd.&!  fintfexcuplu  denominatoris, oportebit  inuenirc  niu 
meruqd.quiduiflusin6',faciatnumeru  qui  coponif  cxduob.qd. 
aut  coponit  gqualitcr.ergo  ^portio  medietatis  ad  medietate <3,  efi 
ueluti  totius  ad  6^, fed  totu  continet  ^ in  qd.qiiia  ex  6 in  qd.  fit totu, 
ergo  exmcdieiatein  qd.idem  fit  medietas , fed  medietas  cft  nurae^ 
rus  qd,ergo  3 elTct numerus  qd.qd  eft  falfum, oportet  igit ut  numc 
ri  illi  fint  in.xquales.S^  ut  6"  diuidatur  in  duas  partes  inf  quales, hoc 
aut  fic  ciiuidendo  quemlibet  numerii  parem, qui  coponit  cx  duob. 
numeris  qd.nam  fi  effer  impar,n5  poffet^dire  numerus  integer, & 
cu ^uenerit  numerus  qd.ille  erit  que  qu^rimus,nH  diuifo  6 per  to* 
Cijniifiuniiincrum,indeqd^U€mtmultiplicato  per  numeros  qd, 
coponcntesiIluninumeru^dudlum,^pducunfpartcs^,  quxerut 
numeri  qd.quia  denominatorutriufi^  partis  ex  fuppofito  efinumc 
rus  qdrarus,qiij  multiplicatus  eft  per  numeratores  fune  nume 
riqdrarfquicoponcbancnumeru  produ<ftu,et  tales  parces  gquant 
<3, quianumerus^dudus  componit  ex  numeratoribus,  &:prodtM 
cit  tale  copofitum  ex  ^ in  dcnommatore,&  hic  eft  diuifiis  per  deno 
minatorc,ergo  ^ucnit  <3, fi  cm  multiplicato  5 in  4 fit  12, diuifo  a per 
4, exit  necclfario  idem  3. Pro  colligendo  ergo  numeros  omnes, qiii 
coponuntur  exqdratis,,pponcs  tibi  feriemqd.omniu,&:indeiun* 
gcs,8c:  diuides  per  cu  prodierit  qdratus.inucnif  denominator, 
o!  numeri  coponcntesipfum  erunt  numcratorcs,ctfuppofiti  deno 
minatoribus  coftituentpartcs.Vtuerd  cognofcas,cx  quibus  pofs 
ficcomponi  primum  ex  imparibus , non  oportet  aftiimcrenifii55, 
quia  7 cliuifum  per  € relinquit  i,&:  9 diuifum  per  relinquit  3,&35 
diuifumper  (3  relinquit  5.  ergo  non  poteft  componi  numerus  im^ 
par, qui  diuidatur  per  ^,utfuperfit  impar  alius  quam  i.^.^.fedi  &:3 
3>.'5,i-V5  componunt  4 & i, &;3  & 5 componunt  2,  fciliceC  abie* 
dio  /:i,cr‘’0  tales  numcriqdrati  fi  fintimpares , uel  ambo  terminan# 
nirin3,in>>3>.\S  i , qui  faciunt  90  ,iicl  in  i 8^5,  fed  nullus  numerus 
tjuadratus  diuifiis  per  6 terminaturm  5>quia  i dudlum  in  fe  produ^ 
cit  1, & 3 producit3,&:  5 producit  I, ut  5 in  5 facit  25,8«:  II  in  II  produ* 
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CiC  I2I, quibas  diuiCis  per  6 fupereft  i.Quod  etiam  f5c  dcmonftratur 
de  corapofitis  a 5, nam  diuifo  5 111 5 & 2, quadratum  eius  c5po« 

nicurexdupIo5in2,inquQmhiIfupereftjfi  diuidatur  pcr^, &:  ex 
quadrato^, quod  eft^, in  quo  fupereft2,&ex  quadratoa  quod 
4,fediundis4.&!5,&^abie(fi:o6fuperefti,erg0  5in5  du(5lu,&  diiii 
fo  produfto  relinquitur  i,Et  fimiliter capio  i7,e£  componi?  ex  12  Sc 
5 quadratumjCrgo  17  componiciirexquadrato  12,  in  quo  nihil fu^ 
pcreftjSiJ  duplo  5 in  12,111  quo  etia  nihil  fupereft,  fi  diuidaturper  6: 
Sc  ex  quadrato  5, in  quo  fupereft  i , ergo  in  nullo  numero  cSpofiio 
ex  5 & ^,uel  compofitis  ex  poterit  produci  numerus , qui  diuifus 
per^relinquatjjigiturnc^  talis numeruspoterit coponi  ex  duo^ 
busquadratis,mquib.fuperfit5  81^  1, quia  nullus  cft,  in  quofuper^ 
fit5  faCtadiuifioneper^.Exquo  colligiturunarcgulatquodfiquis 
dicacmuitiplicaui27  in  fe,ccdiuifiper  15, ueUemfdre  quid  fupereft, 
dico  quod  fine  multiplicatione  et  diuifionepoteris  hoc  fcire  ex  de^ 
monftracione  diifta,diuide  ergo  27  per  i^.&relinquitur  i , ducin  fe 
fit  udices  ergo, quod  fupererit  r,&itafi  ducerem  28  infc,&i  diuideo 
rempertijdicoquod  fupercrit3,nam  diuifo28 per  ii,relmquitur 

ducin  ^ fit  j^.diuideper  ir,relinquiturj,ut  diflum  eft^Sii  tantum 
relinquit  diufto  28  in  fe  8c  fit  / 8 4,  a diuifo  per  ii.Reuertendo  ergo 
ad  propQfitum,patct  quod  ex  duobus  tantum  numeris  imparibus 
qu3dratispotcftconflariillenumcrLis,quoru  radices  diuifxper^ 
relinquunt  3. Sed  deparibus  uel  fupereft  2 uel  4 uel  nihil,  fed  qdra*» 
Cum  2 eft  4,&:  qdratum  4 diuifum  per  ^ etiam  relinquit  4, ergo  neqp 
ex  duobus  numeris, in  quibus  fuperfint  2,neq^  in  quibus  fuperfint 
4,ne9  in  quibus  fuperfint  in  uno  2, in  aI(ei-o4  poterat  quadrata,  in 
quibusfcniperfupcrcnt4,&iun(ftafaciunt8,inqfupcreft2,  coflaa 
re  numeru  ditftu  fcu  qu3efit5,quipofsit  diuidi  p nec^  ex  qd.duo# 
runumeroru, in  quovix  altero  nihil  fuperfitinrcliquofuperfft2  uel 

4,  quia  in  aggregato  qdratoru  femperfupererit4.  Ergo  relinquis 
turquod  ille  numerus  componetur  ex  duobus  quadratis, iicl  impa 
ribus,quorum  latera  diuifapcr6'relinquunt3,ucl  ex  duobus  paris 
bus,  quorum  latera  diuifaper  6" nihil  relinquant.  Oportetigitur 
inuenire  duos  tales  numeros  quadratos  numerorum  imparium, in 
quibus  fiiperfit  3, fi  diuidantur  per  ^,aut  parium  in  quibus  nihil  fus 
perfit, quorum  aggregato  diuifo  per  ^ prodeat  numerus  qdratus» 

His  uifis  dico,  quod  conftat  radices  talium  numerorum  opors 
tere  efte  in  imparibus  per  additionem  ^ incipiendo  a 3 , ut  fint 

5.  5).  15.  21.  27.  33.  39.  43.  51.  &:  fic  deinceps:  in  paribus  aus 
tem  per  additionem  ciufdem  ^ incipiendo  a ^ , uelut  6".  12* 
18.  24.  30.  3^5',  42.  48.  54.  6’o.  Dico  ergo  quod  diuis 
fo  numero  illo  compofito  per  ^ in  imparibus  exibit  numerus, 
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qui  diuifus  per  6 fupcrcrit  5 , & in  paribus  qui  poterit  diuidi  per 
Quia  componunt  ex  Innufmodi:uelut  5 in  fe  facit  51 , & 25  in  fe  facit 
225, qui  iudii  faciut  a^^-jdiiiifo  255  per  6 exit  39,  qui  itcrw  diuifus  p 6 
fupereft3,^fimilitercapio  6^&!i2,quoruqdrata  funt  5^  8c  144, & 
aggregatu  igojqui  diuifus  per  6 exit  30 , qui  iteru  poteft  diuidi  per 
6.  Iit  hoc  quia  quilibet  illoru  poteft  diuidi  per  qdratu  6 in  paribus, 
ergo  aggregato  diuifQpcr^qdproditjiterii  poterit  diuidi  pcr(), 
Ettnimparibusquodlibetqtlratorucxupciat  fupra  fenarios  in  3, 
igic  aggregatu  diuifumin  2 pariet  mimcru  qui  diuifus  per  3 , exibit 
numerus  impar  copo  litus  exfenarrjs8d3..  Illud  crgoquaciratUjqd 
^dibitjUcl  erit  copofitum  ex  fciiarqs,uel  fupererit  5.  Sed  cu  5 numc 
vtr  Z9.fc-  rec<^,  ergo  tres  qdrati  numeri  fcilicct  duo,  qui  copomtnt  numeru, 
pmm  liltrti.  Sdqui  ^ditpcrdiutfione6’,erunt  copofiti  inter  fe, ergo  & radices  il 
lorum.lgit  radix  numeri  qdrati, qui  ^uenit  diuifo  aggregato  qusu 
draioru  per  ^ eft  ex  code  ordine  impariu,fi  impares  numeri  qdrau 
fuerut,autpariu  fi  pares.At  hoc  efte  116  poteft, na  fraifti  illi  numeri, 
qui  crut  radices, no  crut  minimi, fcd  diLiifiper3  oftendent  minores, 
quod  eft  contra  fuppofitiim , quare  nullo  modo  ^poteft  diuidi  in 
,duos  numeros  quadvatos,ne(^  integros, neque  fradfos , quod  erat 
demonftrandum.  Habes  igitur  ex  hoc  demonftrationem  quando 
nopofsitdiuidi.&quadopofsitjquodpofsit,  &quomodo  fimul. 

Propofitio  cenceOrnaquinquagefimafext*. 

Horologiorum  tempus  multiplicare, 

' Coiitiiigitquaiidoc^qdhorologiorutcm 
pus  brcueeftjUoliimus  aut  maius  efficere:  id 
duob.modis  poflumus , quoru  unus  diflfici* 
lior  eft  fed  perpetuus, &!long€  nobilior,nam 
grauiias  ponderis  uerfatilis  eflKit  quide  tarj» 
diore, fcd  difficilius  mobile, &!  obici  grauios 
re  podere  in  eligente.  Sit  ergo  rota  a b uerfatif 
lis,  qui  certam  menfuram  exigit  p quacuncp  funis  parte  correfpon 
dentis  uni  denti  cx  centum, in  quos  diftm<ftafit,cumculuni  aut  cd 
quincp  dcjitiu,pcrqdrotafexaginta  dentes  habes  circiimuoluatm 
coucrfionc,igitprimgrotf  uicies  circumferet, fccudaclctes^  m,  cc. 
nirfus  ad  hacfecunda  tertia  necftaf  cum  curriculo  fex  dcndii,  ate^in 
ca  deces  feptuaginta  duo, ut  in  unacouerfionc  fintxiirjcccc,  dentes 
ioit  tot  dentes  in  unacoucrfioncprimf  rotc  circumuoluentur.Iam 
ucrd  tempus  illud  poterit  duplicari  ac  triplicari  iuxta  tarditate  tem 
poris  (.ieifati[is:quato  igitpondcrofiusfueritillud  tepus, tanto  tar-* 
dius  tuouebif.pauciorcs^  circumuolurioncs  neccftarieeriitad  cx# 
plcdani  unam  dic:id  eft  horas  24 , fed  hocincomodi  accedet,qudd 
rcuolutio  indicis  tanto  tardior  erit, ut  no  iufte  oftendathorasrpro# 

pofitum 
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po0mmj'giturcft,utpondcra  tardius  ferantiirjindexauf,  &cjug  ad 
indicem  rcquunturhoranim  dcmonftiadones  celerius  aut  eodem 
modo  ferantur.  Ponamus  ergopoftep  eadem  cft  ratio  celerioris  8C 
a'quc  iiciocis, ponderis  aut  tardius  defccndentis,  aut  cotratardio^ 
ris, aut  a? qualiter  circumduiffimdiciSjCelcTioris  autdcfcenfuspon^ 
deris, quod  ad  nullam  utilitate  profuturum  uideo.Sic  ergo  ut  pon 
dus  Liclim  tardius  dcfcendcrcjrotam  aut  gqualiter  circumferri, dico 
quod  ex  tcmporemobilifeuucrfatilifS^  eftferrum,  quod  infuma 
mo  horologi]  citra  ukra^  fert  tam  in  horologfjs  ponderum  ^ rao 
!x)id  fieri  non  potcflmam  quantum  tardabiturrota  tertia  fecunda 
prima,at(p  ob  id  defcenfus  pondcnim,tantum  remorabitur  rota 
prima  qua*  indicem  ofl;cnd/r,crgo  tantum  index  tardabitur  quan# 
tum  podei  a,&!utunouerbo  dicam,cimieade  rota  index  circumfes» 
ratur,  spodiis  dcrccndac,quantuunum  tardatur  tantum  Sc  aliud. 
Secundus  modus  cfi:,uc  rota  una  totum  tempus  cum  indice  in  u» 
gintiquatuor  horis  circiimuoIuaair>&  currulis  in  quo  funis  minor 
fiatmcccfic  cft  igic,ut  circumuoluta  rota  aut  femel  aut  bis, ter,  qua< 
ter  decies, circumuoluat  pleno  circuitu  index, et  fine  erroreiquo* 
jiiam  tempus  & dentes  menfura;  refpondeiltrigitur  fub  cifdem  cir# 
cuitibus  numero  codem^  tempore  minus  exnjnedefccndetin  cur 
rulipariio  cp  magnoiquarcmutationeindigetcurrulisjaututfunis 
circuinuolucns  rotam  curriculum  habeat  annexu  rota:  oftendent* 
horaSjinquapauciores  fint  dentesmam  in  eodem  tempore,  &:ciri» 
cuitu  paucioribus  ui cibus  circumuoluiturrota  funis  qua:  grauiia;* 
tetcmporis,5L  multitudine  denttu  certam 
fcruabitmcnfura.Scdin  bocncccffc  cft  gra 
Ilius 'cflicerc  pondus, aut  leuiustepus  quo« 
nia funis  debilius  circumuertitrota:  minus 
tn  tarde  cp  fit  ^ parilitatis  circuitus  ratione. 

Tertius  modus  facilior  eft,5i magis  com 
pediofus:  Sit  horologium  ab  c, in  quo  rotai 
d qua:  funem  coiinet  balis  horologii  c ficui  1 
firmiter  fint  appefg  diip  trochlcjr  g & fu' 
nis  una  parte  trochlcg  appenfusin  k,  ducat 
ad  inferiorem  aliam  trochleam  1 inferatur^ 
ibi  orbiculo  fuo,&rcdcat  a dextra  fuperius 
inferat^  orbiculo  fuperioris  trochlcc,dedu 
cat^  uerfus  fintftTa:at(^  ibi  defeendes  habe 
at  podus  traflorium  in  ni , deducat^  fupra 
ad  rota  horologii  cl,ct  circumuolutus 
ipfum,&  defcedat  ad  trochlea  iijfub^  ea  circumuolutus  ii 

dat 
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dat  a dextra  parte, et  drciimualuaturh  cochlep  rediens  adfiniftram 
ibi^  defcendcnsconnedatur  trochleae  iniiiferiori  in  o,  cuius  ima? 
parrianncdaturpondusrcmoransin  imo  annexum  parte  troche 
Icsep.  Cumergo  trahiturntrochica, trahitur  Rinis  adeo  utpon» 
dus  m, tandem  afeendat  cum  trochlcal  propek : quia  ergo  in  duoe 
dccim  horis  pondus  mdefccnderct  pcrkl  funem  rcuolutionibus 
circa drotam  dicamus  uiginti,crgo  fi  debet  dcfccndere  a k ad  1, per 
funem  duplicatam  k I cum  ipfam  nccciTc  fit  obequitantem  d rcuo* 
lutionibus  quadraginta  circumuolui  d,nam  tota  o h n d m gl  k Ion 
gc  maior  crt  duplo  KLneceffe  eft  m defeendere  tardius  quam  in  du 
pio  temporis, quo  defccnderetper  replum funemkl, quod eratde< 
monfirandum.Ethanc  appendicem  uidi  apud  Caelarem  Odonum 
Apulum  medicum, uirum  elegantem  lepidi^  ingenij.  Memento 
uerd  quod  ubi  orbiculi  non  cederent  funi, uel  quia  duriores  in  cir« 
cumuolutione,uel  quia  latius  exciperent  illum  reduplicato  fune 
circaillos  omnino  circumducunturjfcd  difficilius  ideo  egent  gra* 
iiioripondcrc. 

Propofitioccntefimaquinquagcfimarcpfima. 

Horologiorum  molarium  rationem  oftendere. 


Sunt  horum  duo  genera  primum, 8^  anti  i 

quiLis  licet  multo  poficrius  eo  quod  poiis: 
deribus  ducitur, quod  funiculo  ex inteftitf  ( ( 
nisouiumfeufidibiislirjcagitur.  Sitigitur  ll 

axis  fkercRusfuper  plano, cui  perlongum  ^ ^ ^ ^ 

coniiin(flainoIamuItipIicisfpiraeinfine,cu  ^ ^ 

ius  canncdlatur  ferreo  circulo.quihabcaturioco  capfula:  b c,  quae 
circumuolui  pofsit:  huic  circudiuRus  funis  d e multipliciter  in  pun 
fto  g,fit  autem  e h in  modum  pyramidis  fcnfim  in  acutum,  fcd  non 
ualdepcrfpira  cxculptani  defincntisjcuirotainuerticeinferta  den 
ficulOj&ucrtaturh  c, colligens  funiculum  tra'Rum  in  fpira  uerfus 
apicem:unde  funiculus  circumuoluet  b g d,capfula  uerfus  c,  trahet 
ergo  molam, Sdconflringctuiolenterquiltum  fert  longitudo  funis 
quae  circumuolui  potefl:  a b c ad  h:&  cum  trahitur  in  d e remittitur, 
non  potefl:  mola  ftatimrctrahcre  reludlan tibus  denticulis  h 1 rotae, 
& alijs  quximplicancur  curriculo  m,a  igttur mola  conftrucfla  uioi# 
lenter  mouctbgdjCapfulam  motu  contrario  ac  in  d &in  g &inb, 
quare  funis  dc  trahitur,8<^  trahit  ch  illum  circumuoluendo  contra# 
rio  motu  priori, is  niouct  denticulo  rotam  Ii  1, illa  per  curriculum  in 
aliam  rota,8i^  fic  deinceps  donec  tempus  moucatur,&  rota  indicis. 
Hic  adeft  capfula.&f  quod  circumucrtiiur  a clauc  non  eft  axis  molf: 
fcd  extra  molam, fcilicct  c li.lit  quoniam  hacratione  quanto  mola  a 

magis 
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magis  cxplicabitjtanio  lentius  trahet,  &:  uertei  eh, ideo  hoc  ex  ftru 
»ftura  auxilium  praiftatur, ut  funis  in  infcriorcparte  coplexus  latio;# 
res  orbes, Sii^cregionetantouehementiusucrtateht&ita  uis  quae 
rcnikciiiur  ob  moixlaxicacem,augecurtaniundemob  /itum  & ma< 
gnitudinem  Ipifarum  ut  diftaiitiorum  fua  extremitate  ab  hypomo 
chlio,quod  efiaxis  coniehjfeuinftaraxis. 

Alterum  genus  horologiorum  cum  mola  /inefunc  loco  capfulg 
habecrotaplano  fubfiratam,  plenam  denticulis  axis , quo  circum* 
agitur  uiolcntcr.non  eft  extra  molam, fed  ei  annexa  eft  mola  intus, 
exterius  autrotgtergo  circumdutfioaxcmolguim  patitur  circulus 
exterior/ed non  moucf.quoniam  clauo  impedit.  Vbi  mola quanss 
tum  decet  confirifla  cft  fublato  clauo  ftatim  fecum  trahit  rotam,  & 
illa  cumculit  rocas^  alias,&:  tempus  agitur, &indexuerticur.  Sed 
in  hocidemefi:  incommodum  iineremedio 
c]uodfuitinpnorc.Vbi  enim  cccperit  laxa* 
ri  mola  tanto  tardius  progrediuntur  rotae 
accp  index.  Veluti  axis  a b cui  fecundumlon 
gitudincni  molae  caput  interius  annexum  ' 
eft  altero  circulo  rottein  cd  curriculum  fotae  e,  implexum  rotajf 
claiuis  ro^m  retinens, donec  circumdmflo  ab  molaconftringa* 
tur,& lacus  cius  trahat  rotam  exc.  Inde  fublatodauocircuIus,/eu 
rota  trahitur  ex  c in  g,&  in  fa  mola,  quae  etiam  fecundum  eandem 
partem circumuqlutaen::igitur  d circumagetura' rota  &rcliqua. 
Sed  ut  dixi  con/lriicflio  haec  non  fatisfacit, 

Aliam  ergo  oportuit  excogitare  qughuiufmodi  cft.Sub  axeab, 
qui  circuiTiuertitur  ad  molam  contrahendam  rotam,  collocant  par 
uani  quee  c(I,uc  ita  dicam, pars  axis  ima  cui  inferuntur  dentes  in  am 
bituea/atione,utclummolatenditur,premani  denticulos  interior 
res,  atque  ita  elabitur,toties^  circumducitur  manente gfdoncc 
colligatur  mola,  quae  non  ut  in  priorereliquo  extremo  uUirotae 
affixa  eft,  fed  columna:  in  continenti 
operculahorologrj . Cumcrgomola 
tenta  retrahat  axem  ab  contrario  morf 
tu,6<[  illc  rotam  mobiIem>quac  cum 
non  pofsit  regredi  propter  auerfoa 
dentes, moLicc  rotam  fg  contrario  mo 
tu, qua:  circumadaperdenticulos  fu# 
os  cuniculum  agit,  reliqua  omnia 
ncccffaria.  Cur  autem  cum  laxatur  mo 
Ia, &uertit  lentiusce  rotam  coniun# 
tflam,idco9gf,6^reliqua  omnia  no  tardeturtempus,6^circumuoi^ 

Ultio 
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lurio  mdids  caufa  eft  alia  longe  quam  in  priorcjnam  mola  longior 
fitaarsior,&durioradeo9robufta,&rota:lcues,ac  tempus  dum 
laxaiafucritmunusfuum  luftoirt  tempore  obeant:  quare  neceffe 
eftjiit  ab  initio  uehementius  agat,&  celerius  rotam  cum  axe  qui  na 
hicur  amola . Ergo  excogitarunt  aliud  genus  retinaculi  forma  cos 
chlex  quod  ab  initio  moratur  uehemeter  axem  ne  circum  agatur, et 
quanto  magis  mola  explicatur  eo  minus  rcrinecimpetu  illius, adeo 
ut  uehementer  retineat  uehementem  concitationem  mediocriter 


moderatam , fegniter  lentam , nullo  modo  iuftam:icafit,ut  femper 
ferme  arqualiter  moueatur.  Difficile  eft  tamen  ad  unguem  feniarc 
moderationem, & aequalitatem, 8Cmagis  etiam  in  hishorologqs, 
qua;  uno  circuitu  mol»  tempus  logius  cxigunt:at  difficilius  etiam 
efficere  molam, qua:  longo  tempore  duret, cum  intenta  ualde  celc# 
riusmoueat  rotas,  &ob  id  breui  abfoluat  circuitum , mollior  au< 
cem  cito  remittatur.  Etobidiongior  &nonaded 
duramclior  eft.Ratio  autem  cochlea:  ita  fehabet.  t 


Circa  axem  moI:e  d deducitur  cochlea  ab  c,  quae 
dum  laxatur  mola  cochlea  mouctur  ex  b in  c,atcp 


itapariterlaxaturuis  cochica: retinentis  axem. 


Pi  opofitio  ccntcfimaquinquagefiinaotJlaua. 

Rationem  indicis  mobilis  cumrota  horarum  numerus  pcridui 
indicatur  explicare. 

Cora.  Hocfieripoteftinfingulogcnerchorologq  trium  deferiptoru, 
Proptereafufficiat  de  uno  oftendiffe.Sed  &m  fingulo  genere  funt 
multi  modi,  unius  tamen  reddidifferationcfufficiat.Hoc  aut  qujw 
tuorhabctdifficultates.‘prima  ut  horarum  idlus  conuentant  cum 
indice:  fecunda  ut  comicrfo  indice  conucrtatur,&^rotai(fl:uum : ter 
tia  ut  idluum  numerus  cum  numero  indicis  conucniat.  Vndcmub 
ta  funt IioroIogia>in  quibus  idlus  unus  folum  auditur  fingulis  ho* 
r/s,atcp  hic  modus  facilis  eft:  quarta  cur  in  horum  plcrifquc  fi  non 
piilfata  (latim  hora  transferatur  index, non  ccllat  pulfatio : imo  nec 
retineri  potcft,donccpondus  illud  dcfccndcrit.  Ergo  primi  &tcrsi 
ttj  ratio  Iixc  habeatur, cum  rota  que  indicis  rotam  circumagit,  pcr« 
II cn erit  ad  hora:  finem,dcnticulo  foluit aliam , elcuans  obicem, illa 
mouctur  a pondere  proprio  aliOjfcilicct  ab  illo  quod  tempus  agit: 
autfi  fithorologiummola-amola  alia  propria, quae  malleos  cir* 
cumacfla  perpetuo'  mouct,at(^  motura  clTct  femper, donec  pondus 
ad  terram  dcfcendcrcuucrum  dum  mouctur  dcfccndit  ferrum  pro 
quouis  uffii  quod  in  rota’  limbum  incidit, & donec  inciderit  in  cam 
parcemqua:leniscfi,dilabitur,necrctmetm',&:  ita  eleuatur  riirfus, 

at  uerd 
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at  ucro  cum  in  concauam  partem  mcidit  retineri  necefle  eft:  atqi  ita 
pondus  non  amplius  defcendit, rota  fiftitur, malleus  manet  immo* 
bilisilpatiaergo  quxfuntmtercauitatesfuntfecundum  magnitua 
dxnem  proportionis  numerorum  horaru,  uel  adfex>uelad  duode<i 
dm, uel  ad  uiginti:* 
qiiatuor  tcrniinantf 
tium.  Ira  quod, gra^ 
tia  exempli, fit  iam 
in  cauitate  a duode* 
dm  e hora:  uncus, di 
uidam  drciilum  to# 
tum  in  duas  partes 
aquales, quia  in  fin 
gulis  medietatibus 
propofitum  eftjduo 
deciin  facere  cauitas 
tes  ^ unco  retinens 
do.  Etquiainunas 
qua<^  medietate  o«: 
portet, ut  pulfentho 
rae:lxxviii,&:  praeterea  fintibifexfpatia  cauitatum,qiiarum  fingul^c 
contineant, gratia  cxcmpli,duofpatiauniusid:us,iitcertius  retinea 
turuncus,erut  igitur  fpatia  omnia  nonaginta: diuidemus  ergo  mci! 
dietatem  circuli  utraiKp  in  nonaginta  partes  aequales  incipiendo 
ab  a,&^  dabimus  b primae  horg  quodfpatium  eft  unius  tantum  par 
tis  ex  nonaginta,  poft  deferibemus  ccauitatem  duarum  partium, 
itaubii<fl:um  unum  dederit  uncus, retinebiturmC,pdft  accipiemus 
duo  fpatia,&  fint  fignificata  dIitera,pofl:  qugfaciemus  cauitatem  e: 
&itauncusbis  cadetin  dj&pulfabuntduoidus,  &:pdft  retinebis 
tur  unctis  in  e.Etpoft  accipiamfpatium  trium  pardum,  quod  fitf, 

& poft  deferibam  cauitatem  g duarum  partium, atqi  ita  procedam 
ufe^  ad  duodecim. 

Exquomanifeftiim  eftpondusquod  agit  rotam  uolaenonderf  coi^.tr 
fcendere, nifi  dum  horae  pulfant,fecus  quiefeere. 

Secundum, quod  dcfcendit illud  pondus  pIus&!minus,iuxtacor'".*» 
proportionem  numeri  horarum, ita  quod  quando  pulfabit  una  ho 
raparum  ualde  defcendct,cura  fexhorsc  fexcuplo  magis, cum  duo^ 
decim  adhuc  longe  magis, id  eft  duplo  plus  quam  cum  pulfant 
fexhorae. 

Secunda conflrinfliohanchabetrationemeCum  n rotaindicis 
coniunifta  fuerit  rota:,quae  transfert  malIeum,necelTe  eft  ut  una  fe# 

O rantiir: 


i?»  HIERO  NYMI  CAARD  NI. 

rantur:<^iiinfm6  illud  magis  mirum  de  quo  illi  non  mirantur  quia 
frequens  eft,fcilicc£curaut  quomodo  fi  diuifae  funtutcircucludo 
indice  non  transferatur  rota  mallei,  podnx  tamen  ucrfaca  rotaina 
dicis  in  idem  incidat,  ut  hora:  quae  pulfu  declarantur  ad  unguem 
&:in  cifdemfcdionibus  coueniant  cum  horis^uas  index  oftendir. 

Vcriim  quia  multis  modis  contingit  ordinem  horologiorum 
peruerd:infimilibus  quidem  fi  hora  indicis  fiinul&  pulfus  una 
circumferuntur/ed  tardius  ambo  index  traducitur  ad  locum  debis 
tum , inde  ponderi  aliquid  additur.  Si  ucrd  ante  proceileritquam 
Solindicccablato  pondere, fines  tempus fluereufe^  ad  indicislo^» 
cum  fine  motu  horologq,  pondus  quoqpipfum  minues.  At  fipona' 
dus  pulfus  in  terram  deucncric  uel  prope,  expe(fla  donec  fuper  li« 
nca  index  fucritjindc  trahe, necp.n.excun  etmam  fi  dum  index  efiin 
medio  horte  aut  prope,  traxeris  pondus  pulfus, non  definet  defeen 
dere , pulfabuntque  hora:  donec  ad  terram  pondus  deucnerit, 
quod  fi iam in  errorem  incideris  pulfcnt^horg  &defcendat,pon« 
dus, fcnfim  deducito  indicem, cum. n. ad  finem  horc  pcrucncrit  inis 
tiuin^  fequcntis,quonia5n  ferrum  inintcruallum  deucnerit  rota  & 
pondus  firmabitur.  Inde  fublato  podere  donec  Sol  ad  hora  quam 
index  inonfirat  pcnicnent, reddes  pondus  horologio.  Si  ergo  hos 
rani  piillu  cande  declaract]uam index, benccfl:,finon,paiilLiluuirs 
gula  clcua  que  cfiiuxtafores  horologp  pulfabitc^  fcquens  hora,id 
uero  toties  repetes  immoto  in  dies  & fublato,  fiucreris  ne  extra ins 
teruallu  ferrum  feratur,  di  ob  id  excurrat  rota  pullus  horaru,cloncc 
hora  pullet  qua:  cum  indiccconucnit,  ftatim^  pondus  quo  horx 
puIfancfurfumretrahes.His  quinquercgulisufumdifces  fimilium 
iiorologtonim  ,umimquodcp  autem  proprias  habettfcddutc  pris 
ina:  omni  horologia’ fadsfaciunt.  Quod  fi  ha:  non  fatisfaciimtiam 
horologium  la!)orat: tum  ucrd  illud  difidluere  oportet  & deterges 
re  3c  inungere,  iuuat  autem  ucl  capfula  uel  linteo  perpetuo  puls 
iicrcmahillo  arcere.  Quddfinccfic  rcfiituiturnccefrc c(l  dilToIs 
ucre  & antea  conlideravc  impedimentum,  pdft  denticulum  quilas 
borat,  plcruncp.n.alicjucmijnicnics  huius  modi, quem  lima  aut  alia 
ratione  refiitue.s,lcmper  autem  hi  ferme  rcfiitiuinturratqui  mola 
aguiuurpr.rtcrroiaruniS^axium  &:iudicum  lal)orcs,moIa:  etiam 
ina’qLialit:at  i iVde!cdibusfubiciunfiir,cju/  fi  minis  uclodtcr  agunt 
rotas  cum  (.liniciiltatcrcflituuntunnodcrationi,  fi  lentius  raro' ucl 
nunquam  cinendantur,uixctiamnouaindudamoIa. 

Propofitio  ccntcfimaquiiiquagcfimanoim. 

Nullus  angulus  rcdiiincus  axjualis  ellepotcfi;  alicui  angulo  con 
tento  reda  di  circuli  portione. 
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Sit  angulus  a & circulus  b c,dicohonpofTc  aliquem  angulum 
coiitencumrccfla&circulipdrtionc  efTeilli 
acqualcm.ii  enimeflc  pofsit,  fitc  b e.ducass^-;; 
tur  recfia  b d fadens  re^lilineum  d b c gqua  / 
iem  a,cricigitur  d b^c  gqualis  ebcper  com#  1 
munem  animi  fententiam,  feu  ergo  b d ca^* 
dac  intra  circulum  feu  extra,  erit  pars  gqua* 

Iis  toti  quod  effenonpoteft.  Sednecf  po# 
tefl:  cadere retflafuper  b e.namid  eft  contra  'demonftrata  ab  EucU-* 
de.Atii  fit  angulus  cbe  exterior  fimiliterproduAa  b d,feumtus, 
feu  extra  cadat, pars  critscqualis  toti  quod  effenonpoteft. 

Ex  hoc  patet  quod  nullus  angulus  peripheria  circuli  &re<fta  cos  cor”.i. 
tentus  poteft  effe  aequalis  re<fto , quiaredlus  etiamreftilineus  eft . 

Et  rurfus  nullus  angulus  peripheria  di 
retfta  contentus  a redla  linea  per  sequalia 
diuidi  poteft , patet  quia  una  pars  eilet  ans 
gulus  red:ilineus,alia  contentus  re<fta  3i^pe 
ripheria:ifti  autenon  poflunteflcajquales, 
quarenec prior potuitpcrasqualia  diuidi* 

Ex  hoc  etiam  patet  quod  fpacium  cons  Cor».j*' 

tentii  a peripheria  circuli  nulli  angulo  recftilinco  gqualecfle  poteft. 
nam  dimidium  effet  aequale  dimidio>quod  eft  contra  demonftrata. 

LEMMA  PRIMVM. 

Inter  duos  circulosqui  fe  diuidantinfinitaelineaedud  poffunt. 

Inter  drculos  autem  qui  fe  tangant, retftalinea  duci  non  poteft. 

Sint  duo  circuli  ab  & a c,quife  diuidant 
in  a,&!  ducatur  ex  centro  inferioris  d a& 
a d,&  ad  d a cathetus  a e, dico  quod  a e dU 
uidet  angulum  b a c ducatur  ex  centro  fu« 
perioris  a c b quod  fit  f,  f acui  cathetus  a 
quia  ergo  e a caditinfra  a g,  Spintera 
a b non  poteft  duci  reda, igitur  e a cadit  in* 
tra a cbcirculum.Rurfus  tangant  fe  circuli 
c d & c e,5<!  ducatur  ab  per  centra  eoru  qug 
applicabit  adc,ex  educatur cathetusc  f 8i 
quoniac  f contangit  circuluce,!igtcur]du* 
da  quauis  linea  infra  c f, 'cadet  intra  circulu 
ce.Non  ergo  poterit  cadereinter  c d & c e. 

LEMMA  SECVNDVM. 

Dato  angulo  contento  duabus  peripherijs  aequailiu  drculorum 
fefecantium  arqualcmredilineumilli  fabricare. 
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c*™,  S>t angulus  ab  cduabiis  periphcrijs  ecqualium  cimilorum  con 
7imoim  tentus , uolo  ei  ecqualem  rct^Imeum  fabricare,c!ucantur  b d b'c 
i.pmi fi/,  jcqualcSjUf pote fadob centro  eritep angulus db a ajqualis  angu* 
lo  e b c,add]  toutricp  commum'  d b e ex  p eri 
plien'a&  reda,  fiet  angulus  d b eexrc<fiis 
jcqualisabccx  periphcriis,quod  erat  dc^; 
monftrandum. 

c®r‘".4,  Ex  iioc  patet  quod  reliqua  duo  fpada 
nonpolTunCefie  ecqualiarcdilmeo.  Nam 
ipaduin  b a c demonfiramm  eft  aequale  eCs 
fcredihneo,  8^b  ad  non  eft  sequale  redili# 
nco,igst  fpatiu  c a d non  poteft  efte  aequale 
angulore(fblmeo,namfificfitb  a c aquale 

fer  Cor"  ^ ^ ^ gqualc 

gr^fmit.  * totifgkqd  eft  coii^rafuppofifj,  idcd  nctp 
b ac  quiab  a c 5^  d a e funt  xqlia  retftilineis 
p rt’,&  etia  pariter  accepta . Totum  aut  /|jatiu  a eft  pqlc  quatuor,re^ 
dis  ergo  refiduUjfcdr cct  Ipatia  c a d b a cpariicr  accepta  lunt  pq* 
lia  rcdil/neis  , fcd  (patm  c a d non  eft  aeqleredilinco,  ergo  p 
demonftr3tah/c,necb  ac^na/ilit, fit ergob  aearquale  h gk  & qiu'a 
ambofpacia  bac  cadfi.int'acqlia  rcdilmco  exdcmonftvads,  fit 
ergo  aqualia  fgk,  eric  ergo  ex  communi  animi  fentenriafpatiLnnf 
g h aquale  fpacio  c a d^quod  eft  contra  primam  partem  corrolarij. 

LKMWA  TKRTIVM. 

-Uter  duas  redas  lineas  fe  tangentes  circuli  dati  peripheriam 
rerj.ejqt/? duccrc.  Sitcirculusdatus  abreailtncus  „ t,  d c 

angulus  c d c.uoto  illum  diiuderc  circuli 
periferia  data  b f,  duco  perpendicularem 
d cx,d  fiipcr  d c,  6('faciog  d aequalem  a b 
pff  1 5.(0- duco  circulum  per  d qui  fit  dh  qiii  cadet 
lij  E/c;«.  ijifia  d c & ob  id  etiam  fupra  d c,  igitur  dU 

iiidct  angulum  c dc, quare  cum  circulus  dii  fit  jcqudis  circulob  ( 
r atet  propofitum. 

ijx  lioc  patetquod  infinitis  modis  poteft  diuidi angulus  c d c 
- ^ r,nam  diuifo  per  rcefiam  c d e linea  c!  k per  pqualia  & di 

p,y 5.^, d cpiTprarlcntcm pcriplicriabf^pr/evpropofitum quoniam 
E/iw.  :i,i:  cd cporcH: ininfinitutnrc(fladiiLJi,dc ita femperper perii 

p!i.:*;.',.:';,uoi!ep:'.:ctpropofitiini. 

3 c fi  o i, ' " f.J. 

• AiCp  fi-vcoptnh  ioquiintur  dciiiciitcnuclid/sjqna:  tamrn  tjfi 
dentur  diiiieijii.iia  creuitu, quoniam  anguli  retiiiiiiicqct  cx  periph'? 
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ria  S^recHrafunt  ex  genere  quantitatis  continuae, & quod  detur  ma^ 
ius  & rhmus  Sc  nunquam  detur  gquale,  uidetur  abfurdum  ne  dum 
admirabile.  Etmaximcquod  etiam  anguli  ex  peripheria  8c  reda 
funt  dineiforum  generum  interfe  Sc  infinitorum.Prf  terea  iftudre^ 
pugnare  uidetur  ipiimet  Euclidi,  dicenti  duabus  magnitudinibus 
propolids  injcqualibusjfidcmaioreearumplus  dimidio  detraham 
tur,at(^  iterum  derefiduo  maius  dimidio,  &rurfusdeeo  quod  re# 
linquitur  plus  dimidio, neceile  erit  ut  tandem  minor  minore  qiiaiis 
titas  relinquatur.  Necp  illud  argumentum  uidetur  concludercana 
gulus  contadus,ex  reda, & circuli  circumferentianon  poteftrcda 
diuidi,  6(!rcdilineuspoteftdiuidi,ergo  redilineusfempereft  ma« 
ior  angulo  contadus,qiiia  hoc  contingit  in  angulo  contadus  pro 
pter  modum  anguli, lion  paruitacem:ficut  etiam  non  ualet  de  figua» 
ra  alunari,&  quadrangulo  b.nampoteftb  diuidi 
ab  angulo  ad  angulum  reda  & a nonpoteft,&;  x 

famen  a maius  eft  quam  b,  cum  contineat  ipfam.  ^ 

Proponantur  ergo  duo  circuli  a d e & afg  qui  fe  contingant  in  a,& 
eorum  centra fint  b & c & ducantur red« a f d&a  g e &coiiftat 
qd  portiones  a d&^af  fimilesfunt, 
itemqiie  a e & a g,  duda  enim  a b c ’ 
per  centra  circulorum  ex  contadu 
tranlibitperilla:quareangulih  a g 
&h  a e funt ij dem  &:iimilitcr  h a f 
& h a d qdem, portiones  ergo  af  & 
aditemcg  ag&acfimilcsfunttans: 
gulus igtturg  a e experipherqs  Sc 
eadex  redis  funt  ijdcminpundo 
a:fed  quod  ad  bafsim  maior  eft  ba* 
fisgequamcd;boc  enimfuppono 
quod  per  fe  eft  manifeftum  toties 
diuidedo  arcum  d e ut  fiatrninorredag  e.Quia  ergo  funt  dug  ma* 
gnitudines , quarum  termini  funt  rjdem  ex  una  parte , fcilicet  pun^ 
cftum  a , ex  alia  autem  unus  eftmaior  altero,  fcilicet  g equam  ef& 
ade  peripheria  eft  maior  reda  a g e.Ergo  per  regulam  dialedfs 
cam  fi  fub  eadem  proportione  procederent,  maius  elTcc  Ipatium 
fcinper  inter  peripherias  quam  redas,  igitur  angulus  peripherias 
rum  eft  maior  angulo  a redis  contento..  Cum  angulus  non  fit 
nifi  quidam  habitus  propinquitatis  linearum,  ftd  angulus  cons 
tadus  exreda  Sc  peripheria  maior  eft  contento  experipherijs  cum 
habeat  rationem  totius  ad  partem,  igitur  angulus  contadus  eft 
maiordaio  angulo  redilineo. 
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Propofitio  centefimafexagcfima. 

Propofita  linea  tribuscp  in  ea  fignis  puncflum  iniiemrc,  ex’'quo 
Elidar  tres  lineae  ad  figna  fint  in  proportionibus  datis. 

Sit  data  linea  a b c in  qua  puncfla  dida  & datae  tres  lineg  d c f^uo» 

10  inucnire  pun(iliim,puta  g cx  quo  dutflaj  tres 
lincxad  a b c punifta  fint  in  proportione  a g ad 

fff  f 54“  § d ad  c & g b ad  g c,ut  e ad  f.Perpr^ ceden 

tiainuenio  circulum  excuius  peripheria  omni* 
bus  ex  puncflis  duifloc  linex  ad  a bfintinpross 
portione  d ad  c,& per  idem  circulum  cx  cuius 
pcr/plieria  quxlibet  linex  duAx  ad  b c pundla 
fincinproportionecadf,fiigituriftiduocircu#  , f 

11  fe  fecabunt  in  aliquo  pun^o  puta  g : liquet 
quod  linex  dudx  ex  g ad  a b c, erunt  in  propor 
tionedef. 

Ex  quo  liquet  quodfi  uoluero  ducere  ad  triapundla  data, tres 
lineas  in  continua  proportione  data  d ad  c,fubiiciam  tertiam  uel  in 
terponain, fi  uoluero  mcdiam.Etfi  uellcm,  utcficiagad  gb  dupli* 
cataciquxcftg  badb  c,&udlem  quod  proportio  d ad  a d f data 
elTct, oporteret  inucnire  duas  medias  proportione  inter  d 5^  f,indc 
operari cum  unaearuinpcrmodum  propofitum, DifFcn  corrola* 
riumhocapropofitioncin  hoc, quod  inpropoficionenon  quxri* 
mus  nifi  proportionem  gaadgb&gbadb  c,non  g a ad  g cpiec^ 
comparationem  proportionum:at  in  corrolario  quxrimus  tres 
proportiones gagb&C  gc,& comparationem  proportionum  in* 
ter  re.fcilicet  xqualiiacem. 

Propofitio  ccntcfimaicxagefimaprlma. 

Si  fiicrintduo  trianguli  quorum  bafes  in  eadem  linea  fint  con* 
(lituti  8(^xqualcs  S(fadunum  pimdiium  terminati, & latus  unum 
commune  inter  reliqua  quantita* 
tc  medium, nccclTc  cft  angulum  a 
maioribus  lineis  contentura  mi* 
norem  cfTc. 

j-qw  Sint  duo  trianguli  a b c,a  c d, 
quales  proponuntur,&  fita  d ma* 
prrij.pwjorabdicoangulum  da  ceflcmi* 

(tji Elemnit.  „orcm.Si  non  fiatangulus  d a cx* 

qiial/s  ex  alia  parte,  &!  oportet  fi  non  fit  minor  ut  uel  cadat  a dfu* 
per  3 8.  pri  per  ab  &:du<^aad  ad  equalitatcm  cadet  infrab,dii(fia  ergo  d ceric 
riElm.  mgonusa  d cinaiorabc,quodcflc  nonpoieft  cum  fint  xqualcs. 
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Si  autem  a d cadat  extra  a b ducatur  de;qua:  fi  cadatfupra  b c ucl 

infra, cum  totum  firmaiuspartceritadc,utpn'usmajora  b cquod  per  it.prl 

eft  contra  Euclidem.  Reliquum  eft  ut  de  cadatfuprab  c,*hoc  aui 

icm  efTcnonpoceftjnam  cumfuppofuerimus  a b efc  minorem  a 

erit  angulusacb  minorangulo  ab  c, quare  acb  eft  minor  re(fl:o,&p#ri  j. em/ 

idedac  dmaiorrecfto,atacda:qualiseftacd,aIferiigitura  c dcft*m. 

maiorrc(floac  b minor, erit  ergo  pars  maior  toto. 

LUMMA. 

His  demonftratis  quis  dicere  poftet  ex  fuperius  expofitis  quod  ummate}. 
angulus  rctftilineusfemper  eftet  maior  angulo  contacftus^quiaans 
gulus  contadus  non  poteft  diuidi  nifi  obliqualmea,re(ftiImeus 
autem  tam  obliqua  quam  reda.  Propter  hoc  exponantur  circuli 
tres  fc  tangentes  a b, a c, a d hac  rati* 
one  ut  a b,b  c,c  d fint  tcquales, erunt 
enim  centra  omnia  in  linea  contaa 
d:us,&;ducacuracfgreda  quomo 
dolibet:  Sierunt  dudis  lineis  b c, 
cf,dganguli  e f g redi, quare  om* 
nes  trigonia  b‘c,a  c f,a  d g,fimiles 
&:idec) ac,ef,fg  eequalcs,atqp  por< 
tionesa  g,a  f,a  e,iuxta  proportio^ 
nem  circulorum, quare  a g,  erit  fexa 
quialtcraa  f &:|a  f dupla  a e,  igitur 
per  pr£eccdentem  maior  erit  angu« 

Ius  c a f,quamf  a g,&^adaexreda 

Sc  peripheria  quam  c a f, igitur  augendo  eadem  ratione  cum  pcrucs:  “i"'**»»' 
niamus  ad  angulum  b a gquiferme  eftredoa:qualis  cum  deficiat 
folo  angulo  contadus,  liquet  angulum  eag  effe  longe  maiorem 
multis  redilineis.Iftud  pofTct  etiam  demonftrariuia  Archimedis 
diuidendo  arcus  ga  in  h & f a in  k bifariam  ducendo^  lineas  re^^ 
das  g h &:  fk  8^  ita  diuidendo  h a in  {,Si  k a in  m bifariam, & ducert^ 
do  redas  atqp  ita  femper  appropinquando  pundo  a.ConcIudo  cra 
go  quod  angulus  cotaduscxrcda8£  peripheria cftmaior  multis 
redilincis.Caufa  autem  erroris  eft  quodmulti  exiftimarunt  corro^ 
larium  illud  efle  Euclidis  cum  non  fit.  Nam  Euclidi  fufticit  hoc 
quod  angulus  contadus  no  pofsit  reda  diuidi.nam  eo  utitur  poft 
modii  in  demonftrationibus.Eo  uerd  quod  fit  minor  omnibus  re# 
dilineis  angulis  non  udcur,idec>  etiam  fi  uerufiiiffetiid  addidifTet: 
quanto  minusrcum  uerumnoii  fit,ideo'fuit,adieduab  aliquo  qui 
idc  fore  credidit  no  pofte  diuidi  redalinea  & effe  minus  quocuncp 
quod  redalinea  diuidipoffetjquod  aperteutdixifalfiimeft. 
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Ratio  autem  quod  omnis  angulus  contaiflus  indiuiduus  fif,fcu 
duorum  circulorum, feii  circuli  cum  recfla  eft, quoniam  cum  fuerint 
duxrationes  contrariae, &una  perpetuo  minuitur,  alia  manet  nea 
ceireen.,ut  tandem, qux  minuitur, fuperetur  ab  ea  qua:  manet;  cum 
ergo  circuli  curuitas  maneat, & angulus  tendat  in  pumffum  perpes 
ma  diminutione  necefTe  cft,iic  curuitas  circuli  impediatdiuifios 
nem  redte;fcd  hoc  habet  duplicem  obicem.  Primum,  quia  nullus 
angulus  cx  circumferentia  Sc  reifla  pofTcc  diuidi ; hoc  autem  falfum 
ch  manifdl:c,cum  folus  ille  qui  fit  ex  contadu  Iinca%  qua:  non  dia 
uidit  circulum, diuidi  nonpofsit.  Secundo , quod  angulus  conta^ 
dus 'duorum  circulorum  fe  exterius  tangentium  multo  minus 
poflec  diuidi  angulo  conta(flus  interioris  duorum  circulorum, 
quod  tamen  falfum  cft ; hoc  animaduertit  Campanus  noftcr,uir 
acutus.Dico  ergo  quod  in  his  quifetanguntexteriuSjnon  fit  diui« 
fionifi  fcmcl:8<^  quamuis  inclinentur  mutuc),  tamen  in  concurfu 
nonaptantur,utcum  obuiatredlscaut  cauac  parti  circuli  quia  ne^ 
ceflecft, ut  accedat,  in  alio  autem  difccdat;  indicio  eft  quod  circus 
los  fe  exterius  tangentes, in  pundo  facile  deferibes, interius  uixfie# 
ri  pofcft  , fed  uidentur  con/uncfli 
pcrlongumintcruallum.  Ad  aliud 
dico, quod  ille  angulus  cx  reda  & 
peripheria  conuexa  circuli  propter 
difeeiTum  feruat  maiorem  inclinas 
donem  in  quocunq^  pundo,  quam 
fitaccefllis  conuexaepartis  cxterios> 
ris  circuli. 

Propofitio  centefimafexagefima 
(ccunda. 

Proportionem  duorum  orbium 
quorum  diametrorum  couexa-par 
tis,&  concaua: proportiones  datx 
fintjinuciligarc. 

co”\  Sint  duo  orbes  abedSe^  cfgh, 
fit  proportio  ad  ad  b Cjdata&c 
h ad  fg,data  Sc  rurfus  a d ad  c h , dia 
co  orbis  proportionem  abed  ad 
orbe  c fg  h efie  data.  Qiiia.n  .^por 
tio  a d fphxrp  ad  b ceftucluti  ad  di 
mcdenti.sadbc  dimetiente  triplicata,  ideo  cu  nota  fitadadbedi 
Pcri  sino  incticiuiii,crirnofa  ctiii  ad  fjahacra:  ad  b cfphgra.  quare  orbis  ad  ad 
toiiElwi.  c.nota  cfl  ctia  ,pportio  b c dimerictis  adad&adadeh&: 
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eh  aclfg,igiturb  c proportio  dimetientis  ad  fg  dimetientem  nota.  Pi-»-  a; 
Qtiarcrpbarjeb  cadfgfphtcram,  at  nota  efi:  proportio  fg  ad 
diincciencium  igitur  &fphxraruin:igiuirnota  eftfgfphtera:  ad  or 
bem  e h, igitur  cum  nota  fit  proportio  orbis  ad  a d ^hxram  b c , & 
b cfphxraJadfgrphacramj&fgijahasrtcad  orbem  eh,  eritpropor 
tio  orbis  a d ad  orbem  e h nota, quod  eftpropofitum» 


Propofitio  centefimafexagefimatertia. 

Proportionem  uirium  ftellarum  permotus  fuos  indagare. 

Monentur  ficUa:  omnes  ab  Oriente  in  Occidentem  die  una,  qui  coisi 
motus  fit  a prima  mente,qu3emouet:ided  quod  adhocactinetnon 
efi:  diucrfitasiucrum  in  motibus  ab  Occidente  in  Orientem  cu  fint 
proprii, oportet  confiderare  tempus, in  quo  circumuertutur,  & ma 
<?nicudincm  ambitus, inde  magnitudinem  orbis, qui  circumagi* 
tiir,6v  horum  trium  facla  comparatione  dignofeitur  robur  nirimn 
ftellarum  S^uitariim  qua:mouenteas.Ponaturergo,utuc!im  pro-^ 
portionem  uitp  Saturni  ad  uitamLuna::eritcrgo(ut docet  Alphra 
gamis)Luna,cumefl:in  longitudine  propiore, altJtudinemhab ens 
109000  M.p.&!cumeft  in  longitudine  longiore  208500,  tota  igitur 
dimetiens  41 7000  m.p,  mane  218000  m.p.  Igitur  proportio  folidas! 
rum rphjcrarum  cft  uehit/2^ii/[^nd  10 56" 02^2, remanebit  ergo 
proportio  orbis  ad  fphteram  elementorum,  ut  ^2 15  14  81  ad 
1 03^0232, 5<:  efi  fexcuplumfermc.Rurfus  proportio  dimetientis  al« 
titudinis  Saturni  ad  contentum  cft  uelutaoii  ad  1440,  &!  eft  prope 
’2oi  ad  114,  quare  ^7  ad  38  , quare  fphajrarum  ut  300000  ad 55000 
fermc.If^^irurfcreut^^o  adti.Riirfus  proportio  dimetientis  fpha:* 
ra:  Saturni  ad  dimetientem  fpha:ra:  Lunte  eft  prope  513, 8^  fphtEra=! 
rumfolidarurn  30^517  lO.Pcrindc  eft.  Quia  ergo  proportio  fphac* 
rx Saturni adlphocram  Lunx  cft  3o6’3i7  lO,^  orbisLunaceftj- 
foium  fphxrxfuxdiuidemus  30^317  lOper exibit  proportio 
fphxrx  Saturni  ad  orbem  LunX56'758052,  at  quia  proportio  fo* 
lidxfpnxrxSaturniadcontcntunleftut^oad  ii,eritfphxrx  ad 
orbem, ut  ^0  ad  49  i-efidimm,diu!dain  ergo  50758  ^5  '■  pcf  60 , exe* 
iint  ducam  per49,idcfl:  per  kOo, fit  ^i2(:34oo,&:diuidcn 

do  pcr2,exit50(<3i7 00, detraho  (^12^34, relinquitur  proportio  or* 
bis  Saturni  ad  orb cni  Lunx  3 00 190 

lam  ucrd  circuitus  Saturni  ad  circulum  Lunx, proportio  efi  313, 
ut  iiiTiim  cftjLunx  autem  tempus  per  fex  duefium  eft  1^4  dies , Sa« 
turni  177  anni  propemodum,  qui  funt  dies  ^4^49  diuide,du<: 
ergo  313  in  1^4,  fiunt  51332  . Idem  ergo  peragrat  Luna  in 
51332  diebus,  quod  Saturnus  in  ^46^45’»  ^ 
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liorjUt  Ita  dicain^quarta  parte:at  Saturnus, ut  didiim  eft,mouet  or» 
bem3ooi^o66^,fedkntmsquintaparte,clctraheillam  fiet  robur  Sa 
tunuin  comparatione  adLunam  240 15253. 

Eft  tamen  Luna  multo  agilior  ob  propinquitatem , &C  ob  uarie« 
tatem  luminis, & magnitudinem  iliperficiei . Et  etiam  quod  maius 
cft  ob  id  quod  defert  ad  nos  uires  omnium  fyderum  > nihilominus' 
quo  ad  uires  uix  cft  comparatio, 

s c H o L I V M. 

4<^  Multum  autem  differt  hsce  propofitio  a fupcriorc,  nam  in  illa 
quzcfiuimus  uim  uitarum  ex  proportione  ad  fua  corpora , quas 
quodammodo  cft  quodammodo,  non  hic  autem  exponimus  uim 
uitarum  ex  earum  operaoione.Proptereafubfj ciemus  breuiter  alti< 


tudinem  proportiones 

in  minore  longitudine  Sc 

maiori 

Luna 

in  minore  altitudine  5 1 

in  maiore 

^4 

Mercurrj 

in  minore 

^4 

in  maiore 

167 

Veneris 

in  minore 

167 

in  maiore 

nio 

Solis 

in  minore 

1120 

in  maiore 

1220 

Martis 

in  minore 

1220 

in  maiore 

88/^ 

louis 

in  minore 

SS76 

in  maiore 

14405 

Saturni 

in  minore 

14405 

in  maiore 

20110 

Stellarum  fixarum  propioraono  longior  non  habetur.  Ethx 
menfura:  funtin  comparatione  ad  femidiamctnim  terra: . Etiuxu 
id  quod  potuit  reeiuidum  rationem  haberi:nam  demonftratiofola 
lib.  f.cdp.  cft  de  altitudinibus  Solis  Sc  Luna:,5<!  eorum  magnitudinibusi 
14, 1 5.  cr  Ptolcmxo  in  magna  compofilione. 

Propofitio  ccntelimafexagenmaquarta. 

Syderum  proportionem  in  magnitudine  oftendere. 

Luna  ad  terram  comparata 
Mercuri)  corpus  ~— 


Veneris  ~ 

Solis  corpus  166 

Martis 

louis  95 

Saturni  91 


^ ^ Stellarum  autem  lixarum  infignium  unaquxcp  etiam  minima,  fi 

* crcdcndumcftAlphraganOjcftcenties  maior  cotatcrra,undecaf 
nem  ncccffceftcentiesmillcmaiorem  effc,cftenimin  eadem  altitu 
dinc,8i^  dimetiens  decuplus  dimetienti  ftellarum  fecundx  magnk 
tudinis , quas  ille  infignes  iiocat:  aliter  Saturnus  non  tantus  elle 
poffetjCum  fit  minimus  alpc(ftu» 

Propofitio 
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Propoficiocentefimarexagefimaqumta. 

PropoUdoncmmotuumommiimfteUaru  adfokm  confidcrare. 

Videtur  Sol  qiiafi  Rex  in  Ccclo,nam  omnes  orbes  cum  illius 
motu  conucniunt, &uide£iirrcs  admirarione  digna  his, qui  non 
noucrant,quanta  fi££''bncordia  oniiiium  rerum , de  qua  infra  dicens 
mus. Ergo  Luna  prinnimhochabet,u£  linea  aequalis  motu  Solis 
femper  media  licinter lineam  zcqualis  motus  Lung&f  loci  maxime 
insequalitatis  motus  eius, ubi  fcilicet£ardifsimemoue£ur,Vencns 
autem  8^: Mercuri')  utmotus  arqualcs  idem femperfint cum  motu 
xqiTali,& locus  cum  loco  ipfius  Solis  ad  unguem  prester  id  quod 
infra  dicemus.  Trium  ucrd  fuperioru  ratio  ficcoftatadSoIemuta 
Pcolemeo  obreruatd  cil;  cx  Hipparcho . In  omnireftitutionecuiuk 
libet  planetc  fupenoris  numerus  veuolutionir  Solis  gqualis  eft  nu* 
mero  rcflitucionu  planetc  fecunda  motu  jcqualitatis  &inequalita 
tis  pariter  acccp  tis.  V eliit  Saturnus  in  annis  quinquagintanoucm 
dic  una  & horis  decem  ocflo  quinquagefies  fepties  per  motum  ing* 
qualem  ad  ungu^per  aequalem  autem  duabus  reublutionibus  par 
tcinfupcruna&IquadragintaquiiK^  minutqs,quaireipondent  dk 
eiuni,  & horis  dcccm  oiflocxmotuSoIis,&itabisSaturnus  rcuol 
uitur  fecundum  motum  arqualitatis  Sc  quinquageficsfepties  per 
motum  inaequalem  8<!  fimiliterJupitcr  in  annis  7 o,  diebus  trecen* 
tis  rcxaginca,!ioris  quatuor,  fexagintaquinc^reiiolutioncsinpqua 
les  perficiet  fex  pquales, deficientibus  cX  aqualibus  ejuatuor  para 
tibus  Si  dextante  quod  efl  quatum  peragraret  Solin  quatuor  diea 
bus,8v!  dc.xtaiircdici  ad  pcrfeiflionem  fcilicct  annorum  feptuaginta 
ate^  unius.  MaiTis  quocp  Rclla  in  annis  feptuaginta  noucm,&  diess 
bus  tribus  8^'Iions  ierme  quatuor  triginta  noucm  facit  inaequalia 
tatis  reuoludoncstcequalitatis  autem  quadraginta  duas,  &infuper 
partes  tres  cum  fextante,  quas  manifeftum  eft  peragrari  a Sole  in 
diebus  tribus  atq;  horis  quatuor.  Veneris  quoqpfydusinocfio  ana 
nis  deficientibus  diebus  duobus  quadrante, inaequalitatis  quina 
qucpcrficic  rcuolut/ones, aequalitatis  autem  tantundem  ad  ungue 
quantum  Sol  deficiente  cadem  partefeudiebus  duobus  & qua^ 
drante.  Mcrcurq  quocp  ftcllain  quadraginta  fex  annis  & una  dic 
fvhora  unaferme  quadraginta  fexferme  perficit reuolutiones  xs 
qualis  motus  Siinfriper  gradum  unum  cumportioncrelpondenri 
portioni  temporis, id  eft, horae  fermeuniunxqualitatis  autem  cena 
ftim  quadragintaquin(5,At{5  hfcfiintmamTcftifsimaetutdixiadsf 
mirandafiint,prxccrcaalia  minus  generalia, aut  minus  manifefta 
aut  non  canti  momenti  quae  conriiltdprsccermitco.non  eft.n.Iocus 
hic  docendi  artes  lingulas  fed  folum  ea  tra  (ftandi  quae  ad  argumen 
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tum  pertinent  Jgitur  utad  rem  redeam,  Solis  cum  oiflauo  Orbe  ea 
ratio  cftj  ut  linea  quam  ille  permeat  eadem  fit  quam  quf  fix}:  fiella;, 
non.n.ad  eandem  diftantiam  Sc  mente  conceptam  ab  xqinnodqs 
defeendentem  ac  tequidiftantein  monetur, fed  ad  eam  fecundum 
quam  ilellgfixgino<ilauo  orbemoucnturintomparationcadeclu 
pticam  fuperioris  orbis. Porro  de  his  atqp  huiufinodi  in  Paralipo* 
menis  diximus, ubi  etiam  docuimus  quomodo  fecundum  duoscir 
culos,qui  folumcircafuumcentrunimoucnturjpuiuftus  datus  per 
“P-7-  iiireda  linea  feratur, 

Propqfiiiocentefimalexagefimafcxta. 

Proportiones  muficas  fuperpardentes  in  eas  quae  particula  una 
tantum  abundantreducere. 

Co„,.  Ptolemgi  hoc  inuentum  fuit, ut  multa  alia prgclara : itacp  fias 
tuendum  eft, primum  uoces  gquales  non  concentum  cfliccre,  quia 
diuerfa:  nonfunqqug  autem  diucifg  funt,  nihil  ominus  proportio^ 
ne  conftant  fimplicifsima&niulriplici,talcs  optimam  cfiiciuntara 
moniam.Eiufinodi  funtqux  induplafunt  proportionc,iiocatur 
autem  diapafon.i.quafi  omnia  comprehendens  non  anum  ero  uotf 
cumuclut  diapcnte&diatciraron  aquatuor&^  quincpiiocibus.In 
diapafo.n.omnia  coprchcjuli  iiidcntuiM.  omnes  uoc  udillcrciuia:, 
quanquil  ex  ocflo  tantu  uocibus  conftet.Pdfliunt  quar  in  qdrupla, 
unde  bis  diapafon,poft  quae  in  tripla,  nam  ^pior  cit  monadi  fcu 
qualitatufcd  non  adeo  fimplexuc  bis  diapafon,  Vocantauthanc 
diapafon  diapcntc;indefubrequicocfl'uplaquguixinuocib.huma« 
nis  habctiinfrcques  in  inftrunicatis,uocat^  tris  diapafon  inde  fex* 
cupla, feubis  diapafon  diapente. Qiiintupla  aut  minus  cocors  eft: 
fed  dehacinferius  dicemus,  atep  de  multiplicib.di<ft:afunto.  Sed  de 
cocentuexpai'ticiilarupcradditafcxquiaItcra  fexquitcrtiaatc^alijs 
nuncagcncium.ClarumcIbn.has  cfTcfimplicifsimas.Cum  ergo  dii 
pia  proportio  nonniagis  pofsit  diuidi  rrcjualibusintcruallisatcp 
fimplicibus  proportionibus  quaminfcxquialtcram  8i  fexquiter* 
tiam,uclutintcr4-  &!2intcrpofito3  .nam proportio  3 ada  eftfex* 
quialtera,&[  4 ad  3 fcxquitcrcia : nec  melius  poccll  diiii>.li,at  fexqui* 
alteram  & fexquitertiam  quantumuis  magnis  numeris  diuiderc 
non  licebat  melius  autcommodius  quam  per  (cxc]uio(flauas:uclua 
tifumpto  numero  ()4  cui  duplus  cfl:  128, iiucr  medius  5>(iqui  cum 
^4  fexcpiialicram  facit  proportionem , cjux  fuauifsima  eft  omni* 
umdedueftis  muIcipIicibus,uocatur^  diapente, Ac  qua: eft  328  ad 
5)6”  fexqiiitcrtia  eft  minufcp  bene  fonat  per  fc,fec!  in  acutioribus  iio* 
cibus  ibiiitn  cum  alijsbcne  fonat, uclut  cum  diapente, perficiens 
diapafon, iiucruallum, ergo  inter  ^6  3c  64  diuifum  per  fcxquioifta* 

uas 
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uas^ducit  72  et  81, na/a  ad  €ftfcxquiO(flauu,ficut  gi  ad/a.ueriim 

id  accidebat  incomodi  q?  81  ad  ^4.  nulla  habet  ^portione  commoda, 
&:multominus  9^ ad  8i,quaremfum  eftPtoIemgo  utfubtratJla  mona 
de  fieret  termini  6^4,7  2,8  ^portio  aut  8 0 ad  6^4  coftituit  fexqui 

quarta  ate^  ditonu, ^portio  quo(^  9«^  ad/a  fexquitertia  femiditonu^. 
Rurfus ^portio  i28ad6^4c5ponit  cx  ^portionib. 8oad6^4,qhabec 
^ditonoutdi(flueft,6deftfexquiquarta^portio.Aiii8 cumfio^ftin  • 
^portione  fuperpartiente  tres  quintas,q  iteru  eft  confona.  Regula  em 
cfi  qjubi  conlonantia  uocu  diuidatin  duas  partes, quaru una  fit  confo 
nans, reliqua  etia  cfleconfonante,atno  couertic.Sgpe.n.fitutex  duab. 
confonantibus  diiTonans  copofitio  oriat,uelut  ex  duplici  diapete,  aut 
diapete  cu  dicono,fcd  ut  ad  ^pofitu  reuertar,alia  diapafon  eft  inter  8 o 
&40, at  inter  48  S(^4o  eftfemiditonusutoftefum  e(i,uelut  inter^^  Sc 
8o,namintcr45  &4oeft4>portiofexqiuodlaua,inter48  aut&45  fex* 
quiquintadecima,igitexrcguladaca^portio8o  ad48  q eft  fuperbi* 
partiens  tertias  feu  iolida  cii  befle  feu  fexta  maior  erit  cofonans.  lam  er 
go  uidemus  detracflioncautadditionefexquio(fluagcfim<p,concinnas 
reddi uulgatiores  armonias;tertiautran<j  maiore  fcilicet&f  minore, ac 
rurfus  fexta  maiore  at<p  minore  qin  minoribus  numeris  fcilicet  a mo* 
nadead  odtapoficx  funt.  Vides  prxterea  iemiditonuin  fexquiquinta 
c5ftarc:aded  ut  a fenario  infra  nihil  mutile  Diapaibn  2 i 

reddatur.Diateifaron  auccum  primum  di  Bis  diapafon  4 i 

uidipoteftjfifecusdiuidatur  ^ inditonu  Diapafon  diapente  j l 

& femitoniu,aut  in  femiditonum  8c  tonu,  Tris  diapafon  8 1 

f-ilicetinduotantuinteruallamoncomoj»  Bis  diapafon  diapete  6 i 
dius  quainter  o(flo  &fcptem  &^fradsuidi  Hscmioifa  5 2 

poteft.Cum  ergo  oifVo  ad  fepte  diflbna  fit,  Hxmitritxa  4 5 

quippenimisremotaefthpcpportioafen  Ditonus  5 4 

fu  humanorquamobre  ex  recula  data , nes*  Semiditonus  ^ 5 

queproportio  fepte  ad  fex.  S^ed  dubitabis  Sexta  minor  8 5 

merito, quia  cu  diateffaron  diiiidatur  bifa#  Sexta  maior  5 5 

ria,inditonu&femitoniu,ac  rurfus  infe^  Bis  diapafon  ditonus  5 i 

miditonu  Sc tonu, quarum  altera  cofonans  eft , reliqua  no.  Videf  ergo 
infirmariregulailla,q»  confonantiadiuifafiunapars  cofonet,alia  non 
pofsitcfrediffonanSjnaconftattoniu&femitoniutamperfe  quam  in 
copofitione  difronare:8(f  no  paru  fcd  acerbe.  Verurefpondeo  diate/Ta 
ron,ut  dixi, numerari inter  ambiguas  coniugadones,quatenus  em  per 
fe  eft, diiTonans  cft:ac<p  ficin  confonantc&diflbnantem  diuidipoteftt 
quatenus  aut  pars  eft  diapafon  cofonans  in  acutis:quan^  etia  adiecfta 
ditono  aut  femiditonofupraefficiatfcxtamaiorem  aufminoreparum 
benefonantes.  At  quintuplapporcio  ut  ab  initio  ^pofitum  eft,coj1:ac 
bis  diapafon,  dC  fexquiq  uarta, ut  plane  manifcftu  eft : fexquiquana  avie 

P ditonus; 
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ditonus:bis  diapafon  aut  quiiidccirn  uodbiis.Oinnes  igitur  decfm,& 
fepteuoceSjqfcxdecimintcniaUisdiftinguuntjConfonantcsfunt: 
genere ditoni,&fexquiquai-ta:,fcd  paulo  minus  bcncfonatcpdiEoniis 
ipre.IgiturquintuplamultipIiccmadfcxqiuquartareduximus.Vcrum 
utoflcnfum  cft&dedmafcptimajqbjs  diapafon  c5ftat,&fcmiditono 
bcnefonat,hccautintcrnonagintafex&uigind:quadrupIa  igic  cH:  SC 
fuperquadrtparticns  quintas.Diapafon  quo(^  eum  fexta  maiore  &mt 
nore  eandem  habent  rationem  quam  i6^ad  lo  ad  3, triplam  utramj, 

fcd  altera  fexqiiiquinta,alccrafexqintertia:bis  diapafon  uero  cu  cifdcm 
ut  iiigin ti  ad  tria, 6^  32  ad  quint^  fexcupla  utraq?:  fed  altera  fuperbipar* 
tiens  tcrtias,altera  quintas. Manifcftu  eft  igitur  hanc  diuihonem  no  (o» 
Ium  concinnam  magis  efle  & fuauem  fed  omnem  tonoru  Sc  femitonios 
nim  neccfsitate  effugere.  Quod  uerd  in  caufa  fuit  ut  toni  Sc  fcmiionia 
in  ufu  tffentjid  eff, quoniam  ih  difcedo  ncccffc  eff  eandem  feruari  ratio* 
nem  incrcmcntoru,nc(5  arithmeticam  fcd  geometrica.  1 ded  afeei  us  per 
tonos  & femitonia  comodiis  fuit, nam  duplicem  folii  differentiam  pue 
ri  ufu  aiTequi  coguntur.  At  uei  o poterat  & per  fexquifextam  diiiidi  dia 
tcflaron,ut  inter  triginta  fex  &!  quadraginta  noucm  in  tcrpoiitis  4^,110* 
riiin  rriplex  fequebat incoucnicns;prinium  ut  diateffaron  ad  amufsim 
non  feriiarctur/edincidebatin  cacophoniam,additaquadrageiimao* 
cflaua  parte;deHcientc  autiu  duabus  fexquifeptimis  numeris  feu  ,ppor 
tioncfcxquiccrtia;utinter49  &!^4loco  48  &:^4,uclut  eti;T inter 48  ad 
3^,addita  igitur  monade  in  termino  medio  utrincp  fit  diffbnantia.  Se* 
eundum  in  conii cnicnSjClltp  iicdiuidcntcnon  ieruabatur  ratio  fexqui* 
quana’5iifexcjuiquinc3efcu  ditoni  & femiditoni,  quat  iioccs  bene  Io* 
naiu.Tcrtium  inconueniens  erat, quod  htccratio  diuidendi  diapentes 
minimefatisfadebat,uc!utintcr3a4  Sc  216.  Interponere  enim  ncccffe 
crat2^;2  &i25i4,undeincongruarurfus  cratdiuifio . His  tot  caulis  cum 
proportiones  maiores  non  fatisfacerene  udcxqiiiquinta  qua:  diatefia* 
ron  nullo  modo  xqualiter  diuidere  po tell:,6ii  in  diapente  deficit  fexqiii 
uigcliinaquarta,ut  inter  25  funt  cum  nec  fexciuifexta  ncc 

fcxqiiircpiimaidonea:  effent  ad  fcxquiocflauam  confugere. 

Hff  Siialia  diuifiotoniin  fcmitonia,qcftuariaponcc!o  tonu  infer  18' 
i(i,(ncdiauoxcn:  17  femitonium  maius  inter  17  i<>,fcd  minus  inter 
iS'  Sc'  t7,quoru  differentiaeff  Hicfiibicadmiratio  quomodofemb 
foiiiii  minus  aprci  iam  gratHn  fymphonijs, maius  aut  nequaf]ua.Prole 
mcii;;  hoe  negareqquia  (cxqiiiqiiincafeu  icmiditoniis  colhuionoince* 
gro.ijui  efi  iiuer  90  femiionio  phdqua  maiore  qin  d ei  i' inter 

o/Veli  rexcjiii(]uintac!ce]ina:q  maior  efftono  maiore Pro* 
jMfrcatiicriiius  eatiiain  effet])  pofiio  Icinidiiono  intcrXi  fv96,ic!cn', 
i.y  5.'52rubIaitMoiu\idcn,234^'2i6’,rcmancbic]5  diffevemia  2:6  ad 
.'’4j,rai  qualis  eff  eff  iiC7^S  ad 7 25/  ctreduad  idc/rili 
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cet>ut25^ ad  245,15  autem  eft  paulo  plus  decimanona.ergo  multo 
nus  fcmiconio  minorc.fecundum  metem  ergo  Ptolemsei,  pofito  tono 
inter  I55»8^i20j&femitonio  maiore  inter  128  120  remanebit  femico# 

niumminusfermeinter  19  & 18, id eft,  155  126^, quf  proportio  difFcrt 
a 155  Sc  158*81  quis  autem  beneanlmaduertat,fcxquio(fl:uagefima  illa 
adimitur  cx  tono  & additur  femitonio  minori,  & hccccft  caufaqudd 
femiconium  maius  Ptolemaei  iit  concinnum, quia  additur  tonis  imper 
fe«flis.Dimidium  autem  fcmitonr)  minoris  eftinter  ^6  Sc  55, &!  uocatur 
coma:  &^eft  minus  8(!maius:maius  eftinter  55  & 34,rurfus  coma  mia 
nus  diiiiditurin  duas  diefe9,minorcm,qux  eftinter  7 2 & 7 1 , & maioa 
rem,qug  eft  inter  7 1 7 o,8>C  ideo  manet  difficultas  quomodo  intenta 

uoce  perdiefim  fiat  melior  confonaniiainam  deremifsioncpolTcmus 
dicere  quod  accipitur  loco  fexquio(ffuagefim?c:fed  in  fexquiojftuagcc 
fima  remittitur  de  tono  fecundum  mentem  Ptolerriaii,in  diefi  intendi* 
tur  femitonium  minus,  ffeut  oftendit  experimentum,fed  forlan  coinie 
niunt  quia  intendo  femitonrj  minoris  deducit  femidiconum  ad  fexqui 
quintamiertcnimdifFerentiafemitonfjminorisincenti  hoc  modo  ad 
femitonium  minus,  ut  15^  ad  1 55:fed  hoc  cft  longe  minus  fexquiotffua 
gcfima,unum  fac  cft , hanc  efte  ultimam  diuifionem  toni  in  ocffo  par^ 
tes,&  ut  in  diatonico  toni  dommantur,itain  chromatico  femiconia  in 
enarmonico  dicieSjfeddiefesfugitando  (ut  ita  dicam}  acaures  uellu 
cando, mirum  in  modum  oblecffant  audientes : uelut  toni  ftando.uns 
dc  etiam  nomen, femitonia  medium  modum  obtinent* 

Tertium  genus  proporcionis(omitto  modo  diuifione  temporum 
binarii, tcrnarrj,quinarri, qui  ultimus  eft  eorum  quos  fenfus  recipiar, 
nam  feptenarius  propinquior  cft  binarij  diuifioni  obo(ftonarium  , Si. 
modos  illos  fatis  notos  Doricum, Lydium  &:Phrigium,aceiufmodi} 
eft  Ptolemaei:  rurfus  qui  cum  uideret  dcfpeiftam  futuram  muficac  con* 
tcmplationem , conatus  eft  illius  aliquod  ftngulare  emolumentum 
oftendere,quemadmodum  fecit  & in  libro  dePra?didlionibus,exiftu 
mans  ni  illos  compofuifletueluti  prgmium  oftendentes  tanti  laboris 
quantus  neceflarius  uideretur  ad  intellecffum  librorum  Magntc  com# 
pofitionis, futurum  cfre,uthinegligcrentur,eigo&!hocin  muficjclw 
bris  oftendere  molitus  cft,fciliccr,prccclarum  efle  alique  huius  cotem;< 
piationis  fincm,quod  utina  non  feciiret,nc  illud  ucre  de  co  dici  poiTct; 

Non  omnia  polTumus  omnes. 

Virum  enim  hunefupra  omnem  humani  ingenij  mecafuilTe  nonega^ 
nius:fcd  hanc  partem  quam  hic  agit , aded  infeliciter  tradat, ut  malim 
credere  totu  illum  tertium  libru  fuifleab  aliquo  alio  adiedu.  Etenim 
quid  turpius  fapienti  homini^  imitari  uulgares  illos  ^fepee  planetx, 
fepiemmundi  miracula, fepte  artes  liberales:  quid  enim  fimilituJo  nil 

P i meri 


lyi  .HIERONYMI  CARDANi 

mcriiuuavepoteft, aut  quum  aflcrrcutilitatcm^nimis  ccrteindlgnucft 
liti  argumeto  a nniilitiidinefumptouum  maxime  adeo  leiu.  Sed  quo* 
niam  conflat  omnia  quae  in  mundo  funt  ordine  coniuncfla  efle , Sc  ne* 
cefsitateiiincirijided  cum  finis  ipfeiicrus  fit, non  tam  debemus  Ptole* 
maeumdamnare,q) non  probaueriqquam  laudare, quod  ueritatcfine 
ratione  fit  afTecurus. Saepe  enim  accidit  huiufmodi  uiris  adeo  prgftan< 
tibusutueritas  detegatur, quam  ciim  illi , ut  mos  ell  hominu,rationb 
bus  adornare  nituntur, tranfgredicntes  metam  muneris,  in  abfurda  & 
ineptias  incidut.Ergo  id  modo  declarare  aggrcdiar,fupponens  cp  ue* 
rumeftjfcilicethancmuficamconcinnitatecum  diuinis  connexa  efle, 
&:  ab  illis  originem  ducere.  V eriim  dubium  cfl,an  foni  propter  numc 
ros  iucundi  fint,an  propter  aliud^  & fi  propter  aliud  ,cur  ergo  numeri 
adhocfuntnecefrarq^&  curobferuareeosoportctncab  illoruna  ordi 
ne  difiungi  pofsinri  Hoc  aut  perfacile  intclligit,&  a nobis  alias  decla< 
ratum  eft,fcilicecdele<flarenos,qua:  percipiuntur  qutc^  ratione  fadla 
uidentur, quonia  in  his  natura;  uis  relucet  &!  imago  uniuerfi, ergo  dele 
ftantnos, quoniam  naturp  ordine  nos  conftamus.IIIud  diflTicilius  Ion 
gc  qd  tarne  diligenti  obferuationc  dignu  uidetur,rcilicct , ejuonam  pa 
(fio  harmonia  cum  rebus  cedertibus  aut  humanis  coiuntfla  fit.  Forfan 
illud  ab  renon  cfiTctintelligerCjCur  nullum  animal  prgter  hominem 
capaxfitharmonix^anfoiTan  quoniafolus  homo  ratione  participe^ 
8c  ob  id  follis  gaudet  rationc^ordinata  aut  ratione  coftant  aut  fola  aut 
maxime, numerus  autem  quid  aliud  eft  quam  ordinis  feparatoruimas 
gp.Porrdhgecaccipiendafunt  ex  his  qutcfcnlibus  deprehenduntur, 
qualia  funt  (]>  animus  mouctur  & uarios  afteiflus  induit  iiixta  harmo^ 
niajdiueifitatemlxtitij,trifl:itig,impctus,rcmifsioms,timoris,fpei,irJu 
cundi3E,&  commiferationis.Nos  enim  maxime  odio  afiedlus  moucnt 
mufiese  modulationes. Secundum  quid  autem  nioucntf  ucl  quia  coiv 
fonx  aut  difiTonac , ucl  quia  conci tatp  aut  tarda:,  ucl  quod  maius  cftq) 
tendantin  acutum  ad  alacritatem, iiel  in  graucm  definant  Si  remifiTum 
fonum  ad  comifcrationem,&  lachrymas,aut  etiam  ex  modo  tetrachor 
dorum.IIIud  fanc  non  obfcurum  elt, anima  cum  fono  maxime  effecon 
iun<fla,nam  necp  odoribus  ut  odores  funqnctp  faporibus,aut  his  qua: 
tanguntur  liCetplurimum  deledlcnt,aut  etiam  Iccdant, anima  mouctur 
ad  a(fedlus,licct,ut  dixi, magis  homo  dclc<fletur,auttrifl:itia  afficiatur 
quemadmodum  ex  fonorum  uaria  natura,  quod  etiam  in  morfis  aTa 
rantula(aranep  genus  efl)dcprehcnditur.Qijiniin6  nec  a luce  nec  a co 
loribus  aut  pidlura,nifi  ut  hxc  ad  memoriam  rcuocat  ca,  propter  qua: 
ad  hilaritatem  aut  trifiitiam  ucl  iram,uel  commiferationem  mouemur. 
Vndequofdarcgcs  ferunt  iniurias  acceptas  iufsifTedepingiin  aulane 
poflentobliuifcijat  longe  plurcs  curarut, ut  potius  coru  fadla  egregia 
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pingerentur  continuatapermenioriamuoluptatc,quam  dum  illa  age 
rcnc,cocepcr2nt:nihilominus,neqpcoloripfe,necluxautrpedlaculum 
uclimagincspoiTuntadeci  mouere  animi  affeiflus,uel  fonus.  Nam 
duo  in  uniucrfum  ex  uifu  ad  animi  affecflus  monendos  habentur, tene 
brzc  ad  triftitiam  dC  metum, pitSura  regionum  amcenaru  ad  ineundi ta 
tem,fedira  quae  moueant pitilursc  alacritatemvie  aut  comiferationem, 
non  habemus.  Videtur  ergo  ob  haec  fonus  ipfemagis  animar  intimus 
^ uHum  aliud  fenfile.Quod  (1  odoratus  eftin  appedicibus  cerebri , ui 
fus  in  pupilla  oculi, guftus  in  linguae  neniis , ueriffmile  eft  magis  inti* 
mum  effe  auditum, Rilicet  in  cerebro  ipfo,at9  ob  id  magis  ab  illo  moa 
ueri  animam.Nei^  em  in  aere  concepto  a concauitatibus  auris,qui  no 
ftri  pars  non  c(l::ne(^  a tympano, cum  fupcrfluafuiflet  cauitas  interior 
omnis:ne(5  enim  inter  pupillam  Si  cerebrum  pars  ulla  cernitur  ad  ui« 
fum  adiuuandum  idonea:fed  folus  fuflficit  confenfus  piipillg  cum  cei'e 
bromam  ad  nos  peripiritus  defFerturimago,non  emuifus  clTet  unus, 
nec  in  uno  tempore  fieret, fed  ucluii  e fecudo  fpeculo  Si  decimo  fimul, 
&eodem  tcmporerefletSiturimagOjUtaprimoitafenfusuifus  expu« 
pilla  in  cerebro  Siin  corde  anima  fimul  relucet.  At  ergo  non  potuit 
in  tympano  uel  neruo  denfiore  fieri  auditus, fed  in  cerebro  ip{b,ob  qd 
magis mouerctaffc(fius.  Sed  Si  magis  incorporeus  eftfonus,utqui 
infirumentum  proprium  non  afficiat , nifi  cum  immoderatus  fuerit, at 
omnis  color, omnis  lux  oculum  afficit, ac,  ut  ita  dicam, tingit,  neqi  fuc^ 
cefsiones  illas  ob  id  adeo  minutas  oculus  percipere  poteft  utauris, 
fed  comqumatur,ut  ita  dicam, priorum  obiedorum  reliq  uq  s atq^  ima 
ginibus.Vtinuniuerfum  confiet  puriorem  efle  auditus  fenfum  etiam 
animtcnoftrx  propiorem  quam  uifum. 

Quibus  confiitutisuidenduincfi,quomodofonus  permutet  affes 
jfiusffioc  autem  n5  quia  animam, quae  immortalis  eft  &immatcriaria, 
fed  quoniam  aut  corporis  eam  partem, quae  eft  animaeinftrumentum, 
id  eft,{pmtum,aut  animsc  principale  coniunifiionem  qua  corpori  an* 
nexa  eft,Vt  enim  corpus  deferitautimpeditur  a corporis  commercio 
corpus  immoritimhocpraefendcns  animus , fiuntilla  duo  prauia  ad 
mortem  timor  & triftitia.  Vt  contra,!  aetitia  non  eft  nifi  communicatio 
animas  corpori, &!  quatenus  communicatur  folum  deuita  cogitat,atcp 
ob  idquafiimmortalis,quil3ctaturobliuifciturmortis.Ergo  animgra 
tio  illa  erit,quK  ut  cognofcitpcrfedle  exhilaratur  dulcedine  uocum,& 
hoc  fit  in  diapafon.  Vt  uerd  imperfecfie  diapente, ut  impcrfctfiius  dia# 
tclTaron,at  cum  ex  diateifaro  Si  diapente  perficitur  diapafon, accidit  ci 
ide, quod  qiia’reti  gemmas  in  matrice  dum  inuenit,&:  ei  qui  ex  tabulis 
arcam coficit, Sapuero  cuadolcfcit,8^gcneraIiter  ei quieximperfccfiis 
perfeifia  colligit:ex  quinta:  enim  Si  quartscfenfuimpcrfeiftaru  confo^ 
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nantiamm  pcrcipitpcrfc<ftam  cliapafon.VicIcamus  erga  an  aliquid  fit 
fimilcin  animae  facultatibus, nec  dubiu  cft  quin  cx  fenlib. exterioribus 
ate^  interioribus  fiatintelligenda.Btfcnfus  quidc  exteriores  fexquiter 
tia  coftant:eft  enim  illoru  impcrfcAa  cc^gnitio:  maior  longe  memorig 
unius  3c  rationis  reliquarum^  facultatu,cx  quibus  intelligecia  oritur, 
lam  uerd  habemus  exadlam  fimilitudinc  facultatum  animg  humanp,q 
cognofcit.Nunc  ulterius  ^cedamus  et  uidcamus,anfit  aliqua  etia  con 
iuniftio  inter  illas, nam  fimilitudo  ctfi  fit  una  originis  caura,non  tamen 
foladignacftucaPhilofopho  numeret  inter  caufas  ordinis  Enatura* 
lis  uincuIi.Non  cft  ut  tctrachordoru  genera  ad  partes  anime  coparens 
tur,cu  fint  uolimtaria  diuifione,non  natura  confticuta.Sed  fi  quis  hoc 
uclit, magis  ad  rationem ^prietatis  refpiciat , fuauitas  in  chromatico, 
fiibtiliias  in  Enarmomco,ftabilitas  in  diatonico : Vt  Enarnionicu  ad 
mentem  ucrereferriporsit, chromatica  ad  fcnfusrdiatonicu  ad  uitana 
turalcmep  facultatem.  Sed,ut  dixi,iam  ,ppius  acccdamus,c5citatiorfo 
nuSjUtDoricus  ad  alacritatem  pertinet, ad  pugnam, ad  uim  animeiras 
fcibilis : Phrygius  ad  uoluptate , Lydius  ad  intclligentiam  rcmifsioiic 
corporeorn  aflccftuuiTi.Sed  no  qiigrcrc  decet  aut  laborare, ut  male  im 
Uentaautdiftribuca  aptemus  ordini  nature, fcd  utres  rebus.  Diximus 
quaniorcftedilTcrctias  nohilioru  afFecftuu  animi>fcilicet,  timoris, fpei, 
irarudicrcu  fcuitio  & comifcrationis,lgtitig,triftitig,irnpctus  ac  rcniifi 
fiOiUs.Ecuidctmufica  ncc  hoc  gqualiter  monere, fcd  primu  iiidcamus 
an  hi  fidi  affeflusfint  maximi,  quippe  decfrciiidenc  amoratep  odium. 
l;Emilii  dubiilm  non  eft  quin  hi  potcntifsimi  (int  omniu  prxtcr  nictu. 
Sed  nictus  cii  caufa,affctftus  proprie  no  cft, fcd  potius  fcientia  quxda. 
Proprium  enim  perturbationum  cft  excedercrationemiat  metus  nior 
tis^prig  aut  de  filio,non  cft  aratione  alienus, nec  excedit  metas, modo 
inanis  non  fitautfalfus,ol)  hoc  metum  excludemus  ab  hoc  ncpocio: 
tum  maxime  ob  id  quod  nulla  mufica  cft  qurc  metu  exdtet  cum  ea, no 
opus  fitin  co,qui  fit  cum  ratione  coniuiKftus.Indicio  cft  cppotiusillu 
excudit  abrupta  mufica, ficuc  Si  omnia  alia  qux  perturbant  rationem, 
ucluti  folanu  Si  madrangora  atep  cicura.  Amorem  igitur  odium  no 
excitat  nmfica,qiiia  amor  & odium  alicuius  funt  amor  odium,  mufi 
cj.  a Jt  generales  folum  moucc  animi  afic(ftus.l:tconimileratio,licctfit 
f )iiic'i!is  aut  P!iillidis,camen  cft  gciicraliter  mifcTciuisA^iicrainuscr^ 
f '.uurliis  qui  fintafieiftus generales  animi.  IklaneuidentelTc  Ixtitia 
at.n  militia;  impetus  «fcdemifsioifyuitiaac  mifcricordia&audacia.Sut 
tiiare;'mccoii.(cfa  (iniul  impetus  fruitiaatcp  audacia,quoniacuino 
ti;  nruiiiaro  animi  fuiueie(fta ratione.  Obid  unuquodcp  horuabira^ 
cunJia  ^leriiiat. t.^uaprop ter  & ita  ratione  expellit  autfuppcditar.atra 
tiu  pe*  turbaqautxab  immodicis  Ionis, aut  incoptis  et  magnas  mutatio 
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nes  habentibus  atcp  aiperis.  Ha-caucenijUtira  dicam, nulla  cfimufka. 

Sed  nec^  miificaiilla  triftitiam  gignit, cum  ut  dixi,triftit/a  nil  aiiud  fit  c[j 
mortis  imago, mufida  aut  intarnfouet.Vndc  no  immerito' fertur  Xeno 
philus  muficLis  cencu  quincp  annis  fine  aliquo  incomodo  uixiire,quod 
fingulare  cfTe  exemplum  in  humana  uita  refert  Plinius.  Relinquiturigi 
turtandem,utnui(icamaximemoueattres  afFeftus  Ja?titiam.  remifsio# 

Jiem  &!mifericordiam.Etquod  ex  his  poftrnodum  ad  labores  infurga^ 
mus  intentius, hoc  non  eft  ex  muficf  ui  aut  facultate, fcd  cofequentibus 
ad  ilia  alia  cauffs.Ne^  ergo  horu  caulas  ex  diuifionibus  ar<^  diftribu# 
«ionibus  uoluntarijs  muficar  cofiderare  oportet, fcd  ex  ipfa  reru  natura 
atqj  cflentia.Veluti  incentionis  etremirsionisjafperitatis  accp  fuauitacis 
ceieritacis  ac  tarditatisjcofonantium  aut  diflbnanrium  uocu  atqj  nnua=s 
tionislha!  enim  diflcrentig  prsccipug  funt  uocum,uc!  etiam  icfte  Ariflo 
tclc.  Verum  no  obscurum  efi;:quemadmoduniremifsiones  fiant  animi  inliy.'de  Ati 
aftc(fluuiTi,cu  remittunturuoces  autintendanturad  earu  intentionem. 

Sed  non  eft  aequalis  raiio,quoniam  natura  noftra  ad  remifsionenatiu 
raliter  inclinata  eft, ad  intentionem  non  ita:,fed  per  uim  quanda  aut  tnc* 
dio  uoluptatis,aut  cum  anima  purior  eft  a corporis  impedimentis . Et 
ob  id  ad  ftudia  nil  aptius  eft  purafobrietatemihil  ineptius  crapula  atep 
temulentia.AtIftitigcaufgfunt,8(!cocordiauocu,5(!mutatio  ex  aipera 
in  ruauem,no  fccus  ac  eius  qui  euadit  epaupertate  uel  emoleftia  aliqua 
aut  dolore  aut  alio  incomodo, tum  intenlio  uocu  ac  liber  foniis.  Vnde 
in  Igcitia  folent  homines  exclamare. Ac  ad  comiTerationem  monendam 
omnia  remitti  oportet  ex  magna  in  parua,adeo9  deficientem  exafpcra 
in  lcuem,cxueloci  in  tardam, ex  difTonam  confonantem.Antiqiii  ergo 
(ut  author  eft  Caelius  Rhodiginius)Dorico  ad  temperantiam  Sc  mode 
rationem  uccbancur,fcilicct  quod  non  haberet  praecipites  lapfus,  nccp 
arduas  intentiones:  Phrygio  ad  impetum  Sc  bellicum  ardorcm,fcilicct 
pcrafperasintcnciones:Lydio  ad  fletus  lamentationes  per  cafus  Si. 
remifsiones  longas  acruaues:idco  funeribus  peculiarisiMixoIydio  ad 
commi(erationem,uc  defecftioncs  interponantur  & breues  abrupta?^ 
rcmifsioneSjiuuant^inhocpIurimum  & fenfus  uerborum, familiaris 
biciragajdijsjAcolicusqui&.^lonicus  tranquillitatis  animi  author  eft 
fommimq?  conci]iat;Doiico  nonabfimilisfed  ftiatiior  &:mollior;idcd 
chron. aci c!  generis. Oiigiierd  ad  cccli  motus  referuntur, diapafon  quk 
dem  refertur  ad  motum  diurnum, nam  maximo  conftat,&;  cxatfiifsimo 
interualio,uiuiscp  eftin  omnibus  8ifiucundifsimus  Somnia  continet, 
uelucSt' diurnus  motus.  Proprius  autem  tam  erraticis  quam  fixis,  qui 
etiam  aequalitati  propinquior  eft,  SsJ  ad  maiorem  diftantiam  fcilicetdes 
cSiaationiS  figniferi  ab  atquinotftq  circulo  ad  diapenterefertur,  Rurfus 
diateftaron  quod  minimo  coflatinteruallo  acmaximeinnequali,  Sc  per 
fe  quidem  quafi  non  ncceflario  ad  motum  in  latitudinem  refei  c,is  cuim 
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exiguus  eft&  inaequalis.Ex  horum  icaq?  duorum  copofitionc  quem« 
admodum  et  ex  diatcITaro  & diapente  conformatur  diapafon,  pulchra 
conftruitur  exortus  8c  occafus  fyderum  ratiOjquac  primo  motu  coftat. 

PoiTodc  participatione  diapente^quam  non  folu  iifurpamus  iniiifi 
ftrumetis  fiftularum  organis  dt(flis:fed  ctia  in  fidibus  monachordoru 
fcu  cUuichordoru(tta.n.nuncuocanfinfirumctaquib.caru  erunt  anti< 
qiii)n6  alia  citratiojquam  q dida  cfi;  confiituendaru  confonanuarum 
in  ditonisS;fcmiditonisfexia^uti'a(p.  Vt  cm  quatuor  confonandae 
fuauiores  efiicercnc>ncccflrefuituna,f<-'ilicetdiapcnteuariarj . Exempli 
prada, fint  fides expofitg odo, Si  ut  conftituat  proportio h ad  c,ut  128 
?.d8o,idcfi:uc3  adyjcfadacftrcmifsior  odogefima,  quare cu  a ut 
8'  diuoente  habeat  ad  121  cu  dimidio,ericad8o  maior  i~,  id  eft  "Tj  k 
odua.' 'ef  ma  parte  120, quare  intentior  diapente.  At  in  diapafo  c mi 
oiniiia  ac  idc  redeunchoru  etiam  caufafemitonia  nigrailla  ad#  d fa 
dira  fun t.Sed  hgc  tradatio  ^prium  locu  exigeret,  fecus  cflet  ni#  e fcl 

inis  curiofiiiiahuctraducerc.qucmi  dmodum , Si ut  ucllcmus  _[ re 

Philofophiam  nafuraIc’n,moi  aie,6im?tlicmaticaad  mufican  a 
d'.icerc^portionc.McIius{ancfuiirccfubtiIioribus  rationibus  h f* 
h.vcmelurismotiiuafi:roru,putcoucmuc(quantu  fieri  potuit)  aptafle. 

Proporic/occnrcrim.i{t:,':igefim3reptima. 

Proportionem  rnulicamadrapores  Si  odores  coaptare. 

Mchus  fe effiet  I^tolemyus,fi  h;ic ^portionem  ad  fapores  Si  odores 
et  piduras,quemadmodu  inuenimus  nos,?pplicaflct,ucI  ut  Vitruuius 
ad  machinas, poterat  em  hocrcirc,cuin  Vitruuius  plufi^  centum  quin# 
quaginta  annis  PtoIcnit*uantccefierir.Bt  quan^  Latine  feriprerit,  no» 
tam  turpe  eratlatinalcgifiejautcouerfaab  alio  quopiam  incellcxific,c| 
nefciuiffeneceffariapuTchracp inuenta aliorum  clarorum  uirorum,& 
quod  deterius  crat,reru  memorabilium  loco  fabulas  rubtejiMifil.L  go 
ut  ad  rem  ucuiam:mufica  proportio  bifariam  inucniunraporibu:.fiim« 
pliciter,Sicx comparatione, Si fimpliciterqiiidcm  fummafuauitasad 
diapafonrcferrimeftcnim  fuauifsimus  conccnfus  in  raporibus,ergo 
dulce  circfpodcqiitfimplex, quid  enim  fuauius  efrepotefiin  iitrorjge 
n‘:re.Atpinguis,quaIis  in  carnibus  Si  ouis  bene  prgparart.s  ad  diapete 
rcfa  tur,cfl:  enim  Si ipfc fuauifsimus  pofi;  dulce, atqj  in  fuo  gencrcperfc 
dus,diaccfIaron  ucrd  optime  falfo  couenit.  Hic  enim  per  Ic  improbu* 
cfi  Si  infuauis,ficutcriam  fapor  falfus  cft,diatcfraron  aut  cum  diapente 
pcr{icitdiapafon,8icum  cliapafo  inutile  eft,ctchfcordat,ita  fapor  falfiis 
cum  pingui  fuminam  deledationem  affert; cum  dulci  adeo  parum  con 
gruit, ut  mchus  focieeurcuamaro,uclucin  oliuis  benefalfis  . Ergofab 
fus  fapor  cum  diatclfiiroad  ungue  congruit  nudus  femiditonus  cuinfi 
piOo.Siafiringeiis  cum  ditono  conucniuntad  unguem>nam  uterep  no 
ilicpiduSjSi  cum  dulci  conueniqitafcmiditonus  & ditonus  cum  diapa 
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To  conueniunt, uterque  edam  horum  fapprum  parum  mouctfeii* 
fum,&interfefuiitquafi(?miles quodditono  acddit  & femidito* 
nOjfed  & neuter  horum  cum  pingui  conuenit,ne(^  ditonus  aut 
midiconus  cum  diapente  congru!t,difcordatenimhgG  compoiitio 
non  parum.Rurfus  & in  hoc  fimiles  funt  quod  diateiFaron  cum  dis» 
tono  & femiditono  plurimum  conucnit,ita  Sc infipidum,  8C  aftrim 
gcns.cum  falfo  belle  c6ueniunt.Diatefiaron  enim  cum  ditono  fcx^ 
tam  cfficitmaiorem,8L  cum  femiditono  minorem  qup  utriq)  confo’ 
nant, non  tamen  plus  fuaucs  per  fe  funt, quod  dulci  Sdpingai  care* 
antjUtnecfextamaiorautminor,  qdnecp  diapafon  perficiant  neq^: 
‘liapente : Acris  aute  fapor  fextamaiori  finiilis  cft,  acidus  minori : 
mutuo conueniuntcuminfipido  acris,&  cum  aftringente  acidus, 
qaemadmodum&fextamaiorcumfemidicono,6<!minor  cum  di* 
tono  copulatur  perfidentes  diapafon:red  minus  fuauem , quia  ab* 
efi:  diapente  ibi, quia  abefl  pingue  ratifierum  uerd  cum  acri  mode* 
rato  cotruenir,proptereabeneuter9  cum  infipido  iungitur,  unde 
illud  iHpi grammatici : • ■ . 

Vc  fapiant  fatiiaJ  fabrorum  prandia  betae, 

O quamfxpepetetuinapiper^  coquus.’ 
piper 'criim  acre  eft, &!  uinum  aufterum  eft.Et iufta  querela  Cicero* 
nis  in  Epifi:olisfamiliaribus,qui  a maluisfatecurfeuitfium,  utdeci* 
deritin  lienrcrianirconueniuntambo  hifapores  cu  dulci  &pingu/, 
uekit&  utraque  fexta  maior  &^minor  cum  diapafon  & diapente, at 
neuter  cum  falfo, nam  neq^  diateflaron  cura  fexta  maiore  ucl  mino* 
reiungipoteft.  Amarus  autem  fapor  tono  perfimiliseftjdifTonus 
cnimperfecftfempcr, &; amarus perfe  odiofus  tonus  origo  edo* 
auiium  confonantiavu,ita  omnes  fru<flus,feu  dulces  fcu  adringen* 
res,feu  acidi,  icu  acres  prius  amarifunutonus  pra:terca  nulla  cura 
confonantia  peius  coit  quam  cimi  d/apafo , ita  nccp  amarus  fapor 
infeliciusiungitui  quam  cum  dulci, amarus  quocp  fapor  cumiuuJ* 
io  magis  conuenit  qua  cum  falfojita  tonus  additus  diateffarOjperfi 
cic  diapente  dulcifsimam  confoiiantiam,ut  multi  oliuas  bene  falfas 
prretulcnnt  fafianis : tantum  conuenit  falfo  cum  amaro,  amarus, 
quoqi  iaporleuis  non  abhorret  a pingui,  deteriorem  tame  aliquan 
to  eliidt,  ut  intOrus  ex  abfymhio  ouis  Sc  cafeo , atque  in  uitibiis  in 
quibus  coma  abfynthrj  iiicoda  fuit  parum, degenerat  tamen  fapor 
ille  a pinguiiita  tono  addito  ad  diapente  fit  fexta  maior,  hon  adeo 
fuauis  ut  diapcnte,atcamen  no  prorfus  ijifuauis.  Similiter  fi  tomis 
addatur  ad  femidiconum  aut  ad  ditonum  ex  altero  fit  diateflaron, 
qui  non  concordat  ex  reliquo  tritonus  omnium  afperrimus.Brgo 
cum  idem  fiat  coniunedo  amaro  cum  infipido, ac  deterius  cu  adrin* 
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gente,uclutin  acerbis  glandibus,  quibus  nihil  triftius  guftar/po* 
left.Manifcftum  cft  igitur  optime  conuenire  hanc  faporum  diub 
lioncm  cum  mufica  proportione. 

Cumcp  faporcs  ex  feptem  planetis  pendent  manifefic,  Saturnus 
ein habet  aftringens, quoniam  frigidus  cft  SC  ficcus.lupitcr  pingue 
cotrariaratione,8iquoniahicfiiauis  cfl;,illetrifl;is,acre&aufterum 
coueniuntfoli,apparctcp  in  cis  uis  maxima  ad  fpiricu  uitalcm  cofir 
mandum,uircs^ocs  adaugcqucluc&Soh  Venus  liabccdu!cc:de4 
monfoacionehocnon  indigec-MarsTalfuin  cu  peruerfe  difpofia 
tus  cfl:,aniaru.Luna  iniipidum.  Mercurius  acidu, etenim  frigida  eft 
&:liumidaLuna,&Mcrcurius  tenuitate  quandam  habet  cutempe 
rameto  moderato, cuiufmodiferme  cft  acidus  rapor,qiianq5  ad  frfr 
gidicatem  declinet, paru  enim  habet  uiriu  Mercurius  qd  minima  fit 
ftcllarum,ut  fupra  docuimus.Huiufmodi  ergo  ratione  confiderata 
LunaadfemiditonupcrtinebitMercurius  ad  fexta minorem, Sol 
adfextammaiorem,Mars ad tetrachordu, Saturnus  ad  ditonum, 
lupirer  ad  diapentc,Venus  ad  diapafon,undcplcnailliusdonauul 
garisfelicicatis  opum  honoris  amoris  &fuoIuptatis,pofr  quem  eft 
lupicer,ut  fine  his  duobus  omnino  nulla  pofsitelTe  felicitas. 

Sed  &in  circulo  figniferi  aliquam  muiica  proportio  habcbitriw 
tioncmidiapafon  cm  erit  & totius  ad  dimidium , & befsis  ad  triens 
tem,8<;  dimidii  quadrantem,&:  trientis  adfextante,  tliapenicaut 
totius  circuli  ad  bcfiem,&:  dodrantis  ad  climidiu,&  dimidii  ad  trh 
entcm,3([  quadraris  ad  fextante,diatcflraron  aiit  totius  circuli  ad  do 
dranrcm,&  befsis  ad  dimidiu,&!  tricaris  ad  quadra  temricaqj  in  hoc 
folo  cu  Ptolemgo  concordamus, in  reliquis  duobus  nefeio  quara^ 
tionePiolcmgus  omiferitunam  coiugationem,nam  cu  cflentquai 
tuorindiapafon  & diapente, tres  tantum  niinicrauit.  Rcliquasaut 
quatuor  perintegra  figna  numerare  licebitjad  ratione, tamen  afpc* 
rtuum  deducere  non  poflumus,proptcrca  efficaciam  quan clam  ha 
bentctiam  fignorum  mucationcs,fcd  harmoniam  non  perficiunt, 
nam  fi  fumamus fcxquiquartam&fexquiquin tam,  urin  hisfexi» 
quialtcrani,  feu  diapente  conffituamus,aiittriaaiitfex  fignaaccb 
pcrcoporccbinucruncp  fuerit, reliqua  pars  ad  diaccflaron  pertinere 
minime  po[cft:quaiTiobrcnn  conucnicnrius  clTet  meo  iiKlicio,utto 
tus  circulus  non  ad  diapafon.uclut  P[o!ema:us,rcfcnetiir,  fed  po« 
tjus  ad  diapafon  diapente;  ita  enim  conffitutis  quatuor,  quinque, 
fex, duodecim^  numeris, conflaret  tota  ratio  harmonica,  (liuifoes 
tiam  diapente  in  ciitonum  &rem!diconum.fcddehoc  fatis. 

Reiiertamurad  faporcs , in  quibus  diximus  aliam  clfc  rationem 
muficamiuxiacopofirionem:cumcmramtcr  faporcs  qui  quov.i& 

modo 
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modo conueniuntjduplafueritoptiniifaporisproporrio  ad  detcs 
riorem, medius  uerd  ad  deteriorem  fexquiterria,  optimus  ad  me« 
dium  fexquialtcrajfapor ille  optimus  erit.  Etprimum  quidem  id 
in  pingui  tanquam  medio  dulci^  Sc  falfo  experiamur, (imiliter  in 
falfo,aCri,at^  iniipido.  Manifeftu  eft  enim  quod  horum  optimus 
cfl:infipidus,quiaperfeferripoieft,  falfus  autem  medius, acris  des 
terrimusjfuperabit  ergo  ilihpidus  falfum  fexquialtcra, acrem  dus 
pia  proportione, falfus  acrem  fexquiteriia.Rurfos  dulcem  copules 
mus  cum  acri, &:  cum  infipido  aut  cum  acido, & iniipido  prajftabit, 
ut  dulcis  dupla, aut  quadrupla, aut  ocflupla  proportioneiniipis 
dumiuperetjid  eft, 'per  diapafon , uel  bisdiapafon,autterdiapas 
fomacidurnueroinfipidumfexquitcrtiafupcrabit.  Aliarurfusra* 
tiO  in  coniuntftionibus  faporum  ad  fenfum  uniufcuiuf<5  referenda^ 
eft, in  quo  enim  eft  fumma  uoluptas  comparatione  ad  illum, hic  fta 
tuemus  diapafon, optimum^  cohftituemus  faporem,  dimidium  il 
lius  quod  ad  uires  attinet  ex  minus  iucundo  fexquitertium , ad  il* 
Ium  minus  iucundum  exmedio . Exempli  gratia,  proponamus  ut 
alicui  auftera  maxime  iucunda  fintfnam  falia  nemini,  quo  d nullum 
animal  praeter  hominem , imo  ne  plantx  quidem  niii  admodum 
pauca:, &!  fui  generis  falfo  alantur, iucunda  eflepofluntr cum  falfum 
amari  pars  fit,eo^  deterius  quod  acutiim  fitfalfum,  undeinfale 
nullum  animal  nafciturhn  abfynthio,quanquam  ualde  amaro, exis 
guummufcarum  genus,  nigrum  tota  a:ftate  oritur,  Sdinnitaucrs 
micuh)is  ergo  aufteri, quantum  fatis  eritfumet,dulcis  taquam  mei 
dij.gratia  exemph(nam  optimaad  extremum  oppofitum  Uix  trans 
fire  queunt)befTem  accipito  huius, grada  exempli  j tanquam  deters 
rimi aftringentis  dodrantem, ut  fit  dulcis  ad aftringentem dupla 
proportio.Sic  ergo  conftituetur  iuxta  naturam  propriam  mufica 
proportione  fapor  iucundifsimiis. 

Idem  quoqp  in  odoribus  &!  eadem ratione,f€dexfaporibns  hoc 
cumintelleAum  fit,fruftrafuerit  confumere  tempus, eadem  enirrt 
in  omnibus  ad  fciendum  proportionem  intelligcnda  erunn 

Propofitio  centeflmafexagefimaodlaua. 

Piefturarum  proportiones  explicare^ 

Eft  pi(ftura  imago  rei  corporCsc  quanquam,8<:  per  illam , 8C  aflis 
ones,&cogitadones,fednonmfiut  per  corpora  flgnificantur;ut 
ergo  corporaipfareferamus.coloribus  opus  eft, nam  corpora,  cos 
lorata  funt, fecundo  ipfa  rerum  natura  fdentia^  illarum, unde  pis 
dlorcmmuItifciumefrenecefTe  eft.tcrdum  eft,  ut  minimas  carum 
difterentias  explicare  norit.  quartum, ut  a^(ftiones,ueiut  in  iras 
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to  ruborem,  ciliorum  cocracflioncm , tumorem  faciei  in  ambulante 
inclinationem  quandam, flexionem  cruris  attp  fimilia,  quintum  eft 
lux  coloribus  exhibeda,red  de  horum  nullo  propofitum  cft  liicloa^ 
quijquandoquidemhaccufu  magis  8c  confidcradonc,quamratio^ 
ne  conftent  proportioncuc,nec  flnt  adeo  admiranda  ut  neque  fiin^ 
plex  magnitudo  quafexto  loco  reponere  poflfumus.  Tria  ergo  uif 
dentur  elTc praecipua  quorum  nunc  ratiohabenda  efletjUt  lintiit 
totum  nouenijfed  unum  ex  his  relinquemus, cum  quia  alienum  ab 
hac  confldcrationcjtum  quia  alibi  pcrtracHratum  atep  etiam  ab  alijs, 
neqp  adeo  admiratione  dignum  fcilicet  magnitudo  pidturaruin  rc^ 
ipondens  magnitudini  corporum  iuxta  fitus  diflerentiam  , nam 
qug  altiores  fune  paulo  latiores  atep  in  fuperiori  magis  parce  quam 
in  inferiore, multo'  autem  longiores  ciTe  oportet, fic  di.  qua’  a latere 
erunteadem  rationeiuxta  afpedfus ingrediendum  rationem.  Ve« 
rum  hocutdixi  omittamus,&  de  duplici  miraculo  iii  pitffuralos 
quamur,fcilicet  diflantia  magnaquaminparuatabclla  referimus, 
et  corporeitate  quam  in  plano  reprefentamus. Horum  autem  duos 
rum  aliqua  communia  funt  aliqua  propria.Dicemus  ergo  primii 
de  corporeita pingendo , utpalam  extra  tabulam  prominere  uidc 
atur.Hoc  autem  primum  ex  forma  fumitur,nam  fi  corpus  in  plano 
fit  necclTe  cfl:,  ut  partes  illius  quaedam  prorfus  abfcondantur,par« 
tes  aliae  non  prorfus, aliae  prorfus  fint  in  confpicuo.  13rgopidu* 
ram  talem  fingere  oportebit, quar  partes  fingulas  pro  ratione  oden 
dat  aut  occultet.  Sectida  rado  cfl:  quod  ima  corporis  obfcura  funt, 
fumme  partes  lucidg  Sc  clarx  acluminc  quafi  dcalbatac:mcdia,  mc« 
dia  quadam  rationeut{ncolumnis,tancum^poccflhD:crado,ut 
uelfola  pidfuras  fallere  nos  faciat  corpora  eas  effe  putantcs.Opori 
tecautem  imum  cfle  ad  unguem  fimilc  in  colore  colori  anguli  lod 
&:fummum  parti quee  feoculis  maxime  fubic(fl:ampra'bet&cla« 
ram:mcdiauerd  qualia  ex  umbris  obfcurari  folent.  Tertia  ratio  efi: 
pro  modo  pardumiuxta  obliquitatcafpcdus.mam  infpicicnti  ab 
incdexeoculoidcpingemusin  cd  iuxta  oblis 
quitatem  fuam,quia  cum  c d uideatur  per  line^ 
as  e a c & c b d,&  clcuatum  in  fitii  a b,necelTc  efl 
utuidcaturinfituab,ergo  clcuatum  acd.  Efl 
8i  alia  confideratio  proportionis  ad  proxima 
rcmota^.grati  a exempli, fi  homo  cfiTet  poft  co^ 

I umnam  a b, lateret  eius  pars,qu3c  efl  propinquior  parieti  c d,  ergo 
fi  depinxerimus  hominis  partes  tantum  dextram, reliquum  fub  uni 
bra,  cogitur  oculus  iudicarc  columnam  clcuatam  a pariete.  De« 
mum  omniahxcitafuntfubijcicnda  oculis,  &pcr  minimas  diffc* 
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rentias  & animaduerfiones  ita.  di]udicanda,accp  cxpenjneato  fub^ 
iicicnda,  tum  proprio,  tum  aliorum  non  artis  mcxpertium,  utreS 
prorfus  abfolucauideatur,  atque  in  hoc  multum  refert  multiplices 
partes  fecundum  longitudinem  coloribus  diliingucrc  ad  hoca« 
ptis,qui  funi  obfcuruSjfubobfcurus,  cinereus , qualis  filicis  candin 
dus  fine  luce,  demum  etiam  aliquid  nigri  adqcicndum,nam  diuifio 
fecundum  longitudinem  multum  impedit,hanc  reprtcfeiltationem 
iuuant,&:  extrema  bene  coaptata, uelut  fcapi  imi,  & capitula  &fus: 
premi, tu  trabeationes  ex  maceria  coronaEjZofoni,tcenia,epiftyIia, 
plinthi,  echini,  hypotrachelia,  aftagali , apophyges.  Quae  etiam  in 
parte  inferiore  cu  fpira  feu  bafi  Sc  limbo  Bc  toro  Si  plintho  inferio;^ 
re,&  ftyIobata,ct  alia  tocnia  fumma  diligentia, & cum  eleuatione  at 
magnitudine  ultra  columiite  limites  extendantur;  Sicin  flylobata 
ratiodiapcnteconftaqcuifoletaddiutrinquefcxtapars  pro  coro^  ' 
mce,manifeftum  eft  autem, quod  in  ea  conflat  mufica  ratio  diapa^s 
fon  ex  diapente  &i  diateflarOjCompofiti  nam  dua:  fextae partes,  alce 
ra  utrinc^  adictfla  tertiam  conficiunt  ut  fit  diateifaron  fupra  diapen 
te.In  regionibus  autem  &:ipatijs  depingendis  eadem  fermeferuan 
da  funt  duobus  tamen  adic<flis,quoru  unum  eft  ut  longinquifsima 
pars,no  pernigrum  aut  obfcurum,fed  coeruleum  colore , qualis  in 
ccclo  determinanda  eft  (nifinox  fingatur)  nam  ccclumlongifsime 
anobis  diftat,  ita  nubes  coloribus  proprqs,&:  montes  cumniui^ 
buSj&^fpatia uelut  fluminis  alueus, mare, lacus, atque hajc omnia 
per  colores  diftantisfinguntur,uelutfluminis  pars  propior  clara 
Si  lympida,  S)i  colore  aqueo  cerniturremotaobfcura,qua:maxi«i 
mc  procul  abeft  nigra.  Sed  maxima  eft  confirmatio  in  comparam 
tionibusrutfiarborcsprope  magnccfint,  St  homines  & animalia, 
in  remoti  ore  autem  parte  minimi,  ac  quafi  punifti  magnitudinem 
referentes , atque  ut  in  his  mufica  non  geornetricaautarithmeti# 
ca  proportio  feruetur.  Equidem  fi  quis  iudido  hajc  confequa* 
iur,ac  diligentia  quajfcribi  non  polllint,fed  cohtemplatione  ha* 
bentur,fenfu  quoque, quem  experimentum  docet, necipfum  man* 
dare  literis, licet  ex  rationibus  tamen,  quas  hic  docemus intellijs 
get  parum  differre  reprxfentationem  a re  ipfa  corporea.  Sed  de 
his  ha(ftenus,qua;fi  diligentius  quis  perfequiuelitfine 
artis  experientia,plus  adimetperfe<ftiom  rei, 

quam  adqcict.  Hoc  enim  alias  tnprime 

dcclarauimus.  “““ 
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Propofitio  cenrcfimsfexagcffmanona. 

Proportionem  muficam  in  iiiftrumentis  declarare  iuxta  compo 
fitionisrationcm. 

Co"v  Triafuntinftrumentorum  genera, in  quibus  maxim^relucetras 
do  compofitionis  muficac  quxanobis  nuncfuntdcmonftranda, 
fcilicct  machinsc  beUicf,ut  catapulta:  & baliftg  Sc  fcorpiones , & hy 
draulica  inftrumenta  ad  modulationes  parata.qua:  antiquo  tem» 
poremaximcin  ufii  fuerunt  nunc  dciita,dc  quibus  Vitruuius  agit 
Crtp.  1 5.  d in  decimo  libro . Tertium  cfl  aeneorum  inilrunicntorum,quoruni 
1 8,  criri  etiam  ufus  dcfiitinfcoEnicis  theatris,  ad  intendendam  uocemcuni 
«i>-  i 5*  moduIacione>iitetiam  clamor  audientium  &uulgi  cum  uoluptatc 
Qp,  5.  cxcipiatur,dcquoidemin  quintolibro  egit.  Sed  nil  melius  quam 
j)  uerba  ipRus  explicare  de  hoc  tra<5l;antis,  funt  autem  hxc . Mufiden 
5>  autem  feiat  oportet, uti  canonicam  rationem  Sc  mathematicam  no^ 
n tamhabeat:practcrca  baliftarum,  catapulcariim,fcorpionum  tem<« 
» peraturas  pofsit  rede  facere.  In  capitulis  enim  dextra  ac  finiltra 
5»  funcforaminahomotonorum,perquctcndunturcrgatis  autfucui 
» lis  St!  iiccflibus  cncruo  torti  funes, qui  non  pra:cIudimtiir,necpr3E» 
» ligantur  nilTfonitus  ad  artificis  aures  certos  &;pqualcs  fuerint.Bra* 
53  chia  cniinqux  ineas  tentioncsincluduntur  cum  extendunturae* 
33  qualiter  & parter  utrac^  plagam  emittere  debent.  Quod  Ii  non  hoa 
33  motona  fuerim, impedient  dirciflam  telorum  mifsioncm.I tem  thes 
8>  atris  uafa  a:rca,qugin  cellis  fub^radib.mathemacica  ratione  collos 
3>  canf,&!fonimdifcrimina,qupGrpciM;^R«  uocut,ad  fymphoniasmu 
3)  ficasliuc  concentus  componunt, diuifain  circinatione  diaceflaron 
3)  & diapente  & diapafon,uti  uox  fccenici  fonitus  coucniensin  difpo 
>,  fitionibuSjtacflu  cu  oftenderit  audfa  cu  incremeto  clarior  ct  fuauior 
33  ad  fpcdaioru  perueniat  aures.Hydraulicas  quoqp  machinas  &ca» 
„ tcra  q funt  fiinilia  his  organis  fine  muficisrationib.eflicerc  nemo 
5,  poterit.  Capiamus  ergo  primum  illud  cjd  cftmanifeftiuSjfcilicetde 
33  hydraulicis  organis  quorum  meminit  Suetonius  in  Nerone:  Rcli» 
„ quam  diei  partem  per  organa  hydraulica  noui  Si  ignoti  generis  dr 
3,  cunduxitjoftendenfcplinguladcrationcacdifficultatc  cuiuf^  di& 
„ ferens iamfe  prolaturum, ut  conftet  iHafuillc  magni  opifici)  qu» 
j,  nofiractatcdeficrc.Reftat  unicum  &:uaIdcIeuecxcmp!uauicul3^ 
aeneae  ucl  l/gneac  refonantis.Ccrtum  cft  atfrc  effici  fonum,fed  ita  mi 
fccri  aquXjUt  dulcior  S>i  molliornon  folum  cuadaqfcd  edam  acuti* 
oracmodu!acior.Eadcmautcmratiomaris:fcdcumaquac  corpus 
moneatur,  uidetur  difficile  fcruarc  propordonem.ea  prima  diffiV 
cultas. fecunda  cll;, quod  cum  aqua  moneatur , uix  fieri  pofle  uide# 
tur  ut  cotum  fcrucr  uocis  integrum  tenorem,  terda  ob  illius  con# 
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fumptionem.  Propterca  mlmiruineftfiNcxodelusfubtilfter  dU 
{j^ucaint,  mirujn  fuit  quod  in  tanta  ammi  perturbatione  nifi  ad 
amentia, ut  illi  putant, referatunScd  quid  iam  amplius  uagor,  extat  Lrt.  i o.u, 
compcndiofa  ratio  confiriuflionisillius  apud  eundem  Viiruuium  i 
ubi  Piiilander  exAtheneo  fonus  liydradisfuauis  admodum  at(p 
iucundiis  auditu  eft;ita  ut  omnes  concinnitate  capti  conumerent, 
fuit^  Alexendringurbisinuentum  auchore  Ctefibio  toiifore,cft 
autem  magiisc  Clcpfydrae  inftrumentum  non  ablimile,func  enim 
fiRulacinaquam  contorta?, quae,  cum  aquaaiuuene  quopiam  pcr^* 
cutitur,axinis  per  organum  tranfeuntibus  inflantur,  pcriucudum# 
qucfoniim  emittunt.  Bd  autem  arxrotunda:  hoc  indrumentum 
periimilcinucntum^PtolemasifccundiEuergitgtcmporibus,  de 
quo  eundem  Ctcfibiuni  fcripfiffe  fcruiit.Fiebant  autem  ex  areSi 
bafis  cligno  cum  rcguHs.  dextra  ac  finidrafcalari  regula  compaedis, 
aqua  autem  in  grea  arca  continebatur.Facile  autem  eft  per  hxc  rcU 
qua  inuenireniam  epidomqs  includebatur  aeratcprcferabatur,8d 
modus  eratpcrucc^lesmon  tamen  oifto  fiftularu&exindeuocum 
numcrumindruinentum  id  fuperabat organa  nodrautlocupleti<« 
oraita  aipcriora.Liquetcrgo  fifabrilis  omnis  arsad  Architetdum 
pcrdnecjillumetiamhacraiioneoportcrecfreperitummulica?. 

DeVafis  uerdameis  theatri  quod  melius  eftquam ut  eundem  “ 
authorem  conrulamuSjdicentcmuafagreaprorationemagnicudis  “ 
nis  theatri  ita  fabricentur,  ut  cum  tangutur,fonitumfaccrepofsint 
inter  fc  diatciraron  diapentjCX  ordine  addic  diapafon , pofteainter  “ 
fedes  theatri  conditutis  cellis  ratione  muficaibi  collocentunicaiiti 
nullum  parietem  tangant  circac^  habeant  locum  uacuu  et  afummo 
capite  fpacium,ponantcp  inuerfa&  habeant  in  parte  qugfpeflatad 
fcenamfuppoficos  cuneos  neminus  alios  femipede,  contra^  eas  “ 
cellas  relinquantur  aperturg  inferiorum  graduum  cubilibus  lons  « 
ggpedes  duos  alta:femipedcm.Etfi  non  erit  ampla  magnitudine  <* 
theatnini,raedia  altitudinis  tranfuerfaregio  dedgnctur,  a in  ea  tre  “ 
dccim  cella?  duodecim  a?qualib.interuallis  diftantes  confornicent 
Utica  echea  qua?  fupra  feripta  funt,  adnetenhypcrboleon  fonans  « 
tiainccllis  qua?funtin  cornibus  cxtrcmisutracpparteprima  coU« 
locentur, fecunda  ab  extremis  diateffaron  ad  nete  diezeugmenon,  « 
tertia  diateffaron  ad  neten  paramefon, quarta  ad  neten  {ynemmca« 
non, quinta  diatedaron  admefcn,fcxta  diateflaron  ad  hypaten  mea  » 
fen  in  medio  unum  diateffaron  ad  hypaten  hypaton.Qua?  fequun* 
tur  &:  ad  intelligentiam  pra?di edorum  melius  ex  Gulielmo  Philan*  <c 
dro  emendata  detranferibemus:  Eas  regiones  intredecim  cellas  «t 
diuidit  a-qualibus  interuallis;id  eR, cellas  paribus  uicifsim  incera  u 
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» diciis  difpofitas  didribuicfcxhincatc^hinc  6^\inam  mcJiam,quje 
” tamcnnoaufu.s,fctlpai'ntionis  &refponrus  caiifa  fit  in  media  pr^# 
»>  cincfiionc.lnimapra:ctn(fi:ioncponiinturuara-quphabcni  iiarmos 
»nijrrafionc,hocmodoJn  coniuu  ccIIis  collocantur  quacfoniai  ha« 
» bintncccs  hypcrboleon-Subrctiuunturiitrincp  qiiivfuncad  neten 
” dic::^cu£*mcnon  intcruallo  confonantia  diatdraron.ln  tcrttjs  ceb 
» Usfunr  quxadncfcn  paramefon  intcruallo  item  diacciraron,quaE 
» funtin  quartis  tono  iolummoilo  e!iflanc5if  fiuit  netes  lyncincnon. 
» In  qiiiniisccil/s  juntad  niclcn  intcruallo  diarcQaron.ln  Icxtis  cellis 
» ad  liyparcn  iuefbn,itediaceflraron  fpatio.  in  media  cella  lunt ad  hy 
patcnfiypatoii  intcruallo  diatefiaron.  !n  media pnrcimfiione  funt 
’-ii:d:i  eircomatos, collocantur  autem  in  cornibus  ua(atjua’rLintad 
’ paiancten  hypcrbolcm.Iii fecundis  ccDis  ad  parancten  diczcugmc 
>■>  u6  (pario  diatefiaron, in  terti  js  ad  paranetoiiliyncmcnon  fpatio  dia 
5’  pcntc.In  quartis  ad  lichanon  mefbninterurdio  diatcnaron.Inqtiin 
>>  tis  ad  lichanon  hypaton,  itediateffaron.  fn  fextisadparamcienqd 
>’  fpatiumad  paranetenhypcrboleonefl  tliiipcntead  parancten  !iy^ 
» nemenon  diateOaron.  In  chromatis  media  cella  nulla  luntuafa, 
» quod  a liciiauo  hypaton  ad  proslambanonicnon,aut  ail  aliam  o» 
M muino  decem  &'acl:o  uoctim  nulla  fit  confonantia,  lunt  eniinha:# 
mitonia  tamuin  diio<Sk.'  tonus.  In  tertia  pra’cimfi.ionc  collocantur 
M uala  diatoni.  I:r  in  cornibus  quidem  ea  qua:  lunt  ad  parancten  hy^ 
» pcrboleon.  In  fecundis  cellis  ad  parancten  die:::rugmcnon  fpatio 
» diateiraron.Intcrtijsad  parancten hyneincnon  diapente,  jn  quar« 
5?  tisad  lichanon  mcfondjatclfaron.lnquincisadliclianon  hypaton 
5)  diateflaron.ln  fextis  qua;  ad  proslambanomcnon  dii^tclluronfpa# 
5»  tio.In  media  qua:  funt  ad  mefen,  quod  ea  ad  proslambanomeiton 
55  habet  confonanciamdiaparon,&;atl  lychanon  hypaton  diiipentc. 

«J-  Ha’c autem  ex  figura  patent  in  opere  de  bubrilitatcdcfi  ripta. 

Pon  o quod  ad  machinas  attinet.  Sit  catapulta, cuius  rudens  ab 
quamoportet  trahere, fi  emittere  debeat  lapis 
dem, aut  (coipio  lagittam  ad  aliquod  fignuin 
puta  c, cum  ergo  fomis  ca  cb  homo  tenus  lue 
iit,non{olum  xqualiter  pcrtratfiia:  erunt  ca  f 
cbjcd etiam ;equalcs:nanifi  a’qualcs  cncnr,&! 
inequalitcrtracfira:,  autinccjualcs  &!ina'qual(ccr 
ti'ac4p  lonir  diucrfum  reddet  cuidcnccr.  At  fi  in« 
yquales  &:y(|iia!eloiuiin  rcddantjerittnutHdis 
nor;v  cjiur  llrepitum  cditduplicem,SLeHigicm 
oculis  multiplice, iindefagitrain  partem  aducr^ 
fam  dirigiiuri  udcii.siiUcnuons,at(j  Incccx  Vitruuio  eodem  dum 
de  his  agit.  Propofitio 
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Propoficio  centefimafcptuagefima. 

Coniugariones  cuiufuis  numeiibrcmtcrinucmre. 

S/nt  gratia  exempli  dece  homines,  8c  patet  quod  poflent  elTe  fiil  Co. 
guli,&hocdecemodis,quiafuiitdec?,utPetrus  & Ioaiines:item, 
pofllmt  efle  omnes  fimulj&hocuno  modo  tantum, & poflunt  ede 
duo,&; hoc poteftuariariqdragintaquin<5 modis:  Sipoffuiiteffe 
ocfioj&manifeftum  eft,quodtoiidemodis  uarianiur,fcilicet  qua« 
draginea  quin<5,nam  cum  erunt  odio, duo  quirelinquutur,uariari 
ponunt  45  modis, ergo  illi  odio  ad  ungue  totidem  modis.  Et  (i* 
militer  tres  quot  modis  uariantur  tot  modis  feptc,  & quot  modis 
quatuor  totfexrquincp  autem  quia  funt  dimidium  decem, pluribus 
modis uariantur.Ecidcd  pro  ordine  huius  detrahesunu,utfi  fint 
undecim  uiri  poiics  decem, fi  decem  pones  noue , colliges  natu« 
ralemferiem numerorum, ucinfraiiides  uno  fempertcrmino  defias 
ciente:&  ex  priore  ordine, ubi  uidebis  fempcr  ctia  duplicari  numea 
ros:ut5.^.indefub6'.io.&:2oalatere,&fub2o35.&alatere7oduai 
pium  35,  &fub 
70  I2^,^alatei 
rc252,&  hoc^ 
cognitione  qd 
rcdlc  fis  operaa 
tus.  Secundo  ass 
nimaduertes  fe« 
quctes  ordines 
fieri  ex  redla  lia: 
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lutfexms ordoe(l7.28.84.2io.4^2.itaincipicndo  in  primo  ordw 
ne  a7,&;  tendendo  ad  dextram, inuenics  illos  cofdem  numeros  ad 
unguem,&itamfeptimoordine8.36'.i20.330.afinifl:rainuento  8 
in  primo  ordine,  Sc  procedendo  ad  dextram, inuenics  5^.  120.& 
330, T ertium  eft  quod  numeri  ultimi  a medio  funt  qdem , 11146^2  &! 
46’2,35o&33o.i6’5  53  & 55.11  &:n.Etfeorrum,  ut  dixi,  remaa* 

neti.  Oportetigitiir  colligere  numeros  angulares, utalatcreuias 
des, Si  fit  2047  numerus  coniugationum , tot  enim  modis  poflunt 
uariari.Et  fi  eflent  decem  tantum, ut  ab  initio  propofui,  primus  or< 
do  finitur  ad  io,fecundus  ad  45, tertius  ad  120, quartus  ad  210, quin 
tus  ad  252,fextus  redit  ad2io,fepcimiisadi2o,o(flauus  ad  45  ,no« 
nusad  10, decimus  ad  i.  Et  ita  colligeretur  fummaex  extremis  nua 
meris  angularibus  io23.Bt  tot  erunt  coniugationes.Hicuidcs  quia 
numerus  10  eft  par,et  quod  adempta  monade, relinquiiur^, qui  eft 
impar  quod  medius  qui  pertinet  ad  quintum  ordinem  eftmaxi* 
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mus.&efti^i.S^eft  conmgatjo  quinarijiliocuoluj  dixifTcj 
ut intelligcrcs rationes  colligendi  fingulos  orclincs  feor^s 
fum.Quod  ergo  attinet  ad  collectionem  maximi  numeri, 
primus  ordo leruitrcmperultimo  relinqiicdo  monadem, 
&!recunduspcnult{mo,& tertius  antepenultimo,  Si:  ita  de 
alqs,namfifecundusuariatur55  modis,  &‘pcn;5 
ultimus  uariabiiur  55  modis.  Et  fi  tertius  uaria^ 
tur  1^)5  modis,  antcpcnultimusuariatur  1^5  mo 
dis.Etitadealijs. 

• Hacc  autem  ratio  fatisfacit  multum,  Sc  cfl:  nes 
ceflariain  temperiebus  corporis huniani.Vtin 
fecundo, De  dentibus.  Et  etiam  ut  quarlibcc  dis 
fciplina  quam  breuifsimc  tradi  pofsitjUt  gratia 
exempli, medicina  tota  in  una  pagina,  dico  me* 
didnano  folum  Grarcorumjfed  etiam  Arabum 
&Latinoruin,S(:  etiam  longe  pliis:nam  fi  tradatur  uigintiquamor 
regulis  fimplicibus,S<!:exilli.s  fiant  coniiigariones  1^777^15,  mani 
feltum  cli  quod  erunt  rrgulx  omnes  hx  multo  plurcs,quam  cons 
tineantur  fn  omnibus  libris  Grxeonim , dC  Arabum , Latino* 
rum.qui  exrant.  Et  tamen  pcrfpiaium  e(l,uigintiquatu6rreguias 
una  pagina  commodifsime  contineri.  Et  hoc  alias  docui,  quan* 
quam  credam  me  crralfe  in  fupputationc, nam  locum  inucnire  non 
potui. Vnum  eft  id  certum, quod  hxcratio  quam  nunc  explicabo, 
eft  ucra  Sd  dcmonftratiua,&;  facillima. 

Cum  enim  fuperior  fitueva  Sc  dcmonftratiua,  non  cfl  tamenfa* 
ciUs,8i  praecipue  in  magnis  numeris.Ei  ideo  inueni  hanc,  qu*  (ut 
dixi)facilUma  c(l:adde  numero  propofito  monadem,  inde  confla* 
ri  inueniasmimenim  i monade  in  eodem  ordine,  & ab  co  detras 
(fla  monade  habes  numerum  coniugationum.  Exemplum,  fi  fint 
10  adde  i fit  ii.  Vndecimus  ergo  uumauis  in  proportione  dupla 
eft  1024, detrahe  I Sc  relinquantur  1025  numerus  coniugationum, 
ut  in  priore  fupputatioiic.ltcm  fi  fint  11  numeri  adde  1 fit  i2,duode* 
cimus  ergo  numerus  in  proportione  dupla  eft  204^,  detrahe  1 re* 
linqmintur2o47,coniugationes iijUtpriusin fiipra  feripto exem* 
plo.lBtita  pro  uigintiqitatuorregulis  addei  fic25,uiocfimusquin* 
IUS  igitur  numerus  in  ordine  dupla’  proportionis  a monade  cfl: 
J6^7772l^>,crgodctra(fta  monade  relinq  inturnumcrus(ntdixi)rc* 
gularum  coniugationum  uigintiquatuor  regularum,  quic  n* 
men  non  fint  rontraria’  inuiccm:nam  tunc  efTcntpaucioiTS.  Et 
quia  in  illis  numeris  duplicandis  polTcs  facile  incidere  in  errorem, 
diuidc  ultimum  per  fi  nihil  fupcrcft,rc(ft;e  procefsic  opus : fin 
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awtcsn  aliquid  fuperfitjaberrafti.Vt  au^ 
tcm  habeas  numeros  finguloruiti  or^ 
f .inum,tn  quauis  multitudine, deducis' 
to  numerum  ordinis  a primo,  &!diuisi 
de  per  numerum  ordinis  ipfius  rcIiV 
q*ium , Sc  illud  quod  prout-nit,  ducis 
to  innumerum  maximum  prsccedens 
tis  ordinis, &!  habebis  numerum  quars 
litum.  Veluc  lii?ntundccim,uolofcis 
re  brcuiter  numeros,  qui  fiunt  ex  uas 
riationetrium.  Primum  deduco  pro 
P.cundo  ordine  i ex  ii  fit  io,diuido  per 
? numerum  Ordinis, exit  5, duco  in  n fit 
'55  numerus  fecundi  ordiniS.Inde  detra 
ho  2, qui  eft numerus  differentiae  ordi:^ 
nis  teftrj  aprimo  ex  n, relinquitur 9, diV 
uido^perj  numeru  ordinis  exit  5,  du* 
co  3 in  55  numerum  fecundi  611^5, nus 
merus  tertrj  ordinis . Similireruolo  nu 
merum  uariacionum  quatuor,  deduco 
5 difterentiam  4a  primoordineab  ii, 
rclinquiturS.diuido  8 pcr4  numerum  ordinis,  exite,  duc 2 iri  195' 
fitj^o.numerus  quarti  ordinis.Similiferpro  quinto  detraho  4 difs 
ferentiam  aprimo  ordine,relinquitur7,ciiuidoper5  liumcrum  ors 
dinis  exit  i-|-,  duco  in  330  numerum  prxccdentis  ordinis,  fit  4(32 
lumerus  quinti  ordinis. 

Exhoc  colligitur  manifefie  modus  conuertendi  proportionem 
arithmeticam  in  proportionem  miftamj  dico  miftam,  quia  opor* 
sct  addere  monadem  in  priore  numero  : deinde  quia  nuriieruirt 
rermiriorum  oportet  fumere  iuxta  numerum  afsjgnatum,  fdlicet 
dditamonade:demum,qiiia  oportet detrahereinonaderh  ipfam. 
;fl:  tamen  fuinpta  aproportione  Geometrica  Utliquef,fcilicet  coiu 
tinua  dupla. 

Propoli c(’o  cenfefimafcpfiiagcfimaprima'. 

Propofitis  duobus  quibuslibet  numeris, quotUis alios, feuirt 
continuum, feu  medios  in  continua  proportione  arithmetica, geo^ 
metrica&lmuficainuenire. 

Hzcc  tota  propofitio  pendet  ex  intclle(fiu  diffinitionis  earum. 
Sint  ergo  propoiiti  duo  iiumeria  61^3  ^ dc  uclim  tertium  in  contio 
ftaa proportione  arithmetica, duplico  queriluis>Ut  pote  5 fit  6^,  de# 
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traho  2, reliquum  remanet  4 tertius  numerus.  Item  uoto  quara 
tum, duplico 4 fit  8, detraho  5 'remanet^  quartus  numerus: itera 
uolo minorem  3 & 2, duplico  2 fit4, detraho  3 remanet i, fi  autem 
uellem  minorem  uno,  non  pofict,  quiaefiet  nihil, fcd  crcfccndo 
poteft  extendiin  infinitum,  ita  capio  2, duplico  iv:io,fitRj 
40, detraho  2 , remanet  40  m : 2,8C  ita  fi  uolo  quartum  numerum, 
duplico 40  m: 2 fiti?zi6^om  14, detrahe 10 ex iv  160 m: 4, re# 
manet  R29om:4,&ita  Jit  10 1^40 m ;2, 8^iV.5)o  m:4,funt  in  con# 
tinua  proportione  arithmetica  , dc  ita  poteft  extendi  in  infini# 
tum . Sed  li  ucllem  unum , aut  duos, aut  tres  terminos,ucl  quouis 
mcdio5  arithmeticae, diuido differentiam  per  1 p:numcro  termis 
norum , &!  partes  addo  minori  numero.  Hxemplum,uoIo  tres  nu# 
meros  medios  inter  z Scy  in  continua  proportione  arithmeth 
ea,  detraho  237  remanet  5 , diuido  5 per  1 p : quam  3,  id  cft  per  4^ 
cxiti^,  adde  ergo  i--ad2  fit3~primus  terminus  , cui  adde  iterum 
44"  fecundus  terminus , cui  adde  iterum  i™  fit  5-—  tertius 
numcrus:ficnr  ergoquinque  termini,  lioc  modo  in  continua  pro* 
portione  arithmetica  23~4^-5-^  Si^/.Rurfus  uolo  totidem,  uolo 
intcr2  & ic’  32, detraho  2 ex  1^32 remanet  1^232 m iz,  diuido  per  4, 
qui  cfti  p:numcro  tcrniinorLun,cxitiv.2m:Y5ad<.!o  ergo  iV-2  mi 
•jad2  fit  I y,P  : 1^2  primus  terminus,  cui  iterum  addoiv2m;7fit 
i<t8pii, fecundus  terminus, cui  etiam  addo  1^2111:4  fit  18  m: 

ita  habes  tres  terminos  medios  in  continua  proportione 
arithmetica  intera  32 , &:ita  fi  ucllcs  quacuor  terminos , diiiu 
deres  difterentiam  per  5 , &1  fi  uclles  quincpie , diuideres  per  fex . & 
itadcalqs  qvxibufcunque. 

Pro  Geometrica  proponantur,  gratia  exempli, 2 dC  4,(1  uclim  in 
continua  proportione  tertium,  duco4infemctfit  1(7, diuido  per  2 
exit 8 . fi  ucllcs  quartum  duc  8 ii^ft  fit  ^4,  diuidc  per  4 exitii 
quartus  terminus,  &:  ita  in  infinitum, &:  fi  uclles  minorem  2,duc2 
infcfit4,diuidc4per4  exit  1 tertius  tcrminus,8t  ita  fi  ucllcs  mino# 
rcm.duc  linfe  fit  i.diuidcpcr  2 cxit^  quartiis  terminus, &itahaa 
bes  quofuis  terminos , 5C  cft  fiiiiilis  arithmetien:  ha?c  operatio  ,fed 
in  arithnicticadupltcamus  unum  terminum,  & detrahimus  alium: 
in  geometrica  multiplicamus  unum  rerminum  adprodinftum,8i 
diuidimus  per  alium.Ht  fi  uclim  terminum  in  continua  proportio# 
ne’  K’.  10 , duco  eodem  modo  1^  10  infefit  10 , diuitlo  per  2 fit  5 
tenius  in  mimis,  uclim  quartum,  duco  5 infcfit25,diiudopcriy 
10' exit  ii’  62-'.-  quartus  terminus. 

Iit  fi  lu  iles  })lurcs  terminos  medios  in  ,pportionegcomctrica,de 
ducito  maius  extrcinuminfcfccundrideitominationcin(criore,  id 

cft,n 


DE  PROPORTIONIB  VS  LlS.  V.  tif 
eft,  (i  uolo  duos  terminos  femcl  , 8c  deinde  in  minorem  , Sc  ^ 
cubica  pvoduifli  efl:  fecundus  terminus , idem  facio  de  minore  irt 
feindcinmaiorenijSiaccipioRzcu.  Exemplum, uolo  duostermi* 
nos  inter 2 & 5, duco  5 in  fe  fit ^,duco  2 in  9 fit  18, capio  rz  cu  .iS*  hic 
cft  unus  termirtusj&ita  duco2  in  fe  fit  4, duco  in  3 ficia^  capio  cii. 
J2  pro  fecundo  termino. Et  fi  uolo  tres  terminos, duco  3 iil } fit^jdu 
co  3 in  ^ fit  27  , duco  2 in  27  fit  54 , & RtRz  54  cft  primus  terminus^ 
Item  duco2in2fit4,duco3in3fit9,duco4m^fit3^,A^Rzj^36^;id 
cft,R23^eftieCundus  terminus, fimiliter  ducoaadluum cubum  fit 
8 , duco  5 in  8 fit  24,&re;R224,  cft  tertius  terminus . Similitei^Uolo 
quatuor  terminos  medios, duco  3 in  3 fit  9, duco  9 in  9 fit  8 i,  duco  i 
in  31  relataprimai6’2,eftprimusterminus,itemduco  2 

in  afit4  j Si::4in  4fiti6,&!3in  fit  48,&R2  relata  prima  48  erit 
quartus  terminus,item  ducendo  3 ad  cubum  6127, &2  ad  quadras 
tunij  &;fit4,&4in27  fit  108 , &R2relata prima  108  j erit  fecundus 
terminus,  & fimiliter  ducendo  2 ad  cubum  fit  8,6^  3 ad  quadratum 
fit9,&9in8  fit  72,&:i^t  relata  prima72  cft  tertius  terminus.  Habe* 
bis  ergo  terminos  in  continua  proportione  2,ideft,iurclata  pri* 
ma32,Rz  relata  prima  48,Rs  relata  prima72,R2relataprimaio8^R£ 
relata  prima  172,  &R2  relata  prima  243,  quod  eft3,&:  ita  de  alrjs  in 
infinitum. 

At  pro  mufica,fifint  exhibiti  duo  numeri  minores  utpotea&j, 
Oelim  tertium  terminum, diuido  2 per  i differentiam  exit  2 , detraho 
i pro  regula  remanet  1, diuido  5 maiorem  terminum  per  i exirj , ad* 
de  3 ad  5, fit  6 maior  terminus.  Similiter  capio  3 & 4,diuide3  mino* 
fem  terminum  per  i differentiam  exit  3, detrahe  i pro  regula  ,relin* 
quitur  2,diLude  4 terminum  medium  per  2 exit  a, adde  ad  4 fit  6^  ma 
lortcrminus.  Siiphelius autemcratinfuaregula,nam ffci2  4&?5 
eflentin  continua  proportione  mufica  ex  fua  regula*  Dico  ergo, 
quod  fiproponantur5  S£:7,&uclimmuficam  proportionem  coni» 
tinuarc, detraho 5 de7  relinquitur  2, diuido 5 per 2 exit 24, detra* 
hc  I pro  regula  remanet  i^,diuide 7 per  exit4  8(!^,adde  ad/ 
fit  reduc  ad  integra  multiplicando  omnia  per  3,  habebis 
35 15,  in  continua  proportionemufica,nam35  ad  15  eftut  7 
ad3,&:i4ad^,cftut7  ad  3,eftautemi4differcntia2i  dif* 

ferentia  21  Stf  15 , ita  pofles  conrinuarc  inueniendo  quartum, 
quintum,  fextum, in  infinitum*  Rurfusfintpropofiti  duo  termini 
maiores , uelut^  81;  4,  detrahe  4 a exit  2 j diuide^per  2 exit  3 , ad* 
deiprorcgulafit4,diuide4minorem  terminum  pcr4cxifi,de« 
trahe i ex 4,  relinquitur 3 minor  terminus, &itapropofitis  6’8<^  5 

Q.  3 difFerenti» 
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differentia  cft  5 , diuide  6 per  3 differentiam  exit  2 , adde  i pro  re* 
gula  fit  j.diuidej  per  3 exit  i i detrahe  ex  3 relinquitur  2 minor  ter* 
minuSj&itapotesinuenirequoiuis.  Gratia  exempli, habeo3&2 
maiores , capio  i differentiam, per  quam  diuido  3 exit  3,  addo  i 
fit4,dmido  a minorem  terminum  per  4 exit  > dctr^ie  ex 
.2 , relinquuntur  i4">  «‘imt  ergo  52  & »•  4*  3.  duplican» 

do  2 , ut  prius  in  continua  ptoportione  mufica , quia  ergo  ^32 
funt  in  continua  proportione  mufica , & 32 , funt  in  corw 
tinua  proportione  mufica,  erunt  duplicando  3.  4.  6.  12.  in  cotw 
tinua  proportione  mufica.  Rurfus  fint  propofiti  maior,  & mi* 
nor  terminus  , ut  ^ & 2 , diuides  maiorem  per  minorem  exit  J, 
cui  addes  t Bt4, diuide  4differentiam  6z2  per  4iam  inuentum 
«xiti  j adde  ad  2 fit  3 medius  terminus, fimiliter  inter  6 ^ 3,uoIo  mc* 
dium  terminumin  proportione  mufica,  detraho  3 a 6^,  relinquitur 
3, fimiliter  diuido6maiorem terminum per3minorem  terminum, 
exit  2 , addo  I pro  regula  fit  5 , diuido  3 differentiam  iam  fcruaiam 
perhoc3  iam  inuentum  exit  r,addo  ad  3 minorem  terminum  fit4, 
medius  terminus, ficuolointer4&6^nicdium  terminum  in  coii* 
tinua  proportione  mufica,  diuido  6per4:cxit  addo  ei  pro  re* 

gula  fit  2^,  diuide  2 differentiam  ^ dc  6 per  2-^  exit  j,  adde  ad  4 
ru4*-terminus  medius,  duc  omnes  in  5,  habebis  iutegros  numc* 
ros  30,24  S^20,  & funt  pulcherrimx  regulae, quia  poffes  diuis 
dcrc24 &20  interponendo  medium, id  eff  capiendo 6^ 5, diui* 
de  <3  per5  exit  i-j-jadde  1 pro  regula  fit2y, diuide  1 differentiam 
pera-exit  {j,adde  ad  5 fient  termini  57,  & 6, reduc  adintcgrafii» 
cnt55.  ^0, 66^.  &quia3o.  24,8t  20,etiam  crantin  continuapropor* 
tione,&:3oaclao,cratfexquialter,ided  capiam  fcxquialtcrum  ad 
5'{,&cft  82-57, erunt  ergo  82-^^».  ^o.  &:55.in  continua  proportio* 
ne  mufica,  ergo  duplicaiido  1^5132120  Sc  1 10,  erunt  in  continua 
proportione. 

Adnotat  Stiphelius, quod  cum  fuerint  tres  termini  in  contimia 
proportioncgeomccrica,&intcrprimum  &tertiuin  interpofiWs 
fijcrit  terminus  in  continua  proportione  arithmetica,  quoditjt 
cf  icpropon.o  mufica,  & dat  exemplum  dc  i2.'-;<8  6^  fcd  ita  ePeir* 

tel]!<;’;cnciuni>utaffumpia  proportione  arithmetica, ut  poic  12  9'8i 
uteff  y ad ita  fiat  1 2 ad 8 , tunc  iftitres  termini  jiS  Sc6ea 
.ronriiiu.Kproportionemufica.Iithoccftpulchrumjiiitam* 
icsii  a:  .irjcili  a t cx  proportione  Geometrica  6C  Arithmetica  co»w 
futucrepropoidcaemmuficam» 

Ex  hoc 


DE  PROPORTI  ONIBVS  LIB.  V.  _ 
Exhocpatetqdmproporrione  Arithmetica 8(^inulTca  fcmper,fi  cor*. 
duo  termini  fuerint  numeri, tertius  critnumerus,&!inGeometnck 
idem  erit, (i  medius  & extremus  fuerint  numeri,€ritalrcr  extremus 
numeruSjfed  tamen  fi  unus  euariet,  omnes  poterunt  elTc  diuerfi. 


Propofitio  Geiuefimafeptuagefimafecunda. 

Proportiones  Stiphelij  deferibere. 

Coniiderauit  Michael  Stfphelius  quod  fumpfitaBoctio,quaG:  co”. 
dam  inucniri  proportiones  tribus  nunWris  conftitutis,qua:  in  nuli 
Io  trium  primorum  generum  continerentur, fed  qutedam  tameii 
geometricis  ahaimuficis  afsimilarcncur,priiTia  ergo  Geometrica? 
riimcfi:,quocics  proportio  fecunda:  ad  primam  fuerit, uelut  diffei 
rentia:  fcciindx& prima: ad  differentiamfecundi-c&tertitc.VcIut  t i 
capio  a,  4, 5, proportio  4 ad:  eft  dupla  talisefta  difterentia:  4 &2I  * 4 f 
ad  I diMercntiam  5 &4,nam  in  uera  proportione  Geometrica  fit 
conuerfomodojquiaproportiofccundaead  primam efi:,ucluc  di& 
ferentig  tertia:  8c  fecunda:  ad  differentiam  fecundae  a prima  utin  4. 

proportio  ^ad 4 efl:uelut3  differcntijc  ^ad^^ada  differeni 
tiam6^&4. 

Secuda  proportio  quam  ille  appellat  pofteriorem,eft  in  qua  pro 
portio  tertrj  ad  fecundum  efl:  ueluc  differentia:  primi  Si  fecundi  ad 
differentiam  fecundi  6<;  tertq: Velut  capio  1,4, 6^, proportio  ^ad  4 # * 

tertii  fcilicctj&fccundum  cfi;uelut3  differentia:48(^i,adadiffercn<  * ^ ^ 
tiam  6 &!4,&;ha:c  fimiliter  differt  a Geometrica  uera  in  eo  quo  in 
Geometrica  uera  oporteret, ut  proportio  tertq  ad  fecundum  effec 
ut  differentia  tertii  ^fccundiad  differentiam  fecundi  &primi,Difa 
fcrcapriorc,quoniammilla  differenrite  feruant  eundem  ordinem, 
quanuis  transferantur  in  hae  uerd  fit  coiiucrfus  modus. 

I crtiaeftut  fitproportio  differentia:  prima:  tertia:  addiffe^; 
rentiam  prima:  & fecunda:, uelut  fecunda:  ad  primam, in  Geometri 
ca  autem  clfet  ficut  aggregati  fecunda:  Si  prima:  ad  ipfam  primam, 
tales  ergo  quantitates  erunt  uclut4,6’,7,nani  proportio  6 ad  4 efl:  s 

uelut3differenria:4&7  ad: differentiam 4 6".  4 7 

Qiiarta proportio  fimilis  Geometrica:  efl  cum  fuerit  proportio 
differentix  primx  Si  tertix  ad  differentiam  tertia:  Si fccundg,uelut 
fecundx  ad  primam,  uelut  in  2,3,5  proportio  differentix5  &!2  qux  i 

cft3addifferentiamfccundx8s^tertix,quxefl2eftueluC3quantita  * ^ ^ 
tis  lecundx  ad  2 quantitatem  primam. 

Prima  autc  harmonicaru  qux  notha  efl:  neclcgitima,  hoc  modo 
funiitur;  Vc  fit  proportio  prima:  ad  tertiam  uelut  differenrix  fecun 
dx&^tertixad  differentiam  fecundx&primXjUeluticapio  pria  ' * 
mam5fecundum3  teitiamproportio6ad3  eft  dupla  ficuta  differ  ^ ^ 

Q_  4-  rentix 
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rciitisc  fecundae  a terna  ad  i difFercnmm  fccundx  a pnma.MamTc* 
ftumeft autem  quodinucraharmonica  proportio  differentiarum 
efi:  prima:  fecunda:  ad  illam  quae  fecundae  3c  tertix. 

Secunda  notha  harmonica  cfl: , ut  fit  propor*  lo 

tio  primx  ad  tertiam,  uelut  difFcrcntix  primx*  a 
tertia  ad  dificrcntiam  fccnndxatertia,  ponatur  aj  21  15 
25, prima 21, fecunda  15, tertia  proportio  25 ad  15 
cft  uelut  IO  diifiTcntixprimg  a tertia  adb  differen 
tiam  fecundx  a tertia. 

Tertia  e(l  fimilis  priori, 'nifi  quodfumiturdifs  “ 
fcrcnnaprimxalccundaprouliimo  termino. Exe  ^ 

cmpluin, 25  primus  terminus,  19  fecundus,  15  terj!  1 

tius, proportio  2“)  ad  15  cft  uelut  lo  differentixprii:  6 

mx  a tertia  ad  b,  differentiam  primx  a fecunda. 

Has  proportiones  quanquam  exigux  ucilitatis,proponcreuo« 
lui,  ut  excogitatis  aliquibus  demonftrationibus,  uelut  ftipcrius 
diximus, pulchra  theoremata  Si  problemata  tradi  pofttni. 


Propofitioccmcfimareptuajjefimatertia. 

Circulum fiipcr centro fuo  inoucrc  xqualiter, ita  quod  omnia 
illius  piimfta  pcrreiffani  lineam  moucantur  ultro  citro  (5. 


Co".  Sita  cciuruni  circuli  b e,  8c  aequalis  ei 
circulus  d e, centrum  cius  bin  circumfes 
rentia  circuli  b e, fixum  ita  ut  ibi  moueaa 
tur  ad  motum  circuli  b e:  moneatur  b 
iicrfuscxqualiccrj&e  contrario  motu 
etiam  regulariter, & duplo  uelocius  ex  e 
uerfusd,dico  omnia  pumftad emoue# 
ri  in  linea  reda,  Si  primum  capio  pun* 
dum  d ,quod  lic  in  linea  reda  ccncroi 
runu&moiieaiinb  ad  c,&’  fi  circulus  de 
effet  immobilis  , palam  eft  quod  puns 
dum  d cum  fit  in  una  linea  ab,  cum  b 
pcrucnircc  in  c,d  effer  in  linea  a c,pucain 
li  fecundum  quantitatem, ergo  b d ex 
p^r  20.  icir  centro  Cjdefciibo  circuliportionem  Ii  k, 
lijEicm.  duco  etiam  e k,erit  ergo  angulus  h ck 
duplus  a,  quare  arcus  h k duplus  b e, 


nam  conOftuiu  in  centris  circulorum  a’a 


qualium:  igitur  cum  ex  h motu  coniicrro,8(;  duplo  uclociin  roclnn 
tempore  feratur  d perucnict  ink,^^  ita  fecundum  redamlincam 
erit  motum  eadem  ratione  tx  d in  k, quod  erat  dcmonftraiuluin. 

Exhoc 


DE  PROPORTIONIBVS  I-IB.  V.  ‘^7 
Hx  hoc  patet  quod  quando  b 
erit  in  e peracta  quarta  circuli,  ut  in 
fecunda  figura  erit  per  motum  1 e 
ina:nam cumdafit  dupla  cb,jgi« 
rur  in  eodem  tempore  1 pcrucniet 
ad  a, in  quo  b perueniet  ad  c. 

Dico  etiam  , quod  quado  b pcr« 
ucnietad  fin  prima  figura, dperuc;* 
niecad  g,quia  permeabit  totum  cir 
culum, & ab  d fiint  in  unarctflalii! 
nea.Btcumbpcrucnict  adm  infc;* 
eunda  figura, d ruiTus  pcrucniet  ad  a centrum. 

):>;  boc  p.itct, quod  pumilum  d permeabit  lineam  recflam  sequas 
leni  duplo  diametri  unius  circuli, id  eft, quantum  eft  linea  ag  inpri 
ma  figura. 

Sequitur  etiam, quod  dpumflum  meabit  et  remeabit  per  reiilam 
lineam  ag, peragendo  bis  eam  inunocircuitucirculibcjfeuduos 
bus  circuitibusd  e. 


Oftendamus  modo , quod  pun 
dium  d extra  lineam  centrorum, fci 

licctinlinea  d caf  tranfibit  per  rciS  \ 

dl;T eandem, utin  tertia  figura  pros  \ \ i \ t \ ’ 

ducatur  cdufi^  ad  k,  ita  ut  c k fit  / //'■V  'Y^ 

ecqualis  c a, erit  ergo  piindlusdpri  ( ‘ ^ 

ma.’figura:mcrcgionektertiac,&  \ / \\,\ 

dum  c monetur  ad  c,dperucniat  Y i\^  / 

ad  g,crit  ergo  cga'qLialis  ea,  Sd  fes  \ 1\  Y 

cet  circulus  gh  redeam  ad  in  h , 8c  J \ 

ducaturch.  Htentueprius  angus  \ 

Ius  heg  duplus  hag, ergo  arcus  ^ 

gli  duplus  e c,  ergo  g remeauitin 

ii  in  tempore  quo  c feretur  in  e , . /i/  \ ir  \ 

quare ddcfcendit  per  rcdlaminh.  (5|\  | \c— } 

DicorUrfus,quo'd quanto  mas  V/\\  ^\/ 

gis  d erit  propinquum  linesc  dg,  / \Y\\ 

ranco  minus  dcfccndct  in  redla, 

quanto  magis  propinquum  longi  \ ' j 

tudinibus  mediis, taco  cclcriusmo  \ / 

ucb!mr,adcdutjn  fecunda  figura  

apparet  motum  ex  d in  g,non  defccndjtmfipcr  dn,&!motum  tx  g 
in  1 dcfccndit  cx  n in  a centrum  fixum.Defccndat  ergo  ex  c in  h h 

Q.  4 ink 
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in  k per  arcus  xqualcs,^  ducantur  arcus  li  1 &km.  Qiiia  n ni  &nl 
fune  minores  quarta  circuli, maiores  fuiu  f e S».'  fl , & angulus  ans 
gulonon  minor, patetpropofitum.  Ita]  ergo  motus, ut appropins 
quantpudis  mediis  funtuclociorcs,^  in  a’quali  diltiltia  arquales. 

EthocinucntumfuitLudouici  Ferrarii, cuius  meminimus  in  Ar 
temagna,5i::nos  cifubccxuimus  exnolhainucntionc, cuius  illcdc* 
nionrtrationcm  inucuire  nccpiiuit. 


Proporitiocciitcfimafcptuagcfimaquarta. 

Progrcfllis  Stregreffus  tam  fine  latitudine,  quam  cum  latitudie 
ne  in  planctis  per  folos  concentricos  circulos  xqualitcr  motos  de* 
monllrarc. 

Sic  cclyptica  abcd,&'arcus  rcgrclTusb  e in  partes 
quatuora2qualcsdiuirus,8<:dcfcribancur  circuli  duoh 
h &!  e k fuper  e & f,  Sdlupponatur  orbis  fupcriorlub  / u 
cclyptica  tamen, cuius  polus  in  f,qui  circumagatur  in  dii  . 
pio  temporis  retrocefius  planctiu',  in  dillantia  circuli  -'rOl' 
ckfiibpun(fi;oceciyptica’,}>oliis  alterius  orbis  conceiis  ' v 
triciinrcnoris,cjui  eircumagaturin  tempore  retroccirus  \ \J 
planetLr,A:’pla!icta  fit  in  jiumfio  (j,litjuct  ergo  quod  pia 
netaillcni  uno  circuitu  e k circuli  permeabit  b e &]res 
incabiq&fempcr  erit  fubipfa  cclyptica.  Sed  enim  eclyprica  habet 
rationem  retfia’ linea:, ut  qiiiuis  circulus  maximus . I:t  fi  quisrelii* 
detur  fingamus  redam  fubtcnfam  arcui  b e,  &:  aliam  pollmodum 
'.equidillanicm  incadcmfupcrficic,S<!in  orbe  inferiore,  A.'  tunepsw 
tebit  liquido  propofitum.Sed  fi  uelim  latitudinem  delenbam,ma* 
ximamlatitudinem  apundobjSd  ducam  circulum  magnumpet 
punduinillud:rcliqiiaucprius,ad  ungucmmihil  enim  refert  quod 
ui deiiiunilraiioncm prxecdcntis  attinet, fcuad ponatur cclypd* 
alius  drcuhis  magnus. 

'■  F.xhorpatctcaiifaciirretroccirusininitio,  ^ in  finefintcxigul, 
in  medio  lint  magni  imo  maximi,  S^cjitomodo  perpetuo  uarietur 
latitudo  in  tempore  rctroccfIus,3<!  ratio  omnium, &:  ihnilircrdeiiw 
crementis  & uclocitate  motus. 

bx  hoc  fcquitur,quod  cum  cn  atica  fuerit  in  centro  leupolo  f , & 
tunc  monetur  nclocirsime,qiK)d  tamen  erit  in  oppofitofolis,& 
tunc  etiam  ibi  erit  ipfcpolus,quarc  alter  erit  cum  ipfo  fole. 

btquia  dum  motus  ell  uclocifsimi  fecundum  ordinem  figno* 
nim,rimecrraticanipcn'oreliroliiunda,'c(l:cp  in  polo,  oportctiit 
polus ImoueatLirfccunduni  ordinem  fignorum>aded  ucciunfol 
perucnerit  ad  illius  oppofitum, orbis  fuperior  dimidium  perfecerit 

circuitus 
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cirxuicus^interior  autem  integrum.  Ergo  orbis  fuperior  tanto  tar* 
dnis monetur  fole, quantum  eft id  quoaperagupolus  fine  aquali 
motu  in  orbe  fignorum,per  motum  circunducentis  orbis  fuperio* 
ris  in  tempore  dimidq  circuitus . Inferior  ergo  cum  moueatur  du< 
pio  uelodus  fuperiorCjUt  dfcflum  eft, igitur  duplo  uelocius  folc,ni«! 
fi  quantum  eft  duplum  motus  poli  uipcriOris  permotum  orbis 
circunducentis. 

SCHOLIVH  Ii 

Intelligo  autem  per  ircum  retro  ceffus  non  folum  ifiuib  quo  pia.* 
neca  retrocedit, nam  hic  eftlongeminor  arcuproceirus.fcdin  quo 
motus  inxqUaliS  eft  minor  aquali, palam  autem  eft  ituneforea#; 
qualem  arcui  uelocioris  motus  quam  fit  motus  aqualis. 

SCHOLIVM  II. 

Cum  ergo, dum  erratica  eft  in  polo  orbis  fuperioris,  ibi  quiefeat 
lUotu eius, niotii autem  inferioris  orbis  uelocirsimei^moucamrfeii 
progrediendo  feu  regrediendo  moiu^  circulari, &tamcnperrea 
tftam  lineam, igitur  uideretur  quod  motus  circularispartcs  poiTet 
tranfireinredum.  Relpondeo  quod  fuffidtfolaindinatio  ob  ma^ 
gnitudinem  anguliinam  dum  fydus  transfertur  extra  centrum  mo* 
tu  orbis  inferioris,  mouetur  uelodter  quoad  angulum  motu  orbis 
fuperioris. 

Propofitio  centefimafeptuageGmaquintai 

Caufam  uarietatis  diametrorum  ex  fuppofitis  concentricis  des 
monftrare. 

In  tribus  ftipcrioribiis  planctis  & quibufcun^ftellis  odaui  or.* 
bismanifeftumcft,  quod  pars  quae  refpicit  nos  qirantd  remotior 
fuerit  a Sole,tato  magis  illuminatiir.Manifeftum  eft  etiam  Bc  expes 
rimento  & ratione, quod  illud  quod  magis  lucet, & eft  illuminatu 
aSolcinno<ftc,maiusuidetur,ficutetiain  defacibusnotflurnis.  Et 
rurfus.quod  fubftanda  orbium  circa  locaqute  habentur  pro  polis 
efi;  denfior,&  quod  res  in  medio  denfo  apparent  maiores , ficut  de 
pifdbus  in  aqua,denarrjs  & bacuIis.Demonftratum  aut  eftin  prae# 
cedenti , quod  quando  ftella  fuerit  in  polo  orbis  fuperioris , quod 
tunc  maxime  retrocedit,  8dided  cum  in  tempore  maximi  retrocef* 
fusfiiinoppoficoSoIisdutrcs  fuperiores  fimtin  oppofitii  Solis, 
multo  maiores  duabus  excaufisefife  uideniur,&iuxta  proportios 
nem  propinquitatis  ad  Solem  commutant  quantitatem  8c  tanto 
minores  apparent, quia  nonpofiunt, commutare  forma, uelut  Liis 
na  propter  a’quaiicatcmftibftantig  8i  luminis  proprij  copiam, qug 
non  finit  difeerni  uarietatem  figurg.In  Luna  autem  fecus  cft,«am  in 
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ipfa  difcernitur  ob  paucitatem  luminis  proprij  figura?  uarictas , 8( 
ob  id  non  apparet  maior,  imo  minor  aut  media?  quantitatis  in  op« 
pofito  Solis,  fed  maxima  in  longitudinibusmedi)s,quoniam  ibi 
funt  poli  motus  uarietatis  ut  dictum  eft,qu^  habet  locum  retrocefi 
fus/ed  ob  motus  paruitatem  Luna  non  poteft  retrocedere,  ucnim 
folum  motus  tardatur.  Nam  licet  clenfitas  fitin  cceIo  fupcriorc& 
motus  ueiox nihilominus  efficitiraaginem  maiorem,ficut  apparet 
de  pifee  in  magna  aqua  in  medio , & in  parua  in  imo, nam  in  parua 
uideturionge  maior  quam  in  magna, licet  fitin  tcquali  diftamia.ln 
V cncrc  autem  & Mercurio  eadem  eft  ratio  diftantixaSoIc  utdi< 
(Sum  eS  in  prxcedenti . Cum  ergo  fub  Sole  multum  moucannir 
motu  difterentix  ucl  fecundum  fucccfsioncm , uel  contra  fuccet 
fionemirt  medqs  longitudinibus, parum  tunc  uidentur  elfe  mino« 
res, quia  funtremoiiores  a polo  orbis  fuperioris.Quod  autem  pro 
piiiqui  coniuiuSioni  Solis,  & ueloccs  uideantur  minores, iftud 
contingit  ob  primam  caufam , quia  minus  illuminantur , ea  pane 
quxadnos  iicrgit.  Reflat  ergo  folum  oflcndere  cur  propinqui 
Soli  in  retrocclTu  uideatur  maiorcs,cilm  utra<^  ratio  obftet,  funt 
enim  remoti  dpolo  orbis  fupenoris  & propinqui  Soli,  caufaeft 
quoniam  apparcntfolum  in  cicpufculis  quando  funt  fic  difpofiti, 
6c  cuiic  aer  cll  crafiior . t^ux  caufa  facit, ut  neque  dum  uclocifsimi 
funt  femper  parui  uideantur, idcd  non  poteft  conRitui  certa  ratio, 
imdiila  dedii(n:a  funt  potius  cx  fundamento  falfo  illius  figmen* 
ti,quam  ex  fenfu(ita  enim  argumentantur  ) retrocedunt , ergofunt 
propinquiores  tcrtcC , ergo  uidentur  maiores, & ita  finguntfcn* 
fu  fehaberc  quodfalfa  rationcoftcndercuidentur,  quod^iftud 
fit  uerum,patctquianulluminftrumetum  criaminaerc  clarifsimo 
Aegypti  poteft  oftendere  differentiam  minorem  fcxminiitis,  SC 
hic  cft  ferme  diameter  Mercuri), ncc  tanta  cft  differentia  in  Venere. 
Reliquum  cftut  fatisfaciamus  obiecftioniquamfaciuntde  diuer* 
fitate magnitudinis  LunxproptcrccIipfim,itam  uidetur  eftcali* 
quando  maior, & aliquando  minorinxquali  diftantiaafedione 
capitis  8c  caudx  draconis, adc()  ut  non  uideatur  poflTe  afsignari.  di  ■ 
-co  ergo  huius  caufajri  cflreumbramipfiusLunx  dubiam , ficuteti* 
am  in  crepufculis , quoniam  Sol  in  diucrfo  fitu  facit  diuerfam  unw 
bram  comparatione  oculi  noftri,  maior  cft  enim  in  hyeme  quam 
in  a’fl:atc,&c|ux  eftpropior nobis  quam  quxprocuh&quxeftin 
incriuicquam  iiixtaOrtumucl  Occafum,8(!ided  tam  paruadifFe* 
rcniia&r  incerta, &qux  aliquando  uariat, nullo  modo  uitiarepo*^ 
teft rationem  motuum  xternorum. 

Propolb 
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Propofitio  ccnrefimafcpfuagefimafcxta. 

tladonem  centri  grauitatis  declarare. 

Duplicem  rationem  cetri  grauitatis  inuenit  Archimedes,  unam 
fufpenforum  ponderum: alteram  fupernatantium  aqux.in  qua^ 
rum  utracp  fubtilitatis  certe  eft  quantum  dignum  eft  authore  illo 
ingcniofifsimo,ficut  etiamin  elica  lineajfruAus  autem  rion  pro 
tione  laboris, nc(5  enim  ab  wtate  illaufque  nunc  inuentus  eft  quift= 
quam,qui  potuerit  docere, necilleidem  qua: nam  utilitas  exhuiuC» 
modi  contemplatione  haberetur, propterea  totum  hoc  unapropo 
fitioneconclufimus. 

Dico  igitur  quod  cetrum  grauitatis  in  appenfis  a:qualibus  qua^ 
dratis  aut  quadrilateris  parallelis  eft,  ubi  fe  interfecant  dux  diame^s 
iri.Et  quod  in  triangulis  eft  pun<ftus  in  quo  concurrant  treslincx, 
diuftf  ab  angulis  ad  latera  illapcrxqualiafecando.In  quadrilatcro 
autem  trapezio  centrum  grauitatis  eft  in  punflo  linex , qux  fccat 
ambo  latera oppofica per  xquaIla,itautproportio  partiseius  li^i 
iie<E,qux  intercipitur  a minore  a2quidifl:antium,ad  partem  qux  in< 
tercipitur  a maiore  xquidiftantium,  fitueluti  dupli  maioris  xqui;* 
diftantium  cum  minore  ad  duplum  minoris  xquidiftantium  cum 
maiore.Cuiufcuncp  portionis  are«fta linea, &rc(fianguli  conlfedti;^ 
One  comprehcnfx,  centrum  grauitatis  diuiditdiametrum  portio^ 
niSjita  ut  pars  eius  ad  uerticem  terminata, fit  ad  partem  eam  fexquia 
alterajqux  ad  bafim  portionis  terminatur. Cuiuslibet  frufti  a fccftii 
onerccftanguli  coni  ablati, centrum  grauitatis  eft  inlinea reda, qug 
frufti  exiftit  diametros : quain  quinque  partes  xquas  diuifa,  cenri 
trumin  quinta  ciusmediaexiftit , atquein  eo  eius  punefto  quo  ipfa 
quinta fic  diuiditur,ut  portio  eius  propinquior  minori  baOfrui 
ftiadreliquam  eius  portionem  eam  habeat  proportionem,  quam 
habetfolidum, cuius  bafis  ftt  quadratum  linex  illius  qux  fnifti  ba^ 
fis  maior  extiterit..  Altitudo  uerd  iftis  utrifquc  fimul  xqualis  linex 
qux  dupla  fit  minoris  bafis  frufti, 8<!bafimaiori  eiufdcm,ad  foli^ 
duniquod  bafim  habeat  quadratum  bafis  minoris  frufti, altitudi;* 
nem  uerd  iftis  utrifep  fimul  xqualem  linex  qux  dupla  fitmaioris 
bafis,&Jbafi  minori.  Et  lixc  de  prima,  multaque  alia  pulchra  de:s 
clarat  Fcdericus  Cornandinus,infuolibro  de  Centro  gfauitatis,ut 
pote'.  Quod cuiuslibetportionis  conoidis retftanguliaxis a cen^ 
tro  grauitatis  ita  diuiditur  ut  pars,  qux  determinatur  ad  ucrriccm 
reliqux,qux  ad  bafim  terminatur  dupla  fit,8i  longe  fubtiliora  qug 
quilibet  uidere  poterit  apud  illum. 


JCHOLIVH, 
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XCHOLIV  M. 

Paitfs  omnes  confcntuintin  gratiitatcm  medij, quoniam un4 
aliam  non  uuic  centro  mundi  fieri  propiorem. 

De  fccundapraedpua  fnnt.quod  fi  magnitudo  aliqua  humido 
lenior  ea  in  grauitatcpropavticncm  habebit  ad  hiimidum  cqualis 
molis, quam  pars  magnitudinis  demerfa  ad  totam  magnitudinem, 
8^hoc  intclligitiir  quando  magnitirdo  illa  fuerit  e genere  folido# 
rum  rc(fi:orum  8c  recflangulorum . Secunda  cft,qudd  qiix  fimilia 
funt  ftipcrficicbuSjitaiica^jcm  habeant  in  medio , fecundum  fitum 
axis  merguntur  & prominent, & fi  aliter  mevoantur, redeunt,  Ter^ 
tia,qu6d  qug  angiifiiora  funt, ab  oppofita  parte  ucrd  latiora,  indi« 
nantur  ad  partem  acutiorem, quia  fic  facilius  dcfcendunc.  (Quarta 
cfi,dc  corporibus  non  a’qualibus,ij)facnim  ncccflc  cfIjUt  abhacfc 
invle(rtant,&:  ratio  horum  diucrfaefl:  iuxtarationem  proportionis 
partium  qux  merguntur  adinuiccm.Qiiintacfl, quod  merfainhui 
inido,  quanto  minus  nicrfiifucrinqtanto  facilius  3l€o  ifircqucnti^ 
us  commutantur. 

i^iopofitio  centefima  fcptuagciimafcptima. 

Si  propertio  aliqua  ex  duabus  proportionibus  ciufdcm  quant» 
tatis  ad  alias  duas  coni  ponatur:  erit  proportio  illarum  duarum  ca^  i 
deni  propoitioni  jirodudi  ex  proportione  in  primam  duarum 
quantintum  detraefia  priore  illa  quuntitate,quu:ad  duas  compar} 
tur,ad  eandem  priorem  quantitatem. 

Sic  proportio  a ad  compolita  ex  proportionibus  e ^ 

ad  d ce  e ad  e, dico  quod  proportio  dad  ecfl:,utprodu= jl 

dicxproporcioncinddctracftocadipfumc.  l:tno.s  g fa 

fuperius  expofuimus  conurrfam  huius.  I:rit  enim  per — 

fecunda  demonfirationem  illius  proportio  a ad  b,uelut  produdi 
ex  e in  d,&cad  produefum  diri  ciaiprodinfiuni  diii  c&iu  propot 
tionenijffi:  idem  quod  produc^tum  proportionis  in  d inipfum  c:igi 
tur  eum  in  uno  fit  prodinfium  e in  c,&'  d in  e, in  alio  produifiumao 
in  d inde  in  c,qLia*  lunt  xqualia,dctrad^o  prodiuffo  cin  cexprc>clu« 
(flo  proportionisin  d &-'indcin  e, relinquetur, prodinfi^unl  cind»*. 
ejualcprodiufloab  .i.  proportionisin  producum  d in  e,  dctradlo' 
numero  e in  e:  igitur  ducflo  cin  d,& diuifo  per  jnodudlum  abiti  d 
n umero  e, exibit  e, igitur  cum  illud  prodinflum  fiat  ex  d,fcilicctinc, 
fe  ex  cin  produtflum  proportionis  in  d dempto  numero  c,eritpro 
portio  d ad  e,  uelut  produifli  ex  d in  proportionem  ,dctra(flo  e ad 
ipfuin  e, uelut  e fit  12, d 4, e (J, ah  erit  5 proportio  dad  c,uclutdinab> 
id  cft  aojdetracflo  c,&f  eft  8 ^d  e iz. 
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ExdemonnTarionefequitur,quod  qualis  cftproporcio  cadab, 
falis  eftprodu<f}id  in  c, ad  aggregatum  eorum.  Si  quis  ergo  dicat, 
liabco  io,Si::uo!ojnucnircduas  quantitates, quarum  differentia  (it 
proportio  ro,  ad  eas  componat  quintuplam, dices qumtupla 
eR  dimidium  io,igiturinueniasduasquantitates,quarumdiffercn 
tia.(itr,5iiproportiOprodu(fiiiinius  in  alteram  ad  aggregatum  (ii 
dupIa.Echocc(lmanifcfl:um< 

Propoficiocentelimafeptuagefimaoi^laua./ 

Proportionem  midionis  metallorum, maxime  auri  &!  argenti 
declarare. 

Dubium  non  cft,  quod  miflio  noncognofcaturduffoponde^C'»"* 
rctotius  in  partem  auri  uel  argenti, &produ(fliscolIcff is  diuifo 
uggrcgaco  per  aggregatum  ponderis  , idqiic  eft  per  fc  manife^ 
iium,nam  qualis  cft  proportio  partis  ad  partem , talis  eft  totius  ad 
torum. 

Scdeftgenusmiftionis,qUod  tiocant  confolationem.  Veluti, 
uolo  ex  argento  perferftionis  decem  & feptem>&  quinque,  conflas 
re  argentimaffam  centum  librarum  perfctflionisnouem, ita  ageiu 
dum  cft.Detra!ic9a  fo,&!omni maiori  lo  ,rcljnqui5 
turi, hocfuppone/ &5,itcmdctrahe7&5,& omne  lo* /•  5 
minus  9a9,rclinquicura  &4,  iunge  omnia  refidua  n 
fient  d, nam  4.2.1 1. Dicemus  ergo  quod  S uncig  pers  14 

fecrionis  nouem  componentur  ex  ^ unciis  perfe*  ^ 
^iouisdccem &unarcptemaliaquinque.  Poft  dis 
CCS, fi  unciiT  o<fto  fiant  1 00, fex  & una, & una, quot  fient,  eruntep  un# 

CISC  aut  libra:, aut  utuocantmarchxperfecftionis  decem,  duodc;* 
cim  cum  dimidia, ac  duodecim  cum  dimidia  pcrfe<ftionis,  utfc# 
peemSi  ut  quinqueiliccbit  etiam  propofitis  terminis  pluribus  e:^ 
repetita  operationcidem  facere, iicluti  fint  maflaeperfeiflionis  10. 
7.5.5^ -Miolo  mafiam  perfedionisutS.Tu  fcis  quod  exio.  7 
ficmaffapcrfedlionis  nouem  data  lege  fub  ^.i5c  i.nunc  habeo  iam 
pcifc(ftamut5),aliam  ut 2, detraho 2 ex  8, relinquitur^  &I8  » x^re»» 
iinquiturf,iungefient7,eruntergo  feptem  unciae, in  ^ 
quibusfcxcruntperfc<ftionis,ut9&:i  perfecftionis  ut  ^ [ S 

2,&totum  ciitpcrfecftionis  utO(fto.  Duccfgo,utcxs  i ^ 
plores  ucritatcm,<i  in  9 fit  54,duc2  in  i fit  2,iunge  (it  5^ 
diuideper7  exit  8 pcrfccftio  quaefita.  7 

Pcridemintelligcsdctraiftionemcx  mafTa  argenti  perfeffionis 
7, detraxi  quartam  partem  perfe«ftionis  io,uoIa  fcire dodrantem 

qualis 
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qualis  relinquatur  perfcdionis, duc  quadrantemm  lO  fit  50, duc  12 
iny  fit  84, detrahe 30  ex  84, relinquitur  54>diuide 54pcr^, refidu# 
iim  12  Sr3,exit6'pcrfc<fiiorefidui. 

Si  quis  dicat  propofitis  argenti  pondo  50, dodrante  pcrf&» 
^lionis  j^5  uolo  partem  aflumercj&igneperiicere, ita  ut  purum  ar* 
gcntam,quod  relinquitur  additum  refiduo, efficiat  ipfumpcrfe»: 
(flionis  dextantis  (3<^befiis  uncia*  pro  libra/cul-,  diuide^per|-cxic 
^ 5 duc  in  pondo  5 o cum  dodrante>fiunt  pondo  54,  uncia:  7 hoc 
igitur  erit  aggregatum  conflatum  ex  argento  puro  8i.  refiduo.  De* 
trahe  igitur ex  integro , relinquitur,^ , detrahe  pondo 34 , uncia 
7i- ex  pondo  50  cum  dodrante,  relinquuntur  pondo  i5iincia:^^- 
(pondo  enim  uncias  continet  fub  hoc  fcnCu, quia ufui  feruimus  o* 
do)diuidepcr|-,exeuntpondo40,und2e^;~,8^iantaparsdebuit 
igne  purgari.  In  ea  enim  erunt  puri  argenti  pondo  24, uneia:7|-, 
qua:  addita rcfiduo,fcilicct pondo  9,  unci] s 7 conficiunt  pondo 
34, uncias  7 f perfedtionis 

Quidam  mifcuit  uncias  jdecem  auri  pcrfccflionis  dextantis, & 
partem perfedionis  dextantis  cum  dimidio , St^  aliud  perfedioni* 
befsis  concreuitmafiaperfctfiionisdodrantis  unciarum  odluagin 
ta,quaentnturponderarcIiquarum  partium, fubtrahe  10  pondus 
ex  8°  pondere, relmquuntur7o  perfcifiionis  i7^,indcdecrahcper 
modum fuperiorem,&:  relinquuntur 3^ & 
iunge  fimul  fiunt  5 , dico  ergo , fi  ^ producit 
7 o,quid producet 3-*-  Sc  i^,&ijiuem'es  quod 
producet 24  & 3^ producet 46^,  qui  iumflifaci# 
unt7o.  Igitur  aurum  perfedionis  dextantis 
cum  dimidio  fuit  undarum  46”  aurum  perfe* 
ftionisjbefsis  unciarum  24.  Reliqua  interro* 
gata  diflblues  per  regulas  Algebrae,  horum 
modo. 
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Propofitio  centefima  reptuagefimanona. 

Si  duobus  totis  dua  portiones  fimiles  abfeindantur , ab  cifdein 
dcnuo,&  abfdfsis  portionibus  partes  eardem  auferantur, denuo^ 
ac  denuo , quoties  libuerit  a portionibus  , & a refiduis  ipfarum 
quantitatum  partes  ca:dcm  auferantur, erit  refidui  ad  refiduum , uc 
luti  totius  ad  totum. 

Qjtn.  Sintduxquantitatesab &kl,Si^abfciira?du«ic  partes  fimilcsex 
utraque bc 8^ lm,& fit  propofita  aliqua  proportio, quae  fit  h,& 
fumatur  portio  b d ipfius  b c, fecundum  proportioncmh,&fi* 

militer 
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militer  I n ipfius  I m,iuxta  pro^  ' 

portionem  h , fumatur  rurfus  l i 

deipfiusabparsfecundunih,  ^ 8 , * ^ c d b 

&noipauskl.fcciindumean 

dem  proportionem.  Et  rurfus  ^ ^ ^ ^KmHEfem. 

fumatur  e faqualisdb,&op  Peny-er 

aequalisn  I,ut  fint  portiones  pjt«.Jb/; 

|)  c&lmfecundum proportionem b,&fumaturfgipfius  ac, fecuii  *'«• 
dum  proportionem  h,  & p q ipfius  k o, fecundum  eandem  propors; 
tionem, &ita procedendo  femper, dico  quoderitagrefiduiadk  q mjdtm. 

refiduum,ut  ab  ad  k l.Quia  enim  a b ad  b c,utkl  ad  1 m exfuppofi^  pw  lafdcm. 
to, erit  ab  adb  d,utkl  adi  etiam  abad  de,utki  adn  oex  fup= 

pofito,igiturabadbc,utkIadlo.Igiturabadac,utkladko.Rur 
fusquiab  cade  f,uclniadop,erita  b ad  ef,utklado  p,atfuitab  dm. 
adae,utkl  adko  & aeadgf,utkoadpq,igiEurabadgf,utk  lad 
qp.  Quareabadge,utkladqo.  Iterumergoabadbg,utklad 
Iq.Ergoabada  g,utkladkq.lgifura  badk  I,utagadkq,quod 
eratdcmonftrandum. 

Exhocpatet,quod  etfi  proportio  non  maneat  eadem  m parti# 
bus  tociusj&partis  modo  fit  eadem  in  tods  ad  partes  aifumptas.et 
in  parubus  ad  partes  aflrumptas,nihiIominusfequituridem. 

Sequiturrurfus,  quod  etfi proportio  eadem  nonmaneat  quail#  cor".x' 
titatum  aiTumptarum  ad  partes  qua:  fumuntur,nec  etiam  partium 
modo  fempcrpars,qua:airumitur  fit  totius  pars,&  alia  partis  idem 


Vclutfi  prima  uiee capiam  b dpartemb  c,utlnpartcm  I mfe# 
eundum  h proportionem, & deinde  capiam  d e partem  a b &:n  o 
partem  k 1 fecundum  proportionem  r , quae  fit  alia  ab  h,&  fecunda 
uicc  capiam  e fpartem  b c,8c:  o p partem  I m fecundum  proportio# 
nemh,qu3Efitaliaabh  &!r.  Et  capiam  f gpartem  ac&pqpartcm 
ko, fecundum  eandem  proportionem,  icd  tamen  quae  non  fit  ali# 
qua  pra:didl:arum,fciliccchrs,fed  diuerfaab  ei8,8^uocetur  t,dico 
quod  nihilominus  erit  proportio  a g adk  q.utab  adk  fquaepa# 
tene  ex  ui  demonfl:rationum,mquibusniI  plus  aiTumitar  adde# 
monfirandum, quam  id  quod  proponitur  in  corrolarifs. 

Exhocetiam  fequicur,  quod  fecundum  quem  numerum  prima 
quantitas  abfumetur, fecundum  eundem  abfumetur& fecunda. 

Velut  fi  prima  quantitas  abfumatur  ad  unguem  in  quinta  detra#  Co"'. 
fl:ione,ctiamfecundakIinquintadetra(fiioneadungucm  abfume 
tur,quodpatetper  dcmonftrata,nam  refidua  femperfunt  eadem 
partes  ipfarum  quantitatum. 

Qiiarta 
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Quarto  (equitur,  quod  (i  detradfo  fuerit fa(fla  eodem  modo,  & 
fuerit  proportio  totiusad  totum, uirefidui  adrefiduum,cruntpar 
tes  afllimpta:  fimiles. 

Co"".  V cl  ut  fi  fuerit  fa6ia  d ctradio  iuxta  propo  fi don  em , aut  primum 
uelfecundum  coi'roIarium,&:  fuerit p.roportioagadkg,utabad 
k ferit  a b ad  b c,ut  kl  ad  1 m. 

cor”.^.  Sequitur  etiam, quod  fi  fuerit  aflumpta  proportio  primaru  par> 
tium  eadcm,S(;fa(fia  fuerit  detratSio  in  omnibus  pra’tcr  unam  iuxa 
ta  di(fia,&fucrit  totius  ad  totum , utrefidui  ad  refiduum,crit  ut  illa 
etiam  reliqua  detrafli6,feu  ad  tota,fcu  ad  partes  fit  faefia, fecundum 
eandem  proportionem. 

Co"\  Velut  fi  fitpropordoa  badk  fiitagadkgj&ruifusutb  e ad 
1 m,3ia{Iumpta:  fint  proportiones  ca:dc*nfcmpcr  totius  > S<.  totius 
ad  paries, refiduorum  ad  panes, etiam  & b e m ad  panes , eu« 

am  excepta  una  feu  quantitatum  ab  & k 1 , feu  refiduorum  ut  a e & 
k o,fcu  partium  iic  b e & I m ad  partes, dico  quod  hac  partes  edam 
erunt  alTumptaj  fecundum  eandem  proportionem  ad  ipfas  magnu 
tudi)ics,ucl  partes  primas  ucl  refidiia. 

Cor’"  tf.  ^ ‘‘i  fequitur  ex  his, quod  cuiufcunque  feu  totius  feu  partis 

feu  utriufque  pars  maior  afiumetur, erit maiorpropordo  totius  ad 
totum  quamrcfidiii  ad  refiduum.  , 

Co”'.  Hajc  demonftranturaCampano,nam[i  fitmaior  proportio  ab 

BKp.rij.  5dag,quamkIadkg,eritmaiorab  adklquam  agadkg. 

Sequiturrurfus,quodineademconftitiitionecuiufcunque  nisu» 

’ ior  pars  abfumeuir,ea  quantitas  minori  numero,  uel  numeri  parte 
abfumetur. 

Com.  Namfi  minor  erit  continuo proportioab  adae,quiunkladk 
o,&a  e ad  e g,quam  k o ad  o g,erit  lojigc  minor  a b ad  b g quam  kf 
ad  1 g, igitur  longe  maior  ab  ad  a g quam  k 1 ad  kgjgituv  a g eidus 
abfumetur  quamkg. 

Propofitio  ccntcfimaodluagcfiins. 

Si  aliqua  quantitas  in  duas  partes  diuidatur , fucritqdc  alicuius, 
quantitatis  ad  partes  illas  compofita  proportio  ciuldem  quan--» 
tirads  ad  partes  alias  quantitatis  diuila  aliter  proportio  eadem 
componi, 

Co".  Sicah  proportioad  panesedquae  fintcc,&c  deomponensf, 
dico  quod  nen  potcrite  d alias  diuidi,  ut  proportio  a b ad  illas 
componat  eandem  proportionem  f,  Aditer  fit  diuifain  g,&:  eriEniif 

norcg, 
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ttor  c g, minor  aut  maior  cdmmore, capiam  crgp  cd  minorem,  erit 
igitur  proportio  a b ad  c d maioris  cxcefilis  ad  proportionem  a b 
ad  c g 5 quam  fit  proportio  a b ad  g d,  ma« 
ior  proportione  a b ad  c e,propterea  quod 
g e communis  diHereniia  maiorem  habet 
proportioncmad  c d quamg  c, igitur ma# 
ius  efl  aggregatum  proportionum  a bad 
c e,5<:  c djqua  eiufdcm  a b ad  cg  &g  d,quod  erat  demonfirandum, 

PropofitiocentefimaoiSuagefimaprimat 

Cum  fuerit  aliqua  proportio  compofica  ex  proportionibus  pria 
mxad  fecundam  tertiam, &rurfus  quarixad  quintam &:  fex* 
tam,  ita  fe  habebit  proportio  fccundx  ad  tertiam  proportionem 
quintx  ad  fextam, pelui  produ^li  cx  proportionein  fecundam  dc«* 
traifla  prima  ad  primam  adprodudum  ex  proportione  in  quins 
tam, detrada  quarta  ad  quartam» 

Sit  proportio  g conipofita  cx  proportionibus  a 
ad  b & c,8i  proportionibus  d ad  e &-f,dico  quod 
quemadmodum  b ad  c^ad  proportionem  e ad  f,  ita 
prodiufli  ex  g in  b,detra<ffo  a ad  a ad  produdlum  ex 
g in  e,detra(rcod  ad  d.  Eftemm,ut  demonftratum  i 
efibade,  ut  produdJum  ex  gin  b,‘dctra(floaabaa  eadljiu  pro* 
jdudi  exgin  c,  dctracfto  dad  d,  igitur  cum  xqualium  fint  exdem 
comparationes, ericutproportionis  bade  ad  proportionem  e ad 
Cita  produefti  ex  gin  b,detracn:o  aad  a, ad  prodvufium  cft  g tn  e,  dea 
fradlo  d ad  d. 

Qiiarc  erit  proportio  b ad  cad  proportionem  eadf,uelutre(i« 
dui  b detra<rco  quod  proucnit,diuifo  a per  proportionem  a ad  pro 
portionem  refidui  e detrado  quod  prouenit  diuifo  d per  propor* 
tionem  ad  ipfum  d. 

Propofitio  ccntefiniaoduagriimafccimda. 

PropofitadifFerentia  proportionum  partium  fimilium  adpar^ 
tesafiumptas  propofita^proportionctotius  ad  refidua  eandem 
differentiam  proportionum  totius  ad  reliquum  refidui  inuenire. 

Sint  datx  partes  b c & e f,fimilcs  in  compas> 
rationeada  b6«:d  e,&datarefidiiaa  g&d  h 
in  coparationc  a b & d Cjfimilia  in  dificrentia 
proportionis  f e ad  c I , ad  proportionem 
c b ad  b k , dico  quod  data  cd:  diiferentia  proportionis  a b ad  g k 
adproportionem  d c 8i!  f h , Nam  quiaproporrio  f ead  cl,ad  pro^ 
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pomon^mbead  ckdataefl,&cf  aded,utb  cadb  a,erituta  cad 
Iecommeatabadbk,u£feadekcbadbk,fedabadad,u£dcad 
d h, igitur  a b ad  b d^uc  d e ad  c h.Sunt  ergo  du2c  quantitates  a b & 
d c, qusc  eandem  habent  compofitam  proportionem  adg  k&k  b, 
&hl8(!le, quare  perpracedentera  proportionis  hl  adi  e, ad  pro« 
portinem g k ad kb,ut hl  dctracflo  prouentu  d e,diuifi per  propor 
tionem  ad  d e ad  proportionem  g k,detra<flo  prouentu  ab  , dim(i 
per  eandem  proponionem  adipium  a b.Siigiturnotaeftle&h  l, 
erit  notaproportiorefidui  h 1 dctratflo  prouentu  d e diulfi  per  pro« 
poruoncmjquarcnotadetradiog  kdccradlo  prouentu  a b diuid 
per  eandem  proportionem  ad  ab . Eft  autem  a b nota>&  propor« 
tio  f^0Ia.8^  ideo  prouentus , Sc  cum  fit  proportio  nota , erit  ergo 
refiduum  notum/cui  addito  prouentu  fit  totagk  nota, quod  wit 
demonftrandum. 

Piopolitio  centefima  odiiagefimatertia. 

Spatium  uitx  naturalis  per  Ipatium  uitx  fortuitum  declarare. 

. Cum  confiet  homines  cafu  uiucre  xgrotantes  primum  fxpes 
deinde  iiiuentes  in  aere  maIo,&  ipuim  intempefiiuis  horis  fub* 
euntes  trifiitqs, curis , ufgilia,uencre,laboribus  perperam  fe  cxcru» 
ciantes,t5  uerd  immodico  cibo  d(  potu,&!  prauo,&fxpius,  quam 
oporteatj&intempelliue,  & male  prxparato,&uario  fe  replentes, 
atque  ficalfj  ad  fcxagefimum,ahj  adfeptuagefimum,rari  ocfiuagot 
fimo, rariores  nonagefimo  ucl  centefimo  anno  ita  moriimt , utnon 
cafu,nequeui  autmorbojfed  potius  quafinaturali  quadam  morte 
abfumpti intereant:  de  quibus  tantum  eftfermo.  Atqucutexem« 
pio  commodioreutamur,  capiamus  annum  otfiogcfimum,  quieft 
terminus  communis  uitxhumanx,non  folumnoftra  xtatc.fcdan* 
tiqiio  tempore  etiam  fuit,utDauid  tefiatur inPralmis,mCanuco 
Moyfis:  anteaautem  fiquismoriatur,nonnatiiralimorte,fcdui 
morbi  abfumptus  exifiimatur.  Certum  rfi,  quod  fi  homo  rec^ara* 
tioneuiueret,quodaliquantodiutiusuitam  extenderet,  neq^  enim 
negarepoffumus,  cum  in  magnis  cxcefsibus  maxime  fetfi/onis  uc* 
nar&  curarum, quinhomo  euidentur  uitam  breuiorem  cfiiciat; 
quod ergo  cuidentirsimum  eftin  magnis  cxcefsibus, in  paruis  ean< 
dem  habetuim  licet  occultiorcm.Brrorcm  autem  in  uita  hunc  adel« 
fc  perpetuum, quiftp  intelligitquinoftrasaifiioncspcnfitare  uelit, 
cum  faltem  malam  fequamurconfuecudinem:iam  ergo  proponant 
turiuxta  diefia  ditg  lineg  a b uitg  naturalis  exquifitg  rede  longior  Sc 

c duitse 
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cduita:  quantis  ui(flui'us  eft,id  eftjanndrum  oifluagfnta,quam  co^ 
ftat  eflebrcuiorcm  aliquanto.Et  proponatur  error  quadrageiima! 
partis  iitipfa'uita,quamuis  fit  longe  maior ! quotufquir(^  enim  eOi^-z. 
quinonfaltem  edatbibat^  quadragefimaparte,plurquam  opor^ 
teatin  comparatione  ad  naturam, id  eft,utnatLira  fatigatur  quadra 
gcfima  illa  parte  amplius  quam  dcbeat:idem  dico  deIaboribus,cu 
ris,uigili)s,uencre.Sedhocnonefl:generaJe.:.habct^  mulcas  exccs» 
ptioncB  inuicem  pugnantes,ut  tandem  concludam  non  concoqui . 
pienepofle, &obidimpuriimmanere, unde  cito  diflbluitur,  &:ca*  : 
lorem  etiam  naturalem  cxtinguit ; atcp  etiam  ob  id, tum  quia  debiV 
tos labores, &multo  minus  adpcrfedam  tetatem perferre  no  pofi- ; 
funtjdenfari  nequit  5C  pinguefcei-e,ut  duplici  caufa  multo  celerius  . 
rcfoluatur,una  edam  calorem  extinguat.  Sit  ergo  a e talis  pars  a b, . 

qualiscf,cd.  Cumergoabeonfumi»: 

turinoduaginta  annis, femper  feruat  ^ ^ e b 

propordonecumuicacontrada,  qu»' I — i 1 

aequaliter  abfumitur:  quia  portiones  ^ § 

ill  a;  aequales  funt  in  minore  inuicem  ficut  mmaiorc,  Scintequales 
feruant€andempropordonem,fumatiir  ergo  ab  annorum cclvi]. 
mcnfiumv.S(!  abfumatur  femper  quantitas  aequalis  oduagcfiina. 
ac,&qiiadragcfimaab  8v:refiduorum»  : 


An.  An.  QJiuJ.  An.  An.  QSitd.An.  An.  QNaJ, An.  An.Qj!ad.£n.  An.QuaJ.An.  An. 
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Vt  corrigat  tabulam, (cito  quod  numerus  quadragefima:  cum  , 
fuperiore  annorum  numero  aleua  componitnumerumquadrage''^ 
fim3efuperiorisfimpliciter,aut  abiedis  quadragenarfjs.  Velut^' 
regione  trigefimi  anni , funt  anni  noriagintanouem , quad . ip-  i: 
diredo  anni25>,fimt  anni  103, quad.  o.  adde  17  quad.  ad  103  fit  rao, 
abnce4o  tcr,nilfuperefl:,  & ita  nulla  eft  quadragenaria  e regione 
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Rurfus  cum  deueiiimus  ad  annos  7?»  fijpcrfunt  Colum  28  qua* 
dragenarisE,&:  cftminus  anno,fedhoc  fieri  cb  fradHones  & numea 
rorum  partes, & edam  fi  effet  aliquis  error,  cffet  magis  adaugen* 
dum  numerum  annorum  257  ,mcnfium  fex  quam  ad  diminudo* 
nem, ideo  non  curaui  de  exaAa  ucritate. 

Praeterea  ex  hac  tabella  dignofds , quod  in  ultiijiis  annis  parum 
bOteftproduduita  in  comparadonc  ad  primos,  ueluti  in  6*0  anno 
luperfuntannia&jexuita  ordinaria,ex  exaefia  paulo  plures  quam 
25,fdlicet25  cum  dimidio.  Ergo  a 60  anno  non  poterit  per  quam* 
uis cuftodiamhomoproduccreuitam  plus  annis  quincp  cum  di* 
midio.Etfi  dicas  tunc  cuftodia  maxime  opuseftj&magis  quam 
unquam, refpondco  quod  uerum  cft,fcd  non  ad  producendum  ui* 
tam,fcd  ncin  morbum  inddastnam  exquocunc^  morbo  homo  ab  ■ 
ea  xtate  perit , cum  habeat  adeo'  imbecilles  uires . Ex  hoc  patet, 
quod  Alexius  Comarius, patritius  Venetus, cum  inccepilTet  cufto 
diam  anno  36", cum  pofletuiuere  44  annis, iuxta  rationem  uitg  com 
munis, potuit  producere  eam  annis  79, igitur  annis  25  plufquam  ui 
xifietuita  communi  etiam  quod  fuifretfanus. 

Si  ergo  aliquis  fituidlurus  centum  annis  uita  communi  adde* 
mus  eodem  modo  trigefimamnonam  partem , id  eft  quadragefi* 
mam  partem, quadragefimam  quadragefimx  huic  numero,  Si 
unum  amplius, Si  habebimus  numerum  ut  infra. 

An.  An.  QJind.  An.  An.  Oji*/.  Am.  An.  QJiid. 

157  20  87  JJ4  ii  J>4  J83  II 

81  25?  3 88  323  34  95  594  3 

82  272  34  3ii  5 9^^  405  * 

83  280  32  90  34»  .97  4“^  »7  ■ 

84  z8$  o pi  352  iS.  98  428  13 

8^  »97  .1^  9»  3'92  J<?  99-  44®  ** 

8tf  icS  o 93  372  ,27  100  452  22 

Etcxhactabuladignofcemus  quantum  quifquc  pofsit  umeri, 
quouis  tempore  atatis  fuac, illud  intelligendo  quod  non  eft  eadem 
menfuraomnibus,utncqu€uitacordinaria;,nec  magnitudinis  cor 
porum,nec  ingeniorum, nec eiufmodi  in  aliquibus  uita  dccrcfcit 
per  uigefimam  partem, hic  fcilicet  qui  inordinate  uiuunt,alijs  uixfe 
xagefima,quan^  paudfsimis.Hic  ergo  numerus  maxime  concor* 
dat  cum  experimentis  duobus, q apparuerunt  paru  ante  tepora  no 
ftra,rciIicetioannis  de  teporibus,quiuixit  annis  3^1 , Richardus 
detemporibus,annis4oo.  Et  ambo  fuerunt  milites  Caroli  Ma* 
gni,nam  non  potuerunt  omnino  profpicere  uitae  rationi  exquifi* 
tifsimjc.Referut  etiam  in  India  noftris  teporibus  uiucre  ad  ccnium 

quinquaginta 
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qumcjiiagfnca annos, cums  caufam  transferunt  in  aerem ; ego  po# 
tius  in  uitjc  genus, abftment enim  carnibus, ouis  j cafeo  & uino,  u* 
tuntur^  fruiftibus  tantum, & uiuebant  0iie  folicicudme  ulJa  & cu<s 
ris.Vnderccitcinfinuatumeftcdam  ultra  hiftoriam,  quod  Adani 
e0ctperpetudui(0urus,0nondegufta(retfruflum arboris  boni  SC- 
mali, id  eft,quod  mors  nobis  obrepit  ob,foIicitudincs  & curas.  A* 
uenzoarautemcum  uixcrit  multis  cum  curis  fuerit  in  carcerc 
Hali,&:  ab  eo  per  iniuriam  uexaCus,S(:  natuS  in  malo  aerCjiola  ratio* 
ne  uicftus  produxit uifam  ad  annos  155,  ut  teftatur  Auerroes , quid 
eucntunim  crat,0  in  bono  aere  educatus  nihil  graue,&^aded  diu* 
furnum  expertus  fuiiTetJ' 

Pro  ufu  autem  huius  &fupcrioris  tabulae, fi  quis  prOpbnatiu* 
uenem  ex  ftirpe  eorum,quiuiuunt  fexaginta  annis , iam  natum  de* 
cern  ^Tcpteni  annos,uelimUS9fcirequantumuiuercpofsit,mdee 
regioneao  annorum  in  primo  ordine, 8^  habes  annos  135) . Quad» 
ig.  & ab  hoc  numera  17  annos,  & habebis  annosj/  e regione, 
quorum  fune  anni  7^.  C^ad.  55,  id  eft,  menfes  10, dies  i5.uel  iunge 
17, numerum  annorum  exa<florum,&2o  numerum  annorum  defi* 
cientium  ab  8°, fiunt  anni  33, utprius,  e quorum  regione  habet  an* 
nos76^.quad.33. 

Acfciomulcos  qui  parum  confyderate  haec  Iegunt,obie<fiurbS, 
primum  quod  nccp  mihi,nequeulli  alij  potui, uel  ad  centum  uel  ad 
nonaginta  annos  uita  produccrc.Secundu,qd  fi  uitahumana  eflet 
eiufmodijnatLiraliter  elTetutm  pluribus:atuix  inucnire  licet  alique 
qui  exceiTerit  centefimumuigefimum  annum.Etmaximccum  'fcri* 
ptum  fit:Non  fpiritum  meum  in  carne  ultra  centum  uiginti  annos, 
&IoqufcurDeus.Vidctur  etiam  necefle  hoc  uoIenti,cupere  totam 
uitamfub  incerto  fine  j non uacare,necnegotqs  nec  uoluptaii, 
quaefuiit  duo  illa  pra;cipua,quibusuitanoftraconftat,&maxime 
amittere bona>ade6  fecuraobtamleuem  &manemlpem*  Abiur* 
dumedameirehocquodlatuerictotptzeclaros  medicos  atej  phi* 
lofophos, quorum  nullus  de  hoc  fermonem  fecit.  Ha:c  Sc  huiufmo 
difuntqugmihi  obqcipoflefenrio.Atrbgo  quid  admirabilius  eft, 
an  folem  efle  plus  centies  et  fexagies  terra  ac  mari,an  homines  tam* 
diu  pofte  producere  uitam^Etplures  imperito  hbequam  illud  cre 
dituri  fune : Sc  tamen  res  illaitalehabet,  nec  apud  fapientes  dubia 
eftmcdumincredibihs.Similiterqudd  corpus  adeo  fenue, debeat 
adeo  celeriter  circumferri , ut  in  uno  i<ftu  puliusdebeaiperagcre 
fpadum  bis  mille  quingentorum  millium pafluum.&tamenaii* 
lud  dcmonftrari  poteft  euidendfsime.  Efgo  ut  ad  obiediarelpon* 
deam  fero  mihi  hoc  inuenire  codgit, infeliciter  natus , peius  educa* 
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tus  & imbecilli  corpore  ac  natura, quod  aliasdixi,ncc  forfan  M 
quibufdam  fufficiat  educatio  ab  initio  , fcd  requiritur  fuccefsio, 
qualisfuitolim  per  multas  aetates, fic  progenerantur giganfes8<: 
homines  ad  miraculum  ufque, docui  etiam  exacSla  media  «etatc,hoc 
uixficripoiTc.Contingunt  praEtereamultaimpedimenta . Sufficit 
nobis  feire  quidfitin  natura  hominis , non  quscro  modo  quomo« 
do  faciendum : nec  cftprarren  tis  infticuti , quin  etiam  uerifimile  eft 
ad  hoc  efle  uiam  quandam  compendiofiorcm  , qux  minime  Ia* 
tuerit  an  tiquoSjmaximeHebraeos.Ec  forfan  etiam  hocnofiro  terna 
porc  haberi  poiTetquamuis  lateat.  Vnitm  eft  certum,  oportere  ab 
initio  uitaJ  ( qui  uiam  hanc  exquifitam,  quam  hic  trado, fcqiiiiiO;s 
luerit)  conftituere  formam  uiflus,  Sc  tum  maxime  contradlam, 
'quoniam(utuifum  cftin  tabula)ex  minimo  errore,  dc  breui  tempo 
"repUirimum  temporis  uitacperic-Oportetautein  multa  adeffe, cor 
pus  moderate  fanum, &:  mediocriter  faltem  conftitiitum,  inftitutotf 
irem fapiencem,obediendam pueri,  &per omnes  tetates  cumpatb 
entia  fiimma  commoda  diuidarum , & bonum  aerem  & fortunam 
blandicntem  noftro  propoli to, ne  quis  cafusin  tanto  tempore  ads 
uerfus  nos  impediat, ob  tot  & tanta  qu<c  necciTaria  funt,&  afsidue, 
ideo  res  ha:cfabuIofauifa  eft  adhancufcj  diem, tum  maxime  quod 
nemo  eam  docueiat.Dcdi<floMoyfisnonlaboro,cum  limusmc:* 
diciacphilofophinontheologi  .Quinctiam  pofliharcuixitAbratf 
j*'  annis  cixxv,Ifaacus  autem  clxxxjacobus  exivi} , fcd  nonlas 

C4p.47'  dehis,uerum  relinquo  illafapicntibusrmclius  cfi:  ergo  ut  de< 

inonftrationem  adducam  huius,  cum  experimen  to  etiam  coniun< 
^lam.Conftatenimquodhumidum  pingue  euanefeit  per  artates, 
feu  a calore  innato, feu  ab  aere  confumatur,&!  quod  humidiim  pin* 
gue  purum , ac  denfum  tarde  abfumitur,  ficut  apparet  experimenaf 
to  deolco  Si  fepo  falitis,quae  durant  longiori  tempore,  quam  h nil 
tale admiftum  habeant  ha:cpinguia,fimiiiter  aqua  quadruplo  ce» 
lerius, imo  longe  uelocius  abfumitur  oleoiniiafe  feruente.  Etita 
depinguedinibus  uariorum  animalium  dc  ligno  iunipero,  quod 
referunt  durare  in  annum , cur  alia  non  pofsint  ad  fex  dies.  Ccr» 
tum  etiam  e(f , quod  codlio  condenfet,  S>C  eft  Philofophi  in  quar» 
toMethcovoruni.  Si  ergo  cocfrioperfdflafiatj&^purifsimum  hu^: 
midumreftauretur,dubiumnoncft,quinhomo  pofsit  uiucre  fex» 
aiplo  plus  aut  cnao(fl:upIo:quia  cum  res  peruenic  ad  quendater» 
minuiTjjtunc  acquiritur  perfetfitio  qugda  ultra  omne  fidcm,f]cut  iii» 
demus  de  auro,qd  prorfus  etia  longo  tempore  ab  ignibus  no  ab^u 
miturraded  uc  liceat  dicere, forfan  non  eiTe  contra  rationem , quod 
detur  humidum, quod  nunquam  a calore  naturali  abfumitur,  quia 
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non  cft  par  ratio  de  auro  &:huniido  humano, nam  in  auro  no  cfi:  ca 
lornifiab  exteriore  igne, fedinhumido  noftro  cft  calormtuSj&fe»! 
eundum  fubftanriam,utfaltem  habeamus  experimentum  longi& 
fima:  uitte&!humidiquoduixacalore,&^  nonnifi multis  in  feculis 
abfumatur.  Atque  ha:e(ne incurramus  irrifionemGaleni)dePhia 
lofopho  qui  pollicebaturperpetuitatem  uita:,  quanquam  non  ob 
id  refugiam  hoc,  utnegem  poffehominis  uitam  efTe  perpetuam, 
quod  Galenus  Philofophuhocdiccncemirriferit,fedquo'd  uidea-» 
mus  omnia  fublunaria  interire  ,'qubdfciamus  omne  comp.ofitum 
debere  dilToIui, quoniam  compofitio  fit  accidens,  & accidens  eft 
medium  inter  caqux  funt  &nonfunt:Ioquordehuiufmodiaccis 
dentibus  qua:  aduemunf.Demum, quoniam  calor  ille  fit  in  ipfo  hu 
midondeo  cum  hgcnonanimaduertcrit Galenus, potius  fuit uates 
in  hTidcndo,quamfapienSjUtauthoritateciusmoueri  debeamus. 
Hanc  coeffionem  non  animaduerterunt  medici,fed  folam  illambo# 
nam  qup  efl;  caufafam’tatis,qua:  ftat  cum  uigilia, labore  & ciborum 
multitudine , ciim  illa  exada  non  ftet  nifi  cum  optimis  & paucis 
ualde  cibis, quiete  acfomno.Et  ideo  funt  fex  genera  co(flionum,dis: 
co  quod  ad  perfedionem  atdnet  corrupta , imperfctilajimpcrfefla 
morbofa,imperfc<fl:aqusE  emendari  potefi:,has  omnes uitarc  do^ 
cent  medici:bona  qua:  eft  cum  longa  fanitate,  cui  medici  ftudent: 
ualdc  bona  quam  per  umbram  quafi  cognoucruq&exaiflaquam 
necper  fomnium  quidem  uiderunt,  quze  folaeft  caufa  tantae  Ion* 
gitudinis  uita:, cum  tamen  nunquam  fuerituel  admodum  parum 
interrupta.Hoc  autem  inter  caetera  oftendit  experimentum  de  elc^ 
phantis,quos  Ariftoteles  ducentis  annis  uiucre  conftanter  affir^* 
mac, alius  dixit  elTe  trecentis . Vtconftetiaminnaturaanimalium 
Siin  genere  caloris  habentis  magnum  motum, & fubftantiam  te# 
nucm  hoemueniri  pofle, ut  excludamus  plantas  de  quaru  uitaJon# 
gifsima  fatis  conftat,  fed  quia  caret  motu  euidenti  calorin  illis , & 
fiibftantia  eft  crafta  animalium  comparatione, non  laboro.  At  de 
elephanto  omnes  confitentur  quod  fit  omnium  ingcniofifsimum, 
adeo  utmulti  homines  illoinduftria  Sl  cognitioneinferiores  elTc 
uideantur.Nec^  etiam uerifimile  eft  quod  natura  hominemfecerit 
hacin  parteillo  inferiorem,  preefertim  cum  de  nullo  alio  animali 
apud Ariftotelcm  dubium  fit, &ubimodoaliquod dubium  eflet 
propter  querelam Theophrafti,  & illud  quod  folet  pra:dlcari  de 
ceruis,tanto  magis  ucrifimile  eftmdignumfiiilTehominera  conce# 
dere  tot  animalibus  in  diuturnitate  uita: . Quamobrem  cum  h<EC 
tracftatio  ad  libros  dctuendaSanicatefpccftaretjhominesad  eos  re# 
lego,namobid  illos confcripfi!  quod  uiderem  Galenumnec  hoc 
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utdiflenccmultaalia,fcdcoi'iim  loco  longas  &:inutiiescIi{putatio^ 
nesinterferuifle.  Verum etiamjquoniara  eam  tra<fl:ationem  diimU 
fit,u£ab'a  cogamus  quaerere  in  libris  deAlimends,alia,decibisbo* 
ni8(^malifucd:tum  ucrb  tratfiatio  ipfa  eduliorum  ertimperfc# 
(fla, &!  multa  etiam  deficiunt  circa  generaan  quo  cft  cxcufandus  ob 
uarietaiem  regionis  Sc  xcaiis . Decft  praeterea  maxima  pars , qu^e 
necibi  nec  alioi habctiir,rci!icct,de  ciborum  praeparatione . Qiiod 
etiam  ha:cla£uerint  tot  praeclaros  uiros,  quidmirum^cumHippoa 
crates  uixeritfeculoillo  agrefti,inquouon  cfl:  mirandum,  quod  ali 
quid, pauca  quaedam  & abftrufa  oniiferit,fcd  quod  tain  multa  tam 
beneinucncrit,utfuerit,ficut  de  Pindaro  dicitur, imo  longeuerius 
quam  de  Pindaro  inimitabilis.  DeGalenoquid  mirum, qui  non 
nifiuetcrumfcriptacollegiqacqputinara  faltebene.  DcAriftotele 
is  multainuenit  fuo  Marte, Si  Thcopliraftus  longe  plura.  De  alijs, 
dico  tam  medicis  quam  philofopliis , hoc  cft,  quod  queror , quod 
in  fpacio  pene  duorum  millium  annonimjnon  hoc  quod  ualde  rea 
conditum  crat/ed  ncclcue  ullum  experimentum, uel  naturae  arcas' 
num,uel  uita:  faliuare  auxilium  inucncrit . Sed  litigant  dc  nugis  Si. 
rebus  inutilibiis,& etiam  quercirino,poirunt,acp>Jcrunq5  non  fine 
magna  impietate.  Quod  ueronecefle  fit  amittere  iioluptatcm,5ii 
negocia  praetermittere  uolenti  hanc  uitam  longam  aclipifci,  qua; 
poftmodum  etiam  ualde  incerta  eft:  dico  quod  quantum  aduolus 
ptates  & ncgocia,non  cflcneccirejfed  folum  fuperfluas  res,  8^  dain 
nofas  8i  irritas, quas  etiam  philofophi  di  ciuitatum  iitditutorcs , Si 
morum  cenfores  docent  debere  uitari, etiam  nullo  propofito  cmos 
lumento, at  reliqua  cofuctudo  eflBcitno  folum  grata  Si  tolerabilia, 
fed  etiam  iucunda.Deinccrto  finCjquideft  certum  apud  homines, 
nifihocnihil  certum  efle  ^ Verum  tamen  fi  quis  reipiciat  ad  prars 
mium  tam  fingiilarc  cft,&  nobile  atqueutilc,ut  non  Iiifcrit  operam 
immerito, quicuiKp  cum  fpe  tamilltiftris  commodi,  & tam  exigua 
iacflura  rerum, ac  minore  periculo  fe  huic  aleae  experiundee  commis 
fcrit.Cum,fiquishocipfumadipifcatur,uere  dici  pofsit  fommuiri 
bonum  adeptum  elTeiNon folum  compos  facflus  diuturnitads  ui« 
ta:,fed  cum  illa  tptuoIuptatum,qua;  in  longo  tempore  pcrcipiuiia 
turfeien  t/x  tot  rerum, quas  non  nifi  temporis  longitudo  oftcuclc# 
repote(l:,tot  dcniquecafus  uideretum  optim  incrementum, quod 
quafi  certirs/muiTi  eft  in  longa  a;ta£c  Si  ufu  fapientia  Si  authoritate 
plena,  adeo  ut  fcrme  necelie  fitad principatus  fpccicm  dcucnire, 
qui  tamdiu  uixcrit,tum  gloriaipfaincomparabili.  Hrccautcm  mai 
xime  accidere  iiecciTccfi:,  quod  iituifum  eft,  quanto  longior  fuerit 
ataseo  firmiore.*;  cria  funtillius  partes  qua:  ad  mortis  tempus  ap-» 
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propinquant  pari  ratione, ut  ex  tabella  prima  deprehendere  licetj 
quod  (i  cum  hoc  fobolis  felicitas  accedat, non  obfcurUm  eff  huiul* 
modi  polTcdici  ultimam  hominis  felicitatem  apud  eos,  quihuma-* 
nas  res  aliquid  eflc  putant.  Aciciduntautcmhacfpontemfeculo^i 
runirenouationibus,cumhumanuiTi  gCnus  confumitur,feu  qui  fu 
pa  funt  ob  robur, feti  ex  terra  gcniti,uc  dubitat  Ariftotcles . Haferl 
credit,  tum  ob  aeris  puritatem  maxime  quod  alterutro  modo 
ex  calidis  regionibus  &:fublimibus  locis  homines  reparari  nece& 
fe  ij t, tamen  etiam  ob  uitflus  fimplicitatcm,  cum  in  altera fuperfint 
folipifces,in  altera nc hi  quidem,  ut  inArcanisdcmonftracumefl:. 
Atque  etiam  ob  curarum  abfentiam  ; fiquidem  homines  ilii  gaua 
dent, reges  cx  agricolis  haud  dubie  terrarum  faifl:i,ac  quafi  kcui 
ri  njolcftiarum  ad  hanc  aitacem  perueniunt  longa  fpatiatempo* 
ris,&.'  propaganda  fobolis  hab entes, ut  felicifsime  iiiuant  ,reftituti 
ex  optimis  quibufeunque  aureae  illi  tetau , non  foliim  ob  uita:  fyna 
ceritat£matquefpIendorem,fed  etiam  longitudinem  fic appellas 
tar.Qua:  finem  habuit  dum  fatis(uri  cccperunt)aSaturno  in  ufuin 
tradudis;  unde  etiam  falcis  infigne  accepit.  Eadem  tamen  xtAtt 
paucifsimi  ex  infinitis  diutius  quam  noftrauiiiere  ccepcruntjcxies» 
ri  omnes  minus  quam  nunc,qudd  neque  ueftftus  corporum  ab  im 
undationc  parta, neque  adis  puritas  afqualoribus  maneret, & edu 
liamultopaiicioraeflenthominibus  8ilincondita, 

Propofitiocentefimaoduagcfiraaquaita. 

Qi.ixcunqucgiauiainuorticibus  aquarum  merguntur, in  rnes 
dio  uorticis  primum  uerfa  mergantur. 

Hanc  proponit  ArilloteleSjfed  non  quantum  neceflarium  eftcoift 
cxplicauii,unius  enim  quacfiti , id  cft,  primi  multiplicem  rationem 
reddit.  Sednequeillampcrfede,quod  amborum  caufa  una  fit, ac 
coniunda , fic  ergo  uortex, cuius  extremus 
drculus  a b centrum  in  aqux  fuperficiec 
capacitas  uorticis  d e.iitaqua  feratur  per 
Ijiatium  d e f g,h  k in  maiore  circulo  nas 
uis , aut  aliud  graue,  quod  natura fua  non 
effet  clcfccnfurum''(  ut  falfd  exponitur  de 
lapide,nam  lapis, nec  reuoluitufjiicc  fer^ 
turad  d c circulum  intimum,  fed  prxocciu 
pat  cx  grauitate  fua  ferturin  imum)  dico 
qd  h k prius  circumuoluetur, inde  trahetur 
ad  d c,&  ubi  fuerit  ibi  defcedegfed  fi  leuius 
fit  nccefiarid  peruenet  ad  c antequam  dekendat.  Cum  ergo  aqua 
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grauisfittota,fcrturadciVcuIumde,utdcrccnJat.  Sed 8^ quia  dc* 
fccjiditper  d cfg,&[  magis  ex  centro  Cjidco  omnes  partes  dreumui 
cinte  trahuntur  ad  d e,&  ad  c centrum  fuperBcid  uorticis,tanquam 
ad  centrum, ut  defcendant,atqjid  primum.  Cuncplignudcfcendat 
partim  ^priagrauitatc,parrim  attradlu,(i  fueritieue  corpus,utpIu« 
ma,quod  natura  fua  no  defeendat,  ncccflc  cfi:  ut  defcedat fola  ui  au 
tra<rtionis,qug:no  efttantain  totod  c quata  in  c,igit  oportet  ut  pri# 
uspcrueniatadcquamdefcendatjquiacontra  natura  propria  de* 
fccnditiii  atiraiflu.  Cum  uerdpars  qutein  diredo  c eft,uelocifsimc 
defeendat, conantur  omnes  partes  aqug,qup  circa  funt  defeendere, 
et  cuno  pofsint  fimul  perucnire.moufintur  ad  illud  linea, dico  quia 
habent  initium  in  e,drculus  autem  nullu  habet  imtiu,igitur  uidcn< 
tur  moueri  circuIariccr.Scd  cum  in  circulo  partes  a cetro  moucant, 
uelociusmouebuntur,uelociusin  elica  ab  quamlm,&l  mquam 
n o.Et  ob  has  duas  caufas  monebuntur  uelocius  partes  quee  fune 
circa  c,quamdin:antes  abeodc,tum  quiainmcdio,tucjuia  tardius 
mouen  tmotu  elice.  Declaratu  cR.n.ruperius  quod  unus  motus  in 
eode  mobili  aliu  impedit  & retardat.  Cum  ergo  h k fitin  fpado  ab 
1 m Si  aqua  rapiat  motu , dico  ad  d emouebit  ad  d c , motu  dico 
qui  uidetur  circularjs,nam  mouetur  motu  eius  a quo  fuftinet.Mo* 
uctur  etiam  ad  d e, quoniam  pars  illa  eft  humi!ior,nam  femper  dei* 
fccndit,omne  aut  quod  moueturpardm  efl:  in  termino, a quo,  par.» 
timad  quem, ideo  partim  iam  aqua  iliacum  defeendat  humilior  eft 
locus, igitur  nauis  ad  illu  locum  fcretur,Tertio,quia  latus  kinipelU 
tur, in  maiore  circulo,  ideo  maiore  impetu 
quam  h, quare  dcfcedei  Si  circulo  moucbii* 
tur,nafih  quicfceretpalacftjqdnauis  circu 
laricer  mouereqfed  h fungitur  uice  quiefcci* 
tis,  quia  tardius  monet  qua  k , igick  mouc# 
biturad  d c SsJ  motu  circulari  autparticipe 
cius.  Quarta  caula  eft:,quomam  h cupit  de^ 
fcedere,ut  grauc.ergo  ferri, ubi  minus  impe 
diatur  a motu  uioleto, at  minus  impeditin 
circulo, dc  qua  ab, qaab  cumaiorisfitambitusaqua  in  eo  ulterius 
fert  quain  d e,ob  hsc  oIa&  in  mari  Si  fluminibus  ac  lacubus  cu  na 
uesfuerintinanibituuorticis  ia  rapiunt  ad  illu, & circulari  motu: 
isq?  motus  eflindiciu  fubmcrfionis,quonia  indicat  aqua, ibi  prope 
dcfrcclere  rc(fta  uerfus  cctru,&:  ob  id  pnidetes  nautg  magna  ui  uen 
toru  <3^  rcmorufgpe  feruat  fc,prgoccupates  motu  elicu  redo  motu. 
Cur  aut  aqua  q eft  in  a,non  potius  ferat  per  obliquam  liiicam  ad  d 
uel  g,^  ad  e uel  c inde  ex  illis  ad  d uel  g , praefertim  cu  adfit  breuior 
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jic&cc1etagbrcmoracetc(iitdoce£EucIidj*s)cauracfi:qmaacjuA 
• qua’  dcfceiiditper  cd  & Cg  maiorcimpctu  defcendit  quam  per  ad 
ugI  a g ut  demonftratutncftj  ergo  non  poterit  qua:  cftmc  duei  e g 
loco  dimoucrijttec  cedere  aqujcper  obliquam  lineam  defccndcnti» 
Pi-bpofitio  centefimaodluagefimaqumta. 

Cur  homo  fedcns  quanto  altius  fedctj&l  quanto  magis  mira  ad 
femora  & femora  adpedus  rccliiiataliabet/acilius  confurgat>currl 
tamen  haicoppofito  modo  inuicem  fehabeant, declarare. 

Huius  fecundam  partem  Ariftoteles  inMechanicispropofuit, 
fed  neque  fubadiedl-adubitatione/edensn  a.|'  a 
altius  a b pe<5lus,b  c fcmur,c  d crus  eiuGs  l / 
dem  ucl  a’qualis,pe(ftus  g hjfeniut h k,crus 
k 1 1 ongior  b f quam  h ii  facit, ut  facilius  fur«  / 

gatab  c cl  quam  g h k 1,  & tamen  anguli  ^ ^ j 

a b c & b c d funt  m aiores  g h k & h k l.qui;* 
nimocum  uolumus  furgere,  contrahimus  c d&^k  Iprope&ere< 
gionc  ab, igitur  patet  ratio  fecundi, propior  n efi:  cd  ipi?a  b quanto 
angulus  ab  eminor  eft, cui  aequalis  eftb  c d.Cuni  ergo  quanto  pro 
piorefte  dipliabeo  facilius  furgat, quoniam  particeps  niagisdi;^ 
fpofitionis  perquamfurgit^propiorautemquo  anguli funt acutiss 
ores, ideo  facilius  exurgit  hoMo,  quo  contraftiorafunt  crura,  SiTaii 
guli  femorumad  crura&pedus minora,  Hucus^  Ariftoteles  Si 
bene. 

Sed  currurfus  contrac^ioradumfuntcrurajnomofaciiiuscxur»^ 
git^Proponantur  c f contradaad  pcrpcndiculum,8iinclineturb  a 
in  o ut  fiant  b o f c eqiudiftantes,ita  enim  commodius  furgimust 
aiccalitcr  qui  funt  imbccillioresrquia  ergo  b cftindirc(fto  f,ideo 
mufculi  femoris  inferiores  ob  crus,&!  fuperiores  ob  pecftus  funt 
magis  tenfi  Si  anteriores  cruris itidemjideomaiorcuitraliuntpar 
ticulam.Vndc  manente  fixo  f^ Si  capite  etiam  Si  petftoregrauitate 
fua  adiuuantibus,facilius  homo  extirgit  quam  adiatos  angulos 
cumcontraftiojut  dixfmufculorum  et  inclinatio  partium  fuperio^! 
rum  fiat  maior. 

Rurfuspro  prima  parteproblematis,  dico  quod  quanto  altior 
eft  b f tanto  facilius  exurgit,nanlfupponatur  angu« 

Ius  reflixionis  ah  e aequalis  ah  C,8i  b ck  aequalis  h kf, 
igitur  cum  b f fit  breuior  b f,  erit  h k breuior  b c Si  f k, 
fc.quarcb  cfcniur,8if  c cruserimtuiolentius  exten«s 
fa  quam  in  fitu  h k,kf  ergo,  mufculi  facilius  erigent  ]/ 
fedentcmaltiorclocoquamhumiliore,quoderatde*  ^ 

monftrandum. 


Propo* 
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Propofitio  ccntertmao<fluagcfimafexta. 

Si  fueritproporrio  prima;  & fecunda;  quantitaris  ad  tertiam , ut 
prima: &:quartacad  quintam, flicricque  quartafecunda  maior,erit 
proportio  quartg  ad  quintam  maior  quam  fecunda;  ad  tertiam . 
Qiiod  ii  fuerit  maior  quartg  ad  quintam, quamfecundg  ad  tertiam, 
neccffe  eftquartam  fecunda  efle maiorem. 

Ce^  Sit  proportio  a &:b  ad  c,ut  a & d ad  e,iit9  ^ maior  b,dico  maio# 
remeiTeproportione  dade  quamb  ade,quod  a 

fimaioriic  proportio  d ad  c quam  b ad  c, dico  d 

ciTemaioremb.  Quoniamenim  eftdeftmaior  ^ ^ 

baddeftmaiora  bpercommuneanimifentcns  c e 

liam, igitur  cum  iit  proportio  a d ad  eut  ab  ad  c, 
fffi4  ^ Cjigitur  minor  proportio  a ad  e quam  a ad  c,at  propors 

liElem.  tio  totius  a dad  c eftjequalisproportioni  a bad  e,igiturexcoms 
ffri.tiKf  muni  animifententiamaior  proportio  d ad  e, quam  b ad  c.Rurfus, 
li  maior  eft  proportio  dad  e quambadc,igiturpercommuncni 
Per  IO.  animi fentcntiam  maiorcftaad  equa'maad  c,igituremaior  quam 
^umtiElem.  c,fed  d maiorem  habet  proportionem  ad  e quam  b ad  c, igitur  d 
Per  eadm  maiorcmquam  b. 

Propofitio  centclimaoiSuagefimafcptinia. 

Sieifdem  utribus  dtlcadein  proportione  cum  auxilio  ponderis 
teriij,quartum  pondus  moueatur  quibus  fecundum  auxilio  primi, 
neccffe  efl  quartum  pondus  tardiiis  St!  maiore  cum  difficultate 
moueri  quam  fecundum. 

Maneat  priorfigura,8<!fintuires  aqutccum  ponderebmouea 
antcpondus,€t  cum  dpondere  eadem  uiresfub  eadem  proportio^ 
nemoueant  e,  iit  autem  pondus  d maius  quamb,dico  e tardius 
difFiciliusmoueri  quamc.  Namex  praecedenteeeritmaius  quam 
Cj&proportiodademaiorquamb  ad  c,8<!  proportio  a ad  eminor 
quam  ad  c,  tum  ergo  propter uetff em  magis  preflum,tum  quiad 
nonmouete,niiimotumab  a,necefleefiut  tardius  Sifmaiore  cum 
difficultate  admoueatequoa  b mouccc.Et  ideo  eoperueniripoa 
tcritabfquedubio,utabmoueatuelocitere&  ad, nullo mouente. 
Quiahoc  accidit  ciim  d non  mouct  c niff  quia  motum  ab  a. 

Propofitio  centefimaofluagelimaodaua. 

Si  uires  aliqua;  moueantcum  ponderibus  aliqua  pondera, ut 
compofita  proportio  fit  eadem  proportioni  uirium  Sd  duorum 
ponderum  mouentium  aggregatum  a;quale  duorum  ponderum, 
ubi  maior  fuerit  partium  ina;qualitas,ibieritmaiordifficuIras. 

Co".  Sint  uires  a,  & aggregatum  ponderum  b c 5c!  d c a:qualia,Sc!a 
cumf5(!gmoucato«cfub  proportionibus  coniponrii  cibus  cah« 

dem 
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dem  proportionem,  quam. componuntproportiones a Sihman 
nendo  d & a,  &!k  monendo  e, & fit  maior  difFe*  a 


f 


rentta  ponderis  c ad|dquam  cad  b],  dico  quod 
maiore  cu  difficultate  mouebmitur  d & equam  [• 
b e.Nam  cu  differentia  e & d fit  maior  quam  D 

c&:b,&d  e&b  cfin£a;qualia>eritcmaiusc,igi*  * 
ture  difficilius  mouebitur  ab  a.&  k quam  c ab  a — i i— — i 

&:  g.  Itidem  quia  e tanto.maius  eft  Cj  quanto  b f 

maius  eft  d.Sd  proportio  akade&ahadd,  conficiunt  proportio^ 
nema  gad  c &;a  f ad  b,erit  ut  motus  de  fint  tardiores  &difficiIio5 
res  motibus  b c,  per  regulam  dialeifticam , nam  difficultas  moHis  e 
fupra  difficultatem  motus  c,cft  maior  quam  difficultas  niotusb 
liipra  difficultatem  motus  d,igitur  difficultas  motus  d&  e,  maior 
eft  difficultate  motus  b &:  e, quod  erat  demonftrandum. 

Propofitio  centefimaoifluagefimanona. 

Si  pondus  minus  ad  longitudinem  maiorem  fub  aequali  pro# 
portione  coaptetur, facilius  deorfum  traheturquam  quodm*ius 
cft&propius* 

Sicfitulaaqutcfann^a  tigrtd 
in  e & ad  minuendurh  pondus 
addatur  cx  aduerfo  elongius  feit 
uincatur  pondus  a,  dico  quod 
comodius  erit  quam  fi  g quale  ad 
graiiitatem  addatur  b proprius  « 
me,nam  quiab  gquiponderatin 
d ut  a in  c,&  homo  trahens  ex  e 
plus  poteft  quam  cx  d,  igitur  fa# 
cilius  trahet  ex  e quam  d.Et  quo# 
niagraue  minus  ponderat  quSn 
to  magis  diftat  a medio, licet  mo* 
neat  magis,  ergo  inclinatum  ad 
medium,  cum  ergo  moneatur 
iuelocius  ex  e quam  d,&fcmpcr 
uelocius  defeendendo  in  com# 
paratione  a g h , igitur  femper 
magis  Sc  magis  uelociter  ex  t 
quamd  ut  fit  duplex  incrementum  & comparatione  c e ad  c d & 
defcenfus  ad  defccafum  in  utro<5  &fimiliccrirircditu,quia  fadijiuS 
impelletur  furfum  e quam  d per  primam  rationem» 

Propofitio  cencenmanoQagenma» 

Si  fuerit  primum  gi  aue  minus  fecundo,  & fecundum  mimis  ter# 
tio, proportio  autem  primi  ad  fecundum  multo  maior  quam  fecun 

• di  ad 
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diadterdum,pofsibi!cericpropoITtis  uiribus  eifdem  addere  pons 
dus  fecundo, ucipru!ii3(^  tertiu  moneantur  facilius  ab  eifdem  uiris 
bus,&pnmo  iiclfecuiido  quam  antea. 

Sit  a p5dus  minus, c niaius,proportio  a ad  b mui^o  maior  quam 
b ad  CjUires  d,  & d cum  a moucac  b &:  cum  b m o d 

iicaiCjdicoquddpotcritaddipondusadbut  d a 'b  c 
, cumamoueatb,&:dcumbmoueateniaiorefas 

cilitace  componendo  proportiones  quam  antea : Cum  enim  fuerit 
p<ri88  pvoportiod  b ad  c minima,  quatumcunqjraoueaturb  facileabad 
Per  187.  plusrefet  difticultas  c moti  a b d:  igitur  cum  addito  pondcrc.dis 
midio  quod  afuperatb  omnino  umeat  ad  ipfumb,cumeoquod 
additum  eft,^  tanto  minor  (it  difficultas  motus  c ab  d cum  ponde 
re  addito,fequitur  ut  minor  fit  difficultas  motus  b cum  pondere 
. addito  a b ad,  Sdmotus  c ab  cum  pondere  addito  & d quam  b &e ' 

ab  aSdb  cuni  uiribus  d. 

Exlioc patetquod  qui  interpretatifunt  AriRotcIem,cumnon 
pofsitnec  mtdliginecdemonfiiarffucumfcccruntlcgcntibiismb 
hiiominus  hociliis  debemus, quod  Ii  Pbrynis  non  fuiffeC,  Timos 
theus  non  fuifTeqnam  nifi  illi  quod  fciueruntproruiiiTeut  in  medis 
■ um,cgo  forfan  autillanon  intellexiiTem  autncglcxiilem.Itaf^  &res 
liquas  habes  anobis  expofieas  licet  non  aded  diligenter, & mos 
dum  huiufmodi  expoiicndi.Subqciemus  autem  ct  hanc, ut  obietflg 
qutBflionfquantum  nenii  fit(fi  pccnims  quis  res  fcqiii  ueIit,non 
addiiffus  nimis  authoritati  ueterlim  ut  pedem  figercucliqubiilli 
res  uix  ca(^s  reliquerunt)  intelligamus. 

S c H o II  Vm. 

Vocaturautcmhajcpropordo  auxiliaris. Cuncp  fuerit  gqualis  d 
&aadb  ut  d &b  ad  e, dicetur  auxiliaris  ecqualis, 

ProponnoceiitirRmanonig-rfimapffma.  ^ 

Cuin  fucrintduopondera  &uii*esduxerif^agrrrc'f»atum  exuis 
ribus  &;minorepondereinmaius,addideriscpinfupcr  quatumeft 
producflum  dimidij  uirium  in fc latus  aggrcgatidctradfodimidid 
uirium,diceturpondus  auxiliare  xqualis  proportionis. 

Co™.  Sintponderab  minus, c maius, & ducatur  aggres;  a 

gatum  ex  a vxiribus  &b  minore  pondere  mc,&ci  b k c 
addatur  quadratum  dimidif  a,dico  quodradixfeus 
latus  huius  detraAo  dimidio  a eft  pondus  auxiliare 
xquale,Otprodu<rtum  ab  in  efupcrficies  & quadra;s 
tum  dimidrj  a Rt  e, ita  quod  tota  d c Rc  fiiperficies 
quadrata,  cuius  latus  fit  f g;fh  autem  dimi dium  a dis 
coh  gcfle  pondus  auxiliare  aequale.  Quia  enim  f g 

quadras 

• 
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quadratum  eft  xquale  quadratis  g Ii,h  f & duplo  g h in  h f,  & qua^  p«'4.j)r,-n,i 
-dracum  fh  eft  equak  e fuperficiei,erit  quadratum  h g minus  fuper#  ck'». 
ficie  d in  duplo  g h in  h f, quare  produdum  ab  in  c erit  gqualc  quas 
drato  g h in  Te  & a, nam  duplo  g h in  h f & iam  duplum  g h in  h f eft 
cqualeproduffloghin  a,  quia  a eft  duplum  hfjigitur  qualis  eft  pro  pen  ir.p* 
portio  a b adg  h,  talis  g h&aad  c,igiturper  definitionem  datam  tieUm, 
g h & quantitas  grauitatis  auxiliaris  xquale. 

Exhocmanifeftum eft,quodfi  fuerit datumpondus  tertium aus  cor".i, 
xiliarc,  quodfciemus  quantum  addendum  uel  detrahendum utfi» 
at  pondus  auxiliare  xquale,nain  inuentag  hft  fuerit  kmaior  addes 
mus  quod  deficit,  &!  ft  minor  quam  k detrahemus  ex  k quod  eft 
fuperfluum. 

Bcrurfiis  inuenta  gli  utperfiefamus  pondus  gquale, augebimus  coH".2. 
aliqiiandfper,utfiat  -xqualis  ad  unguem  difficultas  in  motu  riuxta  P»’op.i  87; 
doilrinam  ftiperius  datam. 

Propofitio  cciucfimanonagcfimafecimda. 

Si  ex  medio  diametri  linea  ad  perpendiculum  erigatur  ad  circus 
li  pcriphcriamicx  eo  pundio  aute  quotlibetlinex  ducanturfeuins 
rus  ad  circumferentiam  ur<5,feu  extra  ad  diametrum, erit  proportio 
totius  lincx  ad  totam, uelut mutuo  partis  adpartem. 

Ex  media  diametro  a c.i.cetro  b, ducatur  ad  perpendiculum  b d,  Co"».' 
&!exdlinexd  a de  dh,dicodcadda,utdaaddf,8<!d  hadd  aut 
d a ad  d g,& d e ad  d h ut  d g ad  d f.Qiiian  quodfitexd  eme  f,xs 
quale  eft  ci  quod  ex  e cmea,quoducrdexe  cin  e acum  quadrato  pgy^gffy- 
b d feu  b a cquale  eft  quadrato  b e, igitur  cx 
c dine  f cum  quadrato  d b xquale  quas 
dratobCjCxd  cigicurinefcum  quadratis 
d b b a xquale  quadrato  d e.  Quadratis 
;-utem  a b & b d xquale  quadratum  d e: 

irurexd  cin  e f cum  quadrato  d axquas 
i v quadrato  d e.  At  quadratum  d c xquale 
'.n:  b'>.  qux  ex  d e in  e f,  Sc:  f d igitur  detra« 

5fto  communi  exd  ein  eferit  quadratum  d 
c xquale  ci  quod  ex  d cin  d f,  igitur  dead 
d a,iir  d a ad  d f.Similiter  quod  fit  ex  h d in 
d gjXqualc  eft  ci  quod  fit  ex  h g in  g d cum 
quadrato  dg,at  quod  fit  ex  h gin  gd  eft  xqualcefquodfitexcgm 
g a, erit  quod  fit  ex  c g in  g a cum  qu  adrato  d g gqu^e  et  qu  0 d fit  ex 
d h in  d g.  Quadratum  autem  d g eft  xquale  quadratis  d b,  h gigi®  fecua 

tur  d h in  d g xquale  eft  ei  quod  fit  ex  g a m c g cum  quadratis  b d A Elem, 
bg,at  quod  fit  ex  a g in  g c cum  quadrato  bg  eft  xquale  quadrato 
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b a Igitur  quod  fit  cx  d h m d g eftf  quale  quadratis  d b,b  a qng  fimr 

jiEiwt  hdjndg,quarepropordohdaddautdaadag.  Quiacrgopro« 

Ter  1 f-erpornodead  daucdaaddfjS^dhaddaucd  aaddg,entdeaddh 

ij.fati  ytd^addf, 

Vnde  manlfeftumeft  omnes  has  lineas  In  fuam  Interiorem  par* 
tem  duAas  recSangulum  conftituere  aquale  quadrato  quod  dreu» 
lo  eidem  infcribieur. 


Propondocentefimanonagefimacercta. 

Rat/onem  ponderis  triplicem  explicare. 

Co'».  Superius  declaratum  eftqudd  id  quod  quiefeit, habet  motum 
Pnpcf.ie.  occultum. Quaerit  autem  Ariftoteles  curfccuris  pondere  prefiano 
tfii-  diuiditlignum,  minore  uero  fed  moto  fed  modo  diuidit^Diximus 

motum  inclTe  qui  perpetuo  augeturjindicium  eft>quod  ficxadff» 
fcendat,  maiore  facit  idum,  quoniam  plurimus  aor  coadiuuat,  ex  d 
autem  occultum  folu,eteum  quificrationegrauitatiSjme* 
dium  ex  medqslocIs.Omltto  modo  de  motu  audio  per  A 
iiim  humanam, de  quo  uidetur  quxrere  Ariftotcles, quili* 
bctenimaeraddicfuperniotumiam  acquifitumSc^  fithoc  ^ 
argumentum  centies  acmillles  maius, quoniam  niefiqui 
diutdic,pondus  autem  non  ponctrat.  Sicut  ergo  cuneus  Q 
magis  diuidit  lignum  quam  claua,  ita  quod  mouetur  fine  ^ 
proportione(iuitadicam)nonfolumobimpccu  necefife  A 
eft  ut  uehementerdiuidat  lignum  aut  lapidem  fublcdum, 

&!  non  in  proportione  diftantig . Sicut  fi  pondus  in  forma  wm 
iccuriSj&ipfafecuris  diuiditlongemagislignaquam  cla« 
uis  maioris  ponderis  & maiore  uidefccnc!ens:ita  pondus  motum 
quamimmotum.  Hoc  adedpcrfpicuam  habet  cauiTam, ut  quanto 
plura  aerha  adderercntur,eo  redderetur  res  difficilior.  Habet  ergo 
propriam  folum  grauitatem  &!  motum  occultum. Cgterum  eft  teiv 
tium, genus  mediu,cum  idem  pondus  appenfum  eft,  uc* 
lutfquocldico  efie  maius  & minus  occultum  quam  fi  ia* 
ceret  in  plano, quoniam  ficut  tuber  cauitas  in  qua  iace  t 
fimul  tempore  fune, natura  tamen  tuber  eft  prius  cauitate, 
ita  pondus  appenfum  prius  eft,contra  nixum  uinculi  na* 
turaScf  quodammodo  tempore, femper enim  graLiat,'3<f  illud  fcins 
per  rcfiliitfupra illius  grauitaecm:Scd  pondus  quod  eft  in  plano 
occultam  omnino  habet  adfionem  bifariam<:j}  diftin^niirura  pon* 
derc  lLi!pcnro:Primumqudd  pondu.squod  quieU  rtSL  contra  in* 
tendi  j>rincipium  limul  non  folum  funt  tempore  fed  criam  natu* 
ra.  Sed  in  app<iifo,uc  dixi , pondus  prius  grauat  quam  uincu* 
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Ium  contramtatur.  Secundo, quia  pondusinpianonoii  inchoat 
motum  fed  pendens  inchoatjidco  quod  eftin  plano  habet  pror^: 
fus occultum, quod  pendetnon:  &!fifitlignum  eiufdem  molis  & 
duritiei  cuiappcnfumfitf  &:cuimlideat,magisattercturidcuiap« 
penditur, prius^  cui  infidetC^tcnim  quod 
ad  grauitatem  attinet  aqualia funt, nam  aerin 
utroqucpeIIitdeorfum,acmagis  quodquiefcit 
in  planotfolum  enim  planum refiftit, in  pcndu* 
lo  onere  etiam  aerluppofitus, quo  fit  ut  quod 
pendet, minus  grane  fit.Sedaeqtialiauidcncur. 

Propofitio  centefimanonagefimaquarta. 

Proportionem  ponderis  longioris  in  medio  fuipenfi  ad  breuius 
ilii  aequale  S<f  iu  medio  rurpenfunijdeclarare. 

Hanc  generaliter  propofuitAriftoteles  in  Mechanicis, ofteiidit 
em  quodfi  a bine,&d  eiii  f aequalia 
ponderainmediofufpendatur,  quod  a g c h b 
grauius  erit  a b quam^d  e.  Ethoc  eft  ‘ ^ 

certum  quia  a & b extrema  plus  di*  

ftantab  hypomochlio.Sit  igiturg  hrefedla  sequalis  hiccinde  de, 
pondus  eft  aiquale  a b,eritg  bminuspondcredeinkjigiturper 
communem  animi  fcntenciam  k eft  aequaleuerd  ponderi  a g &h  b, 
igitur  cum  a g&^h  bplus  ponderent  in  fttu  fuoquam  in  fitud  e, 
patet  propofitum  quoad  Ariftotelcraatrinet,fcilicet  quod  a b eft 
grauior  d e. 

Vc  modo  oftendam  proportioncm,erit  proportio  h b ad  g h ut 
ponderis  h b ad  totum  podiis  g b,cadcm  ratione  a g ad  g h ut  pon* 
derisa  gad  totum  ah,  ah  autem  efticqualisg  b 6ia  g aqualis  h b 
cx  communi  animi  rcntcria,&pondus  ah  f qualeponderi  b g,  quia 
funt  aquales  &in  eodem  fituiigitur  a g,  h b adg  h,ucponaerum 
aghb  ad  pondus  gb.Et  ita  paret  quod  quanto  longior  eft  a bin 
comparatione  ad  d c, tanto  a g &h  b in  comparatione  ad  g h, igitur 
tanto  maior  proportio  ponderum  a g h b ad  pondus  ah.rurfus  eft 
tanto  maius  quanto  ab  eftlongior  per  dcmoftrata  in  primaparte, 
igicurmultomaiuseftpondusa  ghb,quantolongiora  binconi* 
paratione  ad  de. 

Exemplu  fit  ponderis  a b 12  ponderis  logitudfnis  peduquatuor, 
d e pondus  i2  longitudinis  duoru  pedum , eruntigit  a g,g  e,ch,h  b 
unius  pedis  finguip.Et  quia  a g &:£>  h funt  dimidiu  g h erunt  ambx 
pariter  a:quales  g h ideo  pondus  a,  gh  b^qualiagb  ponderi, 
fed  pondus  g b eft  librarum  noucm,quiag  b eftdodratus  ab,igi>s 
turtotaab  eft  ponderis  quindccim,namgh  eft  ponderis  fex,  eft  era 
gopondusabquadrantemaiusde.  T 2 Propo* 
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Propondocemeljmanonagenmaqutnta. 

Silf<fhis  Hat  duplalongttudinead  latitudinem  melius  luiHilcie^^ 
turrellibusexmedioad  angulos, Si!  cis  aequidiilantibus  quamCo 
eundum  longitudinem &ladnidinem. 

Ce*.  HgcproponituraPhilofophoinmcchanicis.&dicoquodiiab 
*?•  fitduplaaCjS»! «£«:ydupla,8^diuidanturaba  c3i^ «JJ*/ in quotui» 
parjcS  gquales  inuiccm.nam  fupponicurab  aqualis  «jU  & a czcqua* 
ducantur  reda:’ linea:  dccuilatim  fi^adretflos  angulos, 8c 
fccunduidlbifuanturreftes,quoddccuflai  ^ u I, 

tim  po/jtx  utiliores  crut, omitto  quod  de<5  jj^; — — ;;  * 

centiusob  rpaciorumminorem  diffornti^  L"'"'  o 

am.  Adducam  folum  tres  Philorophi  ratio*!  !!!_ 1 

nes:prima,  quoniam  ligna  non  adeo  facile  : — — 

finduntur  necincuruantur  tranfuerfim  rra^ 
tfla,utreAaS^  fecundum  longitudinem, Ei 
ideo  lonoc  plus  durabit qua  ab  cd, 

& cum  ^ondis  redtoribiis,&;  ideo  etiam 
cumreibbus  magis  intcntis:& erit  firmior 
&pulchr{or.  Secunda  ratio  eft, quod  cum 
reftes  in  fecunda  conflitutionc  a:qualcs  inuiccm  fint,in  prima  quae 
fecundum  latitudinem  dup!g,quf  longiores  erunt  magis  laxabun* 
turrranfucrfalibuSj&ita  turpiores  & incommoda  brcuircddciw 
tufjS:  infecunda  confiitutionecqualitcrfufiincbunt  pondus &r&» 
uolutioncm  cubantis,  tum  ob  aequalitatem  longitudinis  inter  fe, 
tum  ob  ficum  fimilem  inter  fe,tum  ad  humanum  decubitum  difsb 
mile, nam  (ut  oftcnfum  eft)  in  praecedenti  magis  grauat  pondusin 
extremis  quam  in  mcdio,8(!  magis  laxantur  obidquaefunt  fccuii» 
dum  eundem  fiium.  Et  hanc  cauftam  cxpoficores  non  intclicxetf 
runc  multi,  multo  minus  ternam,  in  qua  faciunt  demonftrationcm 
Geomerricam  & computant  rem  numeris.Deinde  non  tnimaduer 
tunt  quod  infecunda  figura  alfumunc  quincp  lincas.cum in  prima 
tantum  affumpfilTentquatuor.  Peius  omnibus  eft  quod  demons 
ftratio  haec  cum  de  tranfuerfis  ad  magis  iranfucrfas  lineas  fif non 
fft  adpropofitum  AriftoteIis,qui  in  duabus  primis  rationibus 
tranfuerfas  comparauit  his,quae  a latere  ad  latus  &C  a capitead  cas 
pue  dcducuntur,ita  ubi  trifariam  decepti  funt,  ibi  maxime  gloria 
aiuur.  Miferum  nunc pliilofophandi genus: violuntcpfupercilium 
eifcloco  docTrina:.  Sintigitur  I/neae  dutftacut  uides,  dico  omnes 
pariter  acceptas  in  prima  figura,cfic  longiores  omnibus  pariter  ac^ 
ceptis  infecundafigura,quodintcndii  demoftrare  AriftotcIes.O* 
ftenfo  ergo  dc  duabus, idem  fiippofico  numero  cquali  dc  omnibus 

confta^ 
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confiat. Dcmonftrandum eftergoa  hS>Cg  qmaiores 
nam  ce^  xquales  fiippofito,  qilare  ji 

aequales  fuiitpoteftate quadrato, jgitUr ambae iun(fiaclme2C  mei^per^y.pyii 
diiv  Ulter  duplum  xji  8C  ipfam  «3, quadratum  enim  « ( & l <8  coniun*  cf  4- fi* 
(fiariimtift  duplum  quadratis  uniufcuius^  earum  pariter  acceptis> 
uclut  &!  quadratum  medis  inter  duplum  «5  &ipfam  «8, at  quadras  Efem.  ‘ 
tum  coniunefis  cx  a b & a c eft  squale  duplo  quadrati  ab  cum  qua  P«>’4.ficwi 
drato  a c,  igitur  fuperat  duplum  quadrati « /J  in  quadrato  a c,fed 
quod  poteit in  duplum  quadratitf5cftaggregaium«{S(!C  JJ, igitur 
ab  & a d funt  longiores  iunfts<e^  & Jy3  quiapoflunt  eoplus  quaiK  Ptrmdemt 
tum  efi  quadratum  a c. 

Pfopontiocentefimaftonagclimafexta. 

Si  duo  circulifupereodem  centro  eodemmotutransferuntut, 
squale  fpatium  fuper  an  t. 

Sint  duo  circuliab,  cd  fupet  codemcctitro  e qui  transferantur  com,' 
fuperaxcperfpadu  cg  durti refoluitur c d, 
tum  ergo  a eritinf,quiac  d contingitpla» 
num  c g, igitur  e c efi  ad  perpediculum  c g, 
ergo  puiuflum  a efi  in  f & a f squalis  c g, 
igitur  a b circulus  folum  reuolutus  eftfeis 
mei,  8c  cantum  pcrambulauit  fpacq  quan# 
tum  ed  fic  squali  uelocitate, cum  tamen  feorfiim  fit  proportio  fpas 
tij  ad  fpaiiu  ut  circuli  ad  circulum.Hsccftfubtilifsima  qusftionu 
propofitaru  ab  Ariftotelcin  mecbanicis, quam  fic  quidam  foluUiit. 
Supponunt  duo:  primu  fi  quid  ab  aliquo  mouetur  nihil  conferens 
adillum  motum» 
exfe  ipfopcrtan 
tum  mouebicuv 
ipatiUjper  quan# 
tum  ab  illo  mo^s 
tore  mouebitur: 

Secundum,  cade 
potentia  in  eode 
tempore  diuerfo 
modo  duomobi 
liamouebitgqua 
lia, cum  untimo=s 

tui  aflentietur  aliud  no. quod  fi  hsc mobilia feiunifia fuilTeri^quod 
apticudinem  haberet  fciuntfiuuelocius  moueretur, quam  dum  con 
iumfium  efi.  Cum  ergp  inquiunt  circulus  cdmoueatur  abib  cira 
culo, nec  conferat  quic^  admotHm>idco  tantum  tranfibft  fpaciuni 
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cd  quantum  ab  per  primum  fuppofitum.Sed  quoniam  propoE»* 
to  circulo  alio  non  circa  idem  centrum , utpote  k 1 rcuoluetur  Sc 
perucnictadh  exdemoiiftratis.Rcfpondetadhoc,  quodidem  eft, 
quia  unus  circulus  tantum  per  fe  mouetur  circa  centrum, reliqui 
omnes  non  per  fe  circa  centnim,  fcd  ab  alio  circulo  primo  mcuen^ 
tur,ide6  nihil  refert  feu  finedreaidem  centrum  feu  circa  aliud,  hoc 
enim  fortuitum  cft.  Ideo  ad  argumentum  rcfpondent  cauillofam 
eifehac  difpurationcm , cum  fupponatidem  ambobus  circulis  per 
fc  centrum  clTe.Scd  non  eftperfe,  uerum  per  accides.  Attamen  de* 
inirordchuiufinodifolutionc.Primumquodipfcmet.  Ariftotelcs 
dehoc  nos  docuit  in  primo  Pofteriorum  dicens.Non  eft  igitur  ex 
uno  in  aliud  genus  tranfcedcntem  dcmonftrarc , ut  Geometricum 
Arithmetica.  Et  Auerroes  in  Commento  magno  inquit,  caucrba 
exponens.  Fieri  non  poteft,uc  demonftratio  transferatur  de 
arte  in  artem".  Et  ibidem  docet,  quod  neque  ut  ambse  prxmiC» 
fjcfint  communes,ncqueetiammaiortancum,ncutcxponeb5tAl* 
pharabices.  Verum  dicit,  lolum  licet  in  artibuSjqutc  funtincom# 
paratione  generis  adrpecicm,ut  iit  concludo  ucluti  pbyflca  ma* 
ior  propofitio,iii  fubieiflafcientiauclucimcdicina.  Vnde  codudit 
Philofophus.PropterhocGcometrig  non  licet dcmonllrare  quod 
contrariorum  unaciircicntiaifcd  necp  quod  duo  cubi  cubus , necp 
alrifcicntiarquod  alteriusmifiinhis  qujcitainterfehabcritutalte* 
rafubalterafit,itelutipcrrpe(5tiuaad  Geometricam, & harmonica 
ad  Arichmetica.Et  poli  docet  quod  etiam  non  liictdcmonftrare  ex 
communibus:  hasc  igiturratio  cft  ex  alienis  genere  atep  communi* 
bus. Quid, quod  non  foluit  difficultatem  qug  mathematica  totacft 
8^  innititur  manifeftis  principfjs.  Debuit  enim  oiienderc  quomo* 
do  tardius  moucatur  circulus  maioripfo  minorc;hoc  enim  eftnc* 
ceiTe  fi  codem  tempore  debent  xqualia  fpatia  pertranfire.Accipia* 
inusergo  quod  manifeftum  cli/cilicctueifiionem  eiTehancin  qua 
ccentrumpcrpctuo  per  tifquidiifantemlineam  fertur  in  m,  nullum 
autem  circulum  proprelTus  centri  efle  caufam  nifi  ut  rota  mouet 
currum  & currus  axem,  reuolutio  ergo  nota:  efficit  ut  fpatium  cg 
pertranfeatnota,8<[  ideo  motus  illc  circularis  non  eft, quia  circula* 
ris  motus  fit  manente  centro , fcd  eft  circulus  progrediens  uelut 
punctum  c:at  incirculo , hoc  eft  diferimen  queSd  pun<fta,uar{antur 
centrum  autem  non.Dico  ergo  ut  melius  intcHigas  quod  talis  rao* 
tus  cft  uelut  famulorum  fabrorum  qui  rotam  circunducant  domu 
impcllentes,talis  enim  motus, eft rc<ftus , 8c  cftimpulfionis  non  au* 
tem  circularis.  Etide6omniapuncftaa:qualitermouentur>&:per 
«quale  fpatium,  accidit  autem  uthic  motus  fiat  circunucrtcndo, 
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ficut  etiam  fitrahcmurfline.  Et  (i  quis  obqdat quodEaecrclpona 
fio  eft  eadem  cum  illa  qilg  tribuitur  Ariftoteli, dico  quod  non, quia 
inillafiipportUnturduofaIfa,unum  quod  principium  motus  ali^ 
quando  fit  in  cd, aliquando  in  ab, quod  pro  fecunda  parte  falfuni 
efiaiam nunquam  principium  poteft  eiTe  in  ab,nam  fiintelliga« 
mus  demodo motus, nonmoueturnecab  neccd  motU  circulari, 
quoniam(ut  dixi}motus  eft  ueiflio,feu  tra<flio,  non  circularis.  Siji 
autem  de  caufa  motus  rotabilia  efiiii  circulo  fempet* maximo , fcili« 
cet  c d & non  ab.Et  caufa  en'oris  hortim  fuit  duplex:  cum  enim  fcia 
renthancrationem,dubitaruntanarculus  cd  motus  effet  potius 
caufa  motus  circuli  a b,en  contr3,ided  protulerunt  ambos, ficut  illi 
quibus  fublata  cftres  aIiqua,ucnon  erl'ent,dicunthic,uelhicfubri.* 
puitremmeam  . Secundafuit,  quia  ncfciueruntdiftinguercintcr 
motum  per  circulum  &!  motum  circularem, cum  fit  magnum  diferi 
memmotus  enim  rota:  eft  per  circulum,  quiaper  circumferentiam 
cius,quajefl:  circuIus,nonautem  circularis.  Etfi  fuperius  appella^ 
nerim  circularem,cum  diftinxi  in  triplicem  motum  iphj rg  circum^ 
uolutioncm,  tunc  non  curaui  de  uerbis , quia  uerba  tuiii  nOn  erant 
caufa  erroris. 

Exbocpatetunum.quodefidiffidliuSjTcilicct  quia  certum eft, 
quod  tam  cd  quam  ab  monentur  fuper  retflas,  & ita  ut  fingula 
puntflacd  tangant fingulapundacg,  & ab  fingula  pundfaaf,  & 
tamen  c d circumfcrenria,au£  non  eft  arqualis  fefla:  cg,aut  circum* 
ferenria  ab  non  eft  arqualis  recfla:  af,  aliter  fi  ambai  circumferentia? 
ambabus  redtis  efienc  scqii  ai  cs,  cumredla:  fin£3:qualcs, ut  demon* 
ftratum  eft,  cftent  circumfercniix  etiam  a b & c d , tcquales  maior 
minori, quod  eftimporsibilc.Non  ergo  ualct  argumentum,  ifte  cir 
culus  circumfertur  fuper  reftam  aliquam , ita  ut  cum  redit  ad  idern 
pundum  redlam  pcrambulauit  ad  unguem  j ergo  illiusperiphcriS 
eft  a:qualis  illi  redar. 

Melius  ergo  fuiftet  Iiuius  reddere  rationem , in  quo  efi  tota  di&  Co'"< 
ficultas,nam  ina(ut  dixi)de  motu  circulari  nulla  eft, fi  quis  tam  pe* 
nitus  intro Ipiciat.  Sit  igitur  ut  ro  ttc  axis  c,  tranfeat  in  f,  Sc  quia  e a & 
f g aequales  funt  a centro  ad  circumferentiam , & a g aiquidiftans 
b c, erit  per  demonfttata  pundum  g ili  linea  fli,  ddponaraus  quod 
pundum  fucritffl,quod  translatum  j Sdretro  reuolutum  peruene* 
ritadh,&fecetemab  dr culum  in  li, dico quodneftpundumg, iit 
quo  etiam  eft  animaduertendum  dc  ftupore  horum  feribentium, 
necaduertentium  quod  punda  circulorum  ab  & c d retrocedunt, 
uerfus  a & c,&:  non  uerfus  o 5c  p,&:hoccft  quod  dedpitillos. 
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Quia  ergo  m cft  li 
&ef,igic  cum  n fit 
in  linea  em,  ericm 
Irnea  fhjfed  n cft 
eria  in  circulo  ab, 
igitur  cu  nullu  fit 
pundu  aliud  in  li^ 
neaffajCtcirculog 
q,^gcftn  cornus 
nis  fe(fl:io,  igitur  n 
pcrueniting.  Vis 
des  ergo  quodm 
retrocefsit  per  angulum  m g h,n  autem  antecefsit  per  angulum  n 
g f,qui  eft  ccqualis  angulo  m g h.Ex  quo  liquet  caufa  ditfiorum , & 
quod  non  intellexeruntquscftionis  fundamentum  cum  ferantur 
fingula  puncffa  in  unarcuolutione  aequaliter  cum  centro  motu  res 
iffoiS^moru  circumuoludonis  funt  immobilia, quia  tantum  rctros 
ceduntin  una  medietate, quantum  proccdimtin  alia» 
Propofitfocentcfimanonagefimarcptima. 

Curlances  adlociiruufufpc(iredeatimpcndetcsno,demoflrarc. 
‘com.  Aiias  cum  uiderem  apud  Ariftotelcm  &!  eius  expofitores  hoc 
Q/!#. 7» problema  j^on  fum  aufus.quia  ex  proprijsnonmihioccurrcbat 
i.\echM.  dembnftratio, rationem  reddere, at  confeiffa  dialecffica  ftatim  appa’ 
ruitmodiis.Sit  ergo  libra  a b appenfa  cx  trutina  c d , & Iit  perpon^ 
dus  educfialoco  e f,8d fublato  reuertitur 
ad  locum  priorem:  Et  rurfus  eadem  fi 
immineat  g dfuftentaculo  no  mouetur: 
igiturpalameft  quod  in  trutina  d egras 
uioreftquadf]nfifl:ensgd,no  efi;  adeo 
graLiis,aut  omnino  non  grauior . Necp 
poteft  id  accidere  quod  in  primo  cafu 
angulus  ede  acutus, (it  in  fecundo  obtu 
fus,nam  fi  ob  angulum  ede  acutum  defcedit  in  primo  cafii  e,  in  fes 
eundo  cafu  defcendetfquiapaiitcr  f d g acutus  aequalis  c d c, 

bocautemnon  contmgic.Mirane  dicam  ftultitia  an  audacia  eoru, 
qui  nihil  intelligentes  aufi  funt,haec  pertra<fiare,{perantes  in  tot  fes 
culis  nullum  futurum, quiignorantiam  fuam  8c  impoftura  depres 
hendat, dicunt  enim  quod  in  primo  cafu  produefia  quadam  reda 
ad  pcrj3endiculum,8(^  qux  fich  k maiorem  reddi  d e quam  d f,  ne  <5 
quomodo  id  (iatoftendun  t,&:  fi  (ut  dixi)  maior  fit  qua  d fin  primo 
cafu  maior  dfquam  deinfccudo  cafutergo  fiinprimo  cafu  de  des 
fcendit, in  fecundo  deicendetmagis  df,athocnonacciduTedfiaf. 

Oportet 
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<^pprteiigfturhoc  cfle principium  exDialcAica,  qup4  t 

grauiorem  c/Te  fin  primo  cafu,m  fecundo  nort  eilc  grauiorem , aut 
leniorem, ut  ne(p  ad  angulum  refugere  pofsimus,  ergo  fupponcrC 
oportcEqucemanifeftafuntjeeiregrauiorcmf.aliccr^niin  nOn  de^* 
fccnderctinonprohiberi  autem  in  primo  cafu  motum  prohiberi  in 
fecundo, aliteruelgrauiorfieretfjuel  maneret  eadem  grauitastfi^ 
quidem  maneret  grauicas , nec  impediretur  defeendere  < in  fc^ 
eundo  cafUjUtin  primo, atnon  defcend!t.Si  grauitas  mutaretur, igi 
turf  defccnderet  fecundo  cafu  magis  quam  in  primo . Quod  fi  di=» 
casnon  ttnto  fieri  grauiorem , igitur  f magis  depreffa  dcfcendcc 
faltem,at  nunquam  dcfccndit,  igitur  grauiorcft  fempcrequam  f, 
fedin  fecundo  cafuimpediturmotusnonin  primo. Caufagrauica# 
tis  efi,quoniamdeft  centrum  grauitatis,  quia  medium.igiturcum 
c8^d  confpirent contra finccelTe  eft  c defcendercperfupcriusdcsi^’’’’*^'’^’'^  - 
monn:raca,igicur  e defccndet  in  primo  cafu, quia  grauius  cfl:  ut  do« 
cui  nec  impeditum.  At  infecundo  cafu  e& dfuncgrauiora,fedd 
efi:  impeditum,quia  non  habet  motum , nifi  occultum  infidet  enim 
g d, igitur  tantum  ponderat  e quam  f,ergo  prorfus  nOn  mouebun^  ^ ^ 

tur,facit&adhocquddquxuis  latitudo  d,  fuficntaculi  prohibet 
motum,atdecfleuixpotefi.  Vides  ergo  illos  nugas  palamagcre. 
Primumdecftillis  dia1c(flica, deinde  ingenium  acre,  deinde  quod 
maius  cfi,uolunt  confefiim  cranfire  ex  principqs  ad  remota  theore^ 
mata, quod  fieii  non  potefi. 


PropoficiO  centefimanonagenmao(^aii9. 

Curfolidum  quod  cubus  uocat, pyramide ftabilius  fitjOfienderi*, 

LEMMA  PRIMVM. 

Siintra  circulum  triangulus  scquilacerus  deferibatur,  & ab  uno 
angulorum  per  centrum  re(fiaducatur,angulum  per  aequalia  diuis 
dct,&  trianguli  latus,  ad  angulos  redios  ei  infiftet,ipfa  ucrd  qu  e 
cx  centro  per  aequalia uicifsim  a trianguli  latere  diuidetur. 

Sit  ab  c arquilatcrus  circulo  inferiptus, 
cuius  centrum  d,  ducatur^  ad  ef  redaper 
centrum, & ducanturd  b & d qcrit^  cxhoc 
triangulus  ab  d f quilatcrus  triangulo  a cd, 
quare  angulus  b a d aequalis  ca  d,  igitur  ar* 
cusb  ca:qualis  ce,  igitur  arcus  b e eft  fexta  A' 
pars  circuli , quare  b c recfta  latus  exagoni, 
quareb  cerit  arqualisd  e,igftur  cum  anguli 
a dffintutrin(5re(fii,eritd  f^qualis  fe,itaqp 
f djtertiapars  fa  Sd  fb  dimidium  ab  quia  b c. 
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LEAIMA  SECVNDVM, 

Quadratum  latens  trianguli  a:quilateri  fe  habet  ad  illius  fuperfi 
ciem,uclatuscius  admediam  lineam  inter  latus  dodrantis,  8d  quas 
drancis  proportione  duplicata. 

co"’.  Quadratum  a b edarquale  quadratis  a quadruplum  qua 
f 7 ^'  drato  b f,igitur  quadratum  a f eft  dodrans  quadrati  a b.  Quod  ue* 
re)-  'i.itxi  tdfitexannfbeftmediumproponioncintcr  quadrata  a f,fb,rcs 
{am.  clangulum  i.oi tuv  cx  a fin  f bjcH:  cx  lateribus  dodrantis  a f,  & quas 

p.r  (.  -idn).  d,-a litis  b fquadrat!  a b, quare  cum  meuiiu  inter  a f fb  aequale  fas 
rEi™  ' ciatquadratumrcdtanguloafinfb,eritproportio  quadratiab  ad 
P„  , -.J-*  quadratum  mcdiscintera,f,fb,utlatcris  trianguli  ad  mediam  inter 
i.ofcx;i  ii.  latera  dodrantis, 8^  quadrantis  quadrati  lateris  ipfius  duplicata:rcs 
autem  afin  fb  eft  'arqualc  triangulo  ab  c, igitur  propor 
tioquadratiabadtriangulumabccftuelutlaterisabad  mediam 
intcrlacera  dodrantis  quadrantis  duplicata. 

LEMMA  TERTtVM. 

Propofjtioquacirafictibi  fph^crxinclu/iadtr/angiilum  pyramr 
discidciufpiiccrxinclurxjeft  uclutlatcris  pyramidis  feu  trianguli 
cius  ad  cathetum  fuum-. 


*•  Proponariireniinliiha’ra’diameterg,  & latus  pyramidisb  a,8i 
, latus  CLibib  h,qnx  corpovailli  fphxrx  includuntur: igitur  g erit 
poteftace  fcxquialtcra  ad  a b,&  tripla  ad  b h,igitur  b a eft  potcftate 
dupla  ad  bh,  quod  igitur  fit  ex  b a in  dimidium  fuum, eft  xquale 
'•  quadratobh,ig!turbh  cftmcdiaintcrb  a &'b  f,bf  enim  eft:  dimis 
^ diLiiii  b a, ut  probatum  eft.Qiiadratum  igitur  a bfc  habet  ad  trians 
gulum  ab  c,‘ut  ab  ad  mediam  inter  a f & i b duplicata:  Qijadratum 
I.  quoc^abfehabccad  quadratumbb,ut  ab  ad  mediam  inter  ab  & 
b f, duplicata  igitur  proportio  quadrati  b h ad  triangulum  ab  c,  eft 
ucIucJaterisab  ad  cathetum  af. 


LEMMA  CLVARTVM. 

Proportio  lateris  pyramidis  ad  axem  illius  eft  potcftate  fexs 
quialtera. 

fo"',  Intclligaturbafis  pyramidis  triangulus  abe,  S<^conuspjrrami* 
Pfr  47. pn  dis  k,  & qux per  centrum fphxrxtranlkcx  conokd,cumqpkda 
iwijitw.  angulus rctftus fit, erit  quadratum  kaa’qualcquadratiskd,da,at 
ummM  '•  dupla  d f,  Litprobatum  eft,  igitur  potcftate  fexquitertia  f b, 

kaucrd  eft  quadrupla  poteftacefb,quia  fb  eft  dimidium  ka,igitur 
k a eft  tripla  po  teftatca  d, igitur  k a potcftate  fcxquialtcra  k d,quod 
cratdcmonftrandiim. 

qej."'.  bxlioc  paret  quod  proportio  axis  pyramidis  ad  latus  cubicas 
dem  fphxra  circumfcriptorum  cftpoteftatc  fexquitertia. 

Quia 
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Quia  «nim  k a edpotedate  dupla  ad  b b,  &!  fef^jui^trra  pctci^a  cb"‘ 
tt  ad  k d^necelTtr  e(l  uc  k d Hc  focquucrtia  poteilatc  ad  b Ii. 

tSMMA  QyVINTVM.  \ 

Prifma  altitudinem  habens  pyramidis  & triangulum  durdeni 
ba/TmjXquale  eft  cubo  eidem  fphaera:  infcripto. 

Cum  enim  proportio  quadradb  h ad  triangulum  ab  c Ht  uelut 
abadaf,abautemadaf(itfexqu{tcrtiapoteftatcex  demonftratis,  i 
erit  quadratum  b h ad  triangulum  ab  cfexquiiertium  poteftate ; at  ^ 

cubibhaltitudoeilipfabh^prifmatis  autem  abcalcitudo  eR  kd, 


k d autem  potenda  fexquitertia  ad  b h, igitur  prifma  a b c eit  aquale 
cubo  b h, quod  fuit  propofitum. 

ExIioclcquitur,quod  cum  prifma  fit  triplum  fua  pyramidi, ut  c. 
ab  Euclide  habetur, quod  cubus  cft  triplus  pyramidi, quam  eadem 
fphajracircumfcribit. 

Nuncuenioaddemonfh’ationcmpropofitionis,&!  dico  quod 
corpus  difficile  eft  ad  motum, uel  ob  magnitudinem  bafis,  cui  infi#  e; 
detjuelob pondus, uelob  formam: nam  corpus  quod  forma  eft 
contra<!la,difficilemouetur,utpyramis,contra,quodprominetala 
teribus,facile  reuoluitur,ut  corpus  duodecim  bafium  pentagona^ 
rum,&  uiginti  triangularum ; ergo  cubi  fedes  eft  maior  quam  fua 
pyramis , Sc  pondus  triplo  maius , 8C  etiam  non  prominet  cubus,. 


ideo  pro  re  ftabili  pofitum  eft  corpus  eiufmodi.  Eo  quod  ob  gra« 
uitaicm  eriam.utdixijfitftabiliuspyramideciufdcm  fphfrg.Quod 
fictiamaflumerespyramidemjcuius  bafis  cfietscqualis  quadrato 
cubi.ipfafehaberetad  pyramidem  fpharrxin  grauitate,  uelut  latus 
trianguliadruumcaihetum,&;  ideo  proportio  ponderis  cubi  ad 
pyramidem  eftet, uelut  tredecim  ad  quim^  fermciergo  ratione  pon 
deris  efleclonge  ftabilior  cubus  ipfa  pyramide.  At  in  alqs  corporis* 
bus,qua:rationaliauocantur,non  eft  tanta  proportio  ponderis, 
bafis  eft  minor  & forma  prominet. 


PropoOno  centefimanonagefimanona. 


Rationem  remorum  nauim  impellentium  inuenire. 

Sit  aremi  extremum,  quod  manu  apprehenditur,  bfcalmus  cui  Co". 
iremus  infidette  extremum  aliud  latius  remi , quod  uocant  pah 
mam,  transferatur  nixu  manus,  & motu  corporis  a in  d,ut  c per» 
ueniac  in  c, furit  enim  scqualesab,d  b,  b c,  b e etiam  & angu^miBifm. 
liad  b contrapofiti , quare  trianguli  a b d &cbefimilcs,igitur 
primum  quanto  maiorpropofiiiocb  ad  b a, tanto  maior  propor»  per^,[c^ti 
tio  cad  ad,  & ita  ex  a:qualimotu  longius  transferetur remus,feu  EUm. 
palma.  Secundum, cum motusadfiatnixubrachiorum  &:!corpo» 
ris, quanto  magis  transfertur  corpus  eo  minus  opus  erit  brachio* 


rum 


Frop.  1 1 8 
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rumnixu,&itan^inuslaborabunt.  Ec- 
’quo  minus  laborabunt  brachia, plus  ^ 
corpus  laborabit.  Etide6,ut  declaras 
tum  cftfupra,mmbflaborcritcum  ses 
qualiter  ambo  laborabunt.  Tertium, 
quo  minor  erit  proportio  cb  ad  b a, 
eo  maius  fpatiiim  pertranfibit  remex, 

quiiriOuctcxaind,icd  canto  facilius  

■ rnoucbir,quia  labor  motus  b c minues 

tur,iitruprauifum  cftper  longitudinem  a b&db, ut  fupra  demon 
flrauimus  . Quartum  , cum  remus  tranfierit  quoddam  Ipatium 
iuxta robur, puta  ex  cin  e,ncccfl’e  eft  ut  eleuctur  fuper  aquam , tum 
quiaimpediret  motum  progrefitis  nauis,tum  ut  transferatur  ante: 
aliter  h transferretur antefub  aqua  difficilius  multo , quam  per  a& 
rem  transferretur, retroageret  tantundem  nauim , quannim  ans 
tearctroadam  impulit.  His  perfe  notis  dico, quod  translato  remo 
ex  cin  e,necejTeed  nauim  contra  transferri  exfin  g:nam  quiafmpc 
djmentum  cx  aqua  traniicur  cinc, maius  cft  quamnauisTupcras 
quam,&reinus  elebet  transferri  ex  a ind,  & non  poteft  transferri 
nifi  uel  (tante  naui,8c  translato  cin  c,uel  flante  a b c remo , Sc  tranfs 
lata  naui:&f  tunc  necefie  eft,ut  e progrediatur  ad  h,ica  dcilecabit  a* 
quam  c h,ergo  difficultas  manet  eadem  ferme,exhis  fit  motus  com 
pofitus,utpalmanonredeatufc5  ad  e,fedmancatremus  minus  ins 
c)inams,& quali  ad  perpendiculum  in  h.Etmanifeftum  eft,  qderit 
motus  compolitus  cxretrocefTuremi  &:procefl"iinauis.Qui  eriam 
remiges  circa  medium  funt  minus  laborarent,  (iremus  arqualitef 
promineret  extra  rcalmum,red  magis  laborant , quia  proportio  eft 
eadem , & a b cft  longior,  Si  crafsiorrcmus,  ut  minus  fle«flaturob 
longitudincm,aIiccr  (TcfTeraiqualis  crarsitudinis,&!  multo  longior 
fledcrcturautfrangcretur,idcdrobufliores  remiges  ponuntur  iii 
medio  tnrcmis.luuatur prarterca  motus  nauis  prorfum  cx  percuC» 
fionercmij&impctu  iam  aquifico cum  nixuremiinaduerfumiu* 
pcrueniente.Rurfus  cum  nauis  transferatur  eodem  tempore  ante 
quo  a progrediturad  d , manifeftum  cfl  quod  magna  pars  cfl:  ex 
motu  nauis, non  nixu  corporis  autuirium:  &:ita  quod  celerius  mo 
uctur  cxcinh,  ab  initio  dum  nauis  quiefeie,  aut  tardius  mouetur, 
tardius  autem  dum  nauis  progreditur. 

Propoficto  ducentefima. 

Cur  temo  cu  paruus  fit  magnam  nauim  agerepoteft:  &cur  cum 
uariccas  fit  in  prora, ipfe  conftituatur  in  puppu  Ec  cum  tranfuerfira 
ab  aqua  prematur, reda  nauim  dirigat  i 

Dixi 
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Dixi  quod  in  hipomochlio  paruaiiarietasfitinmotuugituria  ^ 
ieui  caufa  magnum  nauigium  impellitur  aut  uariatur.Cum  enim  k 
trasfertur  ad  b,  fit  minima  uarietas  in  c, igitur  a parua  poterittran& 
ferrijtum  uero  quod  debuit  trasfcrri  ad  qtransfertur  ad 
d,nam  motus  ipfe  ab  alia  caufa  fit,  uejutueto  aucrcmis, 
ita  non  eft  difficultas  nifi  propter  motum  aqu2e,rdlicct 
ut  tabula  fcindat  illam.  Ad  hoc  autem  contulit  illud 
quod  intra  nauim  prominetutucdis  rationem  halieat,  / 

& ob  id  facilius  uerti.  ' d/ 

Similiteruarietas  in  puppiexigua  eficaufamagna: 
uariccatis  in  prora, quod  autem  poteft  fieripaucioribus 
6<!faciliori  modoid  dcbctfierfhacigiturcaufain  pup« 
pi  temonem  coiiftitucre  oportet  feu  gubernaculum. 

Cum  autem  impellatur  a mari,  neccifc  cft,ut  a latere  excipiat 
aquamica  ut  tantum  pendeat  in uiiampartem,  quantum  nauis in 
aduerfam,nam  fi  nauis  honpenderet,  gubernaculum  retfie  dirigCis 
retunVtergocxduobusobliquisunureiflumcohffitui  Ji 
tur,ita  exiiaui  8(!guberrtaculo,narnfintab&cb.5<Jim*  J,i  . 
pcllaturad  d, impelletur  per  mediam  lineam  b e &non  A\  . . 
perabnequecbjigituroportettemonempenderecxad  _ j 1 y“.’. 
serfo  inclinationis  nauis.  Eftetiani  alia  ratio,  quoniam  ^ 
nauis  fecurior  redditur,  nam  quemadmodum  quodin 
medio  eft, facilius  impellitur  tranfuerfim,  quarrt  quod  pendet  iri 
comranum,ita  & in  gubernacuIo.Eft  &id  ob  necefsitatem,quom^ 
am  motus-  'aqua:  plerumque  eft  in  partem , uelui  & uentus  ad  Ia=* 
tus  eius  fituSjfccundirm  quem  moueri  debet  nauis.Sicut  igitur  8d 
iiela&  malus  inclinantur,ut  motum  direiftum  efficiant, quia  alio 
dirigitur  nauis  quam  qui  mouetuentus,itadeteinonecompar^ 
tioneaqua:. 

Propofitioducerttefimaprima.  , 

Siduzclinea:  nonfecantes  circuli peripherian1munupun(ftu,cx 
eacoeaat,exceriusneceireeftillaspcripheria  cotentaelfe  maiores 

LEMMAPRlMVM. 

Si  fuerit  proportio  primi  ad  fecundum  maior  quam  terti)  ad 
quartum, critprimiadtertiummaiofi^uamfecundiadquartum^ 

Quamuishocdemonfti'eturaCahipano,quia  a c ( 

tamen  facileeft  hicadijciHiir.  Sitigiturmaiora'‘^g — ' 

ad  b quam  c ad  d’,  dico  maiorem  eife  a ad  c quam  p<t  i a.eiuf 

b add,  quia  enim  maior  eft  a ad  b quam  c ad  d fiat  c'  ad  but  d ad  e*'"*  _ 
evit^  e minufquama,  eigiturad  cutb  addfediuaioraadcquam 
C ad  e igitur  maior  a ad  equam  b add.  Pem.duf 

V L E 
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LEMMA  ^ECVNDVM. 

Si  fuerint  quatuorqua«ti=*  ^ j 

per8.5Hf»=>  tatcs, quarum exceflus primae g —g — ^ ^ r ^ 

pifrfuprafccundam,  fitminorexs  z_| | I | 

?lri'o‘qum  tertigfupra(quactam,fi£^ primanon minor  tertia,  erit propor 
ti  Elm.  rio  prima  ad  fecundam  minor  quam  tertia  ad  quartam. 

Co».  Sit  exccITus  a fupra  b c,g  b minor  cxceffu  d fupra  e f qui  fit  h e,di^ 
^^‘^•^"‘fcoquodproportioaadbcefi:  minorproportioned  adef.  Quiit 
fei-  g.ciH/-  ^ efi  maior  d,&bg  minor  h e,  erit  maior  proportio  a adb  g 
dm.  quamdadh  e,ig{turfiataadgkutdadh e,critergog kmaiorgb 
pfr  I i.^um  q [lare  k e minor  b c ex  communi  animi  fententia , eft  autem  a ad  k c 
utdadef,minorautemaad  cb  quamadk  c,igiturminoraadb  c 
quam  d ad  e f. 

Si  intra  circulum  aequicurium,  & fuper  eandem  bafim  figura  x^f 
quilatera  &!  aequiangula  coftituatur,crut  omniaillius  latera  pariter 
accepta  minora  duobus  triangulilateribus. 

Co™.  Situt  proponitur,  & producanturb  d8C 
c e qufc  concurrent  intra  triangulum, quia 
anguli  db  c & e c b fupponuntur  gquales,  & 
dui^ad  eproducanturd  fl,&eglqu£c  con^ 
curre: intra  triangulum  k d eutpropter  ean* 
dem  caufam, igitur  ab  & a cfunt  maiores  kb 
^k  c, ergo  maiore?  kd,d  b,&  k e, e c quia 
(unt  ejedem.  Dudlf  quoque  de  fimili  modo 
k d & d e,funt  maiores  I d &!  1 e>igitur  I f,f  d & 1 g,g  e, igitur  ab  & a c 
maiores  funtb  d,d f,f  Ice  c g glpariteracceptis.RurIusdudafg: 
f-.l  & I g maiores  funt  m f & m g, igitur  ab  & a c funt  maiores  omnw 
biis  lateribus  figura:  inferipta:. 

!C«r™.i.  Exhoepatetquodiatera  polygonia:  fi^ 
gura:  g quilatera:  &:  aequiangula:  inferiptp 
portioni  circuli  funt  minora  lateribus  tra* 
pezij  circunferipti  eidem  peripheria:. 

Co'".  Sit  ergo  trapezium  aghb  circapcriphc 
ria  ab,  a in  ea  inferipta  figura  polygonia 
a:quilatera  & jcquiangula  a c,dfb.Bt  quia 
trapezium  eft  figura  cuius  oppofita  duo 
latera  funt  aqualia,  & duo  anguli  fupra  ba 
fim  £cquales:itcm9  duoinfummitateinui  ^ 
p^. . cem  f quales,  tagee  in  medio  peripheriara 
f”'  patet  duAis  lineis  ex  centro  ad  ex# 

EUin.'  ^ema  trapezij  .Et  ideo  etiam  pundu  medium  polygoniJPjquare  ex 

iio< 
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Iioclcmrtiatcduolatcragd&gadtfducfla  ad  asquicrurium > erunt 
maiora  lateribus  polygoni^,  Bc  fimiliter  duo  latera  h d maiora  latc< 
ribus  poIygonicC  mclufac,ergo  latera trapezij  emnt maiora  Omni# 
bus  lateribuspolygoniarinclufz. 

Ex  hochabcnirdemonflratio  propoiitionis:fintduaElinea:a  b Com. 

8^  a c quae  comprehendant  portionem  cir# 

culibcjdicocas  eflemaioresbcportione,  l[  ^ 

fienima  b8^a  cfunt  aequales  diuifo  arcu  J /\ 

bcpersequalia  inf,  ducam  contingentem  / yK  \ .firi.o-i, 

hfk,finon  iacianttrianguluma:quicrurie  / \ \ 

umbcdiiiperb  c,  & cuius  ambo  latera pa 

ricer  accepta  iint  tcqualiaa  b Siac.Etdu^ 

cam  contingentem  & habebo  trapezium  i,  c 

bb,c  k.  Qiiarefiperjpheriacirculib ceft 

5'Unoi‘db  &^dcpariter  acceptis, habeo  intentUjii non  toties  diuida 

ri-ripheriam  per  aequalia  ut  fiat  ffgurapolygoniafuper  b c a;qu!la# 

: :ra  & aequiangula,cuius  diff^entia  aperipheria  fit  minor  differen 
tia  db  & d c a trapezio  b h,k  c,id  cft, tribus  eius  lateribuSjnam  cuni 
d h & d k fint  maiores  h k, confiat  quod  d b & d e funt  maiores  h b, 
k c & h kigimr  fit  differen  tia  illa  1,&  differeria  peripherig  a lineis 
polygonixminorl : igitur  cum  peripheriafit  sequalisaut  maior 
d_b&d  c,&diffcrentiaalateribus  polygoniajminorquamd  b 8^ 
d c,ab,hb,hk,k  c,cn'cminorpropoitioperipheria:adla!tera  poIyrfPfrza.f>«> 
goniae  quam  d b & d c ad  tria  latera  trapezrj, quare  minor  propors 
tio  peripheria:  ad  db&d  equam  laterum  polygoniae  ad  tria  latera  penUmma. 
trapesrj,  fcd  latera  polygonia?  fune  minora  tribuslaterib.  trapezq,  Per  cer'“. 
igiturperipheriab  cefiminordb  & de,quodcrac  demonftrandu.  J ifnmutisi 


S c H O L f VM. 

Hanc  propofitionem  non  fcripfi  quod  cflecmagni  momen  ti,fed 
propter  modum  probandi, fi  enim  reipicisexuno  oppofito  fcilicct 
quod  peripheria  circuli  fitmaior  trianguli  lateribus, oftendo  de>i 
monftrationenoii  ducente  ad  inconueniens,fed  fimplici  quod  ipfa 
peripheria  eft  minor  trianguli  lateribus, hoc  nunquam  fuit  faififi 
ab  aliquo,  imduidetur  plane  impofsibilc.Eteftres  admirabilior 
qua;  inuenta  fit  ab  orbe  condito,  fcilicee  oftendere  aliquid  ex  fud 
oppofffOjdcmonfirationenon  ducente  adimpofsibile&:ita,Utiio 
pofsitdcmonfirari  ea  demoftrationenifi  per  illud  fuppofitu  quod 
efi  contrarium  conclufioni , ucltit  fi  quis  demonfirarec  quod  So#f 
crates  efi  aJbusquia  efi  niger,  Stfnon  poffet  demonfirare  aliter, & 
ideo  eftlongc  maius  Chryfippeo  Syllogifmo, 

Ex  hoc  patet  quodpars  lineae  exterioris  qua»  tangit  circulum  Cor'“.». 

V z intci-tf 
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intercepta  H linea  ex  centro  longior  cft  peripheria,  (ImiUter  iae 

tcrcepta. 

Cc”.  Siepordo  dreuH  a e,&  linea  a b intercepta  a linea  c b ex  centro, 
dico  a b efle  longiorem  a e, ducatur  b e sequalis  a b,ad 

;Pn-8.(rimi^>*it9^gulusecb  sequalisaeb, igitur  arcusad,a:s 
Bltm.  qualis  d c, quare  a d erit  dimidiu  a e , & a b dimidium 

*’H*^*^*'^ab,be,faflaenimfuitbc2cqualis  ab, cum  ergo  per 
^ prsfentemdua:IineaEab,be,fintniaioresae,igitur  per  commiu 
nem  animi  fententiam  ab  maior  a d. 

Propondoducenteiimafecunda. 

Rationem  ftrepitus  oftendere, 

Cm.  Ficftrcpitusobmultitudinemaerispercufsi.uelut  cum  tabulis 
percutimus:&  cauitaium  caufa,  unde  ligna  & tabui «e  leues  magis 
ftrepunt,&illud  Virgili) : 

Sonitumcp  dederecauernac. 

Tumuerdob  idusimpetum, impetus  aiuepartimuelocitatis  cau« 
fcjpartim  anguHia:  loci.Fulmen  edit tonitruin  quo  & caua  nebula 
cxcipitacrcm,&f  multum  impetu^  maximo  delatum,  obftrcputau 
tem  metalla  magis  quam  ligna  eo  quod  magis  ob  continuitatepar 
tes  moueancur.Indido  en;,quodintentautxs&  tenuia  maiore  Hre 
pilum edunt:&dumfonant tremunt, aurum  autem  parum  fonar, 
quoniam  denlifsimum  eft, et  minus  intentum  argetum,  minus  den 
fum,& magis  mtcntum,quod  autem  intentum  m totum  fimulmo 
«etur,&;oDidftridet:Iignumaute&tabuIaronat,nonquia  mmea 
talium  percutiat  aerem, fcd  quiain  eo  aer  percutitur.  CrafTum  aute 
metallum  8i  lignum  non  adeo  fonanumeiallum  quoniam  non  mo 
uct  acrem, non  enim  moueturdignum  quoniam  non  moue^ur,nec 
in  co  qui  eft  in  clufus  acr,ad  autem  facile  mouetur,&  ob  id  in  ligno 
cauo,etiamfIcraftum  iit, ftrepitus  magnus  editur.  Ergo  etfiiehtie 
ficmetalIum,quod  infixum  eft  tabulp,  refonat  multummo  quiamo 
ueatur,fed  quoniam  ademin  tabula  cocutitNetp  enim  tabulaper 
fcfola,qu3e  etiam  nimis  tunderetur  fonum  edere  magnum  poteft 
quoniam  cedit:Oportet  autc  non  cedere  quod  refonat, necp  metaU 
!um  fi  craftum/ed  hebetem  fonu  etiam  tabulpinfixum  reddit, quo* 
niam  nccp  moueri  poteft  infixum  &!  crafliim,ncc  cauernofum  cft,& 
tamen  excipit  idum,nc  lignum  refonec.  Velox  autem  idus  no  aena 
tum  fonu  reddit, &!fi  cum  impetu  fit:  indicio  eft  tonitru  & maching 
bcIIicxignepjContra  anguftafiftula  acutu  fonum  reddit,  ctiaremif» 
fe  inflata.fgituraerfoni  caufa  eft  fecundum  motu, ubi  ergo  mulnis 
aer  & magnus  motus  ibi  fonus  magnus.Multus  quidem  aiicin  ca« 
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oernofo  corpore, qui  grauifsimu  editronumterclufuSjUtctiainuo 
cibus, aut quiaamagnd  corpore  ftridulus  effidmr,  aut  inter  duo 
corpora, qui  grauitate  medius  eft. Impetu  uerd  cffidtintetifus  non 
magnus, nam tonitrus^cul audimus noniftum  quamuis  cclerrw 
mum, acutum  ucrd  ob  anguftiamloci.Atcp  hg  caufgfuntfonorum» 
Propofitioducentefimatertia. 

Curfcytalis  onera  portentur fadlius, explorare* 

Demiror  no  exaifle  caufam  manifeftifsirna 
Ariilotclem  non  alTecutu  fui(re,aat  potius  ad 
nos  corrupta  feripturam  peruenifle:  nam  qui 
exponut  multo  minus  intelligut.Sit  ergo  cur 
rus  humilis  fcytalis  incumbes  ab  c.  Diximus 
autefupra  quid  efTct  fcytala  8C  currus  rotis,  q 
funtlongcmaioresfcytalisefgh,  demSftran 
du  eft  fcytala, quamuis  minoris  ambitus  ma< 
gis  mouere  ^ rotam, cu  ergo  de  una  demon.* 
ftrauerimuSjde  olbus  erit  intelligendu.  Quia 
ergo  fcytala  k I m habet  hypomochlionin  k et 
jn,&!  podus  premitin  l,igit  rota  uerfarilis  mo 
uebic  tanto  facilius^ccdendo, quanta  eft  lo^jtudolm  &Ik, fed&J 
rQtuIpillguerfabutliypomochlion,qdeftIcopararionck&m  col« 
lopum,igicfacilius  multo  uerfabic  currus  a fcytalis^  rotis.  Ethoc 
eft  quod  dixit  Philofophus.In  utrif<5.n.his  reuoluft  drcuUis  et  mo 
tus  impellit.incelligit  mutua  commutatione  hypomochlq  cum  coi 
!opibus,nam  ut  trahatur  rotulg  g funt  hypomochlq  loco,collopcs 
terminant  in  medio:uc  aut  uertat  axis, qui  Sc  hjpomochlion  in  me« 
dio  collopu  mitium  fintrotuIa.Bxquofequit,^d  quanto  logiorce 
erunt  1 k 1 1 & I m,tanto  facilius  mouebunt  currus , at  quanto  humi« 
liorcs,modd  non  obruantur  in  terra , quoniam  tardius  moucntur, 
qua:  minorem  habent  circuitum, qu«c  autem  tardius  mouentur , fa 
dImsmouentur,utfuprafacpiusdemonftratum  eft:Ob  has  ergo 
duas  caufas  pondera  faciliusferuntur  curribus  cumfcytalis,  qu^n 
cumrotismagnismodd  terra  non  obruantur. 


Prop.i  t4t' 


Propof.  7 1' 


Proponcioducentenmaquartfl. 

Curpluribus  trochleis  pondera fadlius  elcucnturoftcnderc. 

Didum  eft  iatis  de  hoc  in  lib.de  Subtilitate,at  nunc  quo  d ad  de**  Co».' 
monftranonem  attinet  eoru  fubijciam.Quia.n.fingulg  rotulg  diffl 
cultermoiient,igiturneceneeftfingulas  participes  effe  grauitatis, 
igitur  & totam  grauitateeflediuifam:quareutinprgcededfadlius 
moueri.Habcnt  & rotulg  ipfg  centrum  fcu  axem  hypomochlij , feu 
fulcimenti  loco, ambitum  autiuxtafemidiametrum,uelutcollopcs 
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feuueAes,quarc  tanto  facilius  moucbuntur  quanto  maiores  erue, 
&utplures.Vnaenim  alterius  loco  fungitur  uedis.Troclilea  quis 
dem  eftjUtuidcSjinftriimentumlongum  fupra  anguftius,fcdnon 
craflum, in  quoplures  orbicuIifolentcollocarijUndefacpenumero 
trochlea:  nomineintelligimus  orbiculos  eiinclufos,  circa  quos  fus 
jiisuocaturjUtintrochkis&orbiculi&funesincluduntur.Succus 
lis etiamfolentcapitafuniumtrahi:utue<flisauxilio  imo  nonnuns 
quam  rotarum  facilius  pondera  elcuantur. 

Pr6pofitioduccntefimaquinta,fuperucrbis  Platonis, 
deiineReipub. 

) Eft  autem  ei  quod  diuinitus  generandum  eft  circuitus,  quem  iiu 
merus  cotmetperfedus.Humanxucrd, in  quo  primum  argumen 
taliones  fuperantes,ut  fuperatse  tres  diftantiseiquatuor  autem tcr« 
minos  accipientes, fimilium  Sc  difsimilium,abundantiu  dC  deficieii 
tiumcun(flacoiTefpondentia,8(!rationcmhabenciainuicem  effece 
runt. Quorum  fexquitertium  fundamentum  quinario  iundlu  duas 
efficit  harmonias  ter  au(n:aquidem:a:qua!cm  aequaliter  centum  to 
ties,quandam  autem  tcqualem  quidem, longitudine  aut  lingiilurti 
quidem  numerorum  adiametris  ratione  habentibus  quinarijindi 
gentibus  uno  fingulistnon  habentibus  rationem  autduobus,cen* 
tum  autem  cuborum  ternarq. Totus  autem  hic  numerus  geometri 
cus  talem  authoritatem  habet  ad  potiorcmdcteriorcmcp  genera* 
tione, Quem  locum  Ariftoteles  ita  declarat.  Qiiorum  fexquiter* 
tium  fundamentum  quinario  coniundum  duas  exhibet  harmo* 
nias, inquies, quado  numerus  diagrammatis  huius  efficiat  folidus. 

vv<t6hh^  fundametumintcrprctatusfum,quodiadixpro  laterciii 
hac  materia  accipi  pofleuPar  eft  ut  in  diuina  generatione  numerus 
acciperet perfciflustvitintclligat generationem  confcftimfcquicor 
ruptionemmam  fermo  eft  de  corruptione, corrumpitur  aut  unum* 
quod^  ut  aliud  generetur, malum  enim  eft  ob  bonum, non  contra. 
Liquet  autem  ex  Euclide  talem  numerum  cfTe  odies  mille  ceniuui* 
ginti  odo.Ethic  eft  finis  omniu  urbium  diuinus,cuius  quadruplu 
uelutin  ccelireftitutionibus, ac  continuato  ordine  folct  obferuari, 
eft  prope  annus  magnusmerifimile  eft  enim  tato  tempore  cofimdi 
decima,fcilicet  totius  circuitus  parte.Humana:  uerd  intelligit  qua* 
tuor  a monade  numeros, aut  in  quauis  ratione  principium  Ii*  [ s 
neam  fupcrficiem  corpuSjUiunu,  duo,  quatuor,  odo  pariter  1 n 
odorduodecimdeccmodouigintifeptennter  hitcfunttria 
fpatia,&!odocumuigintifeptemfuntdifsimilia  &!  deficien*  — — 
liarniaiora  cmfunt  fuis  partibus  a quibus  numerantur.Contrade* 
cemodo  Sc  duodecim  funt  fimilia  at(p  abundatia,&:  coiTefponden 
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tcmbabencrationemmuicem.  Hxc  Ariilotcics  omittit, ucad  in* 
troducfiionem,non  rem  pertinetitia,uelut  & Hnem  tanquam  ex 
prsEcedentibus  notum.  Vndeuerba  Ariftotclis  funt  ad  unguem 
eadem  iierbis  Piatonis.fdlicct : Quorum  fexquiterrium  fundae « 
mentum  quinario  iun(ftum  duas  efficit  harmonias : loco  autem  ter  « 
. au<fla  quidem, rcribitAriftoceIcs:cfficiaturfoIidus,  id  eft  cubus , ut « 
in  quadratum  fuum  ducatur ; loco  autem  uerborum  aequalem  ac«  « 
qualiter  centum  centies,ufqueillucadiamctris  rationem  habenti*  « 
bus  quinarii  ponitnumerum  diagrammatis. ' Eftaiitem  diagram*  « 
ina,quodPlatouocatdiametrum,cumnumerus  poteft  fermedu^ 
pium  numeri  alterius, ut  3 duplum  2,  &:  7 duplum  5 , & 17  duplum 
j2,S<ffempernumerus  hic  dimetiens, excedit  duplum  alterius  uno, 
quod  ex  his  patet,  qujc  ab  Euclide  demonftrata  funt  in  decimo  li* 
bro. Quare  fi  debet  cfle  quadratum  eius  monade  maius  duplo , ab 
terius  quadrari,  & duplum[alcerius  quadrari  eft  par, igitur  addi* 
tamonadeeritimpar, ergo  latus  eius  dimetiens  impar  fempertla* 
tera  autem  ipla  quadratorum , qux  duplicamur  aliquando  pa* 
riafuncuta,  & tunc  quadratum  dimetientis  eil  unum  plus  duplo 
ut  9 cft  maius  8 monade, fi  ucrd  latcraimparia  fine,  critquadratum 
dimetientis  uno  minus  duplo,  ut  4^  quadratum7  efi  minus  uno 
50,  duplo  25,  quadrati  5.  £x  quo  patet  agnatio,  ut  ita  dicam  in* 
tcr7&:5. 

Cum  ergo  dicit, quorum  fexqiiitertia  eft,  aefi  diceret,  exhorum 
numerorum  ferie  fumemus  feptenarium  principium  epitrite,  dC  di* 
metientem  5 , quos  fimul  iungemus. 


Propofitio  diicenrefimafcxta. 

Rhombi  pafsiones  quafdam  declarare. 

Sit  a d refla  diuifa  in  k per  «cqualia,cui  fu* 
perflent  kb  Sdk  c ad  perpendiculum  inter  fc 
aequales, & fingultC  caru  minores  k a & k d, 

Sl  perficiat  figura  quadrilateraab  d c,  cuius 
latera  erunt  omnia  aequalia  inuicem,&angu 
li  a & d oppofitijSi::  b & c oppofiti  etiam  inui 
ccmgquales.Sedb  &c maiores  erunt  a&d; 

Sc  ideo  talem  figuram  appellaui t Ariftoteles  rhombum  a pifcis  fi* rin». 
militudinein  medio  latioris  qua  in  extremis, cuius  tamelongitudo 
laritudinemaioreft.DicitergoAriftotcIeSj^dfirhombus  ipfecir*Qgf/{.  2 j,' 
cumuoIuacur,itautb tranfiretpcrb  ac,  &a  peracd,amaius  {pzstitcb, 
tium  tranITret  exrefla,fcilicetak  d quam  b, quod  tranfiretb  kc.  Et 
adhocaflumit,quddcum  angulus  efiemaiora, igitur  dua:  line* 
acdfuntminus  Curu*  quamdu*bac,igiturbac  habent  ratio* 
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nenicut’rui,&acdre<fii.  ErgoEm aequali  teporis fpatiob,fuperes 
b a c & a,a  c d, magis  pcrrciflam  feretur  a quam  b , fed  quod  rc<flum 
eftmaius occupatfpatium:igitur  uelocius  ferturaind  compara* 
ijonehabita  ad  a d quam  b in  c,comparationehabita  ad  b c. 

Pro  intcUc(S:u  reliquorum  ab  eo  di»florum,&  quomidam  mira* 
bilium, proponatur  alius  rhombus  illi  gqualis,in  tabula  pidus  deU 
ncatislatcribus  & diametris, quifitim  on  diametri  Ipo  &!mp 

nj&abfcindaturhiccxfupcrficiCj&^fuperponamritajUtpunAaltn 
on  ordinarim  cadant, & aptentur  pudlis  a b d c,8^  p aptetur  ipfik. 
Er  tunc  li  rhombus  1 o totus  moucretur,ncccirc  eft,ut  rnoucatur  fe* 
eundum  latus  al{quod,utpotelm,&gq\udifi:ans  abigitur  dicetur 
ir.oucri  fuper  latus  aliquod>fciIiceta  c:at<^  hic  eft  mo 
tus,qucm  Ariftotelcs  uocat  motu  a b fupcrlatus  a c. 

Si  aut  fingamus  quiefecre  latus  aliquod  1 o , ucipars 
lateris, non poilct  omnino  moucri  in  fuperficiead 
-rhombi:et  ita  no  perinde  eflfet  ac  fi  a d rhombus  mo*n 
ueretur,quod  tamen  fupponit  Ariftofeles.Necp  etia 
fi  quicfccrci  puinfitum  aliud  quamp  habcrctratio* 
nem  motus  rcguIaris,quod  ab  illo  fupponitur : rcli* 
quum  cft  igitur, ut  rhombus  1 o moucaturuicc  rhombi  adferuan* 
do  centrum, id  eft  pun(fl:um  p m,pun^lo  k.  Dicamus  ergo  primum 
de  motu  compofito  Ariftotclis,3<!pdft  deiioftro. 

Moucaturimfupcrac,scquidiftansfcmperab,ut  feruet  fitum 
quem  habebat  ita,quod  extremu  linea:  1 ni  fit  femperin  linea  a c,  & 
Ipuncfrumquodgerituiccm  a,defcendat  tantum  in  lincalm,quan* 
tum  1 extremum  in  linea  a c:dicit  Philofophus , quod  a feu  1 femper 
defeendecin  Iineaad,&  erit  in  e a.Supponatur  q>  latus  I m 
erit  ln,ft,ducatur  aut  exrpunefiro  fetilionis  diametri,  latcrislmli 
PfTS4./fltfinearq,a:quidifiansaf,igicrhombus  aqrfcft  fimilis  rhombo torf 
abdcjS^^portioafadfrjUtacadcdjfcdaceftgqualiscdjigitaf 
efi  arqualis  f ijfed  1 defeendit  in  1 m , quantu  eft  a f ex  fuppofito,  igit 
pundu  l femper  erit  in  lineaa  d.Poft  deficiunt  quxdam  ucrbarob 
quae  nemo  inteUexitfententiam  Philofophi,&ftameaufifuntimpo 
ncixledoribus,tan^intcIlcxincnt,trcs  fimul  errores  admittendo, 
fcilicet  Ariftotclem  ob  propriam  ignoranriam,ut  ftultum  accufarw 
do.quifalfa  dicat, & demonftrare  nitaturrprodunt  fcipfos  cum 
, fua impudentia.  Etledoribus  imponere  conantur, debetergofie 
legi(bmip(ab  c diametro  latiim,  ubi  latus  b d moneatur  in  late* 
» i'c  b a , & b xqualiter  uerfus  d in  b d , xquahs  enim  cftipfa  b c) 
T unc  enim  confiat  ut  hic  dixi,m  moueri  per  b credam  ut  1 pet  a dr 
Dicit  eroo  cu  b d moueat  in  b a.tranfit  unico  motu  tota  b a , pun. 

dum 
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tamen  b,c|uod  moue^  duobus  motibus, non  pmranilt  niH  b e, 
quazpoted  elTc  minor  b amam  codat  quodquadomeritin  a, o erit 
in  e,&quiamdefcendiEino,ineodemtcmpore,ergo  o erit  in  c, 
traiiuitremperpcrre<flambcigiturmcftminu8motuduobusmo 
tibiis  quam  m 1 unico  tantu.Btquia  aliquis  dicerepotuiiTet  non  ed 
mirum, quod  m ticminus  motum  duobus  motibus  quaml  miatus 
unico  tantum;quiammoueturmotu  contrario  motui  lateris:  nam 
latus  m o mou^tur  in  latere  baafcendendo,etpun(fhim  m uerfus  o 
in  ipfo  m o defeendendo.  DiciiPhilofophi»,  hoceft  mirum, quia 
cum  idem  contingat  in  motu  I, cuius  latus  mouctur  per  a c,&  1 per  1 
mrecedendoinpartem contrariam, nihilominus  uelocius  motum 
eft  l,quam  latus  1 m,quiaa  d eftlongior  a c.Ex  quo  patet, q?  qugftio 
Pbilofophi  eil  una  tantum, & non  dua?.  Et  eft  cur  motum  duobus 
motibus  in  rhombo, in  uno  mouetur  uelocius  latere  tantum  moto 
uno  motu, in  alio  tardius.^Et  quia  aliquis  dicerepolTet,  qd  b epof* 
fcc  cflclogior  a cjDicii  Philofophus,uerum  eft,  fed  ego  poflum  iri=* 
uenire  talem  rhombum, qui  etiam  habeat  a clongiorem,&  tunc  nu 
hilominus  fequit  quod  dico.  Aliud  aut, quod  docet  ex-hac  demon* 
ftrationc,eft  q>  ex  duobus  motibus  reftis  diuerfis  poteft  fieri-unus 
motus  retftusdiuerfus:igituridempun(dum,puta  formica  poterit 
fimulj&ffemelmoueri  duobus  motibus  recflis  diuerfis.  Bt  hoc  eft, 
quia  primus  motus  eft  reiftus  folum  fecundum  formam , &!  non  fc* 
eundum  materiam : & alter  fecundus , fcilicet  miftus  eftfecundum 
materiam  8c  non  fecundum  formam  perrectam. 

Ex  hoc  fequit  aliud  magis  miru,et  eft  iuxea  noftru  motum  rhom 
bi I o in  rhombo  a d,fixo  centro  p in  centro  k,&:  moucat  quomodo 
libet  Ijdico  quod  1 f femper  tequalis  erit  af, quia  em  kl  &k  afunc  a:* 
quales, cu  eftent  una  linea  ante  motum  dutfta,  1 a erit 
angulus  k I a,ccqualis  angulo  k al,  fed  angulus  k a c 
eft  arqualis  angulo  k l m,cum  angulus  kl  m eflet ide 
angulo  k a b,&  angulus  ka  b eft  «qlis  angulo  k a c, 
igitur  angulus  k 1 m eft  a:qualis  angulo  k a c,igit  refi 
duus  fl  a eft  aqualis  refiduo  f al,  quare  f a «cqualis 
fl.Si  igitur  quantum  procedit  latus  ml  in  a c,tacum 
defccndat  pundum  in  linea  Im  pundum  perpetuo, eritm  lineaa  c, 

&^pcr  eam  mouebitur.Vndefcquitur  quod 

Quod  pundu  1 mouebif  duob.motib.unoredoin  Iiiiea,fcilicct  *• 
1 m,&aIfcro  circulari.f.circa  cencru  k,  & tn  niouebit  uer^  motu  re* 
do  tm  in  alia  Iinea,fcilicet  a c,^  boc  eft  primu  admirabile.AIiud  eft 
Quod  pundu  I mouebit  duobus  motibus,&per ipfos  moucbic  Cor".».' 
ad  ungue  uno  motu  aqualium'  eoru,itaqd  alius  motus  nihil  addet 
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nec  minue^, Patet  quia  mouebitur,gratia  exempli, primo  motu  ex  1 
iiif,&!pbftmotiicirculari,  & iiere  erit  motum  ex ainf,quimotU8 
eft  aequalis  motui  priori  proprio, folo  ex  1 in  £ 
PropofitioducenccQmafcptima. 

Proportionem  agentium  naturalium  in  tranfmutarione  con^ 
ijrclcravc. 

Co"  Sitlatitudo  ab  adconuer/ionem  teira;  in  aurum  meo 

diumperfc(f?:ionisab/itc,&medium  actib, cuius  dimi*  f 
diuiniiteb.  Et  fiat  commutatio  acinfg,  tempore  diinio 
dium  f g , g li  in  g h deberet peruenirc  ad  p erfedtionem  d, 
quoniam  ratio  a c ad  c d,ut  f g ad  g b.  At  ucrd  dum  tranfio 
rct  terra  ad  perfciflipnem  c totarefifi:ebat,iam  adepta  pcr« 
fe(?i:ioncacnonrefifl:it,nifipromedictate.atproportio cu 
iuslibet  quantitatis  ad  dimidium  alterius  producitur  ex 
ppporiione  eadem  dupla,  dupla  igitur  eft  proportio  ^ 
agentis  ad  imp  erfedionem  a c ei  qux  efl  aci  a b, igitur  in  di 
niidiotcmporisghacquiretperfedioncmcd,&:fitgkdi  ^ [:, 

midiumgh,  erit  ergo  tempus  totum  fk, in  quo  acquiret  [tJ 
ad.Atratiohjscconftarenon  potcfl:,naralldiuidaturfpa 
tium  a b in  trientes  fient  trientes  duojficf  quarta  pars  in  perfe(flione 
ad:fcdiam  mul  to  citius  acquiret  quam  in  fk  tempore,  quod  cfi;  di* 
midium  8c  odaua  pai's.S  cd  ho  c non  cogit, quoniam  partes  primsc 
funtfemper contumaciores, &utdirpommtur  fiunt  magis  obedi* 
entes,noniuxtaproporcionem  fimplicitcr,fed  ut  funt  in  materia, 
&ided  heccadio  eft  fimiliorproportioni  exceill!s>&  eft  Arithmc* 
ticaquam  capacitatisfcilicetGeomctrica?, 

Cor",  Exhoc  patet, quod  res  quae  ad  fummam  maturitatem  pcrucni* 
unt, maxime  acquiruf  perfedionemin  exiguo  tempore, ucgcmmf,' 
aurum, infans.  Ergo  oportet  maximeiuxtafinem  caucrc,ncdctur 
occafio  ulla  accelerandi  parcam. 

Propofic/o  duccntclimaodaua. 

Motares  acentrograuitarisperpriorcmmotuminredituudo*' 
cius  mouetur,quam  fi  quieuerit. 

Ce'”.  SitabcleduspenfiliSjinquoho 
m o aut  patera , in  qua  aqu  a uel  ui* 
nu,8c  fit  cetnim  grauiiatis  d,qiiod 
neceftarid,  cfl;  in  linea  loci, cui  aiin  e 
xuseftiedusag,  in  pateraloci 
medij  manus  continentis  pateram 
cu  centro  qua?  fit  a g,  quibus  flan- 
tibus oftendendum  eft  primo» 
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LEMA1A  PRIMVM* 

Omne graue  motu  d Centro grauitatis,rcfti tuto  ad  eundem  fituni 
pondcremobili autinmobili, condnenteulira centrum  grauicads 
naturalis  uiolentciTertur. 

Scu  fit  pondus  per  fe  non  fluduans  in  pcnfiH  ledo/eu  humorin 
patera,quum  podus  moucacur  folum  ratione  una, fcilicetlecflipens 
filishomo  Uelplumbum, humor  autem  aqua.uci  uinumbifariam 
&rationepatera:fimobihs  fit  iii  a laxa  manu,  8^  etiam  perhumotf 
remiprum  redeuntem  ad  locum  fuu:aded  quod  fi  effet  S;  immobi.* 

Iis  patera, humorfaltcm  reflueret  propria  inundatione  adlocum 
fuum  centri  grauieatis, licet  in  patera  elTet  immobilis  locus  grauita* 
tisuelocius  oC  maiore  cum  impetu,  adeouctranteatucrluse,  cufu 
erit  motus  primus  exeinf,etrcftitutioexfin  e:feu  in  immobili  poii 
deremobilis  continenci,utm  ledo  penfili:rcuiiiimmobilicontia 
nente,  idlicct  poflquam  ad  locum  fuum  reftitutum  fuerit  per  uim 
retentapateraamaiiuiiixtafituniprioremina,mobiIi  autem  cons 
tento,ideft,humore,multoautem  magis  contento, & continente 
mobilibus.  Vt  fi  patera  & humoripfc  fimul  moueatur,nam  &patc 
ra  tranfgredxetur  locum  fuum,  & humor  duplici  motu  fuperau^ 
dus  tranlgredietuf  motumnaturalem.Cum  enimadefi  remotum 
ag,&  eft  mf,moueturmaioreimpetu,quamfitproranonepon« 
deris,  ut  deinonftratumeft,  igitur  tranfibitade,  cura  ergo  redeat 
adg  motu  naturali,  necefle  eft  ut  motus  uiolcntus  fit  ualidior  ea 
parte  naturalis,  qua  d refiftit,dum  eft  in  g,rle  dimoueatur  ag , fi  igi^* 
tur  tradum  ad  c,  fuperauit  uim  qua  manet  in  g,  in  eo  quod  tfioue* 
tur  ad  figitur  in  reditu  moucbitur  tantum  ultra  g uerfus  e,quan» 
tum  eft  acqujfitum  ex  ui  tranfitus  ultra  g uerfus  f, quanto  ergo  ma« 
ior  eft  arcus  e d,  tanto  maior  eft  df,6i  quaniO;maior  eft  arcus  df, 
tantomaiordh. 

Ex  quo  patet, quod  quanto  magis  remoudur  d a g,tatitb  maio#*  ter" 
re  impetu  fertur  uerfus  extremum  aliud  &ultramcdium, 

LEMMA  SECVNDVM. 

Omne  pondus  appenfum  cftgraue  comparatione  medij  graui:* 
tatis, ad  hocutab  eoremoueatur,  quantum  eft  pro  ratione  anguli 
ex  quo  appenfum  eft. 

Sit  d appenfum  in  a &! in  b,&  fitanguluScbd,tnplusangu# 
lo  c ad,  dico  quod  tripla  eft  uisqux  transfert  d in  c ex  b,ei  quae 
transfert  cx  a, quoniam  enim  mixtus  eftinb  &a,igituradaEqua:»  ts.pri 
lia  fpatia  tequalcs  uires  exigentur  : igitur  uirium  proportio  ut  miBleia. 
anguIorum,at  quanto  maioreft  ad  in  proportione  ab  b d tanto 
maior  eft  proportio  anguli  c b d ad  angulu  c a d, igitur  quanto  ma« 

ior 
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^ j ioreft  ad  tanto  facilius  remouetcqualifpa 
tiEUm  ^ * tio  duerfus  e.EcIicctremoueantur  abipfo 
Peri  i.quin  d,fcmper  eadem  proportio  manebit, maa: 
tiEkw.  nence  eadem  longitudine  b d ad, nam 
rfm'  d f ad  d c , eft  uclut  f b d ad 

cb  d,&[utdfadde,itafadadcad,quare 
fb  dadeb  d,ueiutfad  adead,  quare  fb  d 
ad  f a d , ut  c b d ad  c a d,  quod  fiiic  pros 
politum. 

LEMMA  TERTIVM. 

Grauitatem  ponderis  appenfi  aut  fluidi 
in  comparatione  ad  remotionem  a centro 
grauitatis  inuenire. 
co™.  Namcumdtrahcturperplanumutfufpenfura,  non  traiflura 
Per  1 6.hU'  a d,erit  dimidium  ponderis  appenfi, igitur  ex  lemmate  fecundo , pa 
tebitproporriolaborisinrcmouendo  d a loco  proprio  in  quan« 
cuncp  partem  Si:!diftantiani,&f in  quouis  loco  Iit  appcnflim. 

Conuz.  ExhocfequiEur,quodpoEeritannulus  tam  alte  appendi,utiux£a 
proportionem  anguli  &leuitatcm  propriam  cum  filo  temiifsimo, 
& ut  fuerit  latus,  & politus  cregioncoris,  ut  ex  fermone  circumis 
agatur  quaqua  ucrfus,&:  percutiat  labra  ualis  aqua  pleni  ferme, ut 
uideatur  plane  refponfa  dare. 

LEMMA  CL,VARTVM. 

Quanto  magis  remotum  fuerit  pondus  ex  eodem  centro  arciUa 
linea, tanto maioreimpetu agetur, utulcralocum  medium  feratur 
non  aequali, fed  produtfia  proportione. 

Sit  a b,&  ut  didum  eft,non  eft  ei  pondus, nili  quatenus  remoufi* 
turarcda,&in  efummam  habeat  grauitatem  , & dlit  mediumbe, 
dicoergo quodmulto maiore  impetu  feretur  excin 
b quam  ex  d,  nam  cum  c iit  Tummagrauitas,  erit  fab 
tem  dupla  grauitatidjfeddgrauitas  cftpene  infinita, 
utdcmonftratum  eft  in  comparatione  ad  b,utiuxta 
lemmuez  hrurtir^^ii^otionis  aliiieab , cum  ergo  proportio  lin«: 

gularum  partium  c d ad  lingulas  d b medietate  b cdiftantes  fit  ma# 
ior  dupla  augendo,  eritproportio  c d ad  d b,  uclut  pros 
politah  kdupIagC&!hedupIaef,ckh  ad  cgf  quadruis 
pia, igitur  & eo  maiorquoacquilitus  eft  impetus  ex  dcis 
Ver  36.h«’nonftratis,  quareproportio motus  Scimpetus  ex  c in 
«w-  b,  eft  multo  maior  impetu  ex  d in  b quadrupla  pros 
portione. 


Ex  his 
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Exliisomm’busconduditurprogontuminprimafigura,5^  efl’"*'  * 
quodfib  ciaclincturuerfusc,moucbiturad,certo  impetu  uerfus 
e.Et  quia  fi  prius  b cinclinatum  fuerit  in  f,rcdica  d , dum  b c reucr- 
ticuradpropriumfitumultralincamadgufquead  li  per  primum 
lemma.Ec  cum  b c inclinatur  ad  b f peruenic , quantum  b c inclma« 
ta  ad  f,rcilicet  ad  e,igitur  ex  motibus  b cinf  & in  e tanto  plus  mo* 
lietur  d ultra  c, quantum  eft  produdum  d ein  d h , ideo  multo  plus 
quam  fi  folum  motum  fuifTet  d ex  rccfla  a goetiam  quod  non  mouea 
rctur  b c.Multo  plus  ergo  moto  etiam  b c,ut  diximus. 


S 


Propofitioducentefimanona. 

Sifuperficiesrecflangula  in  duas  partes  aequales  diuifa  intelli* 
£>atur,qua:ambp quadratae fint,itcmcp  in  duasinaequaleSjCritpa;^ 
rallelipcdum  ex  latere  mediae  partis  in  totum  fuperficiem  maius  ag 
gregato  parallelipcdorum  expar^ 
tibus  inaequalibus, in  latera  alte*  ^ 
rius  (partis  mutuo  in  eo,  quod  fit 
cx  differentia  lateris  minoris  par< 
tis  a media:  latere  in  differentiam 
maiorispartis  fuperficici  a media 
ffipcrflcicbiSj&exdiffcrcnria  am* 

borum  laterum  inxqualiumiun*  ^ «1  f es  i 

<fforum  ad  ambo  latera  aequalia 
iun«ffain  minorem  partem  fupcrficiei. 

Proponaturagdiuifainduo  quadrata  «cquaKa  ab,bb,5dlate*  c#".’ 
i'?.enmtac,cb,6«^induoinaequaliaad  dg,quarum  latera  fint  b c, 
a r,dico  quod  paraliclipedaacin  cg,&  cb  in  ck,8ii  funt  a:qualiapa 
rallelipcdo  cx  acin  a g,  excedunt 


1 a f in  a b 

2 a f in  h d 
5 a f in  d k 
4.  f c in  d k 
5 c c in  d k 


fc  in  a h bis 
f e in  d k 


paraliclipeda  cx  a f in  d g,  & b c 
indkjinduplofcin  dh,cum  eo 
quodfitexfeindkfemel.  Quia 
crgoparalklipedum  exaeinag 
elt aequale parallelipedis  af&fc 
in  ah,  h d,  h k,  quare  parallelipc* 
d3safinah,kd,dk,&Jfcindk,8i 
'cindk,  &.'fein  dk,  fe  indh 
bis.Adparallelipcdumafind  g, 
eft  oiquale  parallelipcdis  a fin  a h,h  d.Et  parallelipedumb  ein  d k, 
pr.rallclipedis  af,fe,c  ein  d k.Detracftis  fimilibus  relinquetur  fcin 
d 1,1  e, e h bis , quod  eft  fc  in  d h bis , cum  eo  quod  fit  ex  efm  d k fi« 
mul,quod  eft  propofitum. 


1 a f in  a h 

2 a f in  d h 
^ a f in  d k 


4 f c in  d k 

5 c c in  d k 
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Dico  etiam, quod  duae  linea?b  e & a f fiint  minores  duabus  a c, 
c b fimul  iunftis,nam  quia  d b,  e b,  cb,  funtin  eadem  proportione, 
FWrt»«o--  ^ cftmaior  e b,  erit  maior  difFerejitia  db  adcb,quam  eb  ad 
ftmciuifis.  cbjigiturmaiord equam cc, quare  cceft minor  medietate  dc,SiJ 
quM^tm.  jjJeo  multo  minor  medietate  a c.Et  fimiliter,qiiia  a c eft  maior  af,& 
a c,  a f,  a dfunt  in  continua  proportione , maior  erit  c f quam 
fd,&  ideo  conftat  quamuis  longum eflet,  ii  quis  uellct demotis 
ftrareperfeciiejquodbefiCafiundaEfuntminorestoiaab  fcu  dus 
pio  ac. 

Exemplum, iint  hb  &!  ha  25,&  ae,cb5,produ(n:a  mutua  250, 
fitqiic  gd  49,  Sierit  be  7 , fit  autem  d k i,Sieritaf  i,quiaergoaf 
eft  i,a  e 5,eritf  c4,&  quia  e b eft  7>6i  b c 5, erit  e c 2, quare  etiam  e £2, 
produdium  ergo  ex  ebindkeft7  , Si  ex  a f in  dg  49,  totum  ags 
gregatum  5^,difrerentia  a 250, eft  194,  qui  fit  ex  duplo fc,!(uoii 
eft  8 in  d h , qusc  eft  24 , Si  fit  192,  Si  ex  f e,  quse  eft  2, in  d k,qucr  eft  r. 
Si  fit:  quod  additum  ad  192  facit i94.Similitcr capio 450,  cuius  cl/s 
midium  eft  225,  cg  Si  ck  225,  Si  c a Si  cb  15  fingula’.  Et  ponatur 
d g 441,  critqile  e b 21 , Si  dk  9,  Sierit  a f^,  igitur  cum  b c fic2i, 
Si  b c 15, erit  c e ^,af  uerd  eftj,  igitur  f e eft  Produdamu:^ 
tua  jcqualia  6'75o  , inaequalia  1521 , differentia  5238  , qui?  cr;^ 
go  f c eft  12  , duplum  eius  eft  24  , dudlum  in  d h , qux  eft 
2i6',namdkexfuppofito  eft9,fiet  ergo  5i84>cuifiaddam,qiiod 
fitexfe,qua:eft^,mdk,quxcft9,fitque54,erittotum  5238, quod 
erat  propofitum. 

' Cor"’.  Ex  hac  demonftrationc  liquet , quod  fi  linea  in  duas  partes  ses 
quales  diuidatur,Si  duas  ina:quales>qu6d  parallelipeda  sequa» 
lium  fedlionum  pariter  accepta  excedent  parallelipeda  inatqua^ 
lium  fedrionum, fimul  iundla  in  eo  quod  fit  ex  tota  linea  in  quadra* 
tum  difFerentia:  partium  xqualium  ab  intequalibus. 

Propofitio  duccnteOinadccima. 

Si  dusc  lineas  ad  asquales  angulos  ab  eodem  punefto  peripheria; 
circuiirefle(ftantur,ncceire  eft  angulos  cum  dimccienccfudosa;^ 
quales  cfte.  Vndemanifeftum  eft  protracftam  diametrum  aiiguj* 
Ium  fuppofitum  per  aqualia  diuidere. 

Refiliat  radius  d b c ad  aquales  angulos,  ut  fert  natura  rmim 

dum 


Per  i^.ter 
lijElem. 
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dum  apiano  rffilic(licctrefragaiicc  Plutarcho)ita  ut  anguli  c b c,8c 
dbffint aequales, dico angulosibidemdba,&cb  a aequales  elTej 
& quod  fi  trahatur  latus  ab  ufcp  ad  g,quod  anguli  d b 
g & cb  g etiam  erunt  gquales.Primum patet,  quia an^ 
guliab  cS^abc  &!abfaEqualcs  funt,funt  enim  refii« 
dui  ad  angulos  contasflus  eiufdem  circuli  Scte^Xy  igi 
lur  additis  aequalibus  exfuppofito  cb  e,dbf  erunt 
per  communem  animi  fententiam  a b c & ab  d acqua« 
lcs.Secundum,cum  fintab  c&ab  d aquales ,& duo 
anguli  ab  c,c  b g aequales  duobus  rc^lis:itcm^  ab  d, 
dbgduobusre(ftis  arquales:  Et  omnes  fecfii inuicem acquates  cx  Peni.pri. 
petitione  Euclidis  erunt  per  communem  animi  fententiam, aequa* 
les  refidui  quo^  cb  g & d b g. 

ExhocpatetjCam  quae refilit lineam  femper  ultra  lineam  a cen*  ^‘”*‘** 
tj'0  ad  pundl:um,ex  quo  refilit  duftam  ferri. 

Confiat  quia  tinea  cx  centro  diuidit  angulum  per  aequalia,  ergo 
cadit  media  inter  illa  quae  incidic,&^  quae  refilit. 

Exhacetiampatetjqudd  confiituto  angulo  in  cen* 
tro  a b c,&:  du<fia  linea  a d a punefio  a ,fciemus  quo  refi* 
iiiit  in  linea  b c:du(fia  enim  c d , faciemus  angulum  ede 
aequalem  a b c,&  erit  angulus  a d g aequalis  angulo  e d 
h, igitur  d e refilit  ex  a b a d linea. 

PropoQcio  ducentcHmaundecima. 


p«r  z 3 . pn 
milUm. 


Si  dua:  lineae  ex  duobus  punefiis  peripheriam  contingentes  in 
eandem  partem  protrahantur, fempermagisdiftabunt  inuicem  ea 
exparte, &nunquam  concurrent. 

Duaefemidiametri  ab,acex  terminis  carum 
duae  contingentes  b f,  c e , dico  quod  quanto 
magis  protrahcnturiii  partem  cf>  tanto  magis 
diftabunt, nunquam  concurrent:  Nam  angu* 

Ius  a c g reefius  eft : angulus  uerd  c a d , fi  fit  re* 

<fiuseg,nun^concurret  cum  a d , «cquidifia* 
bit  enim  ei : fin  aut  fit  maior  redlo  aut  ex  altera 

parte  erit  minor , & ita  concurret,  ergo  in  alte*  p<r  <j  cr  4 

ram  partem  duAa:  nunquam  concurrent , fed  perpetuo  msgfs  di^  fnu  Elem. 
ftabunt.  Si  ergo  minorredlo  fit  angulus  c ab , igitur  e c cx  eadem  P"  peiif- 
parce  concurret  cum  adtconcurratergoing:  & quia  e g cadit  cx*  ^ 

ira  drculum, igitur  diuidetb  f,qu3B  tangit  circulum.  Sit  ergo  ut  di« 

X 2 uidat 
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mi  Elm. 
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mi El»n. 
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uidaciniijfgicur  h e f cum  angulum  conllituant, quanto  magi» 

protrahmtui'  eo  magis  dii^abun^necunquam  concurrent» 
Propoiicio  ducenteflmaduodeciina. 

Si ab  eodem  punflo  ad  circuli  pci'ipbcriam,lmcae  quotuis  du* 
cantur,tres  inucnire  lineas, quae  no  in  alium  punitura  reflcci^entur. 

Quouisconftitutopuncftouelutia  extra drcu  jf 
Ium  b c djdico  poiTc  trahi  tres  lineas  ad  iplam  cir^ 
culipcriphenam,uclutab,ac,ad,qu2c  ad  alium  , 
puiufiumnonrcfledlentur.  Ducantur  ergo  a e ad  ^ | 
centrum , a b & a d ad  contingentes  illius  peri« 
pheriam,quas  conftat  non  refle^fii  fed  progredi, 
a c autem  rcfle(fbtur  in  fcipfam  per  demonftrata 
fuperius, igitur  conftat  propofitum. 

Ex  hoc  patet , quod  omnia  puntfta  fub  linea 
contingentepoiTunt  reflcdli  adipfumperarcum 
interceptum  a contingente, & ea  qua:  ad  centrum. 

Id  cft, quod  omnia pun(fta  infra  lineam  ab  fdudiam  quantum*» 
libet  pofluni  rcfietfti  per  arcum  bc  ad  puniftum  a aequalibus  an* 
gulis. Quoniam exapcrcbrcficifluntur  adqutclibet  pumflainfra 
ab  Ceo  quod  termini  funtpuncftum  a,  per  ea  quae  funt  hic  demon* 
ftrata,&:  a b f,ipfa  ergo  fi  extrema  in  extremis, media  in  medqs  con* 
tincnturperregulamillamDialccfticamrigitur  omniapuiKftafub 
abfetiamininfinitumprodu(fta  continentur  in  reflexione  apun* 
«fto  a per  arcum  b c. 

Ecrurfusjfi  a circulo  ad  circulum  extremae  ducantur,  nec  illa:  re* 
fledenturjfcd tranfibunumediae  autem  omnes  reflediipoterunti 
quouispuntfto. 

Quia  ii  a b fit  Sol,  c d Luna,  Sole 
minor  extremum  in  utrotj  lumina* 
ri  a c,b  d qua:  contingant  utrunque 
circulum,quod  facile  fiat,  dudlis  ac 
&bdex  puniftis  nonoppofitis,ae<s 
qiiidiftarcnt  enim, fed  iuxtaquan* 
titatein  dimetientis  minoris.Briccr* 
goiu  h c non  refle(n:ancur,alixo* 

mnes  medijcrcfledien turper  demonftrata  a quolibctpundo,crgo 
idem  detotis  circulis  &pun(ftis. 

s c H o n r M. 

Propofitis  duobus  circulislincamambos  cotingentcmduccrc. 

Propoficor" 
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Propofitorum  circulorum  a & b centra  lungam  recftaabjfuper  co™. 
quam  ut  femidiametrum  deferibo  circulum  b c , 8(f  ex  pundlo  a ad  Ptru.pi-Hni 
perpendiculum  a d,cx  quo  abfcindo  arqualem  femidianietro  b e Ii«  ^*^'”*"**, 
neam  df, cxfduco  adperpendis  er^.prt 

culum  fg,  exginaduco  ag,  &a:« 
qualem  angulo  g a d,  b a h abfcin 
do  h k gquaic  d ffeu  b e,  duco  aut 
b e, ut  Ut  a^quidiftas  h k,  duco  h c, 
qua  dico  contangereutruncp  cir^ 
culu  b k:  ^duco  b k,  & quia  dua: 
linetc  b a & a k funt  gquales  duo* 
bus  lineis  a g & a f,dua:  enim 
prodeunt  ab  eodem  centro,  reli* 
qu3E  funt  refidua  arqualiumdf  8dhk,  & angulus  b a k arciualis  ver^.^rimi 
gaf,exfuppofitoeritangulusgfatcquaUs  angulo  b k a,gfaau* 
temredus  fuit,  quiagfad  perpendiculum  crecfiafuit,  itaque  b k a 
reiflus  eft,&:  ideo  b kb  reiflus, quare  cu  b e &!k  h fint  aequales,  Xs 
quidifl:antcs,crit  angulus  e oppofi  tus  b h k re(flus,igifur  duo  angu  miElem. 
lieh  k&!ehkduobusre(flisa:quaIes,quarccumIint2cquaTes  inui  Perji-P”' 
cem,quiaoppoIiti  in  parallelogrammouterque  eorum  re<fl:us  erit.  . 

Re<fliergofuntanguIie&h,8(^linea:be&ah  cx  centris  circulo* 
rum,&angulos  Illos  conftituit  lineic  eh,igitureh  contangit  u<  rerie.ur* 
trunque  circulum,  j *!/ 

Propofitioduccnteiimatcttiadecima. 


Propoiito  circulo  atc^inciuspcripberia  punAofignatoIineas 
Contingentes  ultra  citracp,&  etiam  ab  ipfomet  deducere. 

Sic  circulusbcd,  Si^in  eius  peripheria  c 
pundlum  deferiptum,  d>C  fumatur  b d por* 
tio  minor  quadrante, in  quapuniflum  c,  8C 
ducantur  ab,  ac,  & ducantur  b e,  cf,  d g,  ad 
perpendiculum, &:  conftat  propobtum,  8C 
quod  nunquam  ex  eadem  parte  conuenient 
ex  eadem  parte  ex  demonflratis  fupra. 

Propofitio  ducentefimaquartadecima. 

Si  extra  circulum  duo  punifia  pqualiter  a centro  dilfantia  fignen 
tur,critpun(flum  reflexionis  arqualis,  in  medio  arcus  intercepti  in* 
ter  lineas,qujc  a centro  ducuntur  ad  illa  punAa.  Siuerd  unum  ceti 
tro  proximius  fuerit  altero  pundum  tequalitatis  in  peripheria,  tan 
to  longius  uerfus  breuiorem  lineam, quanto  pundum  aliud  a cen* 
tro  magis  difteterit. 

^ } Sint 


Coni» 


fert  i.pnV 
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ftrizt» 


Perai 

Fropof. 
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Pfi-  a punfla  b c,  aequaliter  diftantia  a cen 

tij  Bltsi.  ® circuli  d e,&:  refleiflantur  c f , b f,  dico  f 

PtT4,pnmie0einmedioarcusde:produ<fI:a  enim,  fa, 

E/fw.  erunt  anguli  d a f & e af  aequales:  fupponi* 

turenimprimufencin  mediotigitur  cum 
a b &:  a c fint  aquales,  & a f communis , erit 
a 1 c aequalis  a fb , igitur  reflecflentur  aequae 
liter : ergo  fi  gqualiter  refle<ftentur , ex  f res 
fledlcntur , ut  cx  fecunda  parte : quare  ex 
medio . 

Sumatur  rurfus  pun^lum  g, remotius  ab 
aquambjdico  quod  reflexio  erit  in  arcu 
Nam  non  in  e, quoniam  ficg  e d effet  aequalis  b e k, cui rurfus  efi:  «c# 
qualis  b e d,ergo  g e d xqualis  b e d,pars  tod.Sed  ncc^  ultra  e, nam 
multo  magis  pars  aequalis  efiet  toti  aut  maior  etiam.  Sednec^  exf, 
nam  eadem  ratione  pars  eifet  maior  toto.  Neque  in  toto  arcu  f d: 
nam  fitpuiufirum  1,&  ducanturafgfigiturgl  a maiorgfa,  gfaau 
tem  maior  e f a, igitur  glamaiorcfa,gqualis  cxfuppofito  b f a,bfa 
per  2 1.  pn' rurfus  maior  b 1 annuito  igitur  maior  g 1 a quam  b la,  non  ergo  re* 
mi  F/m.  flexio  xqualis  effe  po  tcfi.Cum  ergo  reflexio  non  ex  arcu  d f, 

Prf  « Cor™,  ncepundo  fnece.necultrae.ncccxtrad.criEneceflarium,  ut  fiat  ex 

pracedintts.  n • r 

puncto  111  arcu  er. 

Cor"'.  1 . Ex  hoc  patet,  quod  linea  apun(fl:o  diufla , quo 
longius  fertur, eo  etiam  longius  refilit. 
co"’.  Cum  enim  a c b maior  fit  a d b,  & angulus  e c b 
p<r2i.  lequalisacb&fdbaequalisadb, erunt  duo  ans* 
"«^"''guliacb&ecb  , maiores  a d b f d b,  quare 
reliquus  f d a maior  a c e,  /giturd  f refilit  latius 
quam  cc. 

Coj^.2.  Ex  hoc  patet, quod  tales  lineae  qua:  refiliunt 
nunquam  concurrent. 

Scilicet  c e &:  dfnam  conftat  du(fla  c d, angulos  e c d f & d c,  ma« 
frti  iores  effe  duobus redis,crgo  non  concurrencin partem  e f. 

E «J/rf. 

Propofitioducentefimaquintadecima. 

Pun<n:um  reflexionis  pundlorum  inaequaliter  diftantium  a cen^ 
tro,xqualiterclifiata'lincisdu(fl:is  a centro  adpuinfla,  aequaliter  di 
dantia  altcrucrin^. 

Sint  g h a & b Ii  a aequales,  & abfeindatur  h f ecqualis  h b,& pro^ 
ducatur  h bufqueadc, utfith  c aequalis  hg,  & producantur  fa& 

c a, quae 
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ca,quKfcccnt  periphcriam  m d & c,dfto  quod 
pun(ftum  h eft  medium  inter  e &I,  item  inter  d8c! 
k.Nam  cum  Ii  f & h b fint  «quales  ex  fuppoffto , 
&: anguli  bha  & gh  a «quales, &Iinea  ha  com« 
munis , erit  angulus  b a h «qualis  f a h , igitur  ar^* 
cus  h I «qualis  arcui  h e.  Similiter  angulus  g h a 
eft  «ejualis  ch  a ^ch  «qualishgexfuppoiito,  8i 
a h communiSjigiturut  fupra  angulus  c a h «qua* 
lis  g a h, igitur  per  eandem  arcus  h k «qualis  arcui 
h d.quarehpuntftum  in  medio  d&k,& in  medio 
etiam  e &C  I,quod  eft  probandum. 


B,  V*  £47 


Pi  opofitio  duccntcfimafextadecima. 


Si  fuerint  circuli  duo  in«quales,&:  extra utruncp  puniftiim  ad  iU 
ludex  minorcreflexepermagnam  partem  minoris  a maioreperue 
nirc  poterunt. 

Sint  duo  circuli.maior  a b,  mi.* 
nor c.djScpundug, extra  utrunss 
que,  dico  quod  a d g ex  c d pote# 
rut  reflexe  produci  a b in  c d,quia 
enim  ex  a b quibufuis  puneftis 
pofTuntducilincxreficxe  ex  cd, 

Scideo  cum  pimcftain  ab  uarienc 
reflexionem  ex  cd,  aliterpars  ei# 
fet  «qualis  toti,patetintcntum.j 

Ex  hoc  patet,  quod  oculus  in 
quauis  parte  tcrr«  confti  tu  tus, in 
qua  Lunam  uidcrepofsit, poterit 
eam  uidere  per  radios  reflexos  a 
Sole. 

Exhocrurruspatct.quodeodemodooculus  poterit  uidere  fu# 
perficiei  Lung  illiiminatg  parte  p radios  reflexos  a Solis  corpore. 

Hoc  pacet, quchiiam  fl  circuli  Solis  flnguli,  qui  illuminantLuna  co*", 
oftendunt  per  primum  corrolarium  huius  parte  circuli  Lun«  per 
radios Solisreflexos abipfaLuna,puta fecundumporcionem  cir# 
culief, igitur  cumliceatinSolcaccipere  magnam  partem  fuperfi# 
ciei  eius , qu«  Lunam  illuminat,  in  qua  continentur  infinit®  por# 
tiones  circulorum, &:h«flngu1«mittunt  radios  reflexos  ex  Luna 
ad  pun<fl:um  g, igitur  g uidebit  portionem  fuperficiei  Lun«  fecun# 
dumlongitudincmef  per  radios  Solares  aLuiia  reflexos: quod 
cftpropofitum. 

X 4 Propofitio 
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Propoficio  ducencerimadtcimafcptima. 

Oculus  uidct  partem  fuperficiei  Luna:  illuminatam  a Sole  per 
radios  reflexosa  Solis  corporemec  tamen  poteft  uidcre  imaginem 
iplius  in  Luna  tanquam  in  fpeculo. 

Co™.  QuoniamperilloSjUtdcmoriratumcftjpoteftuidcrc,  &:inifunt 
pmedtn  robuftiores, ergo  per  illos  uidet, omnis  enim  operatio  tribuitur  di* 
gniori  caufar&potcntiori.Itcmjquoniam  uidemus  Lunam  in  no« 
de  immittere  radios  per  feneftramuclut  Sol : irradiare  autem  non 
eftnifi  habentis  tantum  lumen  ex  fe,uchocpofsit  facere, aut  ut  Ipar 
gantiir,aut  utrcfieiflantunexfe  tantum  non  habetutadparet  hora 
3eliqui'j:ne(5  fpargit>{ic  enim  non  impediret  Solem  hora  deliquq, 
Solis  ergo  rcflecflis.Ergo  uidemus  per  radios  reflexos.  Non  lame 
, per  eam  uidemus  Solem, ut  in  fpeculo  obiedo,  quoniam  Luna  pri 
mu  lucet  proprio  lumine,  &rubro  ficutpruna,quodautemdcbet 
fungi  uicefpeculi, oportet  ut  carcat  colore,  & fit  uelut  aqua,&:utfit 
purum. Deinde, quia  Sol  eftmaiorLuna,  ideo  uideturut  paries  in 
fpeculo, uidetnr  enim  non  res  reflexa , fcd  quod  ipfum  fpcculum  fit 
paries,S(fita  Sol  uidetur, ut  totum  qiioddam,  Sc  non  poteft  obid 
cognofci.  Et  etiam  magnitudo  luminis  perquam  oculus  non  po# 
tcft  diftinguereLunam  ab  imagineSoIismamcahis  qux  pcrfpcs 
culum  uidentur, oportet  duo  cognofccre,  fpcculum, rem  qux  ui 
detur, fed  magnitudo  luminis  prohibet  fpcculum  uideri,  ergo  non 
poterit uideri  aliud  tanquam  in  fpeculo , fcd  folum  fpcculum  cum 
lumine  tanquam  res  iina.Et  ita  de  Luna.  Accedit  magnitudo  du 
ftantixtnaminfuperfluadiftantianon  cognofciturfupcrficicslpea 
culijfed  folum  rei  obiedx  imago, &iIIahabeturpro  fuperficiclpes 
culi,  ergo  oculus  non  diftinguicinterfpcculum,8(!rem  uifam,ided 
non  uidet  tanquam  e Ipcciilo.  Exquofcquitur,quodLunaiudica< 
biturlongiiis  abeflequam  abfir,  quia  quod  uidemusexea  eftSoia 
lisimago,quxlongiusmultoabcfl;a  nobis  ipfa  Lunx  fuperficie. 
Cum  ergo  fint  quatuor  caufx, quarum  unaquart^  impedirepoflef, 
quominus  Sol  non  uideatur  in  Luna  tanquam  in  Ipcculo , quanto 
magis  ciim  omnes  adfint  in  Luna, &;fimul  concurrant. 

Propofitiodiicentefiniadccimaotflaua. 

Rationem  macuIxLunxindagare. 

Co"  Supponamus  primum  quxfuntmanifefla,  inde  addamus  quaj 
funtuerifimiliaualde,pofi;ucrifiniilioracxdubiis,ubi  ratio  utrintp 
pugnare  uidetur, demum  dicemus  dcquxfito.  Manifefluni  eftjgi^> 
lur,  quod  Luna  diftata  nobis  circiter cTx  MP.dimetiens  igitur or 
bisLunxeftcircitercccx^x  MP.igiturambitus  MMp.igiturinhora 

Circuit 
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drcuJt  cirdcerKLii  mp.  Ergom  i<flu  mfcnfiIipcne,idcft,tempore 
liftus  pulfus  infantis  laborantibus  acutifsima  febreir  M p.  quoniam 
quinque  tales  icffus  continentur  pene  in  i(!lu  uno  uin' temperat» 
naiLua^&nilicftuspuIflis  fermcuiri  temperati  complent  ipatium 
bor».  Igitur  Lunamoueturrapidifsimo  motu  Sifimilimotuifuli» 
guris  . Ex  quo  patet  quod  cft  corpus  expers  grauitatis  Si.  pcrfe<* 
diiin,quarenecmiftuni,necuitiatum. 

Efi  etiam  rotunda,  tametfi  enim  ob  diftantiam maximam  poC» 
fetuideri rotunda,  etiam  quod  non  elTequeriiimiletamen  eft,  cum 
umbram  talem  efficiat  in  deliquio  Solis, & cum  exit  e tenebris  ter* 
ra',tum  quiaperfccTira  eiiquodfjtrotuda,  aut  prope  rotunditatem, 
fcd  quod  eftpeifeflum  St^diuinum  (quia  feruat  aequalitatem, hoc 
enim  dcmonflrattim  eft,  quod  arquale  folum  reperitur  in  diuinis 
quod  ad  motum  attinct)cxa<?Ietalecft,  sgiturLuna  eft  cxaiflero* 
tunda  in  circuitu  fecundum  fuperficiem  orbis . Ergo  etiam  unde* 
quacp  & fecundum  profunditatemmam  in  commutatione  no  po& 
fetlatcreintcqualitas.Etetiamnon  eft  uerilimileuUo  modo,  quod 
corpus  perfeiftum  &diuinumfit  informe.  Eftet  autem  necelTario* 
ciufinodijfi  eflet  cxaclerotundaTecundum  longitudinem &Iaticu* 
diiiem,8i!fecundumprofunditatemaIterius  figur*.  Veriffmilius 
eft  ergo, Lunam  cfte  ut  ignem  quedam  denfum  per  fe  lucidum,  fed 
inaequaliter  liiminofum  , non  folum  ob  fubftanti»  denfitacem, 
fcd  copiam  luminis &puritatem,  quas  impuritas  non  illi  accidit, 
quiamiftajfedquoniameftinsequalium  partium  rararum  aeden* 
farum  mediarum . Nctp  folum  colluftraturalumineexhis  qux 
diximus, tum  ctiamquia  colluftrata  non  lucent  procul, ut  neque 
montes, qui  plurimum  abfunt,quamuis  non  tale  procul  ut  Luna, 
imo  nec  nix  qup  illis  infideqfed  nix  eft  multo  cadidior  per  fe  quam 
Luna, quam  conftat  lumine  Solis  deftitutam  efle  rubra, ergo  Luna 
rclucetradqs  Solaribus  eliiisuelutafpecuIo.EtfiquisinorbeLu* 
ntc  cifetniedia  dieferena,nonuideretterramlummofam,qua;  mul 
tomaiorcftLuna,&!pauloplusaSolcdiftat,&quando(5ilIi  pro* 
pior  cft  quam  Luna.  Macula  aurem  Lunsc  eft  qualis  depingitur 
cum  ore , oculis  Si  nafo , fed  quod  magis  fpeiftatur  cft  os  ipTum: 
aeled  utPlucarchus  non  demaculaLun»,fed  deoreLu* 
nGcinfcripferit.NonucrtiautemLunam,  ex  hocprobat 
Philofophus  fecundo  de  Coelo  Jgic  ab  Oriente  in  Occi* 
denteuertifub, &!fupraneceireeft.SciIicctutoculiinffa 
os  fupra  appareat.  Videturautemmagisinplcnilunio 
ob  differentia  luminis,&  tota  quoniam  pars  uerfus  nos  etiam  tota 
illuftratur.  Et  cx  illo  loco  apparet,  quod  AuerroesnefduicGeo* 

metriam. 
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nietriam,ficutremperfuicmo8  Philofophorum  cotentiofomm  > ut 
nilfcianc/cdfolum  garrire,  audierat  hoc  ab  aliquo  malo  Geome* 
tra,&repofmtinfuosiibi-os:namnos,utruprauidifti,  demonftrai 
uimusoppoficum.  Quoduero  fit  macula  illa  cx  umbra  terrae,  uc« 
rum  non  eft, quoniam  una  eflet  Sc  non  diuifa,&  occuparet  totam  il 
liusfaciem:neceftuerumquodmutaretfitum,quiafuperficics  ter* 
r2e  eft  nonupla  rupcrficici  Luiiar.  Sicut  terrsc  fuperficics  eft  minor 
trigeftma  parte  fuperfici ei  Solis.  Nec  fpargitur  lumen  Solis  in  Lu* 
na , nam  ftc  eflet  ambitus  ut  uia  lad:ea : cum  autem  Luna  deline 
quit  in  Oriente,  eft  glailca  & purpurea, cura  in  cceli  medio  rubra, 
cum  in  Occidentenigra  uidetur,nam  ab  utratp  parte  tenebris  ope* 
ritur:cx  Oriente  ab  umbra  terrae, ab  Occidenteabobfcuritatelod. 
In  medijs  locis  medijs  coloribus , quos  Aftrologi  terraticis  tribti* 
unt:hocautcmquandiutota  delituerit, quodtempus  horam uix 
impIerepoteft.Ergo  partes  peruia:  non  remittuntlumen,ided  ob* 
fcura:  apparem,quodinuitreisrpcculis  a quorum  partibus  pium* 
bum  exciditmam  nigra:illicapparent,reliqux]iplendidar,  obid  fy* 
dera  aliquando  per  illam  relucent,  &!  aliquando  non.  Et  Solari* 
edypfls  temporc,non  lux  tota  Solis  perit:at(y  ideo  ut  uidemus, 

2.  eo  tempore, non  tame  colluftrat  fpIendideSol  ob 

ftolcm.  crafsitiem  Lunaris  corporis  haec  inferiora,tum  etiam  ob  diuerflta* 
tem  pardum, &:  ad  fitum.Nam  fi  Sol  fit  ad  fitum  ab,tranfibunt  mul 
ti  radi),  fi  c d paucifsiini  aut  nulli, fcd  ut  ubi 
tenuioreftLunainambitu,  & Solis  radij 
denfiores  tranfeunt , & fydera  pellucent 
contrarij  s caufis  minus , ut  iuxta  medium 
nequaqu^.AtLuiixmaculam  radij  efti* 
csunt,etiamfitotafubtus  opaca  eflet, cum 
peruia  uel  tantillum fueritin  fuperficic,ut 
uenis  opus  nonnt.Etiuxtahocmaculailla,utliquet,adperre<52;io* 
nem  corporis  Lunaepertinetmagis  quam  pars  fplcndida,  quam* 
«is prima cogitationcoppofitumuideatur.Eft  enim  duplex  perfc* 
ddonis  genus  in  codeftibus  corporibus , Sc  ob  denfitatcni  cum  re* 
mittit,  &:  ob  perfpicuitatem  cum  a Sole, ut  uniuerfali  quodam  prin, 
ci  pio  iliu  min  atur. 

Pfopofitiodiicentefimadecimanona. 

Ratio  nem  eorum  quae  apparent  circa  Solem  (peculo  in  aquapo 
fito  declarare. 

Co»,  Sit  peluis  a b aqua  plena ; Ipcciilum  in  ea  c d e f quadratum,aut 
perf€<fl:c,autobIongumfubmerfummca:  Sol  primum  folus  ing 

oculus 
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orutus  exaducrfoin 
h,  ica  ut  ad  aequales 
angulos  pofsit  uide« 
reSoIciii  k,  dico  ^d 
dcprcffo  oculo  m m, 
iiidcbit  alium  Solem 
maiorem  uerfus  mar 
ginem  adiierfumm  I, 

& longe  iplendidio* 
rem : qiiia  enim  radrj 
refletflutur  ex  k,ut  ro 
bufti&amedio  dcn 
fiorc  ad  rarius, qui 
non  infleAcnc, erunt 
pauci , &C  idcd  Sol  in 
k minor  apparebit,et 
languidionmaior  au 
tem  pars  dcfledleturitperpediculariadnijigfturSolapparcbiema» 
ior&ualidiorlongcrplendentibusradtis.aded  utuix  ferri  pofsit. 
Sed  quoniam  angulus  ex  fuppofiro  m I f maior  eft  h k e, igitur  cum 
oculus iudicetfeuidere  a d aequales  angulos, uidebiturg  depref* 
iior  Si  propior  labro  in  f,(icut  n m cii  infra  h, ita  t infra  g,  quare  etiii 
ut  angulus  m 1 f iic  a:qualis  angulo  tlfneceiTeeft  uti  fit  ultra  k:ali« 
tcrtuidcretur  quafi  tangere  aquam.  In  hora  autem  deliquijSolis» 
uelut  hodie  v.Idus  Aprilis  hora  fexta  dici,  cu  diligentifsimi  ftatue^ 
rint medium  eclipfisin  quinta, S<; fuppofita  fuerit  obfcuratio  alos 
anncStadiopariiumnoucmcumbefle,&!  tempus  hora: unius 
Tn:2  6,(ait  tamen  maior  & longionquoniam  luminaria  fucrut  prod 
piora una  parte caudccDraconis,  quamipfepofueritin  tabulis, 
hoc  quia  fupponitpqufnodium  tardius  diebus  duobus  quaapucl 
Alphonfum : &foifanfufFiciebatunadies,fcilicetut  efletdiedecis 
maMard) horis  dccemocflo  a meridie:  nam  tunc  omnia  refpon»* 
dent  obfcruationi:in  qua  apparuerunt  quatuor  Luna? : Si  quidem 
ab  initio  fuerunt  dua?  orientaliores  e reoione,fcilicct  o p,  &:  una  oc 
cidericalior  n , Si  tantum  diftabatnak  quantum  o:  Et  clarum  erat 
quod  p ci'at,ficut  fccundairis  pania  Si  non  candida,fed  rubra  pur=* 
purco  mifia,quoniam  ex  reflexu  o oriebatur:  apparebat  autem  a Ia 
tere  illo, quoniam  Luna  dextram  partem  obtegebat,  ideo  illa  erat 
jnijTusluniinofa,6i:!uerusSoIeratin  k,modd  Luna?jmodd  Solis 
imaginem  referens  ubi  tranfiflet  eclipfis  medium,  non  amplius 
tres  illa?  Lunx  apparuerunt  a dextra  Si  a fiiiiftra,  fed  una  ultra  nos 

inq 
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irt  q,6<!  duar  ucrfus  nos  m r 
& qiiK  erat  iii  r,  erat  fimilitcr 
psrua  Se  purpurea  rubra^,& 
mutaro  fpeailo  uariebatur  fi* 
tus  q & r u,  id  cfi:,ut  modo  e& 

, fent  quafi  in  medio  laterum  e 
Se  f,quandoquc  tranfuerfa: . Et 
boc  contig/tob mutationclo* 
ei  k propter  fpeculiuariadone» 

Caufa  efi:,  quoniam  Lunacir 
permeet  Solem  none  regione 
reda  lineae  oppofictenoftro  ui 
Colum  monicto,&  in  Ion 
gis  temporia  intcruallis  pofsit 
obtegere  illum. Sit  ergo  ut  Sol 
obtegatur  a Luna  medijs  par* 
tibus,  Se  fint  radq  extremi  in 
Cpcculo ; a e & a d, igitur  erunt 
lanquam  duo  Soles, Ced  utercp 
iiioruivi  geminatur,  ideo  fiunt 
trer. : medius  enim  ob  Lunae 
perfpicuitatem  integer, appa* 
ret.idco  moddfub  formaSo* 
lfs,modd  Luiicclaterones  am* 

Cub  forma  Luna::  ideo  erue 
trcs,quib.additaLunap , quae 
eft  reflexa  a fecunda,  fient  qua* 
tuor.  At  dices  cur  non  fit  refle* 

XLis  fecundum  diredum  oculi, 
ut  Luii  X'  apparcan  t ul  era  citras 
qucSolcm  ^Dico  quod  Luna 
diuidente  orbem  reflexus  fit  ad  latera, quia  radij  tranfuerfim  fenrn* 
tur;  cum  autem  non  diuidicur  fitprorfum  8e  retrorfum.  Sed  cur  di* 
ces  Lunari  fomia^quoniampartes  Solis  qun:uigcnt,eiufmodifor* 
ma  apparent, Iconem  uides  a latere. 

Propofitioduccnrcfimauigefima. 

Caufam  air  Sol  xfliuis  diebus  exoriens  umbram  ad  meridient» 
cum  in  meridiead  boream  mittat,  explorare. 

"•  Dico  quod  ubicunque  tararum  in  noftro  bemiIpherio,Solubi 
fuerit  in  Orientefeu  Occidente  uidcbitur,cum  fub  circulo  acquino 
drjfucricercgione,nobisctiafiboOTofub  ardko  circulo  habitet, 

&it* 
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Ita  refpicien  ti  ad  polum  umbra  erit  a dextra  in  ffniftram,  dum  oa 
ritur  & a finiftra  in  dextram  dum  occidit.  Et  quod  dum  erit  in  mcc 
ridie  umbra  uerget  ad  Septentrionem.  Tertio  dico, quddinhis 
qui  habitant  uerlus  Septentrionem  a tropico  cancri  umbra  inNlem 
ridie, quocuncp  tempore  anniborcalis  erit.  Qiiartd , quod  qfdem 
toto  dimidio  anni  abjcquinoAiouerno  ad  autumnale, umbra; 
rience  fit!  occidente  Solefunt  meridiana;  tranfuerfsB : & muri  refpirf 
cientes  boream  illuminantur.Sit  finitor  ab  cd  in  regione  boreali, 
cuius  uertex  e &fpoIus,eIeuatio  poli  fupra  finitorem  a f,  tequinos 
tfbj  circulus  b q d,cui  parallelus  borealior  Solis  uia  per  cancri  ini* 
tium,g  h 1 m n, circulus  magnus  per  uerticem,  mterfcdliories  ar^ 
quinocftijjSc  finitoris  b h e m d,Meridiei  femicirculus  fuperior  afe 
1 q c.Cum  ergo  uerteX  regionis  fit  in  e , fiii  circulus  magnus  b h d 
tr^nfiensperuerdeem,  tranfeat  per  centrum  terra:  ex  diffinitione 
circuli  magni,  fiV  linea  a uertice  grauium  habitantium  fub  uertice  e, 
tendat  ad  centrum  terra:  ex  dci:  3 

monftratis  ab  Arifi:oteIe,&fup 
politis  ab  Aftrologis,qd  gra# 
uia  omnia  tendunt  ad  centrum 
terree,  erit  quodlibet  grauefeu 
murus  feu  homo,rcu  perulci^ 
mampedtione/euper  demo!i;i 
. Orata  in  undecimo  ab  Euclide 
murus,  8(1  homo  quiuis  inco^ 
larejjionis  in  fupcrficic  circuli 
^.'ierdcalis  b cd.  IgiturdumSol 
cit  in  buel  d,  umbra:  eruta  dex 
tro  in  finiOrum  ,ucl  contrario 

modo, finita  Sol  uid£bitureireer€gioncnobist&!  murus  facietunl 
bram  orientale  ucl  occidentalem'.  Echoccftprifnum.Ef  quoniam 
cum  Sol  erit  in  Mcridic,tum  erit  in  q , igitur  erit  iimbra  ad  Septen:» 
trionem,  cum  e fitioco  gnomonis  &murus.Ethoccftrecundiira. 
Tertium  etiam  patet, quia  Sol  nunquam  tranfibit  punfilu  I in  Me« 
ridieuerfus  borcam,red  regio  fupponiturborcaliorl, igitur  tempo 
rcmcridieiumbrafemperhicborcaliscrit.  Et  quoniam  bhemd 
fecat  parallelos , qui  fuiu  in  Septentrione  ut  puta  tropicum  in  h 
fic!m, igitur  oriente  Sole,  Sioccidenterurluspertotumarcumgh 
8<!mn3uidebiturborealiorquaminbuel  d parte  arcus  magni  iiu 
tercepti  inter  arcum  magnum  iranfeuntem  per  uerdeem  8^  locum 
Solisjubifecatfinitorem  £«^pun(flab,&d:&ita  erunt  umbrae  Me^ 
tidionales  toto  hoc  tempore, &!  hoc  eft  quartum. 

Y Ex  quo 
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Or"  I . Ex  quo  feqiiiruqquodin  hoc  toto  tempore  ucris  & artatis, cum 
Sol  in  Meridie  uideatur  eflepoft  tergum, &in  Meridie,  ^ dum  ori 
tura  parte  Septcntrioiiis.Ergo  ab  ortu  Solis  ad  Meridiem  uidebii 
tur  ferri  motu  diurno, linea  obliqua  a Septeirionc  in  Meridiem : Bi 
aMcridie  ad  Occafum,aliaobliqua  Unca  a Meridie  in  Septencrios 
nemmt  in  figura,  ut  fi  Sol  fit  in  a in  Oriente  ,b  in  Meridie,  c in  Occis 
dente, & uertex  nobis  in  e. 

C0f‘,z.  Sequitiirctiam,quddfl  temporcccftatis 
portemus  in  media  node  uidere  Solem, in 
coc/imedio  uidereturjtantundemucrfusbo 
ream  declinare, quantum  in  Meridie  ad  Me 
ridie.Ec  hoc  quia  circulus  aquinodij  b q d, 
tanto  borealior  eft  in  parce  inferiore  circulo 
pcruercicem, quanto  in  fuperiori  eft  auftra* 
lionquoniam  circulimagni  fe  fecantper  xa 
qualia.Ec  fi  hoc  eft  uerum  de  Sole  fub  aequis 
nodq  circulo.quaro  magis  erit  uerum  dc  Sole  fub  ti‘opico  ?^ftiuo^ 

Cor"  j.  Ex  praecedenti  patet, qd  Sol  in  media  node  borealior  uidcverur 
fub  acquinodij  circulo  tanto, quato  uidetur  auftraliorfeipfo , dum 
eftfub  tropico  cancri, quia  circuli  fe  fccantad  angulos  oppofiros 
aquales:igitur  fi  uerticis  circulus  maiorem  facit  angulum  fuperios 
rem  cum  aquinodij  quam  tro 
Per  /imfltm  borealis  circulo , igitur  8c 
^opof.pri^  inferiorem:homo  autem  8c  uU 
aislm^  fus  iudicat  auftraie &boreaIe 
iuxta  inclinationem  circuli  du 
diperlocu  Solis  ad  circulum 
dudum  perlocurri  uerticis. 

Propofitio  ccxxi. 

Magnitudo  Lunae  extea 
rorum  aftroru  dignofeitur  ex 
proportione  aliorum  ad  eam 
iuxta  diftantiam;  ipfius  uero 
iuxta  rationem  pupillg  adLu# 
nam  d i ft a n ri  a rati  o n e. 

Co'".  Sic  pupilla  a b,qua’ in  circum 
Io  Iin, polita  in  eodcjn  centro, 
comprehendat  portionem  no 
tam  1 IVI, ideo  claufo  oculo  alte« 
ro  eandem  portionem  uidebit 
totius  ccvlijUt  liquet  ex  demon 

ft  ratis 
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ftratis  m Elementis  Euclidis , igitur  nota  1 m nota  erit  ptipillsc , SC 
ideogh  quanta  fitportioccelijquiak  eft  etiam  quali  centrum  cccc 
li  Lum^,  fit  ergo  Luna  cd.crii^  tanta  portio  ghiiocaf, quanta  ef 
pars  pupilla;, per  quam  uidetur  ipfius  ab:cfautem  fimiliter  eft  rio* 
ta  in  n o ,isi  tur  & c d in  comparatione  ad  totum  circulum.  Quia  uea 
rd  g h eft  riOta,&  in  Sole  conipicitur  arcus  notus  8Equalis,ergo  erit 
nota  diuerfitas  afpe<ftu  ob  diftandarn  noftram  a terrae  centroj  qua»* 
re  altitudo  Lun®  nota,&  eius  magnitudo, eius  enim  ad  femidiame 
trum oculi, utedadef.  Hocautem  eftcraflTaMineruaadditum.uc 
quis  intelligat  difficiliora  efTe  qua:  craflauidentur , quam  qusc  ela< 
borata.huiufmodi  autem  diuina,dc  quibus  mox  dicendum  erit. 

SECVNDA  PARS  DESVPER 

Principia. 

DIFFINITIO  PRIMA. 

Proportio  impcrfecfta  feu  poteftate  eft  duarum  quantitatu,qu3e 
ficfehabcntjUt  nulla:  dua:  alia:  in  eodem  genere  inueniri  queant. 

DIFFINITIO  SECVNDA. 

Proportio  media  eft  comparatio  reinon  habentis  quantitatem, 
quae  tamen  mutari  pofsit  adrem,quae  quantitatem  habeat. 

DIFFINITIO  TERTIA. 

Proportio  fublimis  feu  ordo  dicitur  duarum  fubftantiarum,que 
quantitatem  non  habeant, comparatio. 

PETITIO  PRIMA. 

Infinitum  quod  imaginem  habet  quadtatis,  quantitatem  autera 
non  habet, necp  eft  quantitas. 

PETITIO  SECVNDA. 

Repugnans  eft  fuper  quod  nulla  eft  potentia. 

PETITIO  TERTIA. 

^•!on  poflefuper  ea  quae  repugnat, nullam  dcclaratimperfedios 
nfm,ne(p  infinitumiion  efle  negat. 

PETITIO  a,VARTA, 

Infinitum  infinito  maius  eflenonpotcft. 

Propofitio  ducentefimauigelimafecunda. 

Quantitates  quae  a;qualcs  efle  no  poflunt  in  eodem  geherc,ma* 
ius  tamen  & minus  rccipiunt,funt  in  proportione  poteltads. 

Sinipropoiidduoangulijgrada  exempli, a re^ilineus,b  uerdin  co^ 
circumfereda  circuli,  qui  poteft  efle  maior, &minorre«ftiline0pro3 
pofito,& nunquam  poteft  efle  aequalia, ut  declaratum  cftftipra,di* 
co  proportionem  b ad  a eflepoteftate,nam  utuifurii  eft,  poteft  efle 
maior&minor,&eftmaius&!mmusucrCj&  ideo  furit  in  eodem 

cnercj&uterquecftcontinuaquandtasjigituriri  tranfitu nccefle 

^^ut  fint  aquales  aliquando  fed  non  a<fhi,noc  enim  repugnat, igu 
. irpoteftale. 

Y 2 Propofido 
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Piopofitio  duccntefimauigefima  tertia. 

Quantitates  quae  acflu  aequales  effe  non  pofiunt,!!!  nullapro* 
poriioneatfiu  efrepoffunt. 

Co™.  Sint  dusc  quantitates  qu*  aequales  elTe  non  pofsint,iit  in  priore 
exemplo  a & b,dico  quod  non  poflunt  efle  in  aliqua  proportione 
in  adu, aliter  iintin  proportione  c,&  ducatur  cin  b,  fiat  d,  erunt  er^ 
godS^aaequales^quod  eft  contra  fuppofitumjnam  fupponitur 
quod  nulla  quantitas  ex  genereb  fit  aequalis  a,  fedd  eft  ex  genere 
Per  9.511«*  b & £cqualca,&  ideo  fuppofitum  non  manet, igitur  a &!  b non  iunt 
u Elm.  aliqua  proportione  in  atflu. 

PropoOtioducencefimauigenmaqaarta. 

Necp  temporis  totius  ut  imaginamur  ipfum  ciTe  infinitum , necp 
auiuitarum  proportio  ullaeft  ad  tempus  quod  poteftate  efl:,utpo 
te  diem  uel  menfem. 

Com.  Tempusfpfumutinfinitucftjautina^Iucfl',  autrcfeitquippiam 
inaAu,pars  autem  temporis  foliim  cft:potcftatc,quia  nullum  tem? 
pus  in  a^Iu  efi,nccp  annus, necp  menfis,nccp  dics,necp  hora  aut  mo« 
mentum, fcd  fi  totum  tempus  non  eilct  a(!l:u, nihil  efiet  acflu,  ne<^  to 
tum  necppartcsJgitiirtotu  tempus, uel  aliquid  loco  cius  efl:  atfiu, 
partes  autem  po tcfiate,fed  ut  uifum  proportio  infiniti  nulla  eft , 8c 
ad  rem  qucC  a(fi:u  non  eft  , 'igitur  tempus  nullam  habet  proportio^ 
nemadannos,nc(5menfesuel  dies.Qiiare  qui  dicunt,  quod  mille 
annifuntunus dies,inphiIofophiaerrant,fecus  apud  Apoftolum, 
ubi  de  diuinitate  agitur.  Ergo  anni  funt  1 ongu  tempus,  & dies  brea 
ue,quiadicunturincomparatioiiemterfe,&  non  fecundum proa 
portionem  ad  infinitum. Quia  fit  infinitum  a,&!  d u<c  quantitates  b 
maior, & c minor, ucl  ergo  proportio  a ad  b c,efi  una  ucl  diuerfa,  fi 
Pw  9.5KW'  xina,crgo  b|c  erunt  a:qualcs,fi  maior  eft  ad  c quam  ad  b , ergo  infw 
maius  infinito, ergo  non  eft  infinitum,  quod  eft  corw 

trapetita. 

Piopofitioduccntefimauigefimaquinta. 

Proportio  media  non  eft  ex  ratione  agentis  fedpati entis. 

Proponacuraquantitas,qupdcbeacmiitariabuirs:  b 

* tutequx' non fitin materia,  8<fpalam  eftquodnonpo  a 

teritpermutari in  inftanti, quia  fimulcftct, <3(^11011  eifec  ^ ^ 

ergo rcpugnaret,necp  etiam  potcftnoneffe,ut  dcmonftratum  eft 
in  Hyperclicn,quiarepugnantnecefrarid  Sc  elIhitiatDci,nccj5  mois 
uetur  a certa  proportione , quia  b cavet  omni  quantitate,  ergo  nU 
Po-  s.Pftft.  hil  oftcnditiiim  ipfius  b cfrefinitam,quod  ergo  moucatur  tarde  ce 

leviter 
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leriterpariium  magnun7,iftud  contingit  totum  ex  conditionibus 
Sjid  cft, materi»  & quantitatisiuelut, gratia  exempli , fi  a cfTet  in  ua» 
Iculo  palmi, nonpofletimplereiugerumj&hocno  oftendit  ullam 
impcrfedionem  in  b.Etficutbomincs  omnes  funt  in  carcerehuiiis 
mundij&tamenmdenturcflefibiliberijBLappcIlantfoluillos  efle 
in  carcerequifuntin  crgaftulo, ita  omnis  materia,  & omnis  quan* 
titas  habet  conditiones, per’ quas(utita  dica)conftringitur,&  repu 
gnat  eas  mutari,  & ideo  uim  agunt  fine  ulla  proportione.  Quod  ue 
ro  diefium  eft,fupra  diefium  fuit, per  exemplum  diiflum  efijno  quia 
ita  fit, finge  ergo  quodiiialiquoparietc.nonfitalbicudo,nifiunius 
gradus, illa  non  operabitur  nifi  per  unum  gradu , etiam  fi  calx  eifet 
infinite  alba,&  fimiliter  de  luce  Solis,  ergo  omnes  mentes  mouent 
fineproportione,&nonpofluntdicifinita:uel  infinita:,  quia ipf» 
funt  expertes  omnis  quantitatis,im6  omnis  relationis  ad  quantita 
tcm,&!  hoc  eft  quod  latuicmultos,  & maxime  propter  dicfiium  Phis 
lofophi,  eft  ergo  omnis  operatio  iuxta  id  quodeftin  materia, Si 
non  quod  una  mens  maiores  habeat  uires,alia  cum  nonfitineis^ 
ne^  maius  nec^  minus^ 

Propofitio  duccntefimauJgefimafexw. 

Proportio  fublimis  non  confiftit  in  magnitudine,  fcd  ordind 
iuxta  quem  differenti  a eft  cius  quod  eft  ante  Sipoft. 

Non  enim  potefteffe  comparatio  iuxta  magnitudines  motas,  co" 
quoniam  uclfunt  corpora  cceleftia,uel  elementaria, elemeiaria  effe 
non  polTunqquiailla  cum  fint  corruptioni  obnoxia, id  eft,tranfmu 
tationijfccundum  qualitatemnSpoffunteffefubiedaincorporcass 
rum  fubfiantiaium,nccp  a primis  fubftantijs  mouerfnecp  etiam  exa 
cipere  primo  Iumcnfuum,fed  moucntiirper  uim  influxam  accele# 
ftibus  corporibus, netp  etiam  permotum  corporum  ccEleftiu,nam 
illanon  niouen<prfecundum  proporrionem  mentis  ad  corpuS,ied 
iuxta  rationem  finisjaquacircumfcribuntur,  Sc  ideo  quod  Satura» 
nus  moueatur  uelo  ciore  motu,  quam  luppi  ter  ab  Orien  te  in  O cci* 
dentem, hocnoneft, quia uitJcquaemouetSaturnum  fit  robuftior 
uiiaqugmouetIoucm,cum  fintuna&eademmel  fi  dicas  quod  fint 
diuerfacuitaSaturnijnon  tamen  eft  ualidior  in  comparatione  ad 
fuum  coelum, uitalouis  non  mouerct  celerius  Saturnum  ab  Ocd« 
dente  in  Orientem, quam  uitalouis  Iouem,quod  eft  falfum,  fed  tia 
lis  motus  uelocitas  cftratione  finis, quia  oportet  atparitermoue<L« 
iureomotu,&!quiaccelumSaturni  eft  maius, ideo  celerius  mouca 
tur  quam  Iouis,&hocratione  corporis  mobilis, & no  ratioriepro* 
pordonis  ad  corpus.  Dico  etiam, quod  nonhafeentpotcftatem 
aliam, perquam  fubeantproportioneni, nam  queritur  cuius  com* 

I 5 paratione 
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paratfoneilliproporriaofiatHrjnam  non  ad  corpora,  qu!anfc|ue 
ad  ccclertia,rit-*(;p  mortalia, ut  diiflum  cftjnifl  fingamus  alia  corpora, 
quod  cflabrurdufn,n^cp  etiam  ratione  incorporeorum,  nam  non 
poflunt  definiere  reinulcem,quia  inferior  non  poreft  tollere  fupe* 
riorem,necp  multo  nii'nus  poteft  udle.  Hoc  eft  e^annefas  cogitas 
re,ncqucjfiipcrion'nferiorcni,quam  producit  quam  ainat:&:idco 
dico, quod  funi  in  proportione  fublimium, id  eft, ordine  pcrfc<ftio* 
nis,quiconfifii£in  propinquitate  ad  primam  caufam.excmplum, 
Sol  eft  longe  pcrfcifiior  fua  luce,  quarefi ei propria, quia  Sol  eft 
fubftantia,^  lux  eft  proprium, &lux  Solis  eft  mulco  perfetfdor  lu:* 
mine, cum  (it(ucdixi) luxproprium &inSolc,tanquam  in  fubic^ 
ifto, lumen  autem  extra  & accidens,Ncctamcn  dicendum  eft, quod 
Sol  fit  potentior  lucc,aut  lux  lumine,  idem  dico  de  anima  Si.  facula 
catibus  cius,6(!  funcftioriibus,intfr  quas  nulla  cadit  proportio  pera 
fccftioniSjtamcn  differenuaconipteua  eft,  & ideo  poterit  impediri 
fun^iOj&fnon  facultas.ct  fiiculcas  tolli  remanente  animj.l  orfan  di 
ces,quodiftp  nonfuntfubftantiar.  Si  ideo  oporteret,  ut  omnia  ina 
corporea  Deo  folo  excepto  cllcnt accidentia , dico  quod  in  incor* 
poreisnon  cftficutin  anima,qua!eftiun<fla  corpori,  nccp  ucin  Soa 
le  quod  eft  corpus,  fcd  tanta  eft  perfe«ftio  producfli  incorporei, 
quodipfum  eft  fiibftantia.Et  ratio  eft  quia  fubftanua  differt  ab  aca 
cidenteueiratione  corporis, ut  aqua  a frigiditate,  & hoc  non  eftni 
incorporeis, ut  manifeftum  eft,  uel  quia  unum  fit  fubiccftum  alte* 
*ms,&  idedrubftanria,u£  eft  principiumcomparationis,&inre 
ipfadidcurfubftanda,  Si  ut  comparatur  ad  extra  Si  ad  operatio;* 
nem  fuam, cuius  eft  principium  diciturfaculcasruelutuitaccclc;* 
ftisfubftantiacft,  utucrd  ccclum  pulchritudine  illius  dciccftanim 
mopeturadobfcquium,diciturfacuIrasiniIla  iu'ta,&  non  eft  nift 
fubftandajtamcn  ipfius  uitacadeoutfolaradoncdiffcrant.  Tertia 
differentia  eft,quiafubftantianon  cftinrubic<fto,fccl  facultas  eft  in 
fubic(n:o,uerum  in  incorporeis,utdixi,nondifrerunt  nififolara# 
tione, ucluc pacer homo, nam  pater  neceffarfd  eft  homo, eft 
fubftaruia,utad  aliud  coniparatur.Qiiarta  diflcreiuiacft  ra.rione 
propri;^  natura?  qur  non  dependet,  nam  fubftantia  non  pendet 
licutaccidens&faculcas,ucriimub/genita  ftiitnon  amplius  pen^ 
dot:vcrpondco,quod  in  incorporeis  producitur,  Si  non  repugnet 
producTtio  fubftantia:,  quia  fi  non  rcpugtiat  generatio  lioipinfs,' 
quod  fit  fubftaiKia, multo  minus  etiam  incorporearum,  [^.clinqifeu 
turiicobiiciasiquoniam  fubftanda?  incorporea?  femper  fiuiit^^cr* 
go  nunquam  fiflhcucra: fubftantia?:  ad  hocrefpondcndunVcftper 
mtertmptionem,nam  de  uerarelponftonendmcfthic  locus,  quod 
■<  cadem 
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[Tanda!  movial/s , ideo  contingit  hic  error  t 
rum  qua*  nuximc  fimilia  efle  iiideniur>namcum  accidcntiapro^ 
ducantur  in  tribus  temporibus, incorporea  in  nullo, fubftantia 
autem  mortales Tolumin  unotcmporc,ided  produ<flio  incorpo<* 
reorum uidcturciTefimiUs  produdlioni  accidendum,cum  tamen 
produiftio  riibftandse  mortalis  fit  Ucrc  media  inter  illas,  nam  fub< 
ikniia  mortalis  producitur  in  uno  tempore  , accidens  in  omni 
fubfiancia  immortalis  in  nullo, nccelTceft  autem  extrema  magis 
difierreinter  fcquam  amedia, igitur  fubftantijeincorporeajordu 
perfectione  difFcninc,non  tamen  proportionem  habent.  Et 
fi  quis  dicat,quod  ultima  fubfl:antiaeirccfqucpotens,ut Deus;  re# 
fpondeo  quod  non  eftuerum,quia  uel loqueris deperfccihoiie,& 
itademonftraium  eft,  quod  Deus  efi  ipfa  pcrfeiflio  , ultima  fub# 
flantia  eflimpcrfe<flirsima;uclloqueris  de  magnitudine,  finita  non 
funt  aequales  prima  Sc  ultima  rubfiantia,quian.onpofluntcoma 
parari,  ficiic  lumen  non  poteft  comparari  lumini , quod  fit  dul» 
cius  ucl  amarius,  grauius  uel  leuius , maius  enim  minus,  Sc  x* 
quales  funt  difFerentig  quan  titatum,uitat  autem  non  habent  quan# 
titacem  operationis,  quia, ut  dixi, eftabfolutifsima  ratione  finis, ne* 
que  potentiam  ad  aliquid, quia  funt  in  artemo  acflujSd  hocfccun* 
dum  phiIorophos,&:  iuxta  rationem  numinis  naturalis, nam fc* 
rus  religio  fides  tenent, quiaiuDDon^cnmndum  efie  creatum, 

& fic  potentia  diftcrcndacab  a(fn^pff9'«rafrafcccr€auit,&: antea 
non  creaueratjSii  tamen  poterat  creare. 

Ex  hocpateqquod  nulla  fubftantiamcorporeacft  finita  necinfi  Cor».' 
nita,necextenf3  nec  contradla, quia  omnia  ifia  periment  adquaru* 
titatem, quarum  illg  omnino  funt  expertes. 

Propofirioducentefimiuigefimtfcptim». 

perfedUonum  in  eomparatione  ad  cogita* 
tioriem  nbitfampropqrtiojiem  quandam  habent. 
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‘^ll04h0BI|PPi^numeros,ficucm  partibus  hominis, aut  eceliT^ 
aut  aens  iuxta  ITtum , aut  magnitudinem . Eli  etiam  alius  modus 
iuxtaquem  AriftoteJcs  numerauit  mentes  qua;  moueni  corpora 
cccIeftia,quodabfurdumnoneft,uelut  fi  quisnumeretdigitos,in 
puirant€cheh'm,eruntquatuof  autfex,nontamen  cftnumcrus  iilc 
L16.7.MP.  uere  plurium,  cum  ad  unumhominem  referuntur.  Et  cum  fit  mun- 
4*  dushicimagofupcrioriSjUtillediCebatj&inferiorpoteftatecontis 
neatinfinitas  partes,infinitaS  ordinis  ratione  fuperior  continebit. 
Sed  non  infinitas  numero.  Exempli  gratia,  proponamus  quod  So 
lis  uis  dirigaturad  nos  ufcp  impeditaper  nebulas,  iit  nonunquam 
contingit: erit  ergo  perfeif^io  una,fed  ordinata  omnium  radiorum: 
adeo  quod  fiinfinitauafa  applicarentur  aqua  plena  infinita:  ratio* 
nes  iridis  apparerent, qua:  omnes  continerenturpoteftate  in  radqs 
illis  ration  e comparationis  ad  uafa  8c  irides , p er  fe  autem,  ut  fune 
perfeifeiones  eflentinaiffu. 

PropofitiodUccnt^matrlgcfima. 

Proportio  incorporeorum  arcendendumfempermaioreft. 
co".  Cumproportioillafitquafifimilisdecorij&ideo  mufica'gco« 
Vrop.  1 7 j . metrica  maior  efi in  maionbusacmagnitudinibuSjUtiupra  docui* 
m us.Sed  non  eft  net^  geometrica, ne^  arithmetica, nec  mufica,  n ec 
per  recenfumjeflent  emm  quantitates  ^ua:  compararent:unaqug^ 
enim  harum  inter  quantitates  confhtuta:  at  illa  eft  utproducends 
adprodudum, 


cur  ergo  Sol  ^Tupiter  n 0 funt  locati  in  lupremis  brbiBus,cum  nnt 

ncaltiaKiMWiCidus 

puidem.uel  fii^J^igarepre* 
' |),polii^ciii:;tcaeos^ 
feinper.. 
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fcmpcr-Bt  orbes  fupcriores  noindigcbantIumineSoh's,<^uod  apis 
paret  111  nocfle  ferena,cuni  etiam  adeo  anobis  diftent.Vnde  fi  canis» 
culacnecinccclo Luna», plus  luminis  afferret  centuplo  quimLu»i 
na,cuiTi  diftantiafit  quingentupla  diftantiaLiinsatcrra.  Et  fi  Sol 
elTetfaclus  adeo  maior, utin  orbe  Saturni  confiftens  calefaceret  ter 
ram  a:qiialitcr,ut  non  exureretur  in  «cftate,hyeme  necefle  eflequt  ni 
miiim  gcIarccrcc.Sin  autem  aiquale  eflTct frigus  in  hyeme,  exurercsi: 
tur  terra  per  xfiarem, quandoquidem  nec  ficillam  pati  pofsint,qui 
in  torrida  plaga  habitant . Et  fi  Sol  effet  ubi  eft  Luna,  Si  eo  minor 
non  illuminarentur  orbes  fuperiores.  fdeo  nobilitasnon  efiin  or^ 
bib  us  ob  aldtudinemXed  ob  fubftantiam  incorpoream  qutc  illi  do 
minatur.  Et  eft  in  loco  congruenti  toti  corpus, uita  authn  non  eft 
in  loco. 

L8 

Etproponantura&:binproportione  dupla  altis 
tudinum  S^magnitudimim,  Scoparentur  ad  d,  erit 
ergo  angulus  a d c maior  b d c, quare  fi  funt  arquales 
uires  in  a b,  refrigerabitur  magis  d ab  a quam  b,  & 
itapatccutracppars  dicftiin  finepropofitionis. 

• Propofitio  ducencciiniatrigefiinaprinia. 

Trcscfrcniundos,atqucint€i  ipfos  nullam  efle proportionem; 
nccnumoro  cos  definiri. 

Cum  palam  fit  efie  corporeum  mundum  ut  elementa,  S incor^  Co™ 
porcum  ut  Dei,  S medium  cftenecefleeftuitarumS  hominum  ac 
CQ:leftium,qii6dprimuiTifcnrupatct,utcocIi,hominum  Sanimais 
Iium,atc5  p!Hiicarum,Sracionecdam,quoniam  extrema  contraria 
no  proprie  niedio  copulantur,utincorporcum  ac  corporeum.  Di« 
coigicurnullamcffeintcrhosprapordonem  at(^  numerum  face« 
rc:nam  denumero  conftaf,quoniam  non  funt  tres, quia  fintinordl 
ne  numerorum, fed  ut  principium, medium, finis.Spcrfeiflum, pera 
feifiiuSjperfccTtifsimiimffcilicetpofiduumjComparariuumSrupera 
latiuum.  Et  quoniam  funt  extrema  cum  medio, ideo  funt  in  propor 
tionc  I ubiimi  etiam  S non  propria.  Quod  fi  effent  maxime  mun* 
di  uir  • ad  corpora,fed  corpora  no  monentur  iiifiiuxta  finem  uia 

tae,S  non  uim;ipfa  enim  fi  poftet habere  uoluncacem  infinitam  mo 
ueretiaii3i];^iti:qLiiacorporanonreIu<fl:antur  animabus  fuis  ,fed 
quantus  eft  actus  in  aiiimabus  & uids,tanta  eft  poieda  ad  unguem 
in  corporibus, ergo  non  contingit  proportio  in  jtiundo  ukarum 
iiera  nifi  i!!a  fubliniis.Nccj  enim  finita  eft  qua;  nullis  circumferibi^s 
tur  tcrminiSjUcq?  infinita  quo  finitam  prffupponiqfed  neque  inter 
mundum&incorporeum&uitarum  curamentes  non  moueam:, 
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uita?moucant;&  quod  mouet  iieceflarid  mouct , & quod  non  pos 
teftmouerc, quoniam  omnia a:ternafunt:&inctermsidemeft  efTc 
ac  poiTc ; igitur  inter  mundum  incorporeum  &!uitarum  nulla  cft 
proportiouerajfcdfolumfublimisjiiecnumerusmifiutanobis  fin 
g!Cur.V’cluc  (i  dicamus  in  tabula,  &:  in  negocio  eft  principium  me* 
dium  SniSj&hajcpofTuntdici  tria  quatenus  diftinguuntur:  fed  no 
obhocdicendum  cft  tabulam, aut  negocium  habere  tres  partes, 
multo  minus  eiTe  tria  negocia  aut  tres  tabulas. 

Propoficioduccntefimatrigefimafecunda. 

Omnis  motus  naturalis, quanto  uelocior  eft,  tanto  propior  eft, 
5t’mapis  fimillimus  quieti. 

co^  Ha:cpropofitioprimointuituuidctur  efle falfa , quoniam  cum 
motus  fit  contrarius  quieti,  efficiat  acftiones  quieti  contrarias, 

quanto  uelocior  erit  tanto  remo  tior  a nanira  quieris  8c  magis  difsi 
milis,proptcrca  intelligerc  oportet  primum, in  quofcnluuerba 
fint  accipienda, nam  hxcpropofttio,^  auchoritate,  &fenfu  &du* 
piiri  ratione  euidenti  rianiff  fta  eft.  Oportet  igitur  primufeire  quo 
■ ';'i  attinet  uiaciie  Jifcriminaiquictcni  in  eodem : tranfitum 

ua.'  ;:anpcr:ncdiu.n:6(irraniicuni  ad  alium  line  medio.Duorum 
pr!inO''i:  exempla  notifiima  lunt , tertff  cll:  hoc,fi  urceus  aqua  ple* 
i..:3  expe  natur  Soli,  efficiatur  iridis  imago  in  rabula:  indefubla* 
ta  ubula  cadcin  iris  appareat  in  muro,cn't  cranfttus  fine  media, quia 
quod  fit  eadem  dubium  non  cft,iidcm  radrj  Si  idem  corpus  ipecu* 
lare,quoducrdtran(catfinemedio,  primufenfus  docet,  Tecundum 
T«.  I i 1 . ratio,quia  fit  in  inft  anti, ut  Secundo  de  Anima.  Rui  fus  Sol  iiluftret 
urccumaquaplcnum:appareatex  hoc  iris  in  muro, interponatur 
aliquid,&  transferatur  urceus, apparcbitiris  alialoco , Si  non  tran* 
fiuit  per  medium, indetur  idem  deintcl!c(ftu,&uiimaginand!,qui* 
bus  c;t  Germania  rranfeo  in  Indiam  rubit6:&  eodem  modo  ex  ani* 
ma  filicis, in  hacplanta  fit  cranfitus  in  proximam  nei^permedium, 
quod  etiam  uidemus  in  igne  Sc  ellychnio  proximo,  & id  ftcpcacaV 
dictum  prxferrim  cum  nuper  exriniftum  fuerit. 

lam  ergo  id  rupponamus,quod  etiam  ad  rem  parum  faciqfcd  ad 
incclligcnriani  fatis, uideamus^quarefitquod  motus  opponamr 
quicrf,&  manifeftu  eft, quod  differentia  loci  eft  caufajUam  in  quiete 
1 cs  maner  in  codcmIoco,in  motu  tranfitad  alium  locum,  &quana» 
id  incdium  eft  maius, tanto  motus  eft  nianifeftior,undc  fequitur, 
quod  in  his  quxualde  lente  mouentur,  ilia  uidenturquiefccrc,&! 
poft  aliqaor  tempus  deprehendimus  mota  fuine,nunqua'm  tamen 
moneri, ficutinSoIe,  Luna,  ftellis,'unde  illa  opinio Philofophorij 
cxiftimanrium  omnia  fempermoueri,  no  omnino  poteft  tam  bene 

reprobari, 
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reprobari, quia  licet  fenlus  no  cognofcatmoueri,  cognofeit  tamen 
mota  cffe.&id  fufficitrmulta  ergo  cognofeuntur  mota  efle  qua»  no 
cognofeuntur  moueri,uelut  lapis  grauis  fuperftans  terrae, quem  ut 
demuspofi: annum  defeendiiTeperduos digitos, Stamen  femper 
uidcturquicfcere.Igitur  cum  inpari  tempore  quguelocitermouen 
cur  plus  ipatq  fupei  cnt>maius  etiam  rebnquuni  medium  inter  lo^» 
cum,&!  locum, &:  ob  id  magis  remota  funt  aquiece,&magis  illi  co* 
tram:hajcigitureftratio  cur  quae  uelociusmoucantur, minus  quie 
ti  fimilia  aut  proxima  exiftimentur.Dico  ergo, quod  illa  quaenatiw 
ralitcruelocirsimemoucntur,funtmagis  fimilia&magis  proxima 
ipfis  quiefccntibus  quam  qujc  tarde;cum  enim  omnis  motus  natu 
ralis  necelTaric)  ctia  fit  regularis, ut  qui  a uirtute  Dei  fiat,  erit  uel  per 
lineam  obliquam  aut  re^a . Quoniam  uerd  multaru retfla  eft  per* 
fe<fl:ifsima,&  obliquarum  circularis,  erit  omnis  motus  naturalis  cir 
cularis  aucrcdl:us;dico  ergo  quddinutrotp  ueru  eft  quod  dicitur. 
Et  primu  in  circulari  ille  motus  eft  propinquior  qui  eu,  in  quo  par* 
les  funt  propinquiores  fuo  Ioco,fcd  fi  uelocifsimus  fit  motus,nun* 
quamitafunt extra fuumlocum, qui  enim  in  poteftate^fint  proxi* 
ma»  cirergo  partes  illg  indefe  habent  ac  fi  quiefeerent.  Secunda  ra* 
tio,quia  quod  uelocifsime  moueCjabfi^  dubio  tanto  tempore  quie 
fcitinfuoloco  quanto  quodtardercxemplum.Lunaintriginta  an 
nis  quiefeitin  principio  arietis  quadringeteis  perfexhoras  ,id  eft, 
centum  diebus  in  quadringentis  uicibus,  Saturnus  cetum  diebus 
fed  fcmel  tantum : ergo  tantum  Luna  quiefcit,quantum  Saturnus, 
coparaiioncadidemtcnipusadditaparirarione  in  alrjs  partibus, 
fed  cum  uelocius  moneatur  Luna  quam  Saturnus  minus  quiefee* 
re  uidebitur  Luna  in  alijs  partibus  quam  Saturnus , & tantundem 
in  principio  arietis  Luna  ut  Saturnus,  ergo  cum  Luna  tantundem 
in  principio  arietis  quiefeat, quantum  Saturnus  in  trigintaannis,& 
in  alqs  partibus  minus  quam  Saturnus, igitur  abfo lute  Luna  plus 
quiefcicinprincipioarietis,quam  Saturnus  dato  tempore  azquali 
trigintaannoru.Etformatur  demonftratio  hocmodo;Luna  quaii 
do  eft  in  loco  ipfo,putain  principio  arietis,ibidem  eft  a(flu,  & quie 
fcit  per  tantundem  temporis  quant5Saturnus,&m  omnibus  alrjs 
locis  data  pan'tate,€ft  femper propioripfi  principio  aricaspotcfta 
te  quam  Satm-nus’,  igitur  Luna  plus  quiefeit  in  principio  arietis 
quam  Saturnus, quia  dum  iSidemfunt  arqualiter  quiefeut,  & duni 
funt  extra,Luna  femper  eft  propior  Sc  poteftate  magis  in  illo  loco, 
igitur  Luna  magis  quiefeit  in  principio  arietis  quam  Satumus.Prg 
terea,fiLuna  & Saturnus  mouereniurin  squali  tempore, &Luna 
inparuo  circulo,  & Saturnus  in  magno,  dubium  non  effetjqmn 

Z Luna 
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Lunanond/ccrcturmagis quiefcercin fuo loco , & diutiua  quam 
Saturnus, nam LunafemperefTetpropelocum  fuum , & Saturnus 
pcrTa-pe  uideretur  procul.Sed  fi  moueantur  in  eodem  circulo, & 
Lunamoucaturuclodrsimc, Saturnus  tardd  perinde en'c,ac  fi  Lu* 
namoueaturinparuo  circulo, & Saturnus  in  magno , ergo  quod 
uelocirsimcmoucturcfiproximiusquieti  quamquod  tarde.  IHud 
etiam  idemmanifefiius  eritin  extremis , nam  quod  minimo  fpatio 
moueturpropcmodum  nonmouctur.Sicut,  fi  quid  circa  centrum 
moueatur.adcd  utipfumtangatjHon  diceturmoueri,  fcd  quicfccre 
ibi, fcd  quod  uelocifsimcmouctur/emperucrfatur  circa  idem, quia 
nunquam  multum  abefl:,quiaibinon  quiefcic,igiturquod  uclociGi 
fime  mouetur  motu  naturali  circularicft  proximius  quieti  quam 
quod  tarde.Demum, fi  aliquid  moueretur  infinita  uclocitate  motu 
circulari, fempereffet in  eodemfitu  fecundum  partes  immobile, 
igiturquodinfinicauclocitatemouerur,&quicfcit.Hrgo  quod  uc^» 
locifisimc  mouetur  cum  magis  difietaboppofito  cius.quodinfinia 
tararditare mouetur, quam  quod  tarde,  magis  ctiamappropinqua 
biepoteffatein  efiScaci  infinita:  uclocitati  quam  quod  tarde,  igitur 
quoduclocifsimemoueiurpropius  eftquiefccnti  quam  c]Uod  tava 
dc.Dcmonfiracum  efieniminDialccfcicis,  argumentum  ofiendere 
abeoquodefifimpliciter  tale  ad  id  qd  natura  illi  quoquo  modo 
faleefi&coucrfomodo.Oftendo  modo  quod  fimillimustquonia 
illud  eftfimiliu*  quieti  in  quo  quod  fertur  non  potcll:  dionofeidi» 
flantia  a priore iocOjfed  in  uclocifsiAc  motis  htee  difiancia  non  po 
teft  dignofei,  igitur  uclodfsime  mota  uidentur  plane  quieicerc, 
quod  idem.paccc  duobus  experimentis  manifeflis.  Primum  fi  quis 
uideat  rotas 'quibus  acuuntur  gladr)  moueri  ufej  ad  certam  ucloci;« 
tatem, augeri  uidetur  motus  ille , ucrilm  cum  adeo  cocitatus  fucritr, 
ut fenfus non pofsicdifccmere,nc(p  comprehendere  illam  iiclocw 
tatem, &rota  non  fij  erit  mota  ab  axe, ita  ut  titubet  nec  fuerit  ulla  ina 
a?qualitas, uidcbicur omnino quiefccre,& ita  oculus  dqudicat,& 
longe  magis  dqudicaret,ubj  ad  tantam  motus  perueniret  uclociia 
tcm,utnulIomodoinirium  afinediftinguipofTcqficuteft  in  motu 
coeli, qui  comparatus  adquemuis  motum  uclocifsimum  artificio 
faiftLimjinfenfilem  habet  proportionem  ob  magnitudincm,&.’  ideo 
talis  motus  ecclertis  efl:  fimillimus  quied.Secundum  expci  imerum 
efi,li  elTent  duo  homines  habitantes  Bononia: , quorum  unus  iret 
Mutinam, paulatim  quiefccndoin  quolibet  loco  per  i:nam  diem, 
adeo  uc  in  unoquocy  anno  maneret  Mutina:,  & prope  per  fex  men 
fes,  &!  prope  Bononiam  per  fex  alios  menfes  indiuei  !•>  locis,& 
una  die  tantum  Bononia:;aiiusuerd  iret  Mutinam  fingulo  dic, 

: ...  per 
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per  omnia  loca  ficuthirundouolans  quateri  quater  rediret 
noniam, nemini  dubium  cft , quod  hic  fecundus  uideretur  magis 
quiefccre  Bononiae  quam  primus,  & hoc  quia  in  anno  quilibet  ep# 
rumquiefceretperunamdiemBononijCj&inhoc  eflenc  sequales, 
fed  fecundus  uideretur  frequentius  Bononia:  quam  primuS,&  eti-  ^ 
am  elTct  potedate  propior  illi, adeo  ut  liceret  cuilibet  illum  conue* 
nire qualibet  dic  magis  quam  primum:  ergo  duabus  decaufisuin 
derccur  fecundus  magis  quiefccre  Bonoma  quam  primus, &in  ter 
tiaxqualiter. 

Modo  dico  derecto  motu, quoniam  quanto  celerius  fertur  per 
medium  ad  fuum  locum, ranco  minus  temporis  infumiqergodiuj» 
tius  quiefeit  in  loco, minus  efl  etiam  tempus  per  quod  mouctur  in 
comparatione  ad  quietem  iimpliciter,  ergo  in  motu  rcclo  pfo< 
pius  ed  quieti, quod  uclodfsime  mouetur.prgterea  inter  duas  quk 
res  motus  uclocifsimus  cftimperceptibilis.Ergo  motus uelocifsi* 
i . s cft  fimilior  quieti  quam  minus  uelox.  Accedit  manifeftifsimc 

ad  quod  ab  initio  diximus , fcilicet,  quia  motus  uelocifsimus  eft 
medius  inter  motum  tardum  &!fubitam  mutationem, hoc  enim  eft 
manifcfb’fsimum,aded  ut  dubitemus  in  motibus  uelocifsimis , ail 
mobile  traniicrit  per  medium, eit  enim  primum  motus  lentus , qui 
fitex  tranfitu  in  longo  tcmpore,8^  uelocifsimus  in  paruo,&muta^ 
tio  iine  tcmporc.RuiTus  conflituamus  alium  ordinem  quietis  mo* 
tus,&:rubicxmutationis:&  ex  didis  fubita  mutatio  eft  propior 


quictiqua-motu^quo.  Subil-MutMotusudodCMomsTar. 

niam  Ii  motus  ellecinei  „ . 

dius  inter  quietem  & fubita  Mut, Motus 

fubitam  mutationcm,nondrec,ucdicT:um  cfl,  fubita  mutatio  qux^ 

darn  quiesrnamin  fubita  mutatione  nonpertranfiturmcdiumriii 

quiete  non  pertranfitur  medium, in  motu  pertranficur  medium,  ig» 

tur  quies  eft  propior  fubitx  mutationi  quam  motui.Sed  fubitamu 


tatioefl:  propior  motui  uclocifsimo  quam  tardo,  igitur  quies  eft 
propior  motui  uelocifsjmo  quam  tardo. 


Videtur&hocfenfusmanifeftcoftendere,  quoniam  cum  lapi* 
defcenditfummacum  ueIocitate,adec>  ut  non  percipiatur, uidetur 
quiefccre, & non  motus  efle,  &hxc  fuit  fententia  multorum  nobi* 
liorum  antiquorum, 8(fproptercaoportec ut  oftendanius  difficuL* 


tatcs,qux  contingunt  in  his. 

Dico  igitur, quod  motus  naturales  funt  duorum  ge«erum,ut  di 
du  eft, fcilicet  redus  & circularis:&:  motus  differt  a quiete  in  .duo* 
buSjiii  eo  quod  mutat  locum, et  in  eo  quod  tranlit  per  medium  mo 
tus, ergo  redus  uelocifsimus  in  eo  quodtranfitpermediumma* 

Z a gis 
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gis  dilati  quiete  ineo  quodplusdeniedio{uperat  qu^m  tardut, 
&eftpropmquiorqm'ctim  eo  quod  celerius  quicfcit.Atmotus  cir 
cularis  uclocifsimus  eftpropiorquietiin  tranfitu  medfj,&jnrcdi* 
fu  ad  locum  prioremrdcreditu  ad  locum  priorem  clarum  cft  per  fer 
de  tranfitu  mcdq,dico  quod  cum  in  prima  medietate  magis  remo* 
ueatur  a medio  quam  motus  tardus,  & in  fecunda  medietate  tan< 
tundcm,uelodus  redeat.  Ergo  in  fecuda  medietate  eft  femper  pro* 
ximiormotusuclocifsimusipfiquieci  jfed  in  prima  medictateqd 
raoueturmotuuelocifsimo  propius  eft  fecundae  medietati  femper 
quam  quodmoueturtardo  motu, igitur  quod  mouetur  uclocifsi* 
me  circulariiereft  propius  quiefeenti, quam  quod  mouetur  tarde. 
Et  hoc  eft  quia  in  ^ternis  motus  eft  quies, ideo  habent  quandam 
(imilitudinem iuxta perfe<fHone  ruam,ficutfi  elTeni  indrculohoc 
enodo.  Mutatio  ergo  coue* 
nitincorpbrdsquf  pendet 
d corpore, ficut  luminnqua* 
tenus  enim  funt  ex  corpo* 
rco,occup;Tt  diuerfum  locu, 
quatenus  ell:  incorporei  id, 
agit  fine  tranfitu  per  mediu 
& in  inftanti,ergo  incorpo* 
fcafimpliciter  mutationem 
recipiunt,  non  in  tempore 
necpinloco.  Videtur  aute 
vdodfsimu  duplidter  eda 
nobis  iuxta  fenfum , id%eft 
in  quo  fenfus  medii  tranfltum  non  pcrdpit.&natura  quod  eft  prf* 
mimobilis.Atdubitarequispoteftcircalioc,nam  propriummo* 
tus  eft  tangenda  concutere, quieris  autem  minime : concutit  autem 
maxime  quod  uclodfsime  mouetur,  ob  hoc  arbitrati  funt  horni* 
nesquod  uelocifsimus  motus  mulco  plus  diftaret  a natura  quietis 
quam  tardus, fed  hoc  cft  quia  non  eadem  eft  ratio  uiolend  & natu* 
ralisjuiolcntacnim  non  redeunt  in  fcipfa, nec  habent  radonem  cir* 
culari's,fed  podus  rcifti  Sc  infinid,&  ideo  in  his  qua:  mouentur  mo 
turc(fto  naturali cadit uiolenda, non  autem  in  hisqua:moiicncur 
motu  circularinaturalitcocursio  ergo  eft  in  motu  uiolcnto,&f  qua* 
hfcun^  motus  uiolentus,  quanto  magis  augetur  tanto'  magis  rc* 
cedit  a contrario, canto  magis  remouctur  a natura  contrarq , &!  ha* 
beca(ftioncs  contrarias  ualidiores. 

Eft  etiam  aliud  pene  fimilc  argumentum  in  figurisipfis.circulu» 
enim  unica  linea  continetur, nulla  tamen  figura  ab  ca  m agis  natura 
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rrmota  cfi  trianguIo:fiquidcm  circulus  capacifsimus  eft , tfiangU# 
Ius  omnium rciftilinearufninimccapaxruc contra poIygc)nig,quaT| 
to  plurium  funt  lacerum  eo  capaciores  fune, adeo  ut  octagona  qua# 
drangiila,&:  quxcftfcxdecimiaccrum  «qualium  ,&!  «qulangula# 
riLim  plus  contineat  o<ftagona,&: forma  etiam  fit  fimilior  circulo , 
adcdutcum  excreucritin  multiplicem  numerum  re(ffangula  figu# 
rahuiufmodi,  fcilicet  sequilatcra,  & «quiangula  omnino  fenfum 
fallat, utdeaturcp  prorfus  drculus.Et  tamc  figura  plurium  laterum» 
iduato  pluriumlacerumfueritrcmotioreft  a natura  circuli,quiurta 
tantum  linea  con  tineturrplus  enim  difiat  centum  ab  uno  quam  dc# 
ccm,&  mille  qu  am  centum. Caufa  igitur  cft,quia  ( ut  dixi)  etiam  in 
naturalibus  omnis  natura  rerum  eft,  ut  quafi  clanculum  redeat  iii 
feipfammam  circularis  figuraper  triangulum  ex  re<5tis  multum  a 
natura  fua  recedit  & ambitu  fimilitudine: eadem  per  figuras  qUg 
ex  pluribus  retftis  conflant  ad  fui  fimilitudinem  redit , nunquam  ta 
men  explet  eandem  naturam  perfere, ciim  nulla  poligonya  figura 
pro  circulo  cxacflo  finitauidecurin  naturalibus  ad  ide redire, quod 
cfl  poteftatefolum  quadam  generali  difsimilecaAu  ucrd  nOn  idem 
ad  ungucm.Scd  obrjcies  de  motu  quod  fi  tempus  fiat  breuius,ma# 
gnitudo  autem  conflet, erit(ut  diximus)quod  mouctur  fimile  quie 
Icenti:  atubi  tempusidem  fit, fed  magnitudo  perpetuo  augeatuf, 
non  idem  ut  in  coclo:ucrifimileeftenimquicquid  eft  quod  moud# 
tLir  ulterius  quam  id  quod  cernitur  nihilominus  in  uigintiquatu# 
orhoris.non  autem  celerius  moueri;propterea  ciim  fpatium  tem# 
poris  prolixum  fit,nonuidcbiturquiefccre.Nec  obdat  quod  qiirf# 
piam  proportionem  obrjciat,  fiquidem  multo  minus  uidebuntur 
propiora  centro  quiefccre,  namcp  illa  tardius  ex  confefTo  moucn# 
tur,at  quod  tardius  mouetur,ut  ditflum  efl,moueri  magis  uidetut, 
ideo  proportionem  illam  ad  aliud  mobile  referre  oporteret,  cum 
nullum  tale  fit.  Dicimus  ergo  quod  apud  illas  non  uidetur  motus 
tardus, quia  comprehendunt  motum  antctcmpus,nobisautch«c 
accidunt, quia  comprehendimus  tempus  ante  motum.  Et  etiaquia 
circa  polos  quafi  quicrcit,&!  quod  non  poteft  aliquid  comprcheil* 
di, fimulmoucri&rquiercerc, ut  docebimus.  Et  etiam  quia  motus 
eft  ab  illiSjficut  in  nobis  cum  mouemur  * no  enim  utmouemur  nos 
nioucri  deprehendimus,  fed  ut  moti  ideo  in  his, non  quod  appa# 
rct,rcdquodcftrpc(ftareoportct:atitaeftut  qua:  uelociter  ualdc 
moucntur,pcrinde  funt  quafi  acfiquiefcerent,aded  ut  motus  fi  in 
inftanti  fieret  efict  quies, & quies  in  incorporeis  eft  motus,  non  in 
tempore.  Videntur  etiam  aftra  quiefccre  nobis,quoniam  ( ut  dixi) 
linexae&b  enpn  poiTunt  uideri  moueri  in  e,  oculus  autem  iudi# 
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, cat  nioucridebercme,non  exc 
in  d , ubi  eft  amplum  ipatium 
tcn  ai  comprehenfum , ergo  a e 
quicfccrc  uidetur  in  e-,  igitur  & 
in  a.  Quod  autem  uideatur  in  e 
quiefcCTc.p  atet,  quia  quod  m o 
tum  uidcridcbcqoportct  ut  in 
infcnQli  icmporc  fpanum  fen# 
file  peitranficric : infcnfile  aua 
tem  tempus  cft  minus  motuuc 
loaTsimopuIfuSjhic  autem  m a 
ius  exigit  tepus  centefima  par* 
ic  ccntefim^partis  horg, igitur 
diciducfntefimaquadragefimamiKcfimipartis.&inhocoportet 
utpcrtranfcatfea{iIcfpatium,quod  eft  quinquagefima  parte  ulnae 
faltcm  maius.  Ergo  fi  fiat  inftrumcnrum  quingetarum  ulnarum  am 
bituSj^d  in  lu^tntiquatuor  horis  circumuoluatur,  adeo  lente  moii 
uebirurjiJE  quiefeere  ufdeatur:tum  ucro'  magis  obid  quod  dixi, 
quoniam  in  centro  quicfccreuidcbitur, ergo  in  peripheria,ubi  di* 
ftanria  deprehendi  pofsic.  Ergo  nulla  machina  qusc  uideatur  mo* 
ucn',conitituipoted,quxmhorisXXiiiicircumuertatur;quianon 
tatn  magna  fieri  potcfi,ut  fpatium  a centro  ad  circumferentiam  ocu 
lo  non  pofsic  deprehendi. 

Echocuoluimus  declarare  ut  intcliigamus,  quae  funt  ncceiraru 
ad  mundum  incorporeum. 
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MATICI,  PHlLOSdPHr» 

«ic  Medici^ 

ARTIS  MAGNAE, 

SIVE  DE  REGVEIS  ALGEBRAI# 

c I S,  L I 6.  VK  V S,  Q.V  I BT  TOTIVS  OPERIS 

dcArithmc£ica,quod  opvs  PiRFBCTVii 

infcripfiq^mwdmcD*#  -•  r:* 


' bf'  in  hocI{brd>ftud(ofclLfdor^rgcifa8  Atge&raicas  Ia  Cot 
■ f^fa  U3cartt)  nouis  adiauentionibus , acdemonftrattonibus  ab  Authore 
4.>cta{as,utpropaucuUsance^uuIg6cr{tts,(am  fepcuaginta  euaferint. 
Nvi**  jm,ubi  anus  numf  rus  aUeri,aut  duo  uni  ,uetuineuam,ubi  dao  4uO' 

bi:sia<4  tres  uni  xqualcsfuerint  jnodumexplicant*  Hunc  autem  liSrutn 
id  td  denouo  edere  placuit,  partim  ut  hoc  abftrunrsimid,-&  plane  inexhauilo 
totius  Arithmeticae  thefauro  in  lucem  eruto , quad  ih  theatro  quodam 
omnibus  ad  fpedandum  oppofitdjLeApres  iacii^rentar,ut  reliqup^ 
OperisPerfecflilibros,  cantoautdtus  amp]ediancqr,acn]i'  - 
nore  fal^idio  perditeantipartim  quia  ab  AuthO' 
te  recens  diligenter  recognitus 
fi^audusOt. 
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drez  Oliandro  uiro  erudicifs. 

S.  P.  D.  * - 

I H r t tam  animo  unquam  'ucrfaui , Andrea  do^ifsv 
quam  ut  eorum, qui  de  bonis  literis  bene  merentur, 
nomina  poftericati  commendarem.  Tum  uerd  prx» 
dpuam  quandaim  diligentiam  adieci,fi  tales  cum  eru 
ditione  Humanitatem  coniunxiflent,  Quamobrem 
cumtenbnfolum  Hcbr<earum , Graecarum  acLatnjarum  literaru 
fckntiam  haud  mediocrem,  fed  etiam Mathematicarumhabereina 
telligam,humaiiifsimum  quocpfempcr  expertus  fim,\ufum  eft,hoe 
meum  Opus, nulli  melius  poiTe  dedicari, quam  tibi,a  quo  polsit  & 
emendari, (fi  manus  mea  imperium  mentis  tranfgrefla  fefelli{ret)&^ 
legi  cum  uoluptate,  & intclh'gi,tum  uero  edam  cum  authoritate 
commendari.Hoc  exemplum, nifi fallor, &: ali)  fequentur,  ac  opera 
fua,nonnifimeaquamtra<fl:antatteeruditis  dedicabunt.  Accipe 
ergo  amoris  ergatemci,  ^offici]  inmetui,tum  prscclara:  fimul 
eruditionistujcperpetuumteftimonium,  Etquanquam  tutalis 
fis, quem  tua  uiitus  omnibus  notum  fadat,tamen  cum  Alexander, 
&»Cxfar,fadlisfuisnodfsimi,aliorum  monumentis  inferibi  defis 
derauermt,cumcpPIato,quimirai!laperfefeconderet,aliorum  ta« 
menferiptis  lauda^  concu^qeriUpero  nieumhoc  qualecuncg  plB 
dum  tibi  ncmingm^dit^^tfurun^mtdd  & in  his  fortuna 
quaedam  dommetur, pereant^  rhelioraffpe^feruatis^eterioribus. 
Et  fit  modo  de  hoc  qualeam<5  iudidum  tuum, certum  mihi  tamen 
efi, officio  meo  mcfatisfacere  debere. Atep  utinam  contingarillu^ 
ftriore  exemplo,  animum  meum  erga  omnes  oftcndere,qui  eo  anur 
mi  candore  fiint,  quo  te  in  ftudiofos  noftri  temporis  fuifle 
femper  agnoui.Scd  dabiturforfan  occafio  melior,  et  fi 
non  detur, hanctamen,qualifcunqucfit,perijire 
mihinolim.  Vale.v.lduslanuarias. 

H.  D.  X L V.  Papia?, 
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De  duabus  f qu^oly^lbuS  m fi'iTguljs  g^pituIiSj^oI,  J 
Hv  ■•■'  DiiWftri^6(Srftn'^ftrc^ituroAim.*  ' rei.  13 
ni  Dea:qbab'dluiliS(:a^i^biTinlfinipli<:mni;^fol-  15 
l II  i Dc  fubiecfbs  a^qb^dbliibtfS  g^eralibu^  & 

laribus.  ' ; V ' i ^7 

•V.^  Deinuenienda  aftiniatione  capitulQTMm.^cqfnipos* 

• iTtoiiun  minorum.  ' fbl*  ^8 

Vj.'  De  modis  mueniehdi  capitula  noua.  fol.  28 

f Dc  capitulorum  tranfmtitatione.  £0^34 

VI.  i u Dc  a:ftimatione  gehCTaI'i&!a:qiiatidne,cunl  rhedia 
d^dfhinatio  aec|ilitlir.  extremg  Sd  numero;fol.4i 
■1X>  ^ De'ftcudk  qntita<:ewtc6gnitanoi^ulcipbca.fol,42 

■Xf'*'  'i^ESA^tibV 

•‘Xll.  Decubo  gqu^rebus 'Sc nurnero g^ner^Iite]^^ol.6’i 
' DitubdSfiiuth^i^^^^^usrA^gCftcraKtS^nfel.^i 
Xl.Itfi  Dectibo  arqliqdrafci^  Enumero  gcncralita-.fol.  6’5 
X'V.  •De‘cubo  &:  qiikdrkfisScquaftibusnujnlerd  genera^ 
liten  ■ f ' Pql. 

XVI,  '^DS^cSftyd&nuiiffiPb^^ualib^s  quadratis  ^genera»! 
i.u/.j  jur. ■ fbl. 

XVIL ' Decuboquadrktif^&ppiitionibusacqualibus  nu^ 
merolgeiieralicav' 'w ■ ' £01,70 

1’  ^;XVIII.  De  cubo  &:rebus  aequalibus  quadratis  &:numero 
generaliter.  fol.74 

XIX,  Decubo  8(:  quadratis  aequalibus  rebus  & numes 

ro  generaliter.  fol.  81 

XX.  De  cubo  aequali  quadratis  rebus&numero  gene^ 

taliter,  fol.  82 

-..XI,  Decubo  Enumero  aequalibus  quadratis  & rebus 
generaliter.  fol.  84 

XXII.  De  cubo  rebus  Bc  numero  aequalibus  quadratis  gc 
ncralitcr.  fol.  85 

XXn  I.  Decubo  quadratis  numero  aSqualibuSrebus 

ncraliter.  fol.  8/ 

xxnn.Dc44  capitulis  deriuatiuis#  fol.  88 
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XXV.  Decapitulisimperfe<rtis  &prtit(cu]ari^ 

bus.  fot 

XXVl  Deregulis  maioribus finguUribut.  fol.  ^8 

XXVII*  Dctranfitu  capituli  particularis  in  capitulum 

particulare.  fol.ioi 

XXVIII.  0e  operationibus  ratiicumpromcarurnfeU 

mixtarum  & allellarum.  fol.  102 

XXIX.  Dcrcgulamodi,  ^ol.  loj 

XXX.  Deregulaaurea.  fol.  105 

XXXI.  Deregulamagna.  fol.  107 

XXXII,  Deregula*quali#polioom«.  fol.iio 

XXXni.  De  regula  inatqualitcr  ponendi  fcu  probor* 

rionis.  ilob  114. 

XXXIIII.  Dercgulamedii.  fol.  nj 

XXXV.  Dereguladuplidaggregati,  fot:iao 

XXXVI.  Deregulahberapofirionis.  foi.  128 

XXXVn.  Deregulatriplicifallumponendi.  foh  la? 
XXX  Vlll.  Deregula  duplici,qua  excidunt  partes  muluV 
plicando.  — 

XXXIX  Deregula  duplici,  quaperiterata  politionem 

inuentmus  ignotam  quantitatem,  V ubi  ba^ 
benturaoca^tu!a,aIiageneraliaqt{4^.  Si 
^d&rerum&numeri.  fol.  145^ 

XL  Demodis  ItippoiitionuingeiieraKumad  arte 

magnam  peranentibu8,&  regulis  quf  extra 

^ ormnqiiuin^nunenaeliimafiombusidzjsdi 

»c<£rgcna»iblusqusedi^fiuit  fbl.  158 
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ARS  MAGNA.  QVAM 

VVLGO  COSSAM  VOCANT,  SIVB 

RSaVLAS  ALaEfiRAlCAS,  PER  D.  HiEKdNX« 

mum  Oardanum  in  Quadraginta  Capitulare* 
da<fla,  Si  eilLiberDecimus  fuse 
Arithmcdca^ 

t)c  duabus  atqtiationtbui  id  Qngulii  rapitulii* 
c A P.  L 

ars  oliffl  k Mahortiete^Mdfis  Arab/s  fflio  fiiirf 
uin  fumpfit.Etciiim  huius  rei  locuples  teftis  Leon*  ' 
artus  Pifanus.Re  liquit  aute  capitula  quatuor,  cum 
fuis  demoni^rationibus,  quas  noslodsiuis  aiTcri* 
bemus.Poft  multa  uerd  temporu  imerualla,tria  ca 
pituladeriuatiua addita  illis  funt,  incerto  authore 
quae  tamen  cum  principalibuS)aLucal^accioIopoiTta(um.Demu 
etiam  ex  primis, ^ia  tria  deriuatiua,a  qUodam  ignoto  uirp  inuenta 
legi, haec  tamen  nimimcinlueemprodierant,  atmcflentalils  Ion<« 
ge  utiliora, nam  cubi  Si  numeri  Si  cubi  quadrati  aeibmaridriem  do* 
cebanti  Verum  temporibus  BoftriSjSdpio  Ferreus  Bononienfis, 
capitulum  cubi&  rentm  numero  aequalium  inuenit,remranepul* 
chram  & admirabilem.  Cum  omnem  humana  fubrilitatem, Omnis 
ingenii  mortalis  claritatem  ushaec  fupcret>donuprafcAdccelefte, 
experimentum  autem  uirtutis  animorum , atep  adeo  illulb:e,ut  qui 
haec  attigeriCjnihilnon  intelligerepofle  fe  credat.Huius  aemulatio^ 
ne  Nicolaus  Tartalea  Brixellenfis, amicus  nofter.cum  in  certamen 
cum  illius  difdpulo  Antonio  Maria  Rorido  ueniflfetj  capitulum 
id  cm,ne  umcerct,muenit,qui  mihi  ipfiim  multis  predblis  exqratusi 
tradtdic.Oeceptus  enim  ego  uerbis  Lu(!^Paccioii,qui  ultra fua  ca^ 
pitula,generale  ullum  aliud  effe  pofTe  ncgat(quan^  tot  iam  antea 
rebus  a meinuentis/ub  manibus  eflet,defperabam)mmuemre,c^ 
quaerere  non  audebam.Inde  autem , illo  habito, dcmonilrationehl 
venatus, intellexi  complura  alia  poilehaberi.  Ac  eo  ftudio,  aufta^ 
iam  confidentia,  perme  partim , ac  etiam  aliqua  perLudouicum 
Ferrarium,  ob’m  alumnum  noftriim,inuenKporrd  quae  ab  his  inuc 
iarunt,2liorumnominibusdecerabunturjCaetera,quaeri6mme  ca* 
Tent,noftrarunt.At  etiam  demorlftraaones  > pseterties  Mahome* 
tis,&:  duas  Lodouici,omnes  noftrae  fune , fingiuae^  capitibus  iuis 
pra’poncntui',indercgu1aaddita,fubiicjetexperiment5iEtquan£^ 
longus  fenno  dehis  haberi  polTctjac  ionga  capimIoriS  iwes  fub* 
“ A»  5 iungi. 
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tAa.e^EianifioAicralicerjtjlitamepertranfditiarhtracf^aiites.  nan<p 

cum‘pofiridIiiVanV,qdricumTup.&-ScifflMi.c(;ibiis  cdrpus  fcfliduni' 
referat, nx’un<5'ftu1tum-filetit5ridsultrii progredi,  quo  nafurx  no 
liect.lia(5finS^dtfefledocu!fl*eUidcbidTftqUf  oia,qu3Pilfcgad  cu:* 
buin  func,tradiderft,reKqt^  (^u^e’  adqcintu^,£^iiafi  coa(fI:i  aut  incita# 
li.no  ultra  tradimus.  In  omnibus  autem^prxcedentium,acmaxime 
librorum  icrt^  ac  qijarti,meminifre  opcr^preciunjiuerit,ne  uel 
iterum  tradendo  nugax  efficiar, autpbicunoVpritermitcendo. 

lam  enim  docuiflenos  meminimus,  qutc  fint impares, aut  pares 
, darominationes.  Namt^  c{uadlwtuiTi»8i’^adratuhi'quadMt«^,^ou# 
bum^  quadratiiac  deinceps  idisfemperiptermiiTapar^s^ern  aute 
fcupofitionem, cubum,  primum  acfecundtihi.  , impares 

uocamus  denominationes.  Atuero  qvtodtamex  5 , qii^m  ex  mt^i 
fit-^ji^uorHjrmtttmus  in-mfiius  dutflunf  piVaducitplus.Atm  impi^ 
ribus  denominationibus  eadenifcruatumdiuramcc  plus  niff  exue 
ro  numero  fietmec  cubus, cuius  a^ftimatiofualitmifcu  quod  dici» 
nuis  debituni,expoiTtionc  ulla  numeri  ueriproducipotcft;iam  me 
minifle  oportet  dilucidius  explicatum, 

- Si  igitur  par  denominatio , numero  squalis  iic,rci  ajftimatio  du 
plex clt,m;^p:altera9 alteri ccqliSjUelut^fi  qdratum aquetur  % 
reseftjjueljmi&fijcqucturrd^jres  eft4iU€ljm;4 , & fi  quadratum 
^drati£equetur8'i,i'«a:ftimario  eft 5, uelnujk Componere  autem 
pares  denominationes  non  efi:‘admodirm  necefiarium,quiaqd.q* 
dratum  ad  deriuatiua  capitula  pertinet , uerum  fi  diligenter  ha:c, 
q^xfcnbanrfianimaduercriisi  cura  hacregula  etiam  uoto  tuo  fatii# 
fa  cies, nam ’i:Uhi-'^dratum&  quad“qdiattu»t’rearaqrqii.gi|uantuf,cai 
dtm  erit  ratio, iju»  m finiplicfduplex  2eqtiVfciIicet,altera  p:altera 
miinuicem^  tEquaIes,lleluti,qd"qdratump:5  qdratis  sequantur 
28>pofitio  ualct^  uel2m:Atuero,  fi  qd'‘qdrac5&numerus,  ceqlia 
fint  qdratis, demonftrabimiisfanccap  8 duaselTereiafiimationcg 
lieri  numeri,  totidem  autem  habcbitper  m:fingulas  fingulis  corre 
fpondentibusjeqlesjuelutfidicam  iqd''qd'"p:ij,a;quatur7  qua* 
dratis,pofitionfs  a:ftimatio  efi,ueli,uei  m:2,  uel  m 5, uel  fic 

funt  quatuor  atqtiones.Qiidd  fi  caruerit  jcftimationeucra,  carcbit 
eriamca,quajeftper  miueluti  qd'‘qd"'p:i2, aequatur  ^ quadratis, 
q uia  non  poteft  aquationem  ueram  habere,  carebit  etiam  fic 

cm uocamus  eam,qua:debitiefifeuminoris.  Atuero  fi  qd.qd^^nu 
mero  Si  qdratis  tcqualefit,unafempcr  eftrei  ucra  a:fiiniatio,aItera 
ei ^qlis, fida, uel  per  m:uelut  i qd''qd"'  <eqtur  z qdratis  p:8  o,  rei  gfti 
ftiatioefi^jUelmi^.Eademigiiurratio.in  cxcerisparibus  omnibus 
I • denomi# 
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-K  iiommatfontbus  inter  fe, cum  numero  iunguntur,athocpcr  de* 
prcfsionem  quomodo  fiat,m  quarto  libro  plencdocuimus- 

At  imparium  denominationum,  una  tantum  «quatiouera  efty4 
vn.!l3riifla,cumfol3e  numero  comparantur, uelutduseres  a^quaii;* 
i ti’  i^,a:fl:iniatiorei  cfl:  8)diio  cubi  arquantur  i^,jDibm3tio  rei  eft 
l:'.npcrautcm  numerus  cui  comparantur  dcnominauoncs.inhoc 
capitulo  ucrus,  non  fidius  fupponitur.Quid  enim  lam  (lultum,, 
quam  fundamentum  ipfum  infirmare,  qiianquam  tamen  ratio  ops» 
pofjta,in  oppofitis  efletobfcruanda,cadcm  igitur  eft  ratio,^ubipIu 
res  denominationes  numero  comparajatur,  etiam  fi  mille  forent,, 
una  erit  arftimatio  rei  ucra,&;  nulla  fidl:a,ucluti  cubus  p:^  pofitios^ 
nibus,  ?‘:quatur  ao,rei  «eftimado  nulla  eftpr£eter2,ncc^  uera  ne^» 
que 

r clu^  dcnofrimatioiics  cuiii  numero  comparantur, aut  ^ 

p:  comparatio  fiet  ad  extremam, uel  ad  mediamy 

namucca  qu  o:  fit  ad  numerum, iam  in  praecedenti  regula  didlum 
citucl  akTraimpar,altcrapaf,namdeutra<5pari,m  tertiaregulage 
ncralitcr diximus.  Siigifurextfcma  denominatio.cubusfdliceii 
cuiji  numero  medi a:, id  cftpofitionibus  comparetur, uidc  an  ex  du 
abiistcrrils  numeri  Rerum  in  radicem  tertiaepdrtiseiufdemnumef 
ri  fiat  ducendo, numerus  prdpofitus  aut  maior, autminor.fi  igiiiir 
fiat  liumerus  propofitus  ad  unguem,  a:ftimatio  rei  eft  duplex, 
u;'.ai;,:ra,fdlicctr^ipfa,quaedudlaeft.  Exemplum, cubus  p:i^,3Grf 
quanir  12  pofitionibus , dudlo  Igitur  8 > qui  eft  f- de  12, numero  re* 
-rum.m  e radicem  4, qui  eft  j numeri  rerum, fit  16, numerus  tcquattji 
onis  propofituSjteftimatio  igitur  eft  2, radix4,&atia  eft  aeftimatio 
fida,  eft  corrclpondcns  ucrtCjCubi  aequalis  eifdem rebus, & eid 
dem  nunicrOjUt  in  exemplo, fi  cubus  ajquatur  12  rebus.pn^numcrf 
ro,ueraarftimatioeft4,igiturficubusp:  i,^  aiquaturia  pofitionif 
busjfftimatio  rei  eft  m:4inam  12  res  filnt  m:48,Sd  cubus  m:4  eft  ni: 
^4, CUI  addito  fit  m:48.Qtiod  fi  produdlum  ex-|-  numeri  rerum 
fn  Ii:  tertia;  partis  ciufdem  numeri, fuperetnumerum  tequationis 
'propofitum,  tunc  capitulum  habebit  tres  aequationes,  duasueras, 
& tertiam  fi(flam.Exemplum,i  cubus  p:9,atquetur  ixrebus, una; 
quationum  uera  eft  5, alia  Rt  5-^m:  r-^, tertia  fida  ex  his  fempcr.fi^gre 
gatur,&:rerpondcta:ftimationis  cubi  atqualis  cifdcmreb.us  &:  eia 
dem  numero  uera:,6iieftR»  5-^  pti-^  &ita  reHquafi<fla,dequa  diw* 
mus, in  alio  exemplo,  aggregatur  ex  duabus  ueris , fed  quia  uera: 
funtinuicem  a:qualcs,ideo fidafemperduplaeftuerae.  Manifc=* 
(Ium  eft  igitur, quod  falf®  tequationesfeufi«flaE,capituli  cubi  &mi 
meri  tcqualium  rebus, refpondent  aequationibus  ueris  capituli  cu« 

biarqua^i 
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bi  tcqualis  rebus  numero,ubi res  & numerus  fint  idem.  Atuero 
ubi  extaii  multiplicatione  R^tertigpards  numeri  rerum, in  duas  ter 
tias  ciufdcm  numeri  fiat  minus  numero  propofito,tunc  nulli  erit 
cquatioucrafedunafiAa,  gqualisuerg  capituli  cubi  pqualistod« 
dem  rebus  8d  eidem  numero, uelut  i cubusptaigquatur  x rebus, 
quanquam  careatueragquarionc,fi<fla  tamen  eft  m;5,&  hgcetl  gfti* 
mado  uera  cubi  cqualis  duabus  rebus  ac  numero  uigind  uno. 

g.  Ex  his  non  diffieiIcefl:uenari,quot  gquadones  habeat  capiculu 
cubi equalis rebus  &numero.Si igiturex^-numerirerumin  radi* 
ccmtcrdcepartisciufdem,ficnumcrus  propofitus, capitulum  ha* 
betduas  «quationes,ttmm  aequalem  fi<fi:sc  praecedentis  ^•cguIg,8.^ 
fidlamsqualemutraCjideo  ucra  eft  dupla  quia  ibidem  li<fta 
eft  dupla  uerar,ut  i cubus  a*qUatur  12  rebus  Si  16  numero, aquatio 
ucraeft4,8ifi^eftm:2,quiifi  I cubusp:  i^,  aequatur  12  pbfirioi! 
nib‘us,xftimadoueraeft2,&fi(fta  m:4.  Quodfi  ejt  ditfta  multi»* 
plicarione,prouen!atplus  numero  aequationis, seftimado  Uera  erit 
una,rcipondensfa]rgpra:cedends  regulac,&falfa  duplex, utra<^  res 
ipondens  uerx, praecedens  regula:,ut  fi  cubus  aequetur  12  pofido* 
nibusp:9,xftimatiofairautracpeft,i?25^m:i-bm:&;5rn:&:uera  eft 
& ita  uideS,  qualiter  falfae  ueris,&ucra2ialfis  fibi  inui* 
eem  rcipondent, ex  ambabus  autem falfis  conflatur  uera, nam  exRt 
5-^m:iYS^3>fitRt5i:puY.QuodfiextaIi  produfto  fiatminus  nu* 
mero'  aequationis,s^ftlmado  eft  una  tantum,  & uera,ficut  in  prtccec 
denti  regula  eft  una  tantum  Sc  fida,ueiut  fi  cubus  aequalis  fit  dua* 
bus  rebus  & 21  numero , aequatio  eft  3 , ficut  in  cubo  p ; 21  aqua=s 
'li  duabus  rebus  aeftimatib  fidia eft  mt3. 

7.  ^ Ihcapitulisautinquibusttquanturinuic«nnumerus&  dcno« 
minatio  par  &impar5aut  par  eft  extrema,ut  quando  quadratum  8c 
pofido&numerus  aequantur  inuicem, aut  denominatio  extrema 
eft  impar, utquando  cubus  S' quadratum  aequanturnumcro,fiigi 
tur  quadratum  aequatur  pofitionibus  Si  numero, habebit  duas 
quationes,unam  ucram  aeqlera  capituli  qdrad  Si  reru  earuns 

dem  aethram  eidem  numero, &r aliam  fitftam  aeqlcmucra;  alterius 
capituli.Exemplu,Siqdratum&4pofitioncs:gquantur2i,gft{ma* 
do  uera  eft  3,&fi(ftam:7,& fi  quadratum  gquacur  4 pofidonibus» 
&2i,gftimadoueracft  7,S<ifi(fta  m:5, ideo habidsueris, mutuo  ha.* 
bentur  fi<fl:g,  quemadmodum  in  prgccdend  regula, fed  diuerfo  mo# 
do,  nam  hic  extrema  extremis, ibi  media  extremis  comparantur. 
Nam  ibi  capitulum  cubi  Si  numeri  gqlis  rebus, coparatur  capitulo 
cubi  gqualis  rebus  Enumero, hic  capitulum  qdrad  Sfrerum  gqua 
lium  numero,  comparatur  capitulo  qdrad  gqUs  rebus  & numero 
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At  quando  quadratu  &num«iis  a^uineurrebuSj&  cafus  e(^po& 
nbiUs, tunc  funt  dtix  fdltitiones  uera:,ut  dicdidd  quadratum  p:  12^ 
gquatur  7 .pof  ‘‘^pofitio  poteft  elTe  ^.Uel  etia  fn  utrpij  ueris» 

licatur,nin  quarldo  numerus  efl;  aequalis  quadratd  dimidq  iiumen 
radicum,namiue{blumefturiascquati6,lciheet  dimidium  niimcri 
ipfarum  radicu.In  hoc  aucenl  capitulo  nunquam  potefi  cilefoludo 
fi<fta,nec  sequatio  per  miiius , fed  ubi  eft  foludo  per  ucrum  nUmc* 
nim,  eft  duplex , iibi  caret  folucioneuera , non.  tamen  niagis  poteft 
folui  per  aequationem  ii<ftam. 

Si.uero  equatio  quaeratur  in  capitulis  cubi,quadracorum  &nu#  f 
mcrijtunc  fi  cubus  sequatur  quadratis  &Inumero,tunc  eft  una  taiK 
tumrolutioueramelucfi  dicam,  cubus  sequatur  tribus  quadratis 
pn^-res  ualet  4. & non  poteft  alia  inueniri. 

NOTAN  D vM,quod  JH  onlmbus  capitulis  in  quibus  eft  una  tan<  NofsniJwit. 
tum  folutio,gquaao  eft  facilior  inUetu,&  niiidior,uclut  in  capitulo 
cubi &reriigqualiumnumero,&!  cubi  gqualis  quadrato  & numea»  ‘ 
ro,&m  capitulo  cubi  aequali8a'ebu&S£ni4m^B^l^^i|»od|^^.  illa 
ex-|  numeriin  ^ tertisepardseftminornumerov  Idem  dico,  ubi 
cubus  cum  numero  sequatur  rebus, &non  poteft  haberi  nift  ficfta 
a:quatio,reI]qux  autem  in  quibus  multiplex  eft  aeftirnatio  rd,  fturt 
diniciliorcs  ^confufe. 

Si  igitur  cubus  Sc  quadratumiSequantur  numero, tunc  f ftimaritf 
reicftunatantuperpluSjubi  ex  j numeri  quadrari  in  qdratu  dua* 
rum  tertiarum  eiulHem  numeri  hat  minus  numero  xquarionis , 
hxc  «ftimario  eadem  eft  fi(ftg,Correipondenri  capitulo  cubi  Sc  nu* 
meri  aqualium  quadratis  fub  eadem  quantitate.  Exeinplu.  Cubus 
Si  tria  quadrata  xqtiantur  20,tuc  quia  cx  i tertiapaite  numeri  qua^» 
dratorum, in  4 quadratu  duarum  tertiarufit  miniisquani  ao.dico 
quodnoneftnifiunagquario,&res  ualet  a,&hgc  eft  «ftimariopd^ 
m:cubi  p:20,gqualis  tribus  qdrari«<  Vbi  uerd  ex  ea  mtiltiplic-^rione 
talis  numerus  pofsitprodua',eritun4gftimatiouera,&dugfi<Jig,& 

«era  correipondebit  fiiftg  alterius  capituli, & rurftis  fitfta*  ueris.Ex.» 
empIum.Si  dico, cubus  ^ Ii  quadrata  gquantur7a,res  efti?t4‘^ 

4,pro  uera  scftimatione,  fedpro  fi(ftaeft3m;ueli^40pi4ni»?^/I 
ciftjus  cum  7 2 aequalis  ficu  quadratis, xftimationes  ucrgfunt3.uel 
B2.40  p:4. &:fid:aeftRt  4om:4  mrideo  quxrend.o, firmpef 
quaerimus  ucram,&correfpondencem  alterius  capituli. 

Notum  eft  autem  exhoc,qudd  capitula  qUaSdst^l^abent  duas,  No/rfniiiwiJ 
quxdam  unam  gftimarionem,&quandp  habet  tres>in  uiiaparceca 
pituli,habent  poftmodum  unam  tantum  in,rdjflua,uelut  capitu* 
ium  cubirxqualis  rebus  & numero  in  pait€mferiorc,&  capitulum 
* B b cubi 
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€ubi  5c  quadratorugqualium«umero,&  capitulum  cubi  nume* 
ii  scqualium  quadratis  aut  rebus « nam  in  una  parte  habent  tres  -<£« 
quationes,  in  alia  unam  tanturri,Sd  fimiliter  capitulum  quadqua* 
drati&numeiigqualiumquadrato:inunaparcehabccquacuo£  a&s 
quadones,iii  aiiapoihnUdum  nullarti.  Qu^am  ucrd  habent  dua» 
per  totum, ut  capitulum  qiiadrati  S>C  ra-u  jcqualium  numero, aut  ca 
piculum  quadrad  ecqualis  rebus  8c  numero ; qu®  ucrd  habent  u« 
nam, {iint, ut  capitulum  cubi  &rcrum  arqualum  numcro,&  capitum 
Ium  quadrati  & numeri  «qualium  rebus,quod  habet  duas  «qua* 
tiones  in  iuraparte,iii  aliapoRmodum  nullam. 

BtfdaS,  quod  aequationes  atpktdcituin^bi  Sc  quadratoni  a:^ 
qiiaUutti  mimero,iteni  cubi  & numen  quadratis , iic  ie 

habeqquod  differentia  aeqtU^num  uerarum  Bc  fi&artt  femper  eil 
numerus  quadratot^uelut,  ii  cobtis&.72  aequantur  1 1 quadratis» 
«eqtiacio  fitfba  eil  ri  4O  m:4,  uerae  funti^4^  3 > diSWentia,R£ 

40m:4&:7p:t^40.eft  ii  numerus  quadriuorumj&itajfi  cubus 
& 1 1 quadrataa?quentur72  numero. 

^ In  his  autc  capitulis,qu2e  duplid  dcnominarione, impari  Sc  una 
pari  ac  numero  conftant.ii  cubus  &res,  «quales  fint , quadratis  & 
numero, arquariones  poiTunteflecreSjSiomnesuergj&Inullaficfla, 
quia  utdiAum  eft, minus  cum  ad  folidumdcdUcituJvfitminuSjS^ 
itaininusaequaleefietplus,qilcjdeflc  nonpoteft^ 
i Vbiuerd  cubus, quadraifi  Sdres, «quales  fintnumero,tuncjres 
etiam  erunt  «quationes,alterap;dugm;&:  hoc,  fi  iiib  eifdemdenost 
liiinatiombus  qi£tdrata  «quari poHiint  rebus  numero  & cubo,  & 
tequaaosMsueraehiqlhilt^l^tUo  exonplo»!  cu^^^jn^  quad“*,p: 
jtebus,  aquatur  i S^tunc  rei  uera  gfbmatiol^etur  es^eiqnculo  fijo, 
deinde  habet  «ftimationes  fi(flas  capituli,!  cub.p;3 rebus p:i8  «<* 
qualium  ^quadraris, & una  earum  eft  3 , alia  R187  p:i^, igitur  m: 
3.UCI  111:1^ 8-jpn-T-  cft  «fhniatio  fitfta,  icub.p:  ^quadraus  p;j 
pof «qualium  1 8 cum  hoc  eft  edam  terda  «quatio  uera. 

Ex  hoc  habemur  tres  «quadones  capituli, cubi,rerum,&!numei^ 
ri,«qu^iuin  qiladratis,ubi  «quatio  pofsibilis,cognofcitur  autem 
IiGcexfuis  capituliSj^arUffl  igitur  du«  uer«  iunt  Sc  «quales, ut  di* 
<rtu  eft,«quationibiis  capituli  totidem  quadratoru  Sc  rerum  &cujs 
bi  «qualiu  numero  .eide,utm  exemplo  di<fto, tertia  autem  uer«  veQ 
pondet  alterius  capituli, eft  fi<fta, ideo  «quatio  capituli  1 .cu^'p;d’ 
quad  ‘ p:5 pof‘^,ueraeft«quado  perm:  capituli,»  cu'’‘.p:3  rebiis 
p;i8  a^qualiu^  quadraris.Atubiquadratorumnumerus 
qubn  nc  pofsit  «quari  cubo  rebus  &!  numerOjih  capitulo  cubica 
^toru  rerum  «qualium  numero, tunc  una  eft  aquatio  uera^u^* 

’ * fidia, 
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capitulo  quadratorum  jeqiiaWum  aiborcbus  &:numerdi 
una  Bcla,  nulla  uera,  uelut  dicendo,  i cub.p;  i quadrato  p:  a rebus 
idpianciiri^^jrducra  ccftimatioertaj&harceftfidia  a?qiiatio  cubi 
Aeduarum rcrum&i6^gqUatium  iquadrato.  Manifeftu igitur 
capitulacubiquadratorum,reruhi,  aiqualium  numeroretiam  cubi 
rcmni  &;numcri,a:’quaIiumTquadracisinuiceln  fibirefpondcre. 

P;m  iter.capitulum  cubi,*Bqualis  quadratis,rebus, Enumero , re#  * *, 
fpondet  capitulo,  cubi, quadratorum, numeri,  aiqi^um rebus j 
idcot^ubiresadmodupaucgiunt,efttcquauounaf?(fla,gqualisue 
rg  correlpondenci  altcriiis  capituli  cubi  gqualis  totidem^quadratis 
rebus  &mimero;E.\:emplu.Si  cubus  aequalis  fit  2 quad"'  ipof’"'^, 
numero, res  ualct  5,nec  plus  aut  miiius , quia  fi  cubus  Sc  2 qiiad"  & 

6 numerusj^quant  uni  politioni, nulla  poteft  gquatio  uera  eflejfed 
fiila  erit  mrj.  qua:  erat  uera  in  alio  capitulo.  Quod  fi  res  tot  fint,ut 
capitulum  cubi,quadratoruinumeri,a:qualiumrebus,porsithabctf 
rejcquationemueram,tunc  jequario  uera  duplex  erit,&  una  ficta, 
correfpondentes  duabus  fi<flis,&: uni  uer*  alterius  capituli.Exem* 
plu;Si  cubus  &3  quad‘‘&^numerus,  aequales  fiut20rebus,duK 
erunt  aequationes  uera:,fcilicet  3 , & i m:3 , di  una  fi<fla,rcilicet  ly 
I r p:3  mdgitur  seftimatio  ciibi , aequjEs  3'quadr£|tis,  20rebus  6 nu 
mero,uera  eft,iy  1 1 p:3,&  duae  fi(Tse  erunt, 3 m:&Jiy  li  m:3  mr. 

Eadem  ratione  capitula  cubi  di  quadratoru  aequalium  rebus  Si  ' i] 
numcro,&cubiacnumerigqualiuqd“’&rebus,fibi  inuicerelpon 
denuVbi  igitur  capitulu  cubi  Si  num«frt  aequaliumrebus  & qdra* 
tis  no  habet  gquacionem  uera,habcbit  unam  tantum  fidlam, aequas 
Icm  ucrae  alterius  capituli,  Excmplum.icubusp:72,ccquatur  ^ 
quadratis  p:  rcbus,rei  ficfla  aeftimatio  eft,m;  3,&  haec  eft  uera,  unii 
us  cubi  quadratorum  aequalium  3 rebus  & 72,  Et  ficut  capitum 
Ium  I cu’’'p:72  aqualium  6"  quad“*pt3  rebus,  caretueraaeftimatio^ 
ne, fic  Capitulu  i cubi perquadratis  gquali23  rebus  p:72,caretfi<Ta 
atubi  capitulu  cubi&nunieri  gqualium  quadratis  & rebus  habet 
ucram  gfiimarionem, habebit  duplicem, et  unamfi(Tam,corrcrpon 
dentesduabusfitHiSjetuniuergalteriuscapituh'.  Exemplu, cubus 
p:4  gqualis  fit3quad'‘‘p;5  rebus,tuncucregftimadones  fi4nt4,ucl 
iyi-^nuY,fi<fi^aueroeft,iyi-ip:~m:&hgc  eft  uera  aeftimatiooapituli 
cubi  & 3, quadratorum  aequalium  5 rebus  &:4  numei^o,’&  reliqua: 
duae,fcilicct4  & ly  i-^m:-^  funtmhn  eodem  calii 

Eftetiammanifcftu,quodfiqd'  quadrata&res.&numeruscom  1» 
parentur,  regula  feptima  in  eis  ad  unguem  locum  habebic,ficut  in 
quadrato  rebus  &!  numero, conferendo  capitula  capitulis,  eadem 
ratio  in  reliquis  deriuatiuis; 

Bb  2 Demo6^<« 
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Demonstratio, 

j j Et  fam  oportimu  eft,ut  oftcndamushscc  deraonfti'ationc>  quod 
ctiamin  toto  hoc  libro  fecflurifumuSjUtrebus  tam  admirabilibus, 

ultra  experientiam, fidei  ratio  acce^  a|  t} p 

dat.  Sit  igitur  gratia  exempli,  a b 

aibuSjCU  b c numero  gqualis  de.  ' ' 

quad'“  cum  e f rebus, &:  fit  h arfti^  iL  , .V § — 

matioucra,quiai^it  ex  iuppoffto, 

a c xquatur  d f,  hat  d g «qualis  a b,quiaigitur  d e luperat  a b, 
in  g c,  & b c eft  «qualis  g C ^ comml^  animi  fententia,  erit  b c, 
maior  f e in  g e,  qualis  cxceflhs  d e fuper  a b,  talis  b c,fuper  c 
fiPonaturigitur  h tninus,&lfi(fta«quati6,eritigitur  ab  & e f,  m: 
fed  d e,&  b c,remanent  p:  qmaigiturdiffirencia  a b & d e,  eft  g 
e,  differentia  b c & e f,eft  etiam  g e,&  tantum  eft  detrahere  a b 
ex  d c,&  ef  exb  c,  quantum  addere  eas  tanquammtfequic  quod 
pofitaa:ftimacionepoliaonis,m:h,  quod  a b,cum  d e aequat  b c 
cum  c f,utrumcp  enim  aggregatum  eftrcfiduuin  g e, igitur  cubus 
cum  quadratis, «quatur  rebus  Enumero  eodem  modo,&rci  «fti* 
matio  eft  m:  h,  quantum  fcilicetin  alia  «quarionefuit  idem  in  aliis* 
Scquiturecia,quodaggregatuparduminuno,eft  «quale  diffe* 
rentia:  mutua:  in  reliquomelut  fi  dicam,  cubus  &:  i o aequant  ^ qua* 
dratis  & 8 rebu^&  «ftimario  in  hoc  capitulo  fit  uera,crit  in  capitu 
lo  cubi  ^ qdratoru  gqualiu  8 rebus  8^  i o numero  in  pftima* 

tionc.aggregatu.ex  cubo  & ^ ccnfibus,gquaIediffCTenrigcubi 
cenfuuin  uera  «ftimattone,uel  lO  & 8 in  eade  uera  aeftimado* 
ne,&tantuerit^gregatuBa8rerum&n.un\min  aequatione* 

14  Et  cum  fuerintnumcrus  81^  extrema  denominatio  gqua]ia,medig 
aut  mediis  duabus, aut  quotquot  habebit  capitulu  duas  gftimatio* 
nes.namcufub  aliquo  numero  mediffipofsintex* 

cedere  excremas , ut  100  quad.  i cu.  p fit  a b rei  ai f 

gftimacio.Cumigimrcontingat  gqualefierit  cubi 
centum  quadratis  diminuta  ^imatione  & ftantenumero  ut  fit  a c, 
ucl  au(fto  cubOj&^fic  augebicaeftimatio>ut  ffta  d.  igitur  1 00  quoad 
«qualiai  cu.p  i habentduas  «ftimationes.Etpariterfifuerincdc* 
nominauones  medig  plures, etiam  fi  centum  foret,quia  lubcunt  ra* 
tioncunius,qiioniamaeftimationemutata  omnes  pariter  denomi# 
nationes  mediaeaiigcntaui  minuuntur.  Sed 
fi  extrema:  denominationes  inuicem  g quales 
fint  cum  mediis  alternatis, ut  cubus  & res  fine 
«quales  quadratis  & numero, dico  quod  po* 
terut  efle  tres  acftimationcs.Sic  enim  a numcf? 

rus 
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nis  cum  b numero  quadratorum, aqualis, cum  res  efi:decubok&! 
numero  rcruf;Et ponatur  f magna,  igicurpofitad  e parua  poterit 
conllftere  azquatio.quia  quadrata  8c  cubus  minorareddunt ob  d c 
paruicatcm:Ac  fi  quadrata  exuperent  cubum, & res  iuxta  ea  quas  di 
«ftafunt, habebunt  aquationes  duasj  uel  auAa  propter  cubimagnii: 
tudinrin,  ue!  diminuta  ob  incrementum  rerum  igitur  erunt  tresi 
Denunrieroomniumcapiculorunl.  C A P.  li. 

HT  capitula,qu«cgeneraliterfcireconuenit,urcpadfolidu  t 
extendutur  cubum, fimpliciaucro, quoniam  unius  funt 
generis, in  unu  contraximus, quanquaipfum  ufe^  in  infi 
nitum  extendatur.  Quseuerd  cum  numero  quadratu  SC 
pofitionc  habent, triafunt,&  quaniuis  duas  fortiatiir  asftimationes 
unum  eoriim,quia  tamen  fimul  illae  coniundlas  funt, tria  tantum  di^ 
cemus  cllc  capitula.  At  uerd  cubi  & rcru  & numeri  tria,  iicruni  cum 
unum  illorum  duas  habeat  iequationes,in  quatuor  euadunt,  totis 
dianfiuntexcuboquadratis&numerOjiamigitur  duodedm-i  At 
cubi  quadratorum  pofition5acnumeri,feptem,m  eoium  aut  quas 
tuorgemin®  arquationes, quare  undecim  fient  capitula  omnia, igl* 
tur  prima  &generaliauigmri  tria, horu  primo  praetenriiiTojqiiodli 
bctdcriuaciuadiiofibiiungit,alterum  quadrati,alter5  cubiratiOs 
nc,erat  igitur  generalia  deriuatiua  quadraginta  quatuor.  Poftha:c 
duo  alia  liintignotai  quantitatis,altcru  cum  multiplicatur,  alterum 
cum  per fcfumicur.eftpra:cereaunugencralemediorum.  omnium 
igiturprimorum  notabilium  numerus  uiginri  fcXjderiuatiuorum 
quadiaginraquatuor,omnium  colIe<fHo  feptuaginta.PofthaJcaus 
tem  plura  alia  etiam  fiiigularia  adiecimus,fedeorummaioruolus 
ptas  quam  nccersifas,ea  igitur  noninterharenumerabimus^ 

Horum  autnecefsitas  fic  colligitur, cum  linea:  fuperfidebus,  aut  ^ 
(iiperficies  lineis  cognofcuntur,quadratorum,pofitioriu,ac  numes 
ri  capitula  oportunafunt,at  fi  ex  latereTetragonico  aut  Solido,  ca 
pitulum  fimplex,  cum  uero  trium  ignota  duo  iupponuntur,ea9  ad 
fupcrficics  aclineas  pertinet, quantitatis  ignota:, &irei,  capitula  exs 
ploranda  mTnt,atcp  ea  fimplidter,fi  linea: lineis  comparantur, pros 
du<ftaiiero,cum  lupcrfidebus,at  fi  lineis  corpora  comparada,  cubi' 
rerum  & numeri, fi  corporibus, fuperfides  cubi  qiiadratoru  8c  hus 
merijfin  autem  iliperficierum  & corporum  &linearu  ratio  fit  qua:s 
rcnda,capitula  cubi  quadratorum  pofitionum  8c  numeri funtlius 
liora.  Porro inhis omnibus adnumerumfemper comparatio  fiet. 
Hxcratio  pra:cipua  eft,quanquamperi(jpe  omnibus  in  unoquocp 
horum  uri  neceffarium  fit, operxpredum  tamen  fuerit, fingula  hxc 
defaib  ere, deriuatiua^  fuis  adiungereprimitiuis : flint  autem  hxc. 

Bb  3 Capitula 
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Capitula  primitiua  carentia  detiuatiuis. 

Numerus  gqualis  rebus, uel  numerus  ajqualis  qdratts^uel  nume 
rus  aequalis  cubis, ucl  numerus  squalis  qd'qdratorum , uelnumc^ 
rus  squalis  nomini feurelaio primo, acita  deinceps  comparando 
numerum  cuicuntp  denominationi. 

Numerus  &qdrata  squaliarebus,ucl  numerus  Sc  cubils 
rebus, uel  numerus  cubus  gqualia  quadratis, uel  numerus  Sc  qd' 
quadrata  squalia  rebus, uel  numerus  & quadrati  quadrata  sequas 
lia  quadrato, uel  numerus  &qd'quadrita‘  gqualia  cubis,ucl  numc# 
rus  &nomeprimu  aqliareb.  aut  qdratis  atit  cubis  &!  lic  abfcp  fine. 
Numerus &pofitio,8c;ignota  quantitas. 

Numerus  et  qdratu  pofitlonis,&  ignota  quantitas, feu  numerus 
qdratu  quatitads  Ignotg  8^  pofido,  feu  numerus  cu  qdrato  pofi« 
tionis  quantitatis  ignotscjfeu  numerus &produ(ftu  expofitioiieiii 
quantitatem  ignotam,  cu  altera  caru,uel  cum  quadrato  unius  earu» 
Capitula  primitiua.  Capitula  dertuattua. 

I Numerus gqualis quadri  Numerus  aequalis  qd' qd'&:qd. 

drato&rebus.  ca  Numerus  a:qualis  cuquad&cuK, 
i Numerus &res  aequa  r5  Numerus&quad'tequalesqd'qd'. 

liaquadfato.  i4  Numerus &!cub'a:c|uaiescub'qd'. 

5 Numerus  8iqd' aequa#  r5  Numerus  &!qd' qdgqualia  quad'i 
liarcbus.  Numerus  Sc  cub' quad' gqualia cub'. 

4 Numerus  aequalis  cu«c7  Numerus  gqualis  quad'  &:cub'  qd*. 

bo  &rebus.  Numerus  gqualis  cub'  & cubo  cubi. 

5 Numa^is&resaeqila#c9  NumcrusBcquad' gqualia  cub' qd* 

lia  cubis.  tio  Numems  & cub'  gqualia  cub'  cub'. 

6’  Numerus  &cub.  a:ql' rii  Numerus  & cub' qdgqtqdgqopn*. 
reb.  jcquatio  prima.  ci2  Num.&!cub'cub'gqliacub'  gq°pri^. 

7 Numerus&  cub'a:qa#ji5  Num.&[cub'qd'gqliaqd'gqofccuda. 

liarebus  ^q^fecuda.  < 14  Nu.&  cub'  cub' g^Iia  cubgqofecud^. 

8 Numaois  gqualis  qua#  f 15  Nura.  gqualis  qdqd&  cub'  ^drat|. 

dratb  Sc  cubo.  Num.gqualis  cub'  quad' et  cub  cub*. 

^ Numerus  & quadratu  c 17  Num,  &:  qd'  qd'  gqualia  cub'  qdrati. 

aequalia  cubo.  ii8  Num.cccub'quad'gqualiacub'cubi. 
loNumcrus  Sc  cub^ f qliac  19  Num.et cub' qd' gqliaqd'  qd'  gqopri^. 

qdrato  gq  primai  i 20  Nu.&cub' cub' gqli?  cub' qd' gq' p^i^ 
IiNumcrus  6^  cub' gqliafai  Nu.&Cub'qd'gql'qdqd'gq‘^Tccada. 

quadrato  gq'^fecuaa;  ^22  Nu.  Sc:cub'cub'gqrcu'qd'gq'^fccud. 
laNumcnas  gqlis  rebus  raj  Nu.gqlisqd&qd'qd'&cub' quad'. 
quadrato  & cubo.  <2^  Nu.  gqlis  cub  cubqd'  Sd  cub'  cu . 

13  Nunu-v 
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13  NumCTus&:r€sa:qua=*f25  Nu.&qd'pql]aqd'qcl'(5<fcub'qd'. 
lia  quadrato  cubo.  iz^  Nu.&'cub'jrqliacub'  qd  &:cub'cu. 

14  Numerus  & res  8^qd'r  37  Nu.&qdS»;  qd'^d'g'^!iacub'  qd', 

trqualiacubo,  cag  Nu;&cub'&cub  qd'gqliacu  cub'. 

15  Numerus  & qd'  JEqliara^  Nu;&qd'qd ^qrqd'&:cu'qdgq°pa; 
rebus  & cub'fqoprima.  tjq  Nii.&cuqd'  gql'cu'&cu'f(.j°pri. 

16  Numerus  8(1  qd'a:qliar3iNu.&qd'^d'gqlqd'&cu  qdgq°fec. 
rebus  81  cubo  jrq^^fccuda.  Nu,& eu  qd'fqrcu'&cu'  eu  gq®  fec, 

17  Numerus  & cii'  gqlia  rj ' Nu;&cu  qd'  arquatqidqdaJq^^prC 
rebus  &:qd'apqo  ptiiiia,  I34  Nu,8c:cucu'cqI'cu&:cu'qd^gqopn'. 

18  Nurherus  &cu' jcqliar 35  Nu.8c:cu'qd'eql'qd'&qd’qd'gq'^fec, 
rebus  Sl  qd'arq  ’ (ccuiida.  t Nu.&  cti' ciiaeql'  cu'&cu  qd'gq'-  Tee, 

Numerus  «res&:  cii  r37Nu.&:qd'&cuqd'gqrqd'qd'fq  pri, 
£cqualiaqd'aeq"prima.  cjS  Nu.Sicu  &:cu'cu'g^'cu'qd'fqopn, 

20  Numerus  «res  &cu' Nu.&qd&cuqdgqVqdqdeq'  fcc. 
aquales  qd’ aq»  fecundai  C40  Nu.&!  eu' &cu’  eu  gqf  cii' qd^q^fcc. 

21  Numeriisqd'  SCax  C4jNuj&qd'qd'&cd^df^'‘qdgq°pri. 
aqualia  rebiis  fqoprinjai^42  Nij.&  cU' qd'&£d=cu‘^ql' cu'gqopW. 

22  Numerus  &qd'  &!cu  r43Nu.&qd'qd'&cuqd'gql'qd'gq'  rec. 
aq!iarcbusaq®fecunda.  t^.4  Nu.&:cu'qd'&:ai'£dfqI'cy|q<=^feC' 

De^quacionibuscapitulorumfimplicmm.  cAP.  rit 

Eftimatiorei,cftquanritas,iriquaucritai:em  experimur  * 
propoiitorum  in  capitulo  & quaftione.  Exemplum  cft, 
cum  quis  dixit,  fed  ex  lO;  duas  partcs,8(!  duxi  carum  fin* 
gulas  in  Te , & fuitproducHrorum  differentia  ^o.quiaigii 
tur  nefeimus  qua  quantitas  fit  maior  aut rninor,  ponemus  minore 
eife  rem  ignotam , quamuocamus  pofitionc,cr»tigiturpars  riiaiox 
j-efidimadjo,fcilicet  |i  pofitio  1 I qdratum; 
lomnpofitione.tunc  |iom;  ipoP^]  1 ^d'’‘puo6ni:20poi% 
jequemurqdeftpro^  j i qd'"!!:  .bpof^^l  i ^di^atiim  fiiidd. 

pofimm,^td,4ccmus g pofitionibu^aSiSaioS:”  " 

p artes  111  le, et  net  qiia  ^ — ^ j— 

dratS  minoris  i qdra  aopofitiones  a:qualcs40. 

tum,ct  maioris  iqdrarumptioo  muopoE^ adde  quod  eftm:  altc^^ 
ri  parti, fiet  i qd'”p:ioo  ej^una parte, et  1 qd^p:  20poE^,hor5  differ: 
rcndafuit6^Gexfuppofito,addemusigitur6^o  minqri.pai^,6(!  tuiic 
fient  aqlcs  1 qd'"p;iOO,&:  1 qd'’p : 2oppf“’,p : ^-ablfeiCTtius  i^d™ 
ex  utra cp  parte, remanebutigit  30.  p^'*gqies  aqU 

busgqliaaufcvant,qugrelmquuntfuntg^ia,diuidaida  igitur  40, 
per  20  riumeru  pofinonu, exibit  3,eftimatio  pofitionis,  in  hoc  itacp 
2,ucritatcpropofita  queftionis  experimur,  uajiiifi  eius  quadratum 

quod 
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quodeft4,ex^4  quadrato  8 refiduf 2 & lOabijciatur, relinquetur 
io  propolTtus  Numerus.  Eft  etiam  uefum  de  2,  quod  proponitur 
in  capitulo, fcilicct  quod  qdratum  eius  quod  eft  4.cum  100,  acqtur 
quadrato  po(itionis,quodefticeru4  &!2opof ‘’'’,quf  (unr40  &C  60 
rimuliun<^s,namutroquemodocoll{gunturio4.  dicemus  igitur 
mcritd,proptcrduo,quod2eftrei  tcEimado , & cum  re<flc  opera<' 
tus  fueris, in  gftimationcfeu  gquationc,utra(5  experientia  fuccedit. 

Demonstratio. 

* Vtuerd  reiueritasapeitiusdeprehendaf,atq^cumearatio,fcirc 
enim  eft  per  demonftradonera,ut  dicunt,intenigere,fint  grada  Ex* 
empli,cubitres«cquales24.,&ponatur  aclatusun]uscubi,&  c d 
alterius , & d b terti) : quia  igitur 

cubiiuntaquales  inuicem,  erunt  \ t 2 ° 

Sdlincg  ac,  cd,db  gquales.Cum 

igiturfecundum  numerum, fecundu  quem  a c cftin  a b,  qui  eft 
duiditur24,&cuborum  quatitas  fiet  ex  i^*quinriuel  i/^feptimi 
Elementorum, &5i^u>eiurdem, cubus  a c gqualis  85  igitur  a clai« 
tus,  eric2,a:ftimatio  rei, ex  quo  colligiturgcneralis  regula. 

R E G V L A. 

I Deprime  propofitas  duas  denominationesad  numerum,finu* 
merus  non  ad(ic,a:qualicer  dcducendq,cun9  altera  fuerit  denomi* 
natio,altcranumerus,diuidenumenimpernumcru  denominatio* 
nis, exiens  eftscftimatio  denominarionis.Quzc  denominatio  fipo* 
fido  eft,polidonishsbes  arftimationem:fialiadenominatio,iumc 
latus  feuradiceilliusnjumcripro  denominadonis  qualitate,  fi  qdra 
t^dra^fi^busdajfA.cui^Stfdi^dqdrad, radice  radicis, atep  ica 
cUinceps,8dlatus  illud feufadixteftpofidonisuera  aeftimado.  Ex* 
emplum,cubi20gquanfi8orelatisprimis.Qiiiaigiturnonefthic 
numeruSjinfimam  denominadonem  cuborum,pones  pro  fimplici 
numero,  fcilicet  20.  & maiorem  feu  altiorem  relatorum, per  cubos 
deprimes,  fient  iSoqdrad,  diuideigicurao  numerum, per  igo 
numerum  qdracQr5,exit  j gftimado  qdrati.  Venim  nos  qusrimus 
pofidonis  acftimatione,  non  qdrad,lume  igiturradicem  qdratam 
eft  7, pro  uera  scftimatione.  Aliud  Excmplu,7  quadrad  tcqum 
tura  I cub'qdrad, deprime  ad  numeru  tequaliter,  fient  7 pqlia  z i qd 
qdrati,diuide7pcrai.exit7,&i^R’j,qua!eftlacus^d'qdrad,eftr« 
aftimatio.  Aliuda^cubi  tcquent 20  c|d'qdrad,deduA's  cubis  ad  nu 
n:erum,qd' qdrati  peruenient ad  poi  ", igitur aopoftaequan cur 2, di 
uidc2per20.cxit,7,&  quia  diuififti  cum  numero  pofitionum,erit 
pofidonis  tcftimado , j^.Aliud.20  aequantur 5 quadraris, diuide  ao 
per  5,cxit4,a:ftimatio  quadrad, igiturrei  aeftimario  eft  2, 

4i!-  Et 
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Etut  omnibas  edam  capitulis  futuris  fadsfiadam , maioris  daio  4 
mfnarionis  numero rcUqiios  omnes  ac  numeru  diuides.maiorem 
imclligo  altiorc,&  ciim  minore  denominatione  deprimes,  poftmo 
du  regulam  capituli  fequeris.Sinc gratia  exempli 4 cubi  gquales  iz 

quadraris  & 8 po^'^mm6^de^^dm^na^  ^ j iaqd'‘p:8  ppP’. 

no  efipofirio , maioris  riumeriis  eft  4,  ^ | 

diuidesigitur  omnia  pcr4»&  habebis-  ~ ^ 

I quadratum £equalc3poP*p:2;  * ’ 

Exhis  etiam patct,quod  fimplex  pofitio , iorigcma^’s  patet  fal^ 
fis  pORriombus.Nam  et  ad  quadrata, et  ad,  cubos, etreUquas  exten 
ditur  denominationes , ideoc^  aeftimationes  habet  in  radicibus, 
quarum  in  fairapofitionenullus  omnino  eftufus.Quoducrd  per- 
tinctadnumcrumpofiriombusgquatem>adhucutracp  falfapofiria 
one  generalius  eft,utin  primo  Exemplo  patuit, nulla  enim  falfapo* 
fidonelicetucnari,qua:nampartes  decem quadrataueriant, quos 
rum  differatria  fit  6o,utibi  propofitum  eft. 

Deruhie'(fii^  aequaiionibu^  gmerali^us  & fia- 
gularibtis;  C A t ( 1 b ' 

j Ingulares  dfcuntur«quarioncs,m  quibus  nullum  capf^  i 
I tulumperfe(51;epoteftabrolui,&taleslIuntnumerus  iri- 
teger,uclfradus, latus  etiam  omne numai,f^  quadra*  - 
tumicu  cubicum  uel  alterius  generis, attjutita  dicam, 
omnis  fimpldc  quantitas:  item  conftantes  ex  duabus  radicibus 
omnes, quarualtefra  fit  quadrata, uel  R:Rti&:generiiliter  radix  par, 
unde  quae  ex  duobus  confiant  nomiriibus,^apotome  feu  ut  di* 
eunt  recifatcrtq  aefexti  genms,non  apta  furit  aquationi  generali. 
Omne  etiam  capitulum, quod  ex  numero  quadrato, cubo, & po  » 
fitionibus  confiat, eas  habet  generales  aquationes, quae  ex  capi* 
tulo,ad  quod  deducuntur, dCTiuata:  funt,  addita  uel  detradla  ter* 
tia  quadratorum  niimeripaitc, ut  fuo  loco  oftriid^f.- 

Generales'  autem  ajftimaltiories, furit  iri  capitulis  quadrari  gqiia*  ^ 
lis  rcbiis  8c  riuriierO, fecundi  generis,  conftans  exnominibus  duo* 
bus,ut  Rii^p : 3, capituli  auteni quadrari &rerunta?qualium  nu* 
nicro, fecunda  apotOrric^utRt  »9  m:^,  capituli  autem  quadratoruni 
& numeri  aequalium  rebiis  j apotome , & conftans  ex  duobusiio* 
miriibus  primi  generis,uf  3 p:Rr  2„&  3 2.  Vbi  afit  priniu  genus 

dico,quartum  criammtelligo,fic  &!ubife®ridunii,eriam  quiritum, 
taminapotoriiequammeaquaiexduob®nOrttinibus  confiat. 

At  unius  radidsuniuerfalis  sequario,d«iuariuis  coriueriit  cAfii*  4 
tuliSjfeu  cubica  feu  quadrata,his^  quorum  prihdpalibus  quadra* 
tiiiri  aut  cubus  radias  pro  pquatiorie  foeraquelut  fi  quadrato  gqua 

Cc  ii 
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li  rebus  & numero  a^ftimacio  ha:c  conucnicbat,7^i9  p+j^capitulo 
cub' quadrati  xqualis  cubis  &numcro  fub  cade  quantitate.jcquas 
tio  crit,i?:v;cubicaRt)t9  p:3* 

5 EtlTcutradixquadrata,nulli  pra?terquirh  humero  iungi  poteR, 
UtaEquanoncmefRciac  gcneralemjficcdmeHbjCubjcacubicaiiiina» 
fla,efficcrc  poreft, numero  nonpotcR.  Cum  Igituriungitur  cubi 
«qualisrcbus  Enumero, aiqtiafcfoncnl  producitjnon  integram 
tameii,  ac  detracirxiriuiccnijefficiunt  aequationem  capituli  cubi  St 
rerum  aequalium  numerbj  ueTuti^  cubica  4 p:  iv  cubica  2,cft  tcqua« 
tio  capituli,  cubi  equalis  rebus  & ntimero,  Sc  cubica4  m:nt 
cubica  z , eft  aequatio  capituli  ciibi  Sc  tcriiin  aequalium  nu« 
hieto. 

6 At  capitulum  cubi  ^ qualis  quadraris  6^  nuniero  habet  gquario 
riej^qug  conRat  dc  tribus  quantitatibus  in  contmuaproporrioBe, 
quarum  dueextremplunt  radicis  aibicg, media  eft  numerus, utRc 
cubica'^  p:3p:i^cubfca4.  fed capitulum  cubi&fquadratoioim 
tcqualiumnumcro,liabet0miIem  in  omnibus  praecedenti  aequae 
rionem, excepto  quddnumerus  cftmtuelut  lu cubica  i^mtaprhz 
cubica4. 

j Illud  etiam  intelligcndum  eft, radices  fimplicespro  generalibus 
a:quatiQnibusbaberi,uf  tamen  etiam  fijnpHcia  liritcapitula,uelut 
hi  cubica  inferuit,capitulo  numeri  aequalis  cubo : Sc  quadrata,  nu«» 
meri  fqualisqdrato,&: relata, capitulo  relati  xqualis  numero:&:  ftss 
cuthg  Gmpltccs  complftfitis  capitulis  conucnirenequcutjficnecub» 
Ium  compofitum  ex  pluribus  radicibus  iacommenti  capituW  Gm:* 
pUapoteft  conucrure. 

OGcndit  aftitnationcm  capitulorum  compoGtorum 
mmorum , quae  funt  quadratorum,  numeri,  & re- 
rum. C A p.  V. 

DEMONSTRATIO. 

It  quadratum  f d&^res(gratiaexempG)gquale^i,tunc 
producam  d b & d g quar  Gnt5,  dimidum  numeri 
rmim,  8c  complcbo  quadratum  d g b c,indecp  pro« 
ducftis  C g Si  C b perfidam  quadratum  a f e.c,proutfn 
^uartafecundi  EIcmcntorum,quiaigiturd  b duftain  ab  ex  diffi* 
hh/one  rccundi  elementorum  producit  a d,  Si  ex  numero  quojs 
bbctinrei  xftimationcmproducitur  acftimatiiO  illarum  rerum,  yc# 
: • iut  fi  res  c(t  4 ,S<:  Gnt  quincj  res,  erunt  quintj  res  20,&  taniu  produ 
. ' citur 
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citur  cx  4 gftimaaonc  rei  in  5 numerum  rerum 
ut  oftendimus  m ciipitulo  tenio , igitur  cum 
b d fit  3 , 5(C  a b «eftimario  rei , erit  fuperfides 
a d tribus  rebus  squalis, feu  sftimacio  trium 
i erum,  at  fliperfides  d e squidis  eft  a d,  pei' 

43  primi  Elementorum,  igitur&ipfa  eft  sfti^ 
niatio  trium  aliarum  rerum, dusigiturfuper<f 
fides,  a d & d c,  ftint  squales  6 rebus,  quas 
re ipfx  cum  quadrato  f d functi , atquadra* 
tum,  c d eft5>,quiab  d cft3,igftura  cquadratumeftioo.quarefa^ 
tus  cius  a c cft  10,  cum  igitur  b c iit3jdetra(fta  b c ex  a c, relinquit 
a b latus  d e 7i 


49 

J 

21 

•zi 

s 

Alia  Demonstratio. 

Sitmodo  a b numerus  rerum  quarundamarqualium,  c numc#  2 
ro&:  quadrato  d,  &:  faciam  quadratum  b g dimidq  a b,  quod  fit 
g e,  a quo  aufaam  'c  numerum, ut  e f ftiperficies  f qualis  fit  numCi* 
ro  c,  &ponam  latus  quadratum,  fb  ftt* 
perficici,quodfit  g hjdicoutrarin^Iirieani 
b h & h a efle  lacus  quadrati  d,  unde  fe# 
quitur  duas  fore  ueras  gftimationeshuius 
capitiili,quarum  aggregatu  eft  gqualenus 
mero  rerum , uidelicet  a b , conftat  enim 
quod  rccTranguIum  ex  a h iri  h b,  uria  cum 
quadrato  h g eft  gquate  quadrato  b g,per5.2  Elemcnforum.quae' 
dratum  autem  h g xqualefuic  f b fuperficiei.recftangulum  igitur 
cx  a h in  h b,xqualc  cft  c f,quare&  cnumero:quodautemfitex 
a b inh  b, 0x5'' 2' cIcmcnrorurri,fquaIeeft quadrato  h b &!re<ftan;2 
gulo.a  h inh  biigiturquodfitexnumeroreruni  a b in  acftimatio!* 
nem  rei  quxeft  h b,xqualeeftriurrierb  c,&  quadrato  h b^  quod 
fiuitprobandum.EtfimilitereademratiOne  reftarigulrini ex  ab  ini 
a h , xc]uale  eft  quadrato  a h , &!  diicfhii  a h iri  h b , fed  ex  a h iri 
h b,  ut  probatum  eft, fit  c numeriis,  igitur  recftangulum  ex  a b iii 
a h,rdlicetexnumeroreruminrerum  jcftimationeni,gquaturqua* 
drato  rei  &:  numero  propofito. 

Ex  hoc  parct;quodiHi  falluntur  qui  dicunt(qudd  fi  b kigraria 
cxcmph)fitxftimatiorei,&g  f 3,  quodretfiangulumex  b h in  g f 
crit3g  h feutiiplug  h,hocenimeflenopoteft,fdh'cetquodfiip€rtf 
ficies  contineat  lineam  aliqua,nc(5  numero , riec  alia  proportione, 
cuinfinicplinexpofsinteneinfupCTfide>quantitasenim  cottrimia 
nullum  ftif  diuifionis  rccipitterminu,fedueritas  eft,qUbd  fi  gfeo^ 
tineae  tres  moiiades(gratia  exepli)id  eftpartes  tres  lineg  b h,diui{f 

Cc  2 iri 
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in  tot  partes, quot  monades  funtin  numero  quem  dicitur  contineri 
Te,ueluci  quodblTponamri2,critgf3,ubig  ffit  quarta  pars  bh,& 
tuncuerum  eft,quodcx  b h in  g i fit  fuperfides  continens36^ 
perficies  quadratas,  quarum  uniufcuiufi^  tetragomeum lattisefl: 
unitaSjid  eft,una  expartibus,  illis,fecundum  quas  b h Hi diuifa  in 
ia,&  g f in5,hocautem  taminrhetis  quam  alogis  pulchre  often* 
ditPlato  iuMcmnone. 

Nec  admireris,  hancfecundam  dcmonfiraa'onem,alitcr  quam  a 
Mahuniete,cxpIicatam,namiUeinimutatafiguramagis  cxrcdfteii 
ditjfed  tamen  obfairius,neGniG  unam  partemi,cam9  pluribus, un» 
denos  facilitati  &breuitaTi  confulences , tumucutric^  a:ftimationi 
una  demonlfratidne  fatis  faceremus, hac  utimur^ 


t fi 


fc 


AliA  Demons  TRAtlCi.- 

Sit  modo  quadratum  a c in  tertia  figura, a:quale  6"  rebus  Sc 
numero, &ponatur  a d numerus  rerum, fcilicH 6^,  igiturfuperfici* 
es  a h efl^^pofitiones, quare  d c rcfiduumeritprsccife  i6’,duudcbs 
tur  a d per  aequalia  in  g^  SC  fiant  quadrata  g b g d,  qua:  fint 
g k & g c.Qliia  igitur  b c a:qualis  efi:  b a , & 

1>  k arqualis  b g,  erit  k c a:qualis  g a,  quare 
etiam  g d & fl,&[quiad  e & d giunt ^qua^ 
lcs,item  d f b g,erit  f e aqualis  d b,  quare 
edam  aequalis  f k,du®  igitur  linea:  f k & fh, 
aequales  flmt  f I & f e,  anguli  a d f recfli, 
igitur  f c fuperfides  aequalis  eft  1 e , fed  f c 
cum  fbf  fuit  igitur  f-fccum  f bfiiici^,a.ddfs 
to  quadrator  g e quod  eft  nam  g d fiift  3, 
erit  g.  k quadratum25,igiturlatus  g b 5,additaigitur  g a,qua:eft 
3, fiet  a btota8,reia:ftimano. 

4 Secundum  h^eformabimus  regulas  tres,  prd  quarum  memoria 
fubiungemus  carmen  hoc, 

Querna,da  bis,  Nuquer,admi.Requan,  Minue  damf 


s 


Regvla  i. 

Eft  autem  unicuicp  horum  capitulorum  commune, ut  dimidium 
jiumcri  rerum  in  fe  ducatur.  Qiiando  igitur  quadratum  xquatur 
rcbus&  numero, quod  fignificaturper  Quemafiue  primam taiiss 
tum  inteliigas  hteram  feu  adnumeres  feqiientes  a prima  uocas 
li  confonantes  , ut  Qiierna,  quadratum  a:quale  rebus  Si  ntimero 
fignificec,  &:Nuqucr,  Numerum  quadrato  ac  rebus  aequalem , Sc 
Requan,  res  quadrato  &:numero  9cquaies,In  hocQuernaigicur, 
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fcu  capitulo  quadrati  aequalis  rebus  6^  numero  addes  quadraro  di 
inidq  rerum  numerum  aequationis, totius  accipcradiccm.qua=« 
draram  , cui  addedirhidium  numeri  rerum,  Sdaggregatiim  eitrei 
adbmatio.Exempiiim.fici  quadratum  a'qualeiorebusp:i44, duc 
5 in  rcfic25  quadratum  dimidij  rerum,  adde  144  fit  i^^,cuiusRt  cil 
i^jhuicadde^  dimidium  numeri reium,fit  18, a^ftfniatio  rei.  Rur# 
fus  fit  f quadratum  xquale-j-rci  p:  iqduc  j-dimidiiimnumeri  re« 
ruminfcjfit  j,addcei  ii,fitii^,accipeRtquas  eft3  j,cuiaddeydimt 
dium  numeri  reriirri, fit  5 1-,  rei  jcftimario.  Rurfus, fit  i quadratum 
arqiiale  lOrebiis  p:6,  dLic5infc  dimidium  numeri  rerum,  ficz5, 
adde  ei  ^ fit  31 , huius  r^adde5 , dimidium  numeri  rerum  erit  rei 
ajfiimatio.Rt^i  p:5.  Riirfus  fit  1 quadratum  aequale  rebus  1^12  pt 
iajduci^jinfefic^jCjuadraturri  dimidij  numeri  rcrum,addcei  22  fit 
25, huius  efi  5, cui  addcftt  3,quod  eft  dirrildium  numeri  rerum, fiet 
rei  tcfiimatio5  p : , &fiinhbcca{unumerus  fuiflet20,efrcc  rei 

xftimatioR’25p:r^£3,8(:fifuifrecnumerus  ^jelTet ajftimauo rei rz  12 
p:R2  5,quodcftdicercjRt  i7,&fiftuflefi  quadratum  jequalc  rebus 
l?2i2p:i^cubiioiiuraeri,ducutpiius  3,diniidium minieri  rerum 
infeifit3.addeei  R2cub;i6,fit3  piRt  cub.io,  huius  accipe  radicem, 
qugeftitv:^  prRicub.iOjCiii  addedimidium  numeri  rerum  & fiet 
a’ftimarirci*Rr5p:R’  v:5p:Ricub.io.  &hacuarietate  exemplorum 
hiculi  fumuSjUtinreliquis  idem  fieripofleimclligas, turri  etiam  ea« 
dem  in  duabus  fequcntibiis  regulis  experire, quando  quiderri  nos 
duplici  exemplo  cotenti  erimus . Manifeftum  eftigitur^quod  hic 
bis  addimuSjicilicct  riunierum  quadrato  dimidij  rerum,&  dimidia 
um  rerum  radici  aggregari, & hoc  eft,quodin  carmine  diximuSjda^ 
bis,quafi,bis  iunge. 

R E G V L A i t; 

Si  autem  riunioiis  quadrato  & rebus  aequalis  fit,  quadrato  diVj 
midrj  numeri  rerum  adijcies  numerum  aequationis,  &:  totius, ag* 
gregari  accipe  radicem, a qua  minue  dimidium  numerircrum,8d 
rcliduum  eft  rei  a^ftimario . Exemplum,  144, aequaturio  rebus  & £ 
quadrato, duc  5, dimidium  lO  numeri rcruni, in fe,fi£ z5  ,huicadde 
144  fit  i6’9,huiusR2cfti3,aquaabijce3  , dimidium  numeri  rerum, 
relinquetur  rei  aeftimario  8 ♦ Rurfus , fit  6 aequalis  lO  rebus  ptt 
quadrato, duclo  5 dimidio  rerum  in  fefitx5 , adde  ^fit3iiexhife! 
ius  radice  abijce  5 , dimidium  numeri  xkrwmi  fit  Rt  jim  : 5 , sea 
quatio.  . . - 

Ex  hoc  patet,  quod  haec  regula  a praecedenti  folum  difFeri^  quod 
minuat  dimidium  numeri  rcru.  Ab  aggregariradice,ubiilla  iunge 
bat,&:  hoc  eft, quod  in  carmiriediximus,Admi,qualx, adde  primo, 

G c } deinde 
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dciiidciniiuic, fcilicct.adde  nuraemm  quadrato , & mijiue  dimidi# 
uni  juxmcri  rerum  poitmodum  ab  aggregati  radice. 

Co*”'.  Exquopatetqudddfffcrenttagftimaci.onisquadrati,gqualis  re«f 
bus  numero, &numeri  a-qualis  rebus  quadrato, eft  numerus 
rerum  ad  unguem, ubi  ineirdem  rebus  Sc  riumeris  ftatuantur,uelut 
jcRimado  quadrati  aequalis  i o rebus  p: ) 44  eft  1 8 >5«^  aeftiraatio  1 44 
scqualis  quadrato  &: lO rebus  eft  8,&;  differentia  18  & 8 eft  lO. 

ReGV  LA  III. 

Si  ucrd  res  squales  fint  quadratis  & numero, duefto, ut  prius, db 
midio  numeri  reruminfej&  abeo  detraifto  numero  aequationis, 
radicem  refidui  minueex  dimidionumeri  rerum, autadde,&  tam 
aggregatum  quarefiduum  eftrci  aiftimatio.ExempIumi  i quadras 
tum  pt  1 6 i aequatur  i o rebus, duifto  5 in  fe  fit  15, utprius, deinde  mi« 
nue  1^»  ex  25  relinquitur  cuius  rz  quae  eft  3, addita uel  dctritfla  a 5 
dimidio  numeri rerum,oftendit  reia;ftimationcs,8  addita, & a dc** 
tracta,  fi  igitur  lores  fiimanturqujc  fintr  erunt20,&tantum  erit 
quadratum 2 cum  i6’,iccmfi  fumantur  lO res  qucC  finc8>crunt8o, 
& tantum  eft  quadratum  8)  addito  ei  Rurfus  fidicam,  lOres, 
tcquancur  i quadrato  duefio  5 dimidio  numeri  rerum  in  fe , fit 
25,  dctraifto  autem  ^ relinquitur  19 , cuius r»  addita  uel  dctracfta  ex 
5 , ofteiidicrei  a:ftimationes , maiorem  quidem  5 piRLno  minorem 
uero  5 niiRi  19. 

t3oWn(ittm.  Quod  fidctraiftio  ipfa  numeri,  a quadrato  dimidq  numeri re^ 

rurri  fieri  nequiqquf  ftio  ipfa  eft  falfa,ncc  effepotcft  quod  proponis* 
tur,fcmperautempmre^a  generali  in  hoc  tracftatu  toto  eft  obfer 
uaiidum, quddcunt  prpopiunti^  fierinoiipoftunt,necib 

lud  quod  proponebamr  fuft,nec  efte  potuit.Nunc  autem  fubiun* 
gemus aliquas  qux{liones,duas  ex  Mahumete, reliquas  noftras 
ex  omnibus  his, quxnecmultiplicipofitione, nec  propria  utuntur 
regula, diffidlimas, 

Qvaestio.  1. 

Eft  numerus,a cuius  quadratofi  abieceris-^&J^ipfius  quadra^* 
ti , atep  infuper  4 ^ rcfidiium  autem  in  fe  duxeris , fiet  produiftum 
aequale  quadrato  illius  numeri,&  etiam  12.  Pones  itai^  quadratum 
numeri  incogniti  quem  quairis^  efie  i rem,abqcc  j eius  & infusa 
pcr4,fiet ^rci m:4,ducin ic fiti|^ quadra" p:i (f  111:3  j rebus,&^  hoc 
eft  xqualc  unire/, & i2,abijce'  fimilia,fieti  res  xqualis,^qd''p:4 
mij  reddequod  eft  minus, alteri  parti, pro  uniuerfali  regu« 

Ia,erijcrcs47'xquales,-~qdratip  ;4,quare  per  quartam  regulam 
tertq  capituli,  diuifimimertmi  rerum &4per^  numerum  qdrati, 
&fientres  24  aquales  23  ^p:qdraco, quarepei-tcrtiam  regula, du 
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CCS  12 fc,fiet  155^^.  nimue  2^~  fient  132^,  limlis  ii 
c|uamaJdead  t2Hdimidiumntimcrirerum,fietgftImatiorei  qiicfi 
la  24jfdlicec  quadrati  cuius  radix, eft  numerus  illequi  qujcritur.Ex 
Iioc  dbcemurper  principalia  capitulauicare  deriuatiua>nam  in  po«^ 
ntionereiproprimonumcrOj^iTet  quadratum  cius  opetadOnis 
fundamentum,  bc  perueniffesad  i quadqd™  p:23  ^xqualia24^ 
quadrato, quare  ha^clit  dbi  pro  exemplo,  nunefequamur  fecun^ 
dam  illiuSf 

Q_v  A E s T i o r I. 

Fucrurit  duo  duces  quoruunusquifep  diuific  militibus  (iiis 
reos  48  ; Pono  unus  exhis  habuit  milites  duos  plus  altei'0,&rinif«"«<^‘i» 
qui  milites  habuit  duos  niinus,  contigit  ut  aureos  quatuor  plus 
fingulis  militibus  daret,  quarritur  qiiodunicuii^  milites  fua‘intv 
Pone  numerum  militum  minorem  i rem, maior  erit  i poPp;2,  quia 
igitur  funimadiftribuendagqualis  fuit, manifefluineft, quod  quan 
titates  erunt  proportione  fimilcs  j eft  aute4  duodccimaparS  48, 
multiplicaigitur  “in  i pof"*  pu.fit^  pof‘*pi  -^jbo?  ift^pKca  per 
numaoim  prioruhorttinum,fit^quadratip:|-pof”,ducue^O  brri* 
niaadi  qd\fi££j  qd’  p:2poP’,gqualia24j^cdpedimidiumnumes! 
rirerum  & cft  :,duc  in  fe,fit  i,adde  ad  24,  fit  25 , ab  huius  I^mirtuei 
dimidiumnumcrirerum,fit4,numerus  hominumminor,8(:6’  ma;* 
ior,(3i^  primis  obtigerunt  aurei  12  pro  fingulo,  alqs8  pro  fingulo, 
multiplicatio  autem  illa, quando  reducitur  quadrati  pars  ad  intesi 
gj^um  fit  per  exccilum  hominum, fdlicet  12  per  a.EtcaufainhOceft,' 
quod  proportio  diiferentiae  feamda:ad  primam, qfi; ut  aggregati 
quoddiuidi  debetad  produ(fl:um  cx  numero  hominum  iiuiiccm, 
uelucproportio48  ad  :4,produi^um 0x4111^, eftuelut4  dilfo-en 
tiae  aureorum  ad  2 differentiam  homiriumj&!  per  hanc  docuit  mo* 
durn  operandi in  qujcftioiiibus proportionum, prgdpuequanrf 
do  uolumiis  numeriim  integrum,ut  inhominum  numcrb,in  quis 
bus  perablurdum  cfTct  intelligcremcdium  hominem, nedu  quan# 
titatem  aliquam  alogam  feu  latus; 

Qv  AE  s 1 1 6 I n.  , 

Nunc  autem  proponamus  quaeftiones  noftras,quai-uprim,aeffQgi^, 
fimilispv.ecedcnti.Dutcibdetateshominu,quaruuna  cobtuieiat 
3 homines  plufcp  altera,diuiferutgquales  aureoruip  numeros , qui 
erant  ^3plus  numero  hominum  ipforumutriufqp  foqctatis 
iundorum,^  pro  fingulis  hominibus  f6c^atfsmiaoris,c6rig£rue 
aurei  ^ plus, quam  hominibus  fingulisjnaioris  Ipcietafis.  j^pnes 
numcruprimgfocictatisrem  unam,habebicigituriVcun(Jafocietas 
rem  dc!;  piquarefumma  aureorum,  qu£  fecictate,cff 
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5^p:duabusrcbus,propom'oauccmcx«  i pof. 
ccITus aureoru ^^qiuconcin^untfocktari  i pof.p:^^ 

minori, ad  cxceffuoi hominu, falicet  ad  5,  95 . 

eftut  {umma;  aureoriirri,adprodu<flum  2 pof. pi 96 
ex  liumero  hominum  prima:  {baetatis  i 
mnumcrumhominum fecunda;  fodctas5  i pofp;48 
tis.proportioautcm^^adj^duplaeftjigis  j qd.p:5pof 
tur  proportio  2 pof“p ; ad  1 Sd-p:  j , sd.pi^pof, 3:3.48 
pof°’produ(fiumcxipof"irtipof'*p:3, 

eft dupla, Igitur dimiditinl  2 por““p:96,quodeftRupof°pt48,aif 
quale  qd”  ptj  po{^’,abie<fIa  ita(y  1 pof cxurraquepartc,fiet  t 

qd  prappf^ aequale 48, ducito  dinudiumain{e,fitr,nam  dirni* 
«liunlae{?i^uicadde48,Et49,huiusradixeft7,aqua.niinue  1 di* 
midiurt  riumeri  pof““jhabcbis  a:ftimationem  pof'**  & rium«rum 
prinlaDfodctatis^jideo  numemshomjnumfecundxfodeia;tfs,€ft 
^jpjfelicetjhonim  ii  fiat  collctfbo, addantur^  infuper^Jjfiet nume* 
rus  aureorum  io8,  primis  igitur  aurei  18  >{ecundis  12,  per  capita 
conrigere.Alith- & fadlius  expertis  in  operationibus  poEtio  fiat 
utpriusjcrit^  iumma  aureoruma  pof‘*p:9^.diuideperp6fitio# 
nem  &pofitionenip:5, habebis-  ■a:quale 

igitur  detratfto.^^i^exj£^l^^^eiinquitur  ‘at  ex  tali  dc* 
traifiione  hoc  el^  a:quale  6'.diuifis  igitur  6"  pof 

p:i 8 8 -per  exibit  iqd^pfj popinam  fi  diuifo  10  pcr2.cxit5,di* 
uifo  10  per  5 -c^tibit  a],  i^tur  diuifis  ^ pof  p:  288.per  ^,cxit  i pgfitio 
p i 4 8>  & hafc  squalia.  funt  l qu^raco  p ; 3 pofitioi^us , quareut 
prius,resualet^. 

Q_VABSfro  ilii. 

Qa#A4*  EftnumeruS,cuifiaddantdueradices,aggregatouero  iceru  ad* 
dantur  du»  radices  ipffus  aggregati, fiet  totum  lO,  tunc  dices,  10  sc* 
qualis  cftfecundo  numero  adiiabus  eius  radi  cibus, ponemus  igic 
numeruaggregatumfccundum,iqd'",&hic,cu  duabus  radicibus, 
a?qualis  eft  io,igif  rei  pftimatio  per  fecunda  regula,  eft  1 1 m:  ijigif 
abqce  duplu  huiUs  m'  t o*reIinquetur  aggregatum  12  m : Rt  44,  hoc 
autem  cx  fuppofito  confiat  ex  qdrato  &:  duabus  radicibus , igitur  i 
qd'"p:2pof“’  tcquatur  12  m;Rt44,dudtot,dimidiumuumcrire* 
rumin  fe,fici,addeci  numerum  fit  13  m:Rt44,a«:;ciperadiccm,  &ex 
ea  minuet  dimidium  numeri  rerum,  habebis  RtvnjrrijR:  44  m:», 
hanc  igitur  duplicatam,!!  detraxeris  cx  aggregato,  relinquetur  nu* 
merus  primus  propofitus,  14  m ; i?t44  m i i?t  v : 52  m : 04,  &*** 


DE  ARITHMETICA  LIB.  X 
poScs  rcgrcdicjido  ^jua 
ciinilibct  procedere,  ab  . 
uldipofcmpcr  mchoan 
do  terrnmo . Prolixior 
aufem  ero  bic  itt  cxem« 
pi:s,quoniamha:c  capU 
rulamcrcaturx  maxime  conueliiunt,tum  quia  tyrones  iii  his  intro# 
ducuntur,  ucluc  Separuos  pueros  folent  magiftri  diligentius  mi# 
nutaqutccp  docere, tumuero  quod  eadem  in  reliquis  poftmodum 
fabricarcpofliimus. 

Q_v  AE  s T I o V. 

Inuenias  numerum, aquo  detraCca  cubica, ^refiduo  addita  - 

fua  quadrata  radice,pcrficiacurprimus  numems.  Pones  itacp  refi# 
duum  illud  a quo  detraxifti  radicem  cubicam  eiTe  i quadratum, ad# 
demus  ita<^  ci  radicem  quadratam  & fiet  i quadramm  p:  ipof"',8<: 
hoc  a:qualc  eft  i cubo, nam  ex  eo  quod  addito  ad  i quadratum  tan# 
tum  fit  quantum  erat  prius, igitur  quod  additur  aquale  eft  ei  quod 
m inuftur, minuitur  autem R»  cubicatoriils  quantitatis,igieur  poP 
eft  radix  cubica  aggregat/, quare  agregatum  eft  cubus, &hic  aqua# 

Iis  eftiqiiadraro  p:i  pos. [deprime peripofiha#  IcubusRt^pia 
bebis  7 qd^fqiialeipof.p:  ijpofitioigitur  eft  R2I  qd^i~p:Rji^ 
p:7,at  numerus  primus  fuit  cubus  politionis,  [pofiRti^p;^ 

Igitur  primus  numerus  eftRtj  p: 

Q_v  aE  s T I 0 V i. 

Qiiidam  ter  iuit  ad  nundinas',  in  primo  itinere  retulit  duplum 
ciusquod  attulerat, fn  fecundo  cumdetuliflcttalc  duplum  fecUni,!^*''*' 
redrjr  cum  cifdcm  pccunijs,&:radicccarum  & duobus  aureis  plus, 
hoc  totum  autem  feruaiiit,  redrjt^  cum  eo  ad  nundinas  tertio, 8^ 
{uperlucratus  eft  cantum,quantum  efiet  illud  quod  produceremr 
cxpeauiqsquasfecu  attulerat  in  redu<ftis,ac  etiam  quatuoraureos 
plus,rcuerfus  eft  autem  cum  jio  aureis, qugro  igitur, quantizni  attu 
Iit  fecum  pecuniarum,  in  primo  itinere^Dices  retulit  aureos  510  & 
hocfuit  jcqualepecunijs  fecundi  itineris  & quadrato  earum  &!4p: 
igitur  pecunite  quas  attulit  fecum  in  ^‘'itinere, quadratum  jequatur 
aurcis,abie(fto  communiter  numero  4, ponemus  igitur  pecu# 
nias  quas  fecum  attulit  i pof'"', et  habebimus  i qd^p:  i pof"' aquale 
5o^,igitur€xfecundaregu!a,rcs  ualet  1^130^-^111:  •j-, quod  eft  dicere 
ly  &totaurcos  detulit  fecum  tertio  itinere,  & tot  habueratin  fe# 
eundo  itincrequos  fcruauerat,  didlum  eft  autem, quodin  fecundo 
itinere  lucratus  eft  radicem  eorum  quos  attulerat  &:2p:  & retulit 
17, igitur  fi  lucratus  fuiflet  radicem  fantum,retuliiret  ijdgitur  pofi* 

. IJ  d tis 


14  m:i?i  44  m:re  m;Rz  7 ®4- 

duc  radicesciusRiv;5im:Ri704  m:2 
aggregatum  la  m:  R144 

duc  rabices  huius  Rt  44  m:2 
aggregamm  10 
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tispccuiifjsquasfccuatEulitic|dratum,habcbimusi  tjdratumJjj i 
poHf  qualia  15, igitcxTccundarcgula, res  ualeti^ii5^m:y,&hoc  cft 
qdiucratus  cfi:infecundoitmeic,S^cumhocetiam  lucratus cft  aus 
reos  2,  lucrum  Igitur  totum  fuit  eius  idueris  Rt  i5^p‘i  ^ , ipfe  autem 
retulit  domum  aurcosi7,igituriuiccumatireis  15  ha? 

pecunia:  funt  quas  in  primo  itinere  fcruaueraC,  Sc  fua-ant  duplunt 
cius  quod  attulerat,  primo  fgiair  itinere  attulit  ad  nundinas  dimia 
dium  15  f m:R:  15  ~ aureorum,quod  eft  7 ^ aureorum. 

Q_vaest[o  vn, 

qutft.  Quidam  rcxproconfuli  ducenti  excrciuimaureos  mifit  128  oor^ 

, 7 ut  7 000  equitum &7  000  peditum  conduccret^ea  ei’at  ftipendrj  ras= 
tiOjUtprofingulis  100  aureis,  fcmpcriBpcditcs  plufquam  equites 
conduceret, ucnit  tribunus  quidam  mitinim  ad  proconfulem  cuni 
17  00  peditibus  8d2oo  equitibus, quxritur  ftipendq  ratio.Hxc  ter^ 
tix  quxftioni  affinis  cfi:,confidera  quod  128  000, funt  1280  centena, 
quia  di(fl:um  dl:  quod  pro  fingulis  centum  aureis  diffaTnria  numc 
ripcdicum  a numero  equitum  fit  i8idiuidc  igitur  128  o in  duas  par 
tes,  quarum  una  dueffa  perunam  quantitatem  producat  7000,  Sd 
fimilitcrrcliquadiKftaptT eandem  quantitatem ps  i8,producatcnss 
am7  6oo,igiturpofita  quantitate  equitum  pro  re,crit  quantitas  pcs 
■ diturtires&i8  p:diUi{isigftur7ooopcrharumfingulas3pTOUcnis« 
ent  aggregata  1280, nam  fi  ex  partibus 
1280  dudli  s in  re,  & rem  p : 1 8 , fi  un 1 7 o 0 o 
7000, igitur  diuifis  7ooopcrrcm,dd 
7ooopcrremp*.  i8, exeuntia iun(fia  fa« 
cient  128  0, ex  talium  igitur  diuifionc  ag« 
pofi4000p;i  ztsooog.i  r> 

gregannir^^^;^;^-&:hcc  atm  fit 

xqualc  i28'3,  igitur  diUifo  numeratore 
per  1280, exit  iqd"p:i8pof.fa<fVa  igitur 
tali  diuifionc,  prodit  10  J|pof‘'^p:^87f> 
hocqueeft  gqitale  I quadrato  p:i8  pof“^ 
igitur  1 qd.p:?  ^pof"5  aequatur  98  ^ igiturres  ualet  no  ^ m;^ 
I^Jcd  IU  no  eft  1 0 igitur  detra<flis  3 relinquetur  rei  g ftim  atio 

7,&:coc equites  lOO  aureis  conducet, 5c!  pedites  25, igiturpro  1700 
peditibus  ftipendium  debuit  effe  6^800  aurei, pro  200  equitibus 
aurciaSs/  7* 

Q_V  AE  S f I o V M I. 

QBfjl.  Fac  dc20, tres  quantitates  analogas,  quarum  fecunda  -ecqualis 
s ficradicibiisprimx&;tcrcixfimulmn(ftis,ponefecundam  fie  pofi 
tioncm,rcliquumcrit20m:ipof’%quiaigitur  cxhocfatcreopOricc 


tooo  7O00 
pof.  tpo[.p:i8 

jpof.  14000  p:i2(?ooo 


tquad.  p:  18  pofi 
[pof  1400O  ptlZ^OOO 
1280 


;pofiOj^p:y8^ 

iquad.p:i8pof 


i qd.p;7  ^pofition: 
xqualia  98  ^ 


DE  ARITHMETICA  LIB.  X. 
partes  duas,  into"  quas  pofido  cadat  proporaone  media,  crit^  ut 
ex  unaiii  aliaiii  fiat  quadratuni  pof'*, quare  per  6'  Elementorum 
Ex  5’^  Elementorum uelReg:  ^Tibri,  duccnitis  dimidiumao  m:  i 
por^Tn  fc,8s^  fiet  loo  m:io  por‘’’p;;^quidrari,a  qiio  aufoenius  qui* 
dracum  pofirionis, &;fiecioo  ra:  lo  poP’m:'|qiladrati, huius  ra* 
dicem  adde  > & minue  a medietate  20  p:  1 pof^jS^  habebis  partes 
qtiasuides.utigi  iom:-j-poCp:l«v:  loorh:  lopotrii.-iqd. 
tur  iungas  radi.  1° m: ^pof.  m:  rev;  100 ni:  io pot  m : j-qd. 

CCS  uniuerfaks  2om' ipof.aggregatumquan. 
harum,  fac  ut  in  loom;  lopol.pt-^quad.m:  looptiopoE 
3'"  libro  te  docui,  p:  7 quad.produ(5Ium  quan. 

iungcprimo  qua  aquiualens  i qiiad. 
times  Sc  habe^  produ(fIiradixi  pof. 
bis2om:  I pof%  duplurti radicis 2 poC 
deinde  multipli*  aggregatuni  eji  quantitatibus  &^dmfl:o  20 
ca  quantitates  i*  p:  ipoCcuiusradixeRccqualispoficioni. 
pfas  muicent,&  iunge  cUni  aggrcgat<5  quititaftiiii  earimt^uplum^ 
St  fit  totum  20  pipof'’*,huius  radix  sequatur ipof»,  igitur  iqdj 
asqiiatur  i o p:  i poP^quare  per  primam  regulam  ducemus  \ dimis 
dium  numerircnimmfe,8iifit~  adde  ad2o,fit  20^, accipe  radicem 
qua'eft4.Y,&ei  addey  dimidium  numeri rerum  nt5,mfftimatio, 
quantitas  fciiicecmedia, quare  faciemus  exrefiduo  ad  io, duas  par* 
tesdnter  qtias  cadatj  j Sieruntalia  politione  inftauratajiiel  perre* 
gulas  fexti  libri, 7 7 p:R23i7  & 7 harum  radices  firnui 
iuntfla:funt5* 

C^VAESTIO  IX. 

Facdcio  duas  partes,  quarum  maior,  detradis  duabus  fuisra5 
dicibus,xqualis  fitminori,additisduabus  (uis radicibus , confiat 
igitur  qiidd  differentia  maioris  Sc  minoris  cft,dug  radices  maioris» 
^dugminoris.ponaiurigiturdiffereritia  h^cfadfx4p6f""j&po« 
natur  pars  imi  5 p:n2  r pol  '%Sc  alia  5 m:Rt  i pof‘‘j  &{umaf  aggrega* 
tum, radicum  harum  partium,  &eftexlibro  quarto, nttota(quam 
uniuerfalifsirnam  appellare  foIent)i6  p:i^  v:ioom:4por’5'^&hoc 
aquatur  duplicatumi¥4  poP^quate  dirhidiuni  dimidio  fdliceq 
Vf.  I pof“  ,huicR£  ultimi,quarequadramm  quadrato, fei^eetipof® 
a’quabituriop:Riv:io6m:4poP’igituripof.m:i6aqiiaturRz\J‘: 
100  m:4poP’, quare  quadrata  quadratis, qiiailfunt,!  quadratum  p: 
160  mt  20  poP%  8^10  0 m:4  pof.  igitur  1 quidriitum  cft  aquale  iS 
poP^igimrpofogqualis  i^,&ridsuoluimus  differentiam  pattiufri 
«ffe  1^4 pof"", igitur  differentia  parouinfui£Ri:<5'4><lua:  eft8,Sdfic 

iDd  2 effugifti 
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cffugifti  qd'  quadrati, ponendo  Ri  pofitionum. 

Q_v  AE  s T I o X. 

Qj/i/l.  Fuerunt  homines  tribus  fodctatibus,&  numeri  illorum  ana:» 
''‘logiducftocp  numero  fecunda:  fodetatis, in  numerum  terrix,H:on^ 
furgitaggregatmn  omnium,  cum  cubo  numeri  prima'.  Debes  in 
hbc  conlidcrare,quddpcrabiurdum  dl:,ut  tales  numeri  fine  alogi, 
autfiracfli,namnon  conudiic  ponere  hominis  partem, uidc  igitur, 
in  qua  proportione  quadratum  dimidij  prodiuTti  cx  fecunda  in  ter . 
tiani  iliperat  aggregatum  omnium  in  numero  aliquo  quadrato , Sc 
inuenies  quo^indupla, capiendo,  1^2 , 4,  produeftum  cx  dimidio 
8, qui  fitex2in4,-8(left4infe,exccdit7  aggregatum  in  ^ numero 
quadratOj&hocuenaberisex  alia  pofitioncfimpliei.Pones  igitur 
totidem  res  pro  his  numeris-,  fdlicetipoP, 2 pof'*,4pof'‘vharum 
aggregatum  eft7  pof“,ad4e^his  dibumi  pof'*,  & fiet  i cubus  pr. 
7 pof®’,8ihocxquatur  8 quadratis,produ(fl:o  fecundx  in  terfiam,  • 
• deprimepartespefpof‘',Rtiqua^  |i  pof.cubusp.,  i cub. 
dratump;7  xquale8poP^,qua«  apof.  aggreg.  7pof 
reperteruamrcgulam,duc4diini  ^4  pof.  produc,  yinz’'”'  8 qd* 
diu  numeri  pof'''"infefiti^,abqcc7  numerum, relinquitur^,  huius 
IU  addita  ucl  dctraifla  a4  dimidio  numeri  rerumjoftcndit  7,&  i.  elti 
mationesrei,fed  quiai  non  eft  numerus  focictatis,ideo  dicemus 
qu6dresfuit7,&lhic  eftnumcrus  hominum  primx  focictatis,fe* 
cundai^itur  habebit  homines  quatuordccim,tertia28,conftac  au;^ 
tem quod  cubus,  7 cum  aggregato  numerorum  efl:5^2j&  tantum 
produdturex  i4fecundonuniero  11128  tertium. 

,r--w  Demodfeinuenfcndicapitulanoua.^  Cap.  vil 

BVm  ucrd  diligenter  confideraffem  in  hiSjUifum  cfi  mihi, 
ut  etiam  ultra  tranfgrcdi  liceret, itacp  exemplo  deriuatw 
uorLim,quciaminuentafi.icrant,qd’quadrati  & quadra# 
ti  xqualium  numero,  tum  etiam  culV quadrati  8C  cubi 
xqualium  numero, ac  reliquorum  quatuor, capitulum  cofti  tuerem 
qd' qd' quadrati, &qd' quadrati  &numcri,inuicema’qualium , in# 
dc9  pfiimario  rei  Rz*R2eft,gftimationis  principalium  cis  corrdpon# 
dentium, uelut  fi  i quadratum  p:  ipof  '*^'efi  aqualis  aftimatio 

reieft^,!!'  1 qdqd' quadratum  p:i  qd' quadrato  aquantur 
matioixi  crit'R:iii  jjinde^ad  excogitandareliquadcriuatiua  ani# 
mum  appulimus. 

MoxuerdadaliamctranfhilijiuTum^  oportunumjUt  aquadeJ 
num naturam  rpedaremjCum^  dc  primi  coniuh<fti(fi c enim  bino# 

mium^ 
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nlIiim')^'r(potoingpriiTia?(ficcnimi  rcciTtini  uocamus)orgmcin]'n* 
nicrcnu  ilumcffjUt  in  his  dua"!  cnont  diuciTorum  generum  quantis 
Miov,nLinicrus , &aloga  pars,lcu  radix;  porrdeum  ad  qliadtatunt 
JcJiicitur,innilcrus  quidem  ftc  ex  quadratis  paiv  Ires  2 p - 

tiiiin  inic,radixexduLluunius  partis  in  alteram  Iqd./  p;iv4;8  ' 
bis, cubus  uerd  conftituiturinparte  aloga, ex tii;*  ]cu.26  p:Ri  ^7  5 
pio  quadrati  nuincrijCUni^drato radicis  in  radicemJgiturpropor^ 
tjo  partis  aloga- in  cubo, ad  partem  alogam  iri  qdraro,eftuclutmi 
pii  quadrati  parfis,qux  efi:  numerus,  cum  quadraro  partis  qux  fcR 
]MJix,ad  duplum  numeri,  ac  proportio  tripli  quadrari  niimcr/,  ad 
duplum  numeri, cftipre  numerus  cum  dimidio . proportio  etiam 
quadrari  radicis,ad  duplum  numeri , cilqux  proucnitdiiiifo  tali 
quadrato  peridem  duplum, igitur  ipfa proporrio,cfl: numerus ipfc 
Curii  dimidio  iLii,5Ctaliproucncu,quarcan'umptis  totidem  quadri 
tisjcruiirpartcs  aiogp  xquales,quare  tot  quadrata  pquabuntur  au 
bo&numero.  Vciutmhoccafu>diuidd 3 quadraturadrcis,pcr4. 
exit  r^eui  addo  3, qui  eft gqualis  numero  dimidio, dico-rgiV 
lurquodinhacxftimatione  5 ^ quadrati  sequabunturcubo  & ali^ 
cuiiiunicKO,6CcRnunierusip{ep  - ' 

Demum  uolcns  diligentius  rem  perfcTutari,p6fui  16 ‘qfi^driti 
axjualia  cubo,5e  alicui  numero , &C  pofui  partem  primam  binomf) 
(fic  enimufus  gratia  appellabo  coniunAum)cfie,gratia  cxcinplf, 


I3  P=  I Pof- 

j^pnqd.  pr^poC, 
27  porp.:rciu 
^opof. 

licu  aEqualis33pof. 


coniricui  partem  fecundam  i pof 
6cha'ccflradix,  quadratum  igitur,  efl:^ 
p:  r quadraro, 5e  hoc  totum  cR  junnerus 
&:d’pof‘",5c  hoccfl:radix,atincubo  ut 
diiftum  cllhc  pars  aloga  ex  triplo  quas 
ilrari3,<SCclr27,ctquadratoipof‘'quod 
efti  quadratum, in  partem  qtixeftalogaidcft  in  t poT^jigiriir-a^ 
pof-  p:  I cubo,  xquantur  IO  quadratis, in  parte  aloga  id  eft  drnipld 
6"pof ’”quodcft6o  pof“, igitur  dicemus,  quod  cubus  xquatur  33, 
pof " , igitur  deprimendo  per  pol  “',qiiadraturii  cCquatur33 , igitur  , 
ies.cftit33.  ■ 

ReGVLA;  • . 

Exilis  candcmhxcformatur  regulabeuirsima.AddepcfettriftCs 
mero  dimidiumfufSCtotumabqceexriiimero  qdraforiiriireftdiut 
duces  in  duplCt  prioris  iutmcii,&!  prodiifti  Ruieftfe^iidapars  coru 
iunfti.Exemplu,cft  aibus  qui  cum  numero  aCqtralis.eft  u qdratis, 
Scpi-imabinomij  pars  eft  5 , adde  dimidium  5 ad  5,fit7  i,abij<^  'cX 
I2,fit4y,  duc4“  in  10  duplum  3 prioris  nurneri,fif45,cuius  Kteft 
fecunda  pars  coniuufti, igitur  12  qdrata  8^5  f''-J^45>?<lualia  funt  cu 

D d 3 bo 
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bo  &4o.Eadem  rationeinuem,  quod  numerus  arquationis , fcilii 
cei46,producfbex  difFerentiaprimi  numer/ ^ & numeri  quadra* 
torum , in  quadratum  primi  numeri , 8c  produ<f?i  tripli  primi 
numeri , Sc  numeri  quadratorum  in  quadratum  radicis , eft  difftv 
renda* 

Poft  hgc  deuolui  confilium  ad  explorandum  qualitatem  capitus 
lorum  cub'  qdrad,  rerum  Sc  numeri, uidi^, quod 
fi  dixero, cubus  Sdj  quadrata,fqualiaiunci4  re*' 
bus,  Sc  26  numero , &ponatur  quantitas  qux* 
dam  intell  ecfla, ^(limatio  rei,  cuius  prima  pars  fit 
ttumerUs, fecunda ucrd  quantitas, aliapars  irra* 
tionalis.Et  fit  gratia  exempli, hic  i p;]^  ^ ^ confiat 
autriri  quod  coniungendo  partes  irtadonales 
albi  Sc  quadrari,  quod  illa;  Hunc  ex  duplo  liu* 
meri  quadratorum, in  primam  numeri  partem,  jres  i p:R2  5 
feu  ex  numero  quadratorum, 111  duplum  nume*  'qd.  ^pimzo 
ri,item^  extriplo  quadratinumeri,  Sc  quadra*  - jcub.i^p;T?t 
to  irradonalispardSjhoceft  autem  a;quale,m  capitulo  cub'  quju 
dratijSc  numeri, etiam  numerum  rerum  coniienit, igitur  ut  in  utro* 
quepars  rationalis  talis  fit,utfi  iungantur,  duplum  numeri  qua* 
dracorum,&  etiam  triplum  fui  quadrad, cum  qdadrato  alterius  par 
tiSjConfiicuaC  numerum  rerum.  Et  fi  pars  rationalis  uel  numerus 
«flet  minusjdporteret  ut  eflet  differentia  dupli  numeri  quadrati , Sc 
tripli  quadrati  partis,qug  eft  rz  cum  quadrato  parris  qUf  eft  numc* 
rus,ipre  numerus  rerum.  Exemplum , fi  i cubus  p : 6 quadratis  p : 
numero,  jeqtjentur  50  rebus, SCpars  una  apo.^mg,  fitm:2,tuncdu# 
(;emus^numerumquadrat0rum,m4.dupIum2,Scfiet24,huic  ad* 
demus  30  numerum  rerum ,6^  fiet  54,  & hoc  debet  xquari  triplo 
quadrari, quod  cfi  12 , & quadrato  ^certus  parris, igimr  abie<fio  12 
ex  34  rcIinquitur42,&R:42  eftpars  prima  apotomg,  quarcres  uarf 

]eti«42m;2, 

j Eft  & modus  alius, qui  fimifitudinis  dicitur,at<^  hic  quadruplex 
Artatura  xquarioms,uelut  cum  capitulum  cubi  xqualis  rebus  & 
numero, extrahitur  ex  capitulo  cubi  rerum  xqualium  numero. 
Ab  augmentis  xquarionum,fic^  capitulo  non  uniuerfaliainuciii* 
mus  qd'  qdrati,  rerumrac  numeri.  A’  couerfione  xquationum  in  na 
turam  ei  xquiualentem,ut  exponemus  infra.  A'  modo  pro  pdaidi 
ad  xquariones  per  cuborum  uel  quadratorum  generationent , aut 
perproporcioncmutdupliuel  dimidij,autper  additionem  uel  di* 
minutionem, tres  enim  funt  modi  irt  uniuerfum* 

^ Bft  etiam  tranfmutarionis  uia,qua  ante  derrtOnfti^atione  uiiiuer* 

falia 
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ni.liA  capitula  multa  fnucnf,atcp  inter  rcli'c]ua,cubi  aequalis  quaclr:i« 
tis iSi.' numero,  &!aibi cum  quadratis, arqualis numero, uelutcuni 
conamur  hanc  folucre  quarftioncm,duosinucniasnumeros,  quos» 
riim  aggre£»atum  cqualo  fit  alterius  quadrato, exuno  in  alterum 
du‘fto,producatur8,unacniinuiapcrucniesad  i cubum  xqualcm 
I quadrato  p:8, alia, ad  icubiimp:  8 rebus, arqualcm  64, hac  igitur 
inUenta  xlbmacionc,(i  diuiferis  8 per  eam,  prodibitrcliqua  a:qua« 
t!o,exquaiii  capituli illius  cogitationem  perucni.  Qugftiojies  igw 
tur  alio  ingenio  cognitas  ad  ignotas  transfer  pofitiones , nec  ca^ 
pituloniin  inuentio  bnem  cfl  habitura,iion  tamen  extra  hf  e, ex  una 
tjua’lbonc,gcncralia  poteris  a0cqui* 

Cinn  autem  iiucllcxilTem  capitulum,  quodNicolaiis  Tartalca  1 
mihi  tradiderat, ab  eo  fuilTc  demonftrarioncinucntum  Geometris» 
ca,eogitauicam  uiam  ciTeregianijad  omnia  capitula  uenanda.ltacp 
ad  eam  mafupporica  maxime  Utilia  pra!mittcrem{l:itui, quorum  di 
lucida  declaratione,  reliqua,  qua:  &ipfa  demoniirabuntur,  facile 
ehtintclligcrcjcft  autcmhorumhocprimum* 

Si  quantitas  induis  partes  diuidatur,  clibus  totius  «qualis  eff,  ^ 
cubis  ambarum  partium,  triplo^  producTforumjUniufcuiurcp  ea^ 
rum,vncifsim  in  alterius  quadrarum.  Quamuis  hoc  &reliqiia  diio 
qua’fcqiuini  alibi  anobisin/^Elcm.Gcom.oftcnfafinqnetamcii 
huic  operi  quicquam  deeflet,  placuit  hic  denuo  dcmonftrarcs  Srt 

igitur  a c,diuifa  in  puiufto  b , & fit  cubus  totis»  { e 

iis  a e,  fine  etiam  in  bafi  cius  fuperficies  difiin* 
cla’.  d r.,  d e,  d f,  d e.  manifeftum  efi:  autem  ex 
4‘' 2‘ Elementorum,  e dciTcquadranimb  e,  & 
d f quadratum  ab,^duo  rccftangula  ad  8^ 

de,  fieri  ex  ab  in  b c,fingula,cubus  autem  to»: 

tus  confiat  ex  a e linea,  in  quadratum  a e , L_ , 

quarccxac,infi.!perficiesda,dcdc,df,coms£^  S o ^ 
ponentes  a e,  quare  cum  a e confiet  ex  ab  & 
b e,  conftabit  cubus  a e, ex  otfto  corporibus,qUonim  quatuor  cons» 
fiant  ex  ab  linea  in  fuperficies  d a,  d e,  dcdf,rcliqua  quatuor,  ex 
bc  linea, in  cafdcm  quatuorfuperficies.  Ac  ex  ab  in  fd,fic  cubus 
ab,  Si!  ex  b e in  e d,  cubus  b c,conftat  igitur  cubus  a e, ex  cubis  ab 
&bc,&;  exeo  quod  fitexab  in  d a,d  e,  d e, & eo  quodfitexcb  iit 
d a,  d f 5«^  d e, at  quod  fit  ex  ab  in  e d , «quale  eft  ei  quod  fit  ex  b ciri 
da,6(!quodfitcxbcindf,«quaIeci  quodfit  Cxabinad,eo  quod 
altitudines  bafes  c«dem  funt , parallclipeda  xciam  ex  a b iri 
a d,  ucl  d e «qualia  fune  inuicem  , fimiliter  cX  b e in  a d,  ucl  d e ^ 

inuiccmi 


f 


3*  HIERONYMI  CARDANI 

inuicea:qualia,co  quodda&idcrunt  xqualcs  fupcrficies,pcr4-^. 
primiElcmcntorum,igiciircubusac  conftatex  cubisab&bc,& 

- triplo  ab  in  quadratum  b Cj  8<:triplob  cin  quadratumab^quod 
cratprobandum. 

y Ex  hocpatetlecundum^fcilicctjquddcubusab,  cum  triplo  a b 
in  quadratum  b c,fupcrat  cubum  b c,  cum  triplo  b c in  quadratum 
ab, in  cubo  differentiae  ab  &!  b c,  fitigitur  a gaequalis  b c,&crit 
diffcrcntiaab&b  c,lineagb,conftacautcmexprjccedente  cubum 
ab,xqualcm  efle  cubis  a g &fgb  & triplo  ag in  quadratum g b, 
Sl  triplogb  in  quadratum  a g,  quare  cubusabeum  triploab  in 
quadratum  b c,a:qualis  efl:  cubis  a g & g b,5(^  triplo  a b in  quadra»» 
tura  g b,&  triplogb  in  quadratu  a g,& triplo  ab, in  quadratu  bc, 
uerum  cubus  a g aqualis  eft  cubob  c,  & triplum  b g in  quadra^ 
tumag, aquale  cft  triplob  gin  quadratumbe,  &triplumagm 
quadratum gb, aquale  eft  triplobcin  quadratum  bg,  eo  quod 
bc  xqualiscfta  g, cubus  igiturab,  &triplum  abin quadratum 
b c, aqualia  flmt  cubob  c,  &b  g,&  triplob  gin  quadratum  b c,  8d 
triplob  ciii  quadratum  b c,  & triplo  bg  in  quadratum  b c,&!  tri»« 
plobcin  quadratumbg,  &:tripIoabin  quadratura  bc,atcxbg 
in  quadratum  b c,  fit  quantum  ex  b cin  rcdangulumexb  gin  b c 
ter, igitur  exb  gin  quadratumbe,  aquale  ei  quod  fieexb  c inrc»* 
(ffangulumexbcinbgter,eadcmratione,  quod  ex  abinb  equa# 
dratumter  aquale  ei  quod  exb  cin  rccffangulum  ex  ab  in  b c ter, 
cubus  igiturab,&:triplum  ab  in  quadratum  b c aqualis  efteubis 
bg&bc,S(!triplobcmre<ffangulumbcinab,&!  triplo  b cin  re# 
^langulumexb  cinb  g, &tripTo  b cin  quadratum  b g,  atexq^ij 
Elementorum, redlangulum  exbcinba,Sicxb  cinb  g>cum  qua# 
drato  b g aquantur  quadrato  a b, igitur  cubus  b g cum  cubo  b c, 
&;  triplo  ab  in  quadratum  b c,  quare  cubus  ab,  cura  triploab  in 
quadratumbe,  excedunt  cubum  bc, cum  triplo  bcin  quadratum 
ab,in  cubo  differentiab  g. 

. Exhocpatct>quddlibcponaturm:qudd  cubus  ab  conftabit 
primum.  <^bo  a c & triplo  a c in  quadratum  b c, addito  per  m:  cubo  b c,& 
triplo  bcin  quadratumac,namfib  c fuiffetp : differentia  cubi  a c 
cum  triplo  a c in  quadratum  b c,a  cubo  b c & triplo  b c in  quadra# 
tum  a c,fi.iifiet  cubus  a b,ex  demonftratis.Sed  pofita  b c mttantum 
eft  quod  aggregatur,  quanta  eft  differentia  pofitabep : igitur  cu# 
bus  a b,eft  aggregatum  cubi  ac  & tripli  a c, in  quadratum  b c,&  tri# 
pii  b cin  quadratum  a c m:&  cubi  b c m:  Ec  eodem  modo>fi  ab  po# 
neretur  m:cubusbc  conftarctexcuboa  c,&ltripIoacin  quadra# 
tum  ab, &:  triplo  ab, in  quadratum  acpcrm;8(:  cubo  ab  per  mt 

Eodem 
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Eodem  modo.fiabponaturni:  cubus  eius  componetur  ex  cubo 
b c,  triplo  b c in  quadratum  ac,  & cubo  acperm;&tn'pIo  acin 
quaclratuiiib  epermmam  ucdidum  eft, cubus  ab,  efl:  diftercntia 
talium  parriumper  ptexprimo corrolario, igitur dctra<fta  maiore 
ex  minore, ficttantund«rim:fedcubusabrri:  efl:  aequalis  ctibo  a b 
p:in  numero,  ut  chim  ij  p:cft  cubus  ^ pritaa/  nireft:  cubus  5 ni : igi# 
tur  cubus  ab  mieft  a:qualis  cubo  b c & triplo  b cin  quadrarum  ac, 
&cuboacm,&triploaciri  quadratum  b cm: 

Ex  primo  autem  luppofito,oftcnditur  etiam  hoc  tertium,  quod  j 
cft, proportionem  aggrcgaticx  cubisab&bcad triplum  produc 
catorum  ab  in  quadratum  bc,  &b  cin  quadratum  ab  elTe,ut  aggre# 
gati  primee  & tertix  dctraifia fecunda  trium  quantitatum  anologas 
rum  in  proportiohe  ab  ad  b c ad  triplumfccuridf  earum.  Coniiat 
enim  ex^a'  ii  Elemetitorum,  quod  proportio  cubi  ab  ad  corpus 
cx  acinquadratumabjcftutquadratiabad  ad  fuperficiem,quas 
re  CX'  p’.^'.  Elementorum , ut  ab  ad  b c,eadem  rationcparallelepitf 
pedi  cx  b c in  quadratum  ab  ad  parallelepipedum  ex  ab  iri  qua# 
dratumb  c, proportio, ut  ab  adbc,at9  rurfiis  pafcillelepipedi,  ex 
a b ih  quadratum  b c ad  cubum  b c,uc  a b ad  b c . Quatuor  igitur 
corpora, fcilicet  cubusab  parallelepipedum, exb ciri  quadraturri 
a b,paraliclcpipedurri  cx'  ab  in  quadratum  b c,  & cubiis  b cfiint  iri 
continuaproportioriclincarurriab&!  b c.  Statuarhusitahxc  cor^ 
pbra  breuitatis  caufa  iri  quatuor  literis  h,  k,  1,  m,  [ 
ita  uc  h iit  cubus  ab,&!  k parallelepipedum  ex  h,  k,  I,  ni, 
b ciri  quadraturri  ab  &1  parallelepipedum  ex  | 
ab  in  quadratum  b c,  &m,iit  aibus  b c, igitur  cum  ratio.madlllt 
€l  qiij:  1 ad  k.uc  probatum  cff,item  k ad  I,ut  h ad  k erit  per  24  5‘Elei 
meritorum,  km  ad  l.uth  I, ad  k,  quare  cx  I2’eiufdem,hklm,ad  kl, 
ut  h I, ad  k, quare  ex  ciufdemjhrri  adk  l>uthl  dctracftok,ad  k, 

qtiare  per 22  ciufderh,!!  m ad  triplum  k l,ut  h I dempto  k ad  triplum 
k>at  currihkl  j fiiit  m proportione  a b ad  b c,ut  probatum  cft, 
erit  per  II  ciufderri  5'  Elementorum  , cubomnl  a b & b c,  fimul 
iundorum,admpIUniabm  quadratum  b c,  Si  b cin  quadratiini 
abjUcIucprimscSi  tertiarfriumlmcarumptoportiorialium  iripro^ 
pottione  a b Si  b c,  detra^la  media  ipfarum,  ad  triplurii  iplius 
tnediai 

Exhocpatet.quod  proportio  triplib  cmquadratumab,ad  tri^  ^ * 
pium  ab  in  quadratum  b c,cfl:ut  ab  c,ex  i2*5‘EIemenf. 

Et  quod  proportio  cuborum  ab&bc,  cumdiiplohc  inquas 
4t4tuni  a bj  Si  ab  in  quadratum  b c,adreiiduumf6tius  cubi  ac,cft 

Ee  ut 
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uttrium  fuperfiderujn  d Cjd  a,  d c,  ad  d c fupcrfidcm , feuxit  tnurh 
quantitacum  proportionalium  in  proportione  ab  ad  b c , ad  nie« 
diamipfaruin,acmultaalia  quacbreuitatis  caufa  omitto» 

De  capiciHonim  tranfinutatione. 

€Api  vn. 

Vm  fuerit  numerus  denorniiiario  media',  extremas 
aqualis, conuertetur  capitulum  in  duas  denominationes 
eardcni,&  fub  eadem  magnitudine  numero  aequales, ues! 
lut  ii  dicam , quadratum  aequatur  6 radicibus  Sc  i6.  dis 
cemus  igitur  etiam , quadramm  & 6 radices , aequantur  , ma^ 
netque  conuerfa  ratio  , inde  habita  prima  asquatione , detrahe^* 
mus  numerum  radicum, &eft  6”,  & habebimus  fecundam,  uclfe*; 
eunda  habita, addemus  ^numerum  radicura,‘&  fiet  asquatio  pris 
ma,uerumiii  caiteris  denominationibusreoula  generalis  dari  non 
poteif. 

Verum  generalis  cft regula, cum  media  denominatio, numero 
extrema:  denominationi  fquatur,tunc  conuercetur  in  aliam  me* 
diam  denominationem, tantundein  anumero  diftantcmiquantum 
prior  inedia  ab  extrema  denominatione  diftabat.Sicpro  exemplo, 
fi  cubusSinumerus  cquales  fintrebus,cubus  cum  eodem  numero, 
quadratis  etiam  a:quabit«r,fed  non  fub  rerum  nuinero.Ratio  uero 
habendi  mediam  denominarionemcft,dcprimc  maiore  denomina 
tionem  cxmedq  s, per  minore, &radicem  numeri  a:quationis,rum* 
ptamfecundum  naturam  denominationis  cxtrema:,reduces  adde* 
nominatione  que  exfjt,8i  cum  eo  numero, multiplicabis  numerum 
denominationis  medig  proximioris  maximg  denominationi  extre 
ma:,autdiiudcs  numerum  proximioris  numero, & qui  exit,numc* 
rus  eft  denominationis  media: , uelut  li  cubus  & i6  a:quent  6 qua* 
dratis,erit  cx  divflis  cubus  i^,a:quaharcbus.haium  numerum  Iic  \ 
uenabimur,  deprime  qdratum  perres,  cxeuntres,accipcRicub.i^, 
ndm  ciibus  eftcxtremadenominatio,&eamreducadnacuram  rei, 
cum  res  fitid,q\iodprouenic,diuifo  quadrato  per  rem, fiet  igitur  ^ 
ciib.  quoniam  res  non  auget  nec  minuit, igitur  ducemus  rz  cu  b, 

i6m6  numerum  quadratorum, ejuifunt proximiores  cubo,  quam 
numero,&  fient  res  j?:  cub.5456^  g qles  i ciib.  p:  r6’.Exempluni  aliud 
cubus  &8  fquantunS  rebus, dices  igitur, cubus  & 8, fcjntur  qua* 
draris,d!uidcigitquadratumpcrremexitres,  accipe  h: cubicam 8» 
quia  cubus  eft  maxima  denominatio,  &efl:2,  eario  eft  dcduccdaali 
ter,cum  res  fit  denominatio  exiens,fietigitur2diuifori8nimieri  re 

runi 
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rum,quia  res  furit  proximiores  numero, qiiam  cubo,&;  exibit  nu 
merus  quadratorum  aqualium  cubo  p:8, eodem  modo,  fidica« 
mus  I qd'  quadratum  p:^4  > aquatur  10  cubis , cadet  tranfmutatio 
rebus  in  iqd'quadratump:6’4a:qua^ 

Icrcbus  , dfuidc  igitur  cubum,  per 
rem  exit  quadratum,  duc  rz'  ^4  q^? 
cltcx  natura  qd' quadrati, 8> 
ad  naturam  quadrati, fcilicet  denomi 
nationis  exeuntis, fit  8>qucm  duc  iri 
lO  numerum  cuborum, quiafunc  proximiores  maxima*  denomi^ 
nationis,  &fiuntrcs  8°, contra  diuidcresSoperSadhabenduiii 
numerum  cuborum. 

Eadem  ratio  iericc,ubi  denominatio  media  cuni  numero , aiqua^  * 
tur  extrema, fcudua:  denominationes  excrema, numero  aquales 
fuerinr,namcadcm  regula  unam  aquationeirimaliam  tranfmuta# 
bimus  Vt pro  exemplo, cubiisaquetur  ^rebuspno, dicemus  igi* 
tur, cubus  p:qd'  Rt  cubica/i^oo  aqUantur  i ii.cubus  aquatur 

^quadratis p;i^,ericcubus Stores  rz cubus 345^^, aqualis ; Etfi 
cubus  p:  18 rebus, aquatur  SjCrit cubus  aqualis^  quadratis&  8 
numero.  Etcumrclaturn  primum p:^ cubis  aquarur8o,eritrela» 
cum  primum  aquale  quadratis  p:8o.diuideigitur  cubum  pri:  qufe 
dratum,cxitrcs,fumcRi  relati  8^^ 
et  eam  reducito  ad  naturam  rei, re 
maner  r?.  retari  8 o ^ quam  ducito 
in  ^numerum cuborum, fitiv  re* 
lata 6^^2080, numerus  quadrato*^ 
rum,igiturr  p'"gquaturquadrai 
tis  relata  62ZO  8 o p;  8 0 numero, eadem  ratione, fi  r"p'”  piJ  0 rebus 
aquate  fit  32  numero, tunc  erit r^p""  aquale  ^d' quadrato  oCji  mu? 
mero,diuidcqd'quadraturripcrrem,cxitcubuSireducitoiRz  relat» 
ta3aadcubirm,fit8,diuide  24numerurrireruriiper8  ,exit3riumeis 
rus  qd' quadratorum, qui  cum  32  aqumturrelatoprirno^ 

Sed  pro  habenda  aftimationcin  fiiigulis  j diuides  quadratum^ 
radicis  numeri  aquarioriis,fumpfaipfa  radiceifecuridum  naturam 
maxima  denomiriation!s,pcr  aftimadorieni  quarti  habes, qiiod 
cxitell:  aftimatio  conuCTficapimli.ExempIum , ditlhim  eft,  quddfi 
cubus  &8  aquatur  18  rebuS,cubus&8  aquabitur^  quadratis,  Jn 
prima  autem  aquationcresualet  4,uelRi^m:2,dico,quodfi  accc<* 
peris  1% cubicam 8 jquaefla  j &duxeris  eamiriifefit4,&  diuifriis 
perpriores  aftimationes,rcilicet4,UelRi  6'm:2,exibunti,ueli^  24 
m:4  gflimariorics  cubi  p;8  gqualium^  quadratis.  Et  eodem  modo 

E e 2 diduni 
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cli»fVumcn5quodfir'"p"’p:  6 cubis, sequatur 8©, quodr“p“  'jeqttsj 
bitur  i^'r\^J20  8 o quadratorum  p:8o3&  in  prima  aequatione  gftis 
matio  rei  manifefte  cui>.&  qtl fn  cub.scql' re  & ri®, 

cub.xqfqJ  ^ h°  in  cub.&res  scql'  u®. 

^b.&  n*  arql'  qd"  in  cub.&  h*”  xql'  rebus 
qd'qd.&cub,a:qI'noinqd'cjd.seql'rcb9  &;no. 
qdqd.&ns^ql^cuunqJqd.Si  n^^seqf  rebus.' 
qdqd.aeqi  cu.&n®in  qd'qd.&^fes 
piiptiiSil  qd^qd.  seql'no  in  r™  p"*  gqrrcb.&  n®. 
rm  pm  gqU  qd  qd.  & ri®  in  r®»  p“8^  res  pql'  ii®. 
r®*  p*®  & n*  pql'  q cf  qd.in  r®>p^8(:  n^^gq!'  reb*^. 
rmpm  8^cu.a:qrn®  inr^p^aeqlqd^qd.&ln®» 
riR  pf®  xql  cu.  n°  in  p"*  & qd.  acqf  no. 
r™  p*”&  n*  acjrcu.mrrn  pm&  n»®  seql  qd. 


cft2,ducigituri^  r’ 

8 0 in  fc , fit  K r ■ ' 

^400,diuidepGr2* 
aftimationem  rc* 
lati  & 6 cuborum 
aequalium  SOjCxitf 
biti?tr'200,  sefbs 
matio  rei  quando 
r""  p*  xquaturRtr* 

'^•220  8 o qUadratos» 
rum  p : 8 0 ut  uero 
fecilior  intellccfhis  • 

Omnium  horum  fic,  uigintiqtiatuor  tranfmutationcs  fubiungam» 
tfxquibus  alias  difccrc  Iiccbit.hic  namcp  duodecim  funt  conucrliotf 
ncs,cotidem^econ£ra,uelutficubus  6i.  quadratum  gquantur  nu# 
mero, conuertetur capitulum  in  cubum  gqualem  rebus  &numeroj 
a t econ  tra,  fi  cubus  squalis  fit  rebus  5c  numero  tcubus  & quadrata 
numero  etiam  squalia  erunt. 

DtMONStRATIoi 

Vt  tierd  ciufinodf  fitaliqU£i,cxemplicaufa,demonfi:ratio,ponai* 

tur  parallelepipedum  a b conflans  ex  a ccubo,3i  d b numero, 
squale  autem  totum  hoc 


h 


quadratis  a d lines . Igitur 
cum  ipfum  conflet  ex  dc  in 
abjConftabitetiamexam  in 
quadratum  d c , igitur  a m 
cft  numerus  quadratorum, 
inter  md  &da,fint  continue  proportionales, 
e proximior  a d,&;  f g proximior  d m,  quadra* 
tum  autem  fgfitgh,&:fitg  kfuperficies,»* 
qualis  ei  qus  .exe  jn  am,  compleatur  autem 
corpus  gk,  fecundum  altitudinem  fg, erit  igi* 
tur  cx  15  6'  Elementorum  a m ad  f k,  ut  f g 
ad  c,  iginirex ii' y Elementorum,  amadf  k, 
ut  md  adfgjeufii.atper  19*5“  Elementorum 
erit  a m ad  f k , ut  a d ad  k h , ex  ii'  igitur 
ciufdem,m4adf  hjUtad  ^dkh, quare  cum  fitmd,  adfhjUtffiad 
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Cj&fh  ad  e,utc  ad  adj  &;cadad,uc  ad  ad  kh,  erunt  quinquclis 
iioa’  md,  Hi,  c,ad,  h k.condjiueproportionales,  igiturptT32  n‘ 
A.'  17  6^' Elementorum  erit  g h ada  c,uc  m d ad  hk,  utraque  enim 
duplicata  ei, quee  cft  fh,ad  a d, quare  quod  ex  dni  quintain  a e qua* 
dratum  fecunda:,  requale  eft:ei,quodexkh  prima  in  gh  qiiadra* 
tam  quarta:.  Igitur  corpus  ko  eftnumerus  propolitus, &cum 
cubo  b g a:quatar  rebus  totidem , quod  funt  in  fupcfHcie  g k at 
g k a’qualis  eft  fuperfidei  ex  e in  a m,efl:  autem  e radix  cubica  nu*. 
ihcridb,pr6pofici,c?x34‘n‘  Elcmcntorumj&am  numerus  qua* 
dratoriinijUt  propoiitumjcftigitur  numcrusrcrumgkfit  ex  radi* 
cc  cubica  numeri  .vquarionis  in  nunimim  quadratorum, Sliiu* 
merus a’quationis  manetidcmfcilicetcorpus  ko&^bd,  quorum 
tinum  alteri  xqiialc  effe  dcmonftrauimus . Superefl:  itaquc,uc 
ortendainus  ctltimacionem  rei  qua:  eftad  inunOjSc^  altero 
cfle, quales  proponuntur,cadit  enim  inter  eas  proportionalis  me* 
dia  e radix  cubica  numeri  propoiiti,igitur  ex  \ 6%'  Elemcntomm^ 
diuifoquadrato  e per  liriam  caruni  cidbitreliqua.  Eodem  mqdq^ 
probaremus  reliquam  partem  regula:, &: generaliter,  fed  breuitati. 
confulciidum  eft  in  his  qua:  ordinem  hab  ent  eum,ut  unum  ex  alte* 
rD  cognofcarun  . . . -j 

REGVLfli  , 

E(t&  alius tranlinutandi modus, manente quidc  denominatid 
num  numero, uariato  autem  a:qtiohis  humcro,ucniinrcliquis  c^i 
de  habet  rationem, rcgliiaigitureft.  Accipe  radicem  numeri  a:qua*, 
tioniSjfccundu  naturatn  dciiominationis  media:  qtia  habes, Sl  eam 
reduces  multiplicando  ad  natura  denominationis  medi:*, quii  uia 
gquari  extremis  in  conucrfionc,&:  hic  eft  numerus  in  fecunda  pqua 
tionesExcmpIumjfidicOjCiibus  5c  8 aequatur  18  rebus, tu  fcis  ex.ia»j 
buUfii{3rapoi:ta,qiia:  huic  feruitVegula:,qudd  iranGnutat in  cubq 
&nummim  pqualia  quadratis, at  ex  Hacfegulaliqueqquddnqpie 
rus  quadratorum  erquatut  numero  rerum, criint  igitur  cub.  nu* 
merus  xquales  18  quadraris, pro  humero  igic  pquationis  accipe  8, 
quiares  non  habcntradiccm,&:ducinfefict^4,nufnt'rus  pquatio* 
nis.duxifti  autem  in  fe  quia  denominatio  mediaiii  quam  fienda  eft 
tranlniuratio,dd  qtiadratum.Eadcm  ratione, fidicatuh  i qd' qc^ratii 
p:8,pc]uatiirJ2  rebus,  traducetur  in  qd'qdratum  Sdiiunienim  pqiia 
lia  cubis, quare  reducemus  8 ad  cubum  8iifieti^d'qdratump:^i2, 
aequale  12  cubis.  Ecica,li  dicatur  i p®  r"p:  8, aequatur  5 cubis , tranl* 
mutatio  fiecinr’p'‘p:numero,xqrialc5  quadraris, CxtabUlauel  re* 
gula,igit  pro  numero(quia  denominatio  media  in  propofito  cft  cu 
bus)fumemiis  cub.Sjquic  cft,-&  eam  deducemus  ad  natura  qifa* 
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drati,qu{a  quadratum  cft  denominatio medfam  tranfrnutatione; 

fiet  igitur  4, quare  erit  r"  p"  p;4, aequale  5 quadratis, 

Eademratio  tener, cum  riuiTieriis&r  media  denominatio  extre^s 
^ ma?a:quaucur,uttrart{nluceturm  capitulum  denominationum 
qualium  numero . Exemplum, fi  dicamus,i  p'"r“p:4  cub. aequatur 
64,accipiiTiusproptcr  cubum Rf  cubicam ^4, 8d‘eft4,&eam  rediu 
cemus  ad  quadratum  denomirtatiotiem  mediam , in  quam  fienda 
efttranfiniitatfo,&  habebimus  i p"r'"a:quale4  quadratis  Scid  nuc 
mero,& fi  ip'"r'"p:4rebusa;quatury,quiaresnonhabec  radicem» 
rcducito^  j ad  naturam  quadrati  qtiadrat!,& fit  d25'j  ideo  dicemus» 
quod  I r^p^aequatur  4 quadratis  quadrati  p;  ^25, 

* Aeftimationis  radb  fiebateturiri  media  denominatione  aequali 
extremae numero.  Reducitoaequatioilemquamhabesin  natua 
ram  denbmmationis  media:, in  quam  fienda  cft  trafiriutatio.SC  hoc 
abijec  exnumerodcnomnlat/onismedia:,Si!:R:refidui,fumpta  fe* 
cundumnacuram  denominationis  media:, ex quaRctranfinutatio, 
eftrcia:ftimatio.ExcmpIum,fip'"  |ip"'r'"p:64  i2cub. 

r”p:^4gquatur  12, cubis  dicemus  [ip^r^p:  16  i2qd. 

p'"r™p:i6  a:quatur  12  quadraris , a:ftimatiO'  primx  xquationis  eft Jf, 
5(^quia  media  denominatio  in  quam  fit  tranfmutatio  eft  quadra# 
tum,ducemuS2  in  {clit4,abf}ceipfum  ex  12  numero  cuborum, fit  8 
refidilunt  cuius  (umemus  Rt  fecundum  naturam  denominationis 
medix,  ex  qua  fit  tranfmutauo,  cubus,igiturR:cub.8,qu3e 
eft2,erit  etiam  xfiimatioreiinlecundaxquationc.  Aliud  Excm« 
plunl,fip”i^:6‘4,xquatur24quadratis,tufds»qudd  tranfinuta# 
turinp'"i^p;5i2xquale  24  cubis , xquatio  autem  primi  propofi# 
(i-fuit  2,cubus  fit  8, nam  media  denomi#  |i  p“  r"‘  p:^4  24  qd. 

natio  fecunda  eft  cubus, abrjce  8 cx  42,  jip"*r“'p:  512  24CU. 
numeres  quadratorum,  relinquitur  i6  cuius  Rt  quadrata,  id  cR 
fumpta  fecundum  naturam  denominationis  medix  primx  xqua# 
t{6his,qux  cft  4,eft  xftimatio  p‘  p:5 12  xqualis  24  cubis. 

9 Sed  ubiintermedia  denominatio  iungiturnumerouel  extremx 
dcndmiriationijfacfio  tranfitu  in  comparem, ex7^regula,rcduces  ut 
prius  xfiiitiationemquamhabes in  natunTdenominadonis  medig 
cuius  quxris  gft‘mationcm:&eiaddenumcru  denomiriationisme 
dic, fi  media  denominatio  cuius  gftimatio  queritur, iuneflafiieritnu 
jnero,uclminuenus,fiiun{fiafuCrit  extrcnig  denominationi, 8^ eius 
aggrcgafiuelrefiduiRz  fumpta,exnarura  denominationismedix, 
cuius  pfiimatio  cognita  cft,erit  xquatio  fecudgqug  ftioni  s quf  fita, 
Exemplum.fitr^p'"  xquaJej  cubis  p:8>Sc  xftimatio  rei  cognita  2, 
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d' triinflnii  tatur  ex  regula  reptmiainr'’p'"p-‘p  3 Quadratis  gqualia^j 
reduco  fgitiira  ad  naturam  quadrati  medix  jr”  p'"  ^ cub.p:  8 
dcnonifnacioniSjCuiusquxnturxftimatio.  [r"'p“'p'  ^cid,  4 
Sic4,cxhocabijdo5numerum  quadratorufn, quia  quadrata  funt 
iunc'ta  r'’p’,6<^ non  numero, relinquitur!, huius  i^ciib.quxcft  ijCft 
rei  x(b'matio,crt  autem  cubus  denominatio  media  xquationis  iam 
cognitx.  Rurfus  fitr^p"’ xquale  7 quadratisp:4,&fittranimu* 
tatioinr^p^p:/  cubisxquale8,ex7^re#  |r”p'"p:7  cub;  8 
gula,S^  fit  huius  cognita  xquano,qucfit  jr'"p”  7.qd.p:4 
j,&uclim reliquam, reduco  i ad  quadratum, mediam  denOihinati^ 
onem ignotam,^  fit  i,Imic  addemus  7 numerus  r}dratorum,quia 
inedia  denominatio  ignota, qux  eft  quadratum, iungicur  numero, 
fct!icct4,S(!  habebimus  8,huius:^  cubica  fumpta  ex  natura  medix 
denominationis  cognjtx,3<:eft2,talisR2  cubica, cft  rei  xftimacio, 
quando  p'”r''  xquatur7  ^d.p:4. 

Ex  hoc  patet, quod  iemper, habito  uno  capitulo, per  fecundam, 
tertiam  quartam  regulam, ud  per  {extam,feptifrt4ni,o<flauam , SC 
nonam, habebimus  aliud  generaliter,  fi  gcncraliteruei  particula« 
t!m,fiparticuIatim.ExempIumigiturtaIe  fit, cognito  capitulo  cubi 
Si  rerum  xqualiiim  numerO,proponatur  cubus  xqualis  5 quadras 
tis  5^10  numero  ,habcbimtis  igitur  exfeptima  regula  cubum  5 
res  xquales  t^io,  xquadohulus  eftntv;  cub.i^  3yP 

dracorum,  quia  quadrata  iungunrur  numero,crit  xftimatio  cubi 
xqualis  5 quadratis  & 10  numero, & hoc  cft  quia  denominatio  mes 
dia  cognita,qux  eftrcs  non  habet  cx  feradiccni,&  fic  primo  genes 
raliccr  capimium  ciibi  xqualis  quadratis  &numero:alia^  mult^ 
capitulainucni, duplici  uia^  t 


D B M O N S TR  A TI  O. 

Etnchocubliintariumuideatur,demoiiftratio  huius  adijeienda 
efi  in  uno  pro  omnibus , fic  cubus  d f. 


cuma  b numero,  f qualis  dg  numero  res 
rum,id  cft  corpori  dg,ficautemh-l , nus 
merus  rerum, xqualis  d g fiiperficiei , in 
numero, ^firquod  exh  kinkm,xquas 
Ic  a c numero , Si  quadrato  a b , erit  igis 
tur  quod  ex  hlink  m,  Xqualc  ac  &cus 
bokl,  &:  fimiliter,  quod  ex  d e in  d g, 
xqualc  ciibodc,  Si  numero  ab, de  aus 
tem  eft  latus  d f , & k 1 latus  k m , fed  h I 


c 

L 
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xqualis  eft  dg,aimiginirexhkm  kmfiatac,&  ex  de  infn,  a b 

pofita 


x4 


fi 
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pofitanfradiceknij&d  e radice  hk,  ncfcio  fi  ex  d einfn,fit  a i>, 
cxhkinkm  fit  ac, namque  hoc  aTheoneiriHucUdis  commentario 
eft  dcmohftraaim , igitur  cum  xftimatio  rei  in  uno  fit  kl , in  altero 
d Cjfirquituruc  fublataf  d,  arquali  h k ( utraque  enim  aequatur 
quadracodejCX  h 1, relinquatur. kl, rei  a'ftimatio,quodeftproposs 
firum.. 

I Eft&genus  tranfinutationis  in  difiiimilc,nccumqd' quadrarunt 
arquaturrebus  5(:numero,&res  efti^  5 p:2, gratia  exempli, erit  qd" 
quadratum  p;eifdcm rebus  aiquale  eidem  nujuero  j Sc  res  eriteiu» 
apotome,uidcticcrR2  5 m:2,&  econtra. 

j Tranfinutantur  ^ea,qu«c  conflant  ex  quatiior  nominibus, eunt 
hierint  tres  partes  continue  proportionles,^&  gqual  es  rebus  uel  cu 
bis, dico  autem, nurnerus  &quadracum  & qd! quadratum, iiam  di< 
uifo  humero  rerum  perie numeri,  exitnumerus  cuborum  ^ multi* 
plicato  ucrd  numero  cuborii , pcri^  numeri,  producitur  numerus 
rerum  jcqualiumqd' quadrato  &:quadrato&nuraerc>aTdcm,uc* 
hit,fi  qd' quadratum  p:  8 quadratisp:^4,a?quanfur  10  cubis  igitur 
dutfco8i^<3  4,inionumerum  cuborum, erit  1 qd' quadrarum  p;8 
quadratis  arqualc  8 O rebus . Habita  autent una  arquatione, 
diuide  cum  ca  ur  nuneri,  quo  d exit , efl;  reliqua  aTquatio,uelut  i qd' 
quadratum  p:8  quadratisp : 46^,a?quatuv  5drebus,&:res  efl; 4, erit 
iqd' quadratum p:8  quadratis  p:^4a:qualc7  cubis, inde  diuifoS 
radice84,per2priorem  sequacionem,exit4fecunda£cquatio  qd' 
quadrati  p;  8 quadratis  p:64,acqualium  7 cubis. 

Efl  etiairt  tranfinutatio  capitulorum  ex  tribus  conflanti um,in  ca 

3 pitulaex  quaruor,5^ pro  exemplo, regulam  unam  exponarri,fi  fit  ca 
pitulum  cubi  Sc  numeri  squalium  quadratis,  conuerteturin  capi* 
tulum  cubi  &!rcrum,  arqualiura  quadratis  &numcro , hocmodo, 
manente  numero  quadratorum, duc  dimidium  numeri  quadrato* 
rum  in  fe,  produflum  efl  numerus  rerum, qutc  flmt  cum  cubo,8d 
oflauapars  prioris  numeri  efl  femper  numerus,  qui  efl  cum  qua* 
dratis,&gquatiofemperraanetcadcm.Exemplum,cub.p:i6’gqua* 
turi4quadraris,duc7  dimidium  I4inrc,fit49,accipejde  16", quod 
cft2, habebis  i cub.p:49.  rebus gqualem  14  quadratis p:2. Aliud, cu 
bus  &:  40,  xquatur  8 quadraris, duc  4 dimidium  8 in  fe  fit  , nu* 
merus  rerum, accipe  jdc40  quod  efl  5 igitur  cubus  Sc  res  a:qns 
tur  8 quadraris  q : 5 > aequatione  una  inuenta , habes  reliquam 
eum  fint  ea;dcm,dcmonftrario  huius  non  efl  hic  neceflaria. 
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Docettiisquacio  generaliter  mcdisedcnommatfoiiisaeq  iia- 
lis  cxcremsfi^numcro.  cap.  viit. 

Demonstratio. 

; It  inquam,  cubus  quadrati  numerus  fgqualisaliquib.  i 
i rebus, fit  numerusrcrumad,  &fitb  d portio, ex  qua« 
hW'  fumpto  latere, qualerclati primi  e,du(flo  in  a g reliquum 
^45:  numeri  rerum, fiat  fnumenis  aquationis,  dico  e efle  rei 
a’ltimacionem,nam  quia  cx  fuppoiito  ex  e 
inag,fit  f,  &[  exeirib  d,fit  cub.e,  eo  quod 
efuitlatusrelatum,bd,&;produifriimex  c 
inag,&!inb  d tcqualceftprodiuflo  exein  g ^ 

ad,requic  cumadjiitnumerusrcRZjquod  i— — • i— i 

res  cqiiantur  cubo  quadrato, 8i^  numero  f,  j j j 

fub  a-dliniationcipHus  f.  a "L  C 

R E G V L A.  Lh 

Secundiimhocformabicurregula,cuni  2 

fuerint  denominatio  iriedia  &;!numerus,gquales  medig,&exnume 
ro  media’  denominatidnis,feccris  duas  partcs,ex  qrumuna  in  radi 
cem  alterius,  fumpta  fecundum  natura  denominationis,  proucnis 
entis cxdiuiiione extrcma:per mediam,  dedudtam  ad  natiirarri 
jplius  inedia.’ denominationis, fiat  numerus  gquatiohis,tuncradix 
ipraantcej!  deducetur  ad  natura  denominationis  medix, cft  rei  cfti« 
matio. Exemplum, lO  res, xquanturcjdrato  5sfii,tuncquiares  funt 
immediatg  quadrato  &:  numero, fufficit  faccre  de  i o duas  partes, cx 
quarum  una  in  aliam  fiat  21  ,&  erunt  / 6^5,  SLun-atyeftrei  xfiima« 
tio. Aliud, ro  res, xqiiantur  cubo  5, hic  res  cfteoniunAanumero, 
fcd  no  cubo, cum  intermediet  quadratum.ldeo  diuidemus  cubum 
per  rem , exit  quadratum,  dicemus  igitur  fac  ex  lO,  duas  partes , ex 
quarum  una  in  quadratam  alterius  radicem, fiat5,&  eninc  i , na 

cx  I in  9 fit  5, ideo  talis  Rt  fcilicet^,efl rei  xRimatio. Aliud,  10  cu« 

bi  a'quaIesfuhtqd'qdrati,S<:6^4,iamhic  cubus  hxi'ccqd'qdrato,^ 
a numero  didat  intermediantibus  qdrato  8c  re, dices  igit,fac  de  10 
duas  parccSjCx quarum  unain  alterius  cubu, producat 6^4, & criint 
partes  fi  (5^'2,qui ad  cubu  deducendus  cft, igitura  eft rei  xdimatio, 
fcilicccqudd  oporteat  fempernumeru  cum  quo  operamur, cile  rei 
xqiianoiicm.AIiud,&!  eft  quarti  modi  exemplum,  lO  cubi  xquaiv 
tin-p'’r'’Sv.'48,cuciam  cubus  diftatar’p’,mtermedio  qd'qdrari,6^ 
anuinerointcrpoiitis  quadrato  & re, diuideigiiurr-p^pefcubunt 
exit  quadratum, dicemus, fac  dc  I o numero  medig  denominationis 
duas  partes,  cx  quarum  una, in  cubum  radicis  quadratp  alterius 
ducatur  48  numerus  equacionis,&:cruntpartes6^&4,namcx6  in 
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8 cubum  2 radicis  quadracg  4, fit  48, ideo  ipfiim  2 radix  quadrata  4, 
eftixi  a:;ldimatio.Manifcfl:um  eftigitLir,quod  femperfuminus  radi* 
cem  ex  natura  denominationiSjfecundu  quam  media  in  maiore  c5 
linetur, & deducimus  eam  ad  naturam  ipfius  media?,  Sc  qui  feit  hoc 
facere, liouiC  capitulu,&  qui  nouit  capitulumjfcit  ctiani  hoc  facere. 

5 Eft  uerd  manifefi:un1,quod  cum  media  denominatiojcxtrcmf  8c 
ntlmero  Aqualis  eft, tuncin  omnibus, preterquam  in  maximo  nu* 
nlero,duas  a?ftimatiDnes  neceflario  habet. 


Dcfecundaincognitaqaancitatenonmultiplicata.  e A P.  i x. 

Eneraliter  hucufi^  nouainueta  tradauimus : nunc  iicrd 
de  fingulis  dicendufpeciebus  eft,nani(5  fepius  illud  oc* 
currit,ut  qua?flionem  propofita,duplicipofitionefolua 
mus.Eiufinodi  aut  eft  exemptum, quando  alica'  uix  rem 
haiic  pofTumus  cxplicarc.Tres  erant  uiri  pecunias  habetes. Primus 


cu  dimidio  reliquoru haljuit  aureos  5 • .Secundus  cu  rcliquoru  ter^ 
tiapartczS.Tcrtius  cu  reliquorum  parte  quartani, queritur  quan* 
tum  quifcphabuii.Scatucmus  primo  rem  ignotam  primam,rccudo’ 
fecundamrcmighotaiTi,tertio igicur^i au  Pri:  Sccund:  Terti: 

rci,minusquartapanerei,acquartaparte  res  quan:  51  m: 

quan«tatisrcii(fi:ifunt,iamigituide,quan  Quarta  parte  reliq 
tum  Habet  primus,  cquidc  fiilli  dimidiu  primus i6Tp:-^pof: 
fecudi  ec  certrj  adi]cias,habiturus  eft  aures  m:  quan:  sequalia 
os52,'habecigiturpcrfeaureos32m:yqn:  pofitioni  primae 

m:  pof»  p;i-  quanttquare  habe.  IJ^STpT-l-quan: 

bit  i^jm;  ^quanc'‘p:Y  pofihocauce  cum 
fit  cqleuni  pofitioni,  erit  j pofi  quat: 

aquale  quare  deducedo  ad  integra 7 uan*  m*  * nof 
pof:&3qnam:tcquabantur.3a.Rmrusui  " antiSi  feennete 

acamus,qntii  habeat  kcundus,  habet  hic  - — — j ^ 

28,  fi  ei  tertia  pars  primi  ac  tertij  addat , ea  r? 

cft~pofip:  lo^m:  j^pofim:  ^quant:hoc  , 

eftigitur^pofi  p:  lO^miJ^quant:  abqceexag  relinquitur,  i7|-p: 
^quantnn:  ^por:&  tantum  habuit  fecundus.fuppoficum  eft  autem 
habere  ilium  quantii:atem,quantitasigiturfccunda,a?quiualetj^rui 
met,5j57-jm:-^por:abie(ftis  communiter -^quacitacis,8dreftituto 
mtalterf  parci,  fient^^  quanrp;  -^-poficcqualia  17  pquarc  i quan: 
p:^  pofiarqualia  erunt  2I’, multiplicatis  partibus  omnibusper  12 
dcnominatovCjinde  duces  quamiiis  7 pofipi^quaia^ql  122. 
earum  adcqualitatanaltcriuSjinpo*  ^pofipii  quania-qUii 
fitionum  aut  quatitatum  numero, uc  7 pof p:  »5  ^ quaijrql  4<'4  |r 
pote  dicendo , 3 pofip:  ii  quan ; arquantur  2i2jUolo  modo  uc  fine  7 


pofitioncSj 
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pofitfoneSjSi  crujitpcrregulam  quacuorquanticatuproportionai 
lium,25  jquan:gquaIes494-^i^^^‘^sigicur,utuides,poI:p:3  quaii 
titatibusarqualja  \ por:p:25~quantftaribus  aequalia  454  ?:, 
igtccumj  pof:(ia£jdem,mutroq}  ericdiffi.Tentiaquatidtatutn,fci« 
licet  22  l-jxqualis  numerorum  difFercntia:,qua!  cll3^2  y,dimd€  igi 


7pof;p:3quan:  ly 

7 pof:p;25yquanr45>4y 


tur  fi.cut  in  po  li  tionc  fimplici , g capitu>! 

Ium  tcrdum,3^2  j, per  22  y, exitii, 
mado  quantitatis, & tantum  habuit  Ces» 
eundus  j Rurfus  ponamus  primo  ciTc 
rem, fecundo  iam  erane  i(3,  tertio  fit  fecunda  quandtaSjCum^  fccun 
dus  cum  tertia  parte  primi  & tcrcq,habeac28  ,ipfe  autem  habeat 
erit y pofp:  quantitatis  ajqualis  i2,rcfiduo  i6  5t2B,&idco2pof: 
p:  I quantitate  aquabuntur  5^,ad  ucrd  primus, cum  dimidio  rcliq 
rumhabuit32,  dimidia  reliquorum  efl  pi  2*  3^ 

8 p:yquan;igituri  pof:p:8l2:y  quan: 
a:quantur32, igitur  abiero  i pof 

piy  quan:?ccjlis  24,quiaigituri  po:p:i 
quan:  gquabicur  36", igitur  differentia  24 
3^,qug  eft  I2,f  quaiur  dimidio  quanti 
tatis, quarepermodu  capituli  certq,diui 
foi2  pcry,exit24.a;ftimado  quantitatis, feu numerus  aureoruter* 
cii, iam  igitur  conflat  fccundu  habuilfe  i^,tertmm  24  primus  autem 
curii  dimidio  fecundi  tertij  habet  32,detra<fto  Sodimidio  fecundi 
SCccriijjCX  32,rcliriquituri2  numerus primi,habuit  igitur  primus 
aureos  12, fecundus  i(3,tcrnus24.  Operatio  prolixa,clara  tamen  ac 
ficilis,  femper  autem  reducenda  efl  denominatio  una  ad  eundem 
numerum,  Sc  tunc  differenda  numerorurri  ecqualis  neceflario  erit 
differentia:  alterius  denomihadonis  ,utuidiftibisinhocexemplo 
Exemplum  aliud.Dixitprimusfecundo,damihiterdampartetn 
tuoruni,8i' 5 p:&;  habebo  triplurrircfidui  tui.  Atfccudus  primo, da 
dimidium,&2  p:tiioru,8<:  quod  tibi relinqdctuf, erit  nonapars  orri 
niuiTi  qutc  ego  habcbo.Dabimus  primo  rem,  fecundo  quantitate. 


22y qua, aquales  362^ 


ipof:  16  iquan: 
y pofpiyquan:  12 
ipof:p:-yquan:24 
pofpiiquan'  3^ 
y quan:  squalis  12 


quia  igitur  dando  y 3 p;fccundi  primo, rea 
linquit  fecundo  yquan:m:3 , & hoc  cft  tertia 
pars  aggregati  primi  quodeft  i pofito  piy 
qntitatis  p;  5 igitur  tripIatOyquan:m:3,ct[it2 
quan:  m:?  ent  hoc  xqualepof  p;y  quan'  ’ p: 
3,quarcrcddcndoquod  e{tminus,^teiipur 
d fiet!  pofito  p:  12,  aequalis  i~quari' Rurfus 
quia  diefum  cft,  c|udd  fi  primus  dee  dimia 
dium  p;2  , fecundo, erit  reliduum  fcilicei  y 


IPrimus  Secundus 
I pof,  I quan: 

I pof  p:  y quii,  £«■ 

tpluni  y quan.m:  3. 


pof:p:i2'pq!yqua: 


I qua:p:y  pof:p:2  no 
[nuplum  y pof  in:  2 


qua:p:2o  ^’ql.4pof 


'Ff 


pof< 
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pof!m:2,nonapars  aggrcgatf,qiioc!cfti  quan;p:^pof.pt.',igitmut 
tiplicando  tale  rcfiduum  per  9, fient  4^pof.in:i8>squales  i quan:p: 
^pof^^pta,  reddendo  minus  alteri  parcijSc!  auferendo  fimilia,habcs 
bimus  4 pofiacqualcs  i quan'‘p:2o, habebas  etiam  i pof  p:i  i pqua* 
Icm  if  quan", reducito  partes  ad  gqualitateunius  denominationis, 
8«^primomultiplicando  1 pofp:  I~quahper4,fient4  pof. 

p:48  gquales  6|'quan‘'’,&fhoccomparabis,ucuidcsin  figura, cum 


4 pof  p:48  Jcqlcs  6^  quan: 
4 pof  tcqles  20  p:  i quan: 
4pofp;^8p:i  quan;atqlcs 
4por,  p:^^quan: 


|5|-quan:acqualis  6 4 


j5  quan:  ecqual.  56  p:^  pof, 
5 quairp:  100  gqual.2  o pof 


15  quan:p:2opof.aequal. 

5 quan;quan:p::^porp:  13«^ 


)i7  pof.  a;qualcs  1^6 


4poP^a:qualibus  i quant'‘p:20.&:: 
fimiliter  eadem  ratione  reducendo 
numerum  qttantitatu  ad  gqualitate, 
habebis  5 quan'*‘  aequales  ^6  p:3  po 
fitionibus,&5  quantitates  p : 100, 
jcqlcs  10  poP’,inutro<5  cafii  tranf 
feres  u{cirsim,per  regulam, fi  a:quas 
libus  gqualia  addas, tota  quoq^  fiet 
xqua!ia,8^  habebis  4pof'‘p:6^8  p' 

1 quan'"  xc|lcs4  poP’‘'p  6^  quan'’^ 

jndcabiecflis  fimilibus,  relinquent 
5^quan:gqualcs  (5'8,igiturdiuifo^8,per5pexit  12  acftimatioquaii 
titatis,&:id  quod  habuitfecundus.Eadcm ratione, transferes  in  fcs» 
eunda  «equatione,  partes  difsimiles  > dicendo,  fi  i quan : a:'quaiitur 
59p:2pof°',&5  quan:p:  ioo,a:quanturiopof‘'’, igitur  5 quan  “ p: 
lopoP^piJpoO’, aequantur 5 quan'’9p:5  pof  inde  abieiftis 

fimilibus  relinquuntur  17  pof"  aquales  15^,  quare  diuifo  136  per 
17  exibit  8 jpofitionis  eftimatiojeu  numerus  primih,abuititacpprt 
mus  8 jfecundus  i2,8<:^muis  aliterhgc  ctiafolui  pofsinqhoc  tamen 
^prium  eft  magis  &puru,utuno  codemcp  impetu  tota  quaftioab 
foluat,&  fi  etiam  primum  exemplum  pcrfolamrcm  oftciidi  queat* 

lixeinplum  3'’'fatis  accomodatum  inuenias  tres  quantitates  qua* 
rum  p cum  2"  fit  fexqui  altera  p'  cum  3^&lp'cum3’  fitfexqui  altera 

2 cum  3’.ponc  tertiam  1 fecunda  1 pof.  p™  i quanilacilius  tamen  hoc 
modo:ponc  tertiam  i pof  .fecundam  i quan:igitur  aggregatum 
cxprima&tertiaeritijpof.p:  quan:  dctrafia  tertia  relinquetur 
prima  Y pof.p:  i^quan-Et  fimiliter  quia  aggregatum  primg  & 2*  cft 
fexqui  alterum  aggregato  prime  &L  tertie  ent  aggregatum  primg  Sc 
fccundga^pofp : 2-^  quan:  Et  quia  fecunda  quantitas  fuit  i quan: 
igitur  prima  cricrcfidiium2-^pofp:i^  quan  prima  igitur  quantitas 
primo  modo  fiiit-^  pofp;i^qua:&fecr[dornodo2^pofp:i^quan: 
Etlia:ceruntintcrfca:qualiaexprima  Animi fententia Euclidis  8i 
rurfuspertertiam  earundemdetradisutrinepypof  5<!i^  quan:rc* 
linquetur  i ^pof  icqualis  “quan:igitur  i quan:equabitur7  pof  po 

f 
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litaigmirtmia  I pof.fiieriti  tTitfecunda  quxcftiquan./Afqiiia 
aggregatum  eft  8 aggregatum  primg  dC  tertia?^  cft  iUi fexqui  altc< 
rum,cnt  I2  Sf  cum  fit  i erit  prima  ii.  igitur  quatitates  erunt  prima  ii 
iccundajjtertiai  & aggregata  i8.ia.8*infi-'xquialteraproportionii 
ucIutpropofitumfuit.Alioprimo  modopa-ucnis  ad  i quan  equas: 
Icm  i~pofip:  ^8^1  pofi  tequaiem^  quah  pa-^igifiir  duplua  pofi 
a’quabuntur  i quan  p;  3 fcd  iam  oftendimus  i quan  etiam  arqualcm 
pofi -j igitur 2 pof  a:quabunt  i-^pofidr^Y  jg*^rypofia'quatur 
3^  & I pofT  f quabitur/.  per  idem  cum  1 quaiit  xqualis  fit  t^pof.p: 
y&ipofifit  aequalis  ^quam  p:i-jcriciquaii.tcqualis'|-quan.p:i 
figitur  ^quan.xqualis 2^, igitur  I qliaiicricxqualis  ii.Etert  puli 
chrior  modus  quia oberamusper tres  quantitates. 

Dcfecundaquantitatcincognitamultiplicata.  C A P.  3t. 

Vm  ucrb  dug  quantitates  incognitg  multiplicantur, aut 
infe ducantur quatiiorfient modi, quorum  maior pat’s 
tria  h ab  et  membra. 

De  m o r s tra  TiOi 

cftjaim  quadratum  unius, & quantitates  fpfg  comparati 
nir;  Sicigiturprimo  quadratum  a c, cuius  Iatusab,2cqualcduplo 
abS:!  quincuplo  e, gratia  exempli, igitur  pofica 

bda?quali  numero  rerum, fcilicet  z,ericadgqua*  c 

Icduploabjigiturcfxquatur  qiuntupIoc,quas 
re  ex  151  fexti  Elementorum, ab  ad  CjUt^  ad  c d eft 

autem  ab  pofino,&^cdpofiriomj2,&5numc«  y i 

rus  cognitus,  quare  regula  eft,  . 

R E G V L A.  ^ ~ 

Poncarcquatalibct,duceaminfc,dctra(flo  riU  ' ^ 
mero rcru,&!  quod  exiqdiuidcpcrnumeru  igno 
tx  quanticatiSjCxibit  arftimatio  ignotg  quanritatis.Exemplu,  pqiiai 
turres  7,  ducaturin  2 mtfejquiapofitum fint,ut sequaretur duabus 
rcbus,&quin9  quantitatibus, fiet 35, diuide33,per3  numeru  quait 
tiiatum,cxitquan:ctiam7,&fiponamrres  10, ducemus  eam  ini  m: 
id  clfi  in  8,&fict8oundcdiuifo  8opcr5  exit  iiSjquantitas  23. Quod 
fi  quantitas  2aponatur  cognita, multiplicabimus  eampfuu  numc^ 
rumA;  prodtiiflo  addemus  quadratum  dimidijipfius  numeri  re« 
f um,&  radix  totius,addito  dimidio  numeri  rerum  eft  arftimatio  rei 
Exemplum, fit  fecunda  quantitas  ducemus  m 5 fit  80, adde  i,qua 
dratumdimidq  numeri  rerum, ficSi, huius  Rzeftp, cui  addito  dimi* 
dio  numerircruinfitio, quantitas  ipfiusrci. 

DetlONSTRATIO. 

RurfuSjfit  decupiu  a b,cqlc  qdrato  ab,&i fcptuplo  e, gratia  exciti 

Ff  5 rli. 
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plij&fitqdramabfuperficiesac  6(:bdfit  lo.  igic 
feptuplu  c gqle  eft  f dluperfiddj&:  ucin  prg  ceddi, 
abade,f]c7  adcd,quaferegulaeft,cumres 
lur  qdrato  rei  8c  quantitatibus  R k g v l a. 

Pofiiaremquantamcuncp  libucnt,  minuemus 
exnumerorerum,&ducemuscaminrefiduu,pro  ^ 
dudiudiuidemus  cum  numero  quanritatu,  quod  i 
exit  cft  quantitatis  a!ftimatio.ExempIum,ponatur 
hocin  caiii  res  8, minue  ex  lO  numefo  rerum , relinquunturi,  quos 
ducin8,fici<5,  diuidcper/  numCrumquandtarij,exitz^a:ftimario 
quantis,qu6d  fi  fecunda  quantitas  cognita  fit, ducemus  eam  in  nu« 
mcrumfuu,& quod  producitur, a quadrato  dimidij  numeri  rerum 
minuemus, 5^radixrcfidui, addita  uel  dctrada,a  numeri  rerum  di# 
midio,oftenditgftimationerei.Excmplum,ponaturqntifasfecun# 
da  i^jducaturin  7 numerum  quantitatum, fit  i^jabqcebuncnumc 
rum  ex  z5, quadrato  dimidrj  lO  numeri  rerum , & relinquitur  9,  cu# 
ius  radix  addita  ucl  den  atftaa^  dimidio  lO  numeri  rerum, ofiendit 
8 ueli,a?ftimationesipfiusren  Demonstratio* 

Sit  etiam  e numerus, aqualis  quadrato  ab, quod  efta  c,&: numc# 
ro  a b qui  eft  fupci^ficies  f d,pofita  igitur  ab  prima, numero  c fecun# 
da,  c tertia, b dquai  ta, erit  proportio  ab  ad  e,  ut  numeri  e ad  b d, 
quare  regula  eritjCU  quantitates  tcquanturrebus  & quadrato  rerm 
R E G V L A. 

Pofita  rem  quantarricumi?  libuerit, ducemus  in  aggregatum  ex 
ipfa  & fuo  numero, &:produ(fi;um  diuidemus  per  numerum  quan« 
titatum,&quod  exiteft  teftimatio  quantitatis.BxempIum,5  quan# 
titates  aquantur  7rebus,&quadratorei,&reseft5, dicemus igf« 
tur,duc  5 in  lo, aggregatum  ^afiimationis  rei  &;  7 numeri  rerum. 
fit50,dmidepcr^,numeruqnCitatum,cxiE^,xftimatio  quantitatis, 
Qiidd  fi  quantitas  fecunda  fit  cognita,  ducemus  eam  in  fuum  nu# 
merum, &produ<f^o  addemus  quadratum  dimidij  numeri  renim 
&radixtotius,detra<rtodimidionumcrircru,eft:cfi!matiorei.  Exa 
emplum,  ponatur  <5, quantitatis  pftimatio,quando  5 quanitatis  pq# 
Iesfunt'7  rebus, 8^ quadraro  rei, duc  igitur  ^^arftimationem  quan* 
titamm  in  numerum  quanticatum,Hr^o,addehis  quadratum  5 4 
dimidq  7 numeri  rerum,  fcilicet4z4>ab  huius  radice,qiuE  cft  6 4,fi 
auferas  5 f,  dimidium  numeri  rerum, relinquetur  3 azftimatio  rei. 

Noidfliiiw.  Solemus  autem  his  utipofitionibus,cum  duoru  numeroru,  qu» 
ab  initio  pOnunt, nulla  exprimit  comparatio,necin  aggregato  nec 
in  difrcictia,nccin  multipIicatione,nccindiuifionc,feu  ^jportione, 
nccin  radice, his  em  quinep  modis  coparant  numeri, quare  fi  unus 

confiftar, 
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conOfrat, nulla  efi:  fecunda: quantitatis  ijrilitas,fcdimapbfi'donc 
qiurtliofoluiciir. 

D E M 'o  N S T R A T I O. 

C^uod  fi  produ<flum,exrc  in  quantitatcm,quatiiatibus  rebus 
comparetur, confurgent  duo  modi  tantu,aiit  enim  taleprodutfiijni 
quantitatibus  & rebus  aquabitur, autres  aquabuntur  produdto 
quantitatibus, fit igiturres ab,  quantitas  acnumerus quantitas» 
tiun  ad, numerus rerumae, erunt  igimrcxfuppofitOjdua:  fuperfis 
cies  d c,&:  b Cjtvquales  a f,eft  autem  a f i^qualis 
quartior  fupcrficicbuSjg  a,gb,g  c,  gf,  igitur  ''I  i if 

haiquatuor  lupcrficics,  xquales  fiint  fiipcrfis  I 

ciebus  d c b Cjdctraclis  icaqj  icqualiter  tribus  pj 

fupcrficicbus  g a,  g b , g c relinquetur  altera  ' [ 

ga,xquaIisgi^quarcexi5^Elementorum,ad,  j i 

addb,utccurea,proportioigitnumeri  quan?;  

titatum,ad  refiduum  cx  re,ut  refidui  quanricatis,ablato  numero  rc* 
rum,ad  numerum  rerumjfecundumhocericregula, 

R E G V LA. 

Si  nota  fuerit  res,  abqdcmusex  ea  numerum  quantitatu,&!cum 
refiduo  diuidemus  produ(ftum,ex  numero  rerum  in  numeru  quan 
titatum,quod  exit  efi  addendum  numero  rerum, & totum  efi  quan 
ticas-Excniplum,  fine  lO  res  & 12  quan  citares, aequales  produifto  rei 
in  quantitatem , & fit  quantitas  i8,tunc  abrjcics  econtra,io  numeru: 
rcrum,cx  i8quantitatc,&:  relinquitur  8,  cum  quo  diuide  i2p,produ 
^um  cxio  rerum  numero, in  12 quantitatum  numcrurii,&cxir  15, 
quem  adde  ad  1:  numerum  quantitatuiTi,fit27,rci  teftimado,  unde 
IO  rcs,funci70,&  u quantitates  funt  2i^,qua:iun(fla  faciunc4.8^, 
^dueftum  18  qnci tatis  in  27  rcm,&itapofuimus  exemplum, rcgulp 
conuaTum,utintelIigasuna&candemcfleratione.Quod  fi ^dua 
(ftumipfum  cognitum  fit,diuideipfum,pdu(?l:umpcrnumcrumqni 
titatum,  fi  fit  minor  numero  rerum, aut  perhumerum  reru,  fi  ille  fit 


minor  niinicro  qndtatum,&  dimidium  cxcunds,ducin  fe.a  q abij* 
ceillud,quod^pucnit,diuifo  ^duefio  exnumeromaiorcin  produa 


iflum  quantitatis,inrcm,pernumerum  j 
minorem, fcu  numerus  rerum  fit  maior 
feu  minor,  & r:  refidui, addita  uel  detra 
cla  ab  coquodinfcduxcraSjoftcndit 
a'ftiniationc  quantitatis, aut  rei  fciliccc, 
q minore  numero  deferibit, inde  diuia 
fopeam  ^pducfiOjCxit  illa,q  cftmaiorc 
numero  definita.  Exemplum, 2 res  8c^  | 

qndtarcsjcqlcii  fimt  qnncatirci,qu^  cft  1 


jres  quan:  prodmfiu 


6 

^4 

16 — 

tf — -^4 

384 

8 
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oratia  exempli  ^4,cliuido  6^4  pera  minore  quam  (3, exit  ^2  cuius  dis 
diu  16  inreduco,&:fiE25(3,  abqcio  exhoc,i5i2,qiiiproucnit,diuifo 
584produdl:o  ($.in  6^4,pcr2,Telinqiiuntur  64, cuius  radix 
additaucl  dctrac!^a  a 16  numero, quem  in  feduxifti,ofteftdic rei  crtis 
mationem  8,ucl  24. quare  fi  res  ualet  8,  quatitas  etiam  erit  8>  diuifo 
enim  ^4  per  8, exit  8, & fi  res  ualet  24, quatitas  eft  2 y,diuifo  ^4  per 
24,&inutro(;p  cafu,2  res  6 quatitates, aquantur  64  quantitati  rei- 
Demonstra  Tio. 

S Quod  filatus  unum,3Cquaturprodud:o  unius  in  alterum  Sc  rcH 
quo  lateri, ficlatus  illud  ab,&relinquu  a e, numerus  ucro  lateris  a b 
cfi  a c fuperfieieSjigitut'  ef,fit  exfuppofito,ex  aein  fuum  nuriicrum, 
cademautemfitexabin  cc,proportioigiturab  adac,u£  numeri 
a c ad  c c,eft  autcnl  c crefiduum  a e quantitatis,&  a enumeri  rerum, 
quarercgulacrit.  ReovCa. 

Citm  fuerint  res  aequales  quantitatireijSi  quantitatibus,8i^  riota 
fuerit  quatitas, minuemus  earn  exnumero  rerum,  deinde  ducemus 
quantitatem  in  fuum  numerum, &:  prodinftadiuidcmuspertalere 
fiduum,cjuod  cxit,cfi  gftimatio  rei.  bxcmplupo  res,gquantur  quan 
titaci,rci,&!  quacuor  quatitacibus,  & quantitas  ipfa  eft  8, aufero  8 ex 
io,reIinquitur2,duco  ctiamS  qiiantitatem,in  4 numerum  ipfius, fit 
52, quem  diuidopera  refidiium  relidlum,  exit id’,a:ftimatio rei, & 
ubi  prima detradbo  ncquirctficri,cafusnopdteftinueris numeris 
clTe.Si  uerd  non  quantitas, fed ipfa res,fit  cognita, quia  ex  ab, in  a c, 
fiqqiiantu  exa  ein  aggregatu  cx  a b numero  a e,diuidcmus  pro* 
dmf^um  exnumero  rerum  in  a^ftimarionem  rei, per  aggregatu  ex  re 
&numero  quanti  tatum,qu6dexir,eft  quantitatis  sclrimacio.Exem 
pium, IO  res  jcquancur  quanticati  rei,8L4  quatitatibus,&!res  eft  16^ 
duco  16^ rem  in  10  numerum  rcrum,fiCi6o,d!uidoper  20  aggrega* 
tum  ex  4 numero  quantitatum  Si  i!?  rei  2:ll:imatione,ex!t  8ja-’Rima* 
tio  quantitatis,fi  uerd  quantitas  rei  cognita  efiet, duces  talem  quatl 
titatem  rei, in  numerum  quantitatum, dc^produ-flumdiuides  per 
numeturerum,cui  exeunti  adde  quadratu  dimidi]  eius  quod  exit, 
diuiraquanticatereiper  numcrurerumi&^radix aggregati, addito 
dimidid,quod  prius  infe  dux  cras, eft  rei  cftimatio.bxemplum,  fint 
4 res  cqualcs  5 quantitatibus,&^quanritatirci,quf  fit45,ducam  45 
per  5 numcrnmquantitatum,fit225,diuidopcr4numerumrerum, 
exit  56’^,cuiaddo3i|-^quadratum54dimidij  prouentus45  diuifi 
per  4,  &:  fit  cotum  87  ypCuius  radiciquxeft^4fi  addantur  5 4 di# 
miuium  prouentus  diiiifioniSjfict  1 5 res. 

Demonstratio. 

« Cumuerb  quadratumrci:&;quanritasrei,&:rcs,inuicem  compa 

rautur 
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r.vitur.fiunt  modi  tres,  primus  cft,cuni  quadratum  rei, aequale  eft 
tnrantitatfbusrcrum&rebuSj&fitab  res,cuius  quadratuma  c,& 
{:  ■:  rquantiras,&  a d quantitates  reriim,&  erit, ut  quoties  b finb  d 
• : nrjiiecur, totus  fitnumerus  quarititatisrci, 

■ igi tur  exit  reriiiti  numerus, quia  igitur  b c 
ceq  ualis  cft  a b,  & c d cft  numerus  rerum,  erit 
ut  dctratflo  numero  rerum  ex  re,  relinquatur 
b d,produdimi  ex  numero  quantitatis  rei, iri 
quantitatem.underegula.  | \e 

Regvla.  ^ 

Cum  quadratum  rei  aequatur  rebus  , & 
q-:an:itatibus  rerum,  fires  eft  cognita, auferemus  ex  ea  numerum 
re.  um,rcfidaum  diuidemus  per  numerum  quantitatis  rei,&  prodi 
. quantitas . Exemplum,  lo  res  cum  4 , quantitatibus  rerum, 
, uanturquadratorei, Sireseftjo, aufero loexao, relinquitur  zo, 
ucm  diuidopef4inumcruni  quantitatis  rei , &cxit  5 aefiimatio 
quantitatis.  Quod  fi  quantitas  nota  fit,  ducanuseamin  nume# 
rum  quantitatis  rei,&produ<flo  addemus  numerum  reruni.&:  con 
fiabiturrei  iEfiimatio.ExempIum,io  res  Sc  4 quantitates  rei,a:quan 
nr  quadrato  rri,&!  quantitas  eft  7, ducemus  7 iri4  numeruni  quan 
d'.atis,SLfictz8,cuiaddcmus  ionumerumrerum,fief«ftimatio rei 
jS'Siucrdprodu(ftumex  re  iri  quantitatem  cognitum  fiieriqduce^ 
mus  ipfumin  numerum  quantitatum  rerum, Sc  ei  addemus  qua# 
dratum  diriiidij  numeri  rerum,  &!  radix  totius  cum  dimidio  numeri 
rerum  fuperaddito, eft  a!ftimatiorci.  Exemplum, quadfatumrei 
tcquacur  IO  rebus,  & quatuor  quantitatibus  rerum, 8i  quantitas  rei 
eft  50, ducemus  50  in  4 numerum  fuum, id  eft  quantis 
tatum  rerum, & fit  200, cui  addemus  25, quadratum  diV 
midp  IO  numeri  rerum,fit225,cuius  radici  addo  5, dimi  ^ 

dium  numeri  rerum, & fit  20, rei  gftimatio,undc  diuifo 
50  produefto  rei, in  quantitatem  6x112*^^  seftimatio' 
quantitatis. 

Demonstratio. 

Quod  fi  quantitas  rei,gqualis  fit  quadratis  rei  & nu 
mero  rerum, poriemus  remab,&:!  qntitatcb  c,&  quanss 
titasrci  a c,ca  caufa  neceflario  erit&  d c numehis  reru,' 

& a d erit  aggregatu  quadratorum,  igitur  detradi^  d c T ] f 
exb  c, relinquetur  b d,quadiuifa  pernumerum  quas  ||^ 

dratonim,prodibitb  faiqualis  ab.regulaiginireft. 

R E G V i.  ii. 

Cum  fuerit  quaritas  rei  tcqualis  quadraris  rei  Sc  nu* 

G g mero 
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liicrorcnmij&fiieritnotarcSjducemus  eam  innumerum  quadra« 
torumjS^prodiiAo  addemus  numerum  rerum, &:coflabirur  quan 
titas.  Excmplum,quantitas  rei  aequaturi  quadratisrci,&io  ress 
bus,&rcs  eft4,duc  4111 numerum  quadratorum, fit24, adde  ei 
io,numcrumrerum,fit 34, arftimatio quantitatis.  Quodfi  quantis 
tas  cognita  fit, auferemus  ex  ea  numerum  rerum,  Si  refiduum  diui* 
demus  per  numerum  quadratorum  rerum , quod  exit,  eftjxftima# 
tio  rei . Exemplum, quantitas  rei  aequatur  6 quadratis  rei,8d  lare 
bus,8i  quantitas  ipfaeft  34,auferoio  de34, relinquitur 24,  quem 
diuido  per  ^numerum  quadfatoniitl,exit4,a:ftimatio  rei.  Si  uero 
quantitas  rei  cognita  fit,diuidemus  eampCTnumcrum  quadrator 
nim,8i  prodeunti  addemus  quadratum  dimidq  ejus,quod  exit  di* 
uifo  numero  rerum  pernumerum  quadratorum  rerum,&  radix  to 
tiuSjCumdetradumfueritidem  dimidium  erit  rei  aftimatio.  Ex* 
cmplum.Quanticasrci  f quat  6 quadratis  rd,8i  ^orebus,8i  quan* 
titas  rei  eft  i200,diuide  noo  per  ^numerum  quadratorum  rei, exit 
200,ciuaddo23,quadratu5, dimidi')  prouentus  ^oirumeri rerum, 
diuifi  per  6”  numerum  quadratorum, fit225 , a cuius  radice,  qute  eft 
15, aufero  5 dimidium ipfius  prouentus,&relinquetur  io,rci  ajfti* 
niatio,mdc  diuifo  1200, qui eftquantitas  rei:proditizo  aeftimatio 
quantitatis. 

Dehonsti^atio^’' 

g Qu6d  fi  humerus  rerum, fit  aqualis  quadrato  rei  & quantitati* 

busrcrum(etenimadunum  quadratum,uel  aduna  quantitate  rei, 
pd‘comunemdiuifionem,femperjUtinuriiuerfis  di(flu 
eft  capituliSiredvicecclicet)ponenius  ab  rem,  quadrae 
tum  eius  a c,niimerutn  rerum  b d,erit  igitur  e d nume* 
rus  quantitatis  rei,&  c d numerus  produdus  ex  nume 
roquantitatuminquantitatcm,qua:fitcf,quia  igitur  ■ 
cdjcftrefiduumab  Sc^b  d.eritregulahacc. 

R E G V L A,  p 

Cum  ftierit numerus  rerum, arqualis  quantitatibus 
rerum,S(: quadrato rci,8i;fueritres  cognita, auferemus  3. 
eam  cxfuo  num(!ro,&refiduudiuidemuspcr  quanti* 
tatis  rei  nummjmjquod  exiqeft  quantitatis  xftimatio.Exemplumt 
1 0 rcs,pqLianrur  quadrato  rei,  8^  tribus  quaticatibusrd,S^  res  c{x4, 
auferemus  4 ex  io,rclinquuntur^,  diuido  per  3, numeru  quamita* 
tumrei,cxicz,cifimado  quantitatis.Siueroquatitas  cognita  fit  du* 
ccinus  cam  in  numerum  quantitatis  rei,&  produftu  auferemus  ex 
numero  rcrum,rcfiduumeft rei  eftimatio.Exemplumtio  res  gquaii 
tur  quadrato  rci,&pro  dudo  rei  in  quantitate  ter , quantitas  eft  2. 


f 

e 
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ducemus  igimr^z  ®ffimat!onem<5«aridtatfs,M'3,‘rT^ffi^mqtiai}ri« 
taiisrei,  & producitur^i  quem  aufero  ex  r(y',‘Htiintiro:retuiTi,T6lin# 
quitur4,clfimaciord.Sxuerd  pr6dudiumexrt^,M‘(JuafiHta¥efW,cQ* 
qmcufn  fuerit, ducemus  illudin  numerum  futifflj&produ<j?u!n^ii« 
feremus  a quadrato  dimidij  numerirerum.&fadixfefiduiiH^ira 
ucl  dctrad:a,ab  ipfo  dimidio  niinlcri rerum, oftendit  pftimationem 
rd.ExcriipIumjiorcSjgquahtufquAdratorci,  81^5  qiiantitatibtilrc# 
rum,&  quantitas  rei  eft  Sjducam  8 iri^jiiurh^m^uahtitatis^fdjltc 
24,huc  abrj  ciemus  6: 25  quadrato  5 diThidff!i  6^,'rdifi'^etur  i,  cuiuS 

quxeft  i,addiuuerdctra(flaex  5,oftcndit^jUdf  4i  acftimSricnVes 

rei, unde  diuifo  8 quanatatcrei,per^,uclper4,exitijuel2.^raniii 
tio  quanritaus. 

Demonstratio.  . ‘ 

Quod  fi  quadratum  rei,  & quantitas  rei,  Si  quantitas  inuicefri 
comparentui',  confiirgunttres  alfjm6di,ficigitur  primo  quadras 
tum  reijXqualc  quantitatibusrerumj&numero  quantitatum,8^ 
ponatur  ab  res  ipfa, cuius  quadratura  ac,  sqis^de  fit  quantitatibus 
rerum  (qux  fiht  a ^^ita  ut  d ^fit  quanijtas])'&  ntim^  quantitatum 
d e,  qui fitf  b,cn'tq^  iupeffici;*  .l.t'  - ' ; • • ;b 

esgf,  a:qualis  ex  fuppofitd, 
rupcrficieick,qUarccxi5rex*  g 
ti  Eiemcnc.  a b,  ad  d Cjiielut  [) 
hf,addc,  cfl:autabfcs,d  e, 
qtiantitas,h  fnumetus  quan^ 
titatum , c d refiduum  rei , Sc 
prodiufii  cxmimcro  quantis 
taris  rci;in  ipfam  quantitas 
tem,  quare  regula  eft . 

Reg  V LA.  i 

Cum  quadratum  rei  scquale  fuerit  prodoiffaV,  ex  quantitate  iii 
rem  Si  innumerum,fiieritcp  res  ipfa  cognita,duccmijs  lem  in tium? 
n:mquantitatumrerum,&  produdfo  addemus  nimirum  quantis 
utum.&cum  aggregato  diuidemus  quadratum  rei,  prouentusefi: 
afiimacio  quantitatis Exemplum,  quadratum  rei,  aequale  fit  fex 
quanti  tatibusrcrum,&  20  quantitatibus,  8(!{pfares  fit  ii  ^ duco 
iii^numerum  quantitatis  rci>fit  72,  citi  addo  26  humeru  ^paptita* 
tum,fic^2,cumhQcdiuido244quadratUmfei,  witi^^quintitasi* 
pfa:fiuei  o quatitas  cognita  fiuducemus  eam  in  nuiMetuni  fuumjS^ 
ieruabimus  produdtum  , deinde  ducemus  «arid«m_  in  numeium 
quantitatis  rcrum:huiu{q5produ(fli  dimid»um,infed,u(firuni,  addea 
•mus  priori  prodiufto  & radici  ipfius  ag^egati^  aiijdemus  dimi; 

G g 2 diuni 


53  HIERONYMI  CAROANI 

dium  quodinfeduxmmus,&:totum  eft  a:flimario  ref.Exemptum 
Qiiadraiumreijaecjualefit  ji  quantitatibus,  quantitatibus  rei, 
& quantitas  ipfa  eRz,  ducam  2 quantitatem,m  iz  numerum'  fauin, 
irt24.,  deinde  ducam  eandem  quantitatem  2 , in  5 numerum  quaiv 
titiuis  rd,&  fit  10, huius  dimidium  quod  eft  5, duco  in  fe,fit  z5,addo 
ad  24,iam  feruatum  fit  4^,huius  radici  qutc  cft  7 , addo  idem  dimi* 
diumquodeft5,fiti'-,a?ftimatio  rei.  Vbi  autem  nota  efietquanss 
titas  rei  (&:cftin  figura  fiiperfidesek.)  ducemus  eam  in  fuum  nu:s 
merum,  & produ^  tertiam  partem,  ad  cubum  reducemus,  diice* 
mus  6i  quajicitatem  rei  in  rminerurii  quantiiattim , Sc  dimidium 
produAi  in  fe  rn,ultiplicabimus,&^  aKboc  auferemus  partem  quam 
ad  cubum  duxeramus, id  eft  cubum  ipfum,certia:partis,pnmi  pro*: 
du(fli,quem  feruafti,&radicem  huiusrefidui,addemus  &C  minucs* 
mus, adimidio  fccundiprcrdu<5l:i,& radkes cubieze  aggregati,  & 
refidui  fimuliuniftacjfuntscftimatiorei,  Exemphim.  C^adratuni 
Tci,  aequale  eft  12'  quanatatibus5&  2 quantitatibus  rei, & quantitas 
rei  eft24;  ducam  2, in  24,fit48,4uiius  tertiam,  partem, qux-  efti6-, 
ducam  ad  cubu.n,.fit  40y^. 


[Quarurd 


24 

288  48' 

144 

2oy^6 40^^ 

i^^40 

144  p:iii  i^^46 
144  m:Rir6649 


ducam  etiam  24  in  12, fit  28  8> 
cuius  medietatem  in  fc  dui* 
co,Sc  fit  144  medietas, & ei* 
us  quadratum, 20736, ab  hoc 
aufero  40^6”  , relinquitur 
16^40,  cuius  radicem  addo 
minuo  3 144,  fiunt  144  pJ 

Ri  16^40  & r44  m : Rti6’64b, 
horu  radices  cubice  iun^lcC, 
funtrei  «cftimario . Quod  fi  ex  numero  per  ajqualia  diuidendo', 
fumptamcdietas,nonproducat  quadratum  arquale, aut  maius  cu« 
bo  certis  parcis  primi  produifti,  operaberisperrefiduum  regulae 
capiculijcubi  aequahsrebus  Sc  numero, nam fa(fta  multiplicatione 
per  pi'odudum,uc  in  exemplo  per  24,  qui  numerus  eft  quantitas 
rei, erit  cubusasqualis  rebus  & numero  t rebus  quidem  produeftis 
ex  quantitate  reiin  numerum  fuum:  numero  autem  prodtiifto  cx. 
quancicatcreiin  rtumerumqiianntatum,utinexemplodi<ftum  cft, 
quod  quadracunrrei  aequale -fuit  2 quantitatibus  fei,&  12  & qiian.^ 
titatibus,&  quod  quantitas  rei  cft  24, dicemus  igitur  ciibiis  a?quas 
tur4grebus,p :288  numero^,&'48 producitur  eX24mi,  &:288 
cx  24  in  12  , ergo  ponamus  quod  quadratum  rei  , a?qualc  fit  2 
quantitatibus  rei  3 quantitatibus , quantitas  rei  fit  8 duccsS 

produccnturi6 81:24, igitur  cubus  «cquabicur  16 

rebus 
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rcbusp‘i4A'  ualeCRi  13  p:r, ex  capitulo  fuo^inde  diiiifo  8 cjtiaiis^ 
tiraccrd,pcrii:i3p:i,exiti?i5  iQuad.  rei  Quan:  Quamrei 
|-in;'-,tpiancitasipfa,eft  au:5  ^ j 

ccm  quadratum  13  p:ijhoc  | g 

14  p:it  52  &:  quantitas  rei  eft  | 24 

, cuius  dapium  efti^,8(!  tres  quantitates  funt,!^ 
52m:  »jqua;  iuiufiac  cum  duplo  quantitatis  rei/adunt  14  ptR:  z^, 
quadjratumrei. 

Nota  quddinhac  rc^iia,fcmperres  eftmedia  proportionalis,  noI'"; 
inter  quantitatem  &a£»gregatumcxnunicro  quantitatum, pro#  *. 
ducloreiin  numerum  quantitatis  rei, ut  in  exempIo,Rr  13  pn , quae 
eftrcs,eft  proportionalis  interi^  5|-m:J,qua:cftquantitas,&!R:5^ 
p:5,quiconftaccx  3, numero  quan t»tatum,&produ<fi:o  0x^13  p:i, 
rcipfa, in  2, numerum  quantitatis  rei* 

Notaccia,qu6dregulaha!cpertdetcxcap{tul6cubiJcqualis  rc# 
bus  Sc  munero, uelut  fequettSiCX  capitulo  cubi  & numeri  cquaiium 
rebus, 6^  ultima, ex  capitulo  cubi  &rerum  tequalium  humero; 

Nota  etiam,  quddreseft  eadem, quscqtixrkurin  capitulo  cubi  Nw»; 
sequalis  rebus  & numero , fed  quantitas  eftnumerus , qui  prouei  ^ 
nit  diuifo  quocuin^  numero , per  rem  ipfatfi,  nam  eidem  capitulo, 
cubi  tequalis  rebus  & numero, coriipetitunafolares, fed  infinite 
quantitatcSjUcIut  didhimefthic,  quod  res  cfti3ii3p:  i,  & diuifii 
mus  8,  quantitatem  rci,fi  autem  ponatur  cubus  xqualis  16  rebus 
&!24numero,  erit  res  remperRti3p:i,fedpofita  quantitaterei  4, 
erit. numerus  quantitatis  6,  quantitatis  rei  4,  & quantitas 

m-ji 

De m o n s tra  ti o. 

Quod  fi  quantitas  rei, aqualis  fit  quadratis  rei  Sc  quantitatibus, 
ponemus  ab  rem,  & quantitatem  b c,&numerum  quadratorum,fe 
cundiim  quem  b g,hrqualis  a b, continetur  in  b d,&:  erunt  quadrafj( 
ad,iuncfia,&^cc  rcfidUum,xqualenumero  quan-tita# 
tum,&  fic  numerus  quantitatu  f c, erit  igitur  fb , *qua# 
lis  ec,  quare  b c quantitatis,  ada  brem,Utd  c refidui 
rei,du<rtx  in  numerum  quadratonim,  a quantitate  ad 
cf  numerum  quanticatumj  eritetiamex  hoce  b refi# 
duum,a’qualeaf  refiduo,quare  a b media  proportio# 
nalisintcrah  Sdb  c,  diuifam  fecundum numerUm,fe*« 
eundum  quem  b g contincturin  b d. 

Notaigitur,quodihhactotarcgula,resmediapro# 
portionalis  eft, inter  quantitatem  diuifam,per  nummiih  quadrato 
rum,&refidu«m  rei  a numeri  quantitatum, 

G g 3 R E G V- 
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Regula  igitur  crt,  cum  quantitas  rei,  tcqualis  fuerit  quadrati? 
rei  & quantitaribus,&f  res  nota  fuerit, ducemus  eam  in  fe, deinde  in 
numerum  quadratorum,  &:  prodiicfhim  diuidemus , per  rcfidiiunt 
rei  a numero  quantitatum, & quod  exit, cft  quantitas.  Exemplum, 
Qiian:rci  trquatur  tribus  quadratis  rei,  12  quantitatibus,&  fit 
res  20, gratia  exempli, duco  2oiiife.fit4oo,duco4oom5numerurri 
quadratorum, fit  laodjdiuido  i2oo,pcr  8, differentiam rei&  nuiric* 
riquantitacum,exiti5c>,quantif^sipfa.  Si  ua‘d  quantitasipfa  eoa 
gnica  fit, non  res,duc  eam  innumerum  quantitatum,3(^ produiffum 
diuidcpCrnumeruni  quadtfatorlim,quod  exit,abp  ce  ex  quadrato 
dimidii  prouentusquanptatisdiuifp  per  numerum  quadratorum, 
&C  radix refiduijadditauel  detra<fi:a,a  dimidio  ciufdem  prouentus, 
ofiendit  atftimationem  rei.Exemplum,Qiiantitas  rei, aqualis  cft  4 
quadratis .rei,&5  quantitatibus,&quantitasipfaeft5o,duc 5oin5 
numerum  quantitatum,fiti5o,diuidci5o,per4numerum  quadras 
torum, exit  37^, deinde  diuide  5 o per  4 fdlicet  quantitatum  per  nu^ 
merum  quadratorum, exit  izf-,  huius  dimidium, quod  eft  6j , duc 
infe,fit^9~,aquoabiicc37^,reIinquunturi^,cumsradix  efi: 
qux  addita  uel  detradta  a (^^,oftcndit a:fl:imariones  rci,7^,ucl  5.  Si 
autem  produclum  fcu  quantitas  rei  cognitafiqducemus  qiiantita« 
temrei  innumerum  quantitatum,  &produ<fl:um  diuiderrius  per 
numerum  quadratorum,cxienseftnumerus,qui  cum  ciibo  xqua# 
turtot  rebus,  quotus  cft  numerus  qui  proucnit  diuifa  quantitate 
reipernumeram  quadratoRt.  Exemplum, Quantitas  rei,quxfit 
150P,  gqualis  eft  4 quadratis  rei,&:  6 quantitatibus,ducemus  igitur 
^in  1500,  fit  9ooo,diuideper 
4 numerum  quadratorum, 
exit  2-50,  numerus,  qui  cum 
cubo  xquatur375  rebus,  eft 
autem  375  numenis,quipross 
ucnittdiuifo  1 5 00  numero  quantitatis  rei,  per  4 numerum  quadfai* 
torum  ,pcr  capitulum  autem  fuum', res  ualet  io,uc1r:3oo  111:5, 
utcrc^iftorum  numerorurn,potcfteflerci  arftimatio , in cafu  ifto, 
quando  quanri*rei,quseefti5oo,arquac  4 quadratis  rei, & 6 quan« 
tiratibus, &:a:*ftimatio  quantitatis  habetur, diuifo  1500  qui  eft  azftfs 
macio  quantitatis  rei, per  alteram  a:ftimafioncm  rei. 

Demonstratio. 

Cum  liero  quantitates  c d , in  numero  c E iquales  fuerint  qua^ 
dratis  ab  rei,8L  quantitati  rei  d e,rcducendo  ad  unam  quatitatere/, 

erit 
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1500  4 ^ 

375 
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ci{f<1ctra(rta  communiruperfide  de, 

lupcrficics  g f a’qualis  a c, quare  qua*  ^ ^ 

dratum  ab, perprimam  fexti  Elemen  j 

torum , a’quaic  fuperfidei,  cx  eg  in  I i e ^ 

partem  cftalcm, qualis  ab,eftpar* 
b c, igitur  cxi^Texti  Elementorum, 
ab  media  cEinterd  c&:partcmillam 
cxefjundcr^ula. 

KEGVLA.  jjj 

Cum  fuerint  quantitates,  arqiia* 

Ics  quanritatifd  & quadratis  rerum, 

fuerit  nota  res,  ducemus  cam  in  fc, deinde  producifum  innurne* 
rum  quadratorum, &:  diuidemus,quod  producitur  ultimo, per  nu* 
merum  quantitatum, deexada re, & exibit  quanntas.  Exemplum, 

12  quantirateSjJcquantur  quantitati  rei  ,&  tribus  quadratis  rei  Si 
res  cft4,ducam  4 infc,fiti^  ducam  i6in5,  numerum  quadrator 
rumrei,fit48  j diuidam  48,  numerum  quantitatum,  de* 

£rac'io4  re,&  eft  diuidere  per8 , exit 6^,  qu^ritasipfa.  Siuero  •* 
quantitas cogniiafit,duceaminnumerumfuum,8iprodu(fhim  di 
ludcpernumcrum  quadratorum  rei:ci  prouentui  adde  quadraciml 
dimidii  cius , quod  proueniqdiuifa  quantitate  pernumerum  qua* 
dratorum,  Siradix  totius, detradlo  eodem  diniidio,efl:  jcftimatip 
rei.  Exemplum, 12  quan''<cquaatur  quan‘  rei,  Si  3 quadratis  rei, 
quantitas  eft  6", duco  12  in  6^,  fit72,diuido  per  5 numerum  quadra* 
torum>fit  24 , deinde  diuido  6 quantitatem,  per  3 numerum  qua* 
dratorum,cxict,  cuius  dimidium  quod  eft  1,  duco  in  fe  fit  etiam  i, 
addo  ad24,fic  -5  , cuiusi^5,  dctrac1:o  i,dimidior, relinquit 4 aifii* 
macionem  rei . Si  ucro  quant’'rci  nota  fit,  ducemus  eam  in  numc* 
rum  quantitatum,Siprodu<ftumdiuidcmuspernumcrum  quadra 
torum, Si  quod  exit,  eft  numerus  qui  jcquamr  cubo  Si  rebus,  qua* 
rum . «merus  eftid,qx.odprouc,  Qj,a„;rei  Quam 

nitdiuilaquantjcatcrei,pernume  ^ 
nim  quadra£orum,indc  jrqiiatio  5 

rci,cftcftimatio  quicfita,undc  di*  ''  . 

uifa  quan"rci,pcr  xftimationcni  ^ — — 

reirexibit  xquacio  quantitatis.Exemplu,tzres,xquaIesfuntquan'‘ 
rei, Si 3 quad.vci,Siquan'®  rci.eft24  , duco24  irii2,fici88  j diuido 
pcr5,c,xit5)6,dcindcdiuido  24  per  idem 3, numerum  quad. rei,  exit 
8 , igitur  cubus  p:8  rebus:xquatur9^,  tunc  uero  per  capitulum 
ruum,rcs  ualct4.Idco  4 cftrci  xftimano,cum  quo  diuide24  quan* 
titatcmrcijcxic  6^ quantitas  ipfa. 

Scias, 


I 
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Scias;cjuotlquodlibct  capitulum/eu  regula  cx  praecedentibus 
habet  omnes  proprietatescontcntasincadem  regula, in  fingulis 
.modis,quamu!s  modo  utamur  una, modo  alia,  fecundum  quod 
iliud  quod cR notum,  aliud fir.Exemplum,indecimaregula  funt 
quinque  proprietates.  Prima,  quod  proportio  quantitatis  ad 
rem,  cRutdudare  innumerum  quadratorum,  ^detraifla  quan* 
titate,  ad  numerum  quantitatum . Secunda^  quddres  eil:  media 
proporcione,intcr  quantitatem  diuifampcrnulnerum  quadrato^ 
runi,&  diRcrendam  rei  a numero  quantitatum.  T ertia,qudd  diu* 
Cia  IV  in  fe,  & pdR  in  numerum  quadratorum  diuRo  quadrato, tans 
tu  in  Hc  quantum  ex  quantitati  in  refiduum  rei  & numeri  quantitac- 
tum.  Quarta&  Quinta, funt  reliqui  duo  modi  procedendi  iU 
lius  regula?,adinuentioncm  rei>horuni  cxcmplaiii  quxftionibus 
fubiungcrelibuitf 

Q.VAEStlO  i, 

Inucnias  duos  numeros, quoru  quadrataiun(Ra,fintioo,&proi!- 
duRum  unius  in  alterum  duplum  fit  aggregato  eorum . Ponemus 
primumrem, fecundum  quant{tatem,ioitur quantitas  rei,  xqualis 
cft  2 rebus,  5^2  quantitadbus, quare  ex  quarta  regula, proportio 
fidui  rei, ad  i, ut  2 ad  refiduum  quantitariSjigitur  erunt  tres  quar-i 
taces  proporaonales,rcfiduum  rei,i , & ref  duu  quantitatis.res  a u s 
tem  condat  ex  fud  refiduo  &2,fed  quantitas  ex  iuo  refiduo  &:.r,i,9i ; 
res  cft  aggregatum  prinis  fecuildtc  trium  quantitar  m pi  opcr-: 
tionalium,&!  quantitas  aggregatum  fecundx  & terdx, igitur  ex  di^; 
<Ris  in  capitulo  trium  quantitatum  proportionaiium,quadratiTm 
aggregatiprimx&fecundxcum  quadrato  aggregati  fecundac&;: 
terdcCjSi  cum  quadrato  fecundaz , aequantur  quadrato  aggregati  U 
pfarum  trium  quantitatum, at  uerd  quadratum  aggregati  primg  & 
fccundg,&  quadratum  aggregati  fecun  da:  & tertia:  ex  fuppo  fito  fa 
ciunt  ioo,&  quadratum  fecundxeft  4, quia  fecunda  quantitas  pro 
portionalis  fuit  z, igitur  quadratu  aggregati  omnium  trium  quan* 
titatu  eft  104, igitur  tres  quantitates  ipfariuntRa', funt  Rt  104  Sc  quia 
fecunda  eft  erunt  reliqug,fcilicet  prima  & tertia, R2  i 04  m;:  fac  igi« 
tur  ex  h:  1 04  m:i,duaspaTtcs, producentes  4 quadratum, 2,8<^  erunt 
ip:Rrv:25m:R:io4,&R:2^m:  i m:R:v;25,m:R2io4,&^  quia 
rcsCdnftatex  prima  fecunda  proportionali, & quantitas  ex  ter*» 
tia&  fecunda  propordonalfcric  igifurutaddamus  zutri<5  pard, 
fcilicct  fecundam  quantitatem,  &ftetres  Rti^p.i  ptRiv:  ty  m:R2 
ip4,8(!quandtasRii(3p:im:R:v:25m:  12:104,  horum  quadrataiun^ 
<ftafunc  100,  pra:cife,  Sc  produftum  unius  in  alterum  eft  Rt  4^'^ 

P-4' 
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p ^ 4 > '^^uplum  aggregati  eoru, 
uia  ucro  comuni  procededo, 
pcriicnires  ad  partes  has, quas 
uides  infra,  liquet aute  quod 
illg  confrifg  magis  frint,quam* 
uisruperioribus  gquiualeant 


r:  a^p;  i piRt  v;35m:i?2io4 
R:2^p:  I m:R2v:25m;R:io4 
R2v“*5op;i^v:2o68  m:i^2662^ 
Rzv  “5om:Rzv:206’8m:Rz26^i4 


Qv  AH  s T 1 o II 

Inucnias  duos  numeros, quorum  qdrataiunefra  fint  loo,  Sc  qua<s 
dratummaioris,<equaIe  fit  du<n:ui  maioris  in  minorem  quater  aim 
ocftuplo  maioris.  Ponemus  maiorcmrem>minoreraquanticatem, 
crit(5  quach'atum  rei,a:quale  4 quantitatib.  rd  & 8 rebus, quare  ex 
6’regula, auferemus  8 ex  re, Si  fiet  refiduum  res  m:8, unde  diuifum 
per  4 exibit^  rei  imajSdhaiceft  quantitas  quadrata, igitur  rei  Si 
rcimta  a:qualia  funt!iO,quarci-^  quad.p:4  m:tre,cequabiairioo. 
Si  quadratum  xquabitur  —reij&^o  —, quare  res  eftR:  '^p: 

quantitas  cft^  huius  mjijfdlicet  1^5’^  m:i— . 

Q.VAEST10  ni. 

Inucnias  duos  numeros,  quorum  quadrata mn(fra  fintioq,& 
produdum  unius  in  alterum, aequale  fit  triplo  quadrati  minoris  & 
rcxaiplociufdemminoris.  Ponemus  rem  minorem  numerum, & 
quantitatem  maiorem,igitur  quantitas  rei, arquatur^  quadratis  rei 
&^vcbus,quare  ex  fcpamaregula, quantitas  eft  3 res  p:6  quadrata, 
igitur  rei  Si  trium  rerum  pr^iunefrafunt  ioo,igitur  10  quadrata  p: 
36rebus  p:36, aequantur  100, Si  iqd.p,3^rei aequatur  ^-f-jres  igi* 
turcfl,R:  5)-^  m:i-^, Si  quantitas  triplum  huiusp:(3,ideftR»  8“^ 


P-f- 

Q,VAESTlO  nif. 

Fac  de  20,  tres  partes  in  conrinua  proportione, quarum  mediae 
qdratum.f  quale  fit  duplo  produSHmedigin  minorem, Si  qdruplo 
mmoris,pofitamediare,Siminore  quanutate,eritqdraturei,sequa 
Ic  2 quantitatibus  rei, 8i4quantitaribus.Quareexnotartdo  primo 
non^rcguIg;,rcs  media  eftproporrionalis,interquanucate  Si  aggre 
gatum  ex  numero  quantitatu4,acproduifloreiin  numerum  quan 
litatis  reffdlicet  2,tertiaigit  qntitas  cfta  res  p:4,quia  igit5a  quanti 
tas  efi  2 res  p:4,5i2a  rcs,8ihg  cum  prima  confttituunt  io,erjfprima 
4 rebus, quare  dtufraprimain  tertiam, fiet  quadratum  fecunda:, 

igituriqdratuma:qtur:4m:  j2resp:4  j res  l6^m:3rebus 
6qdratis,quare7qdratagqa  j4p:R2i3^  T?t3^  j^m:i?£3o^ 
tur24,5iresefii^3-|-,Siha:ceft  media,cuius  duplum p:4  eft tertia, 
mde!icet4  pti^  15^ , inde  dccraifto  aggregato  fecundg  Sitertig  ex  10 
rclinquiturprima6’m;  j^5o~-,h»  autem  qualitates  proportionales 

Hh  lunt, 
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rurrt,8<:[  quadratum  fecunda:  cft  arquale  duplo  produdi  fecunda:  in 

primam, cum  quadruplo  prima:, utproponcbatur. 

Decuborebusxqualibusnumero.  CAP.  ku 
CipioFerteus  Bohomenfis  iam  annis  ab  hinc  triginta 
fenne  capitula  hocinuem't,tradidit  uero  AnthonioMa 
ria:  Florido  Veneto, qui  cii  in  certamen  cu  Nicolao  T ar^ 
talea  Brixellcnfe  aliquando  ueniflet,occalionem  dedit, 
utNicolausinucnerit8<:ipfe,quicumnobis  rogantibus  tradidiGi 
fc^fupprefTademonftratione, freti  hoc  auxilio,  demonftrationem 
qugfiuimus,eam^  in  modos,  quod  difficillimum  fuic,rcdadam  fic 
fubfjcicmus» 

t3  E M O N S T R’A  1 1 0. 


Sit  igitur  cicempli  caufa  cubiis  g h>  Sc  fexcuplum  lateris  g h gqua 
icao,§ponamduos  cubos ae  &cl, quorum  dilFerentiafit20,ita 
quod  producflaacIateriSjinck  lanis, 

fit  2, tertia  fcilicct  numeri  rerum  pars, et  • 

abfdndacb,gquaIemck,dico,quodii  c ____j ^ 

ita  fueritjlineam  a b refidui5,cfle  gqua#  ^ 

Icm  2 J^j&idco  rei  a:ffimationem,  nam  ^ 

degniamfupponebatjquoditaeiTet,  .J IS 

pcrficiamigiturpernlodum primi  fiip . . _L 

pofiti  fexticapitulibuiuslibri, corporf  ^ b c K- 

ra  d a,d  c,d  c d f,  ut  per  d c intelligamus 

cubumbcjper  df  cubum  ab, per  da  triplum  cb  in  quadratum  a b, 
per  d c triplum,  ab  in  quadratum  b c.Habebimus  igitur  quatuor 
luppofita  quorum  duo  di<fra  iamfunt,fcilicet  quod  cx  a cin  ck,uel 
cb  ffi  z ct  quod  differentia  cubi  a c a cubo  cb  eftao, tertium  deducis 
tur  ex  bis  cC  eftqudd  cum  id  quod  producitur  ex  a b,b.c,acterfit 
aequale  differentia:  de8c  d a & triplum  produdlicx  ab,ac,  b c fit 
fexcuplum  ab  nam  produdum  ex  a c in  c b eft  2 cx  primo  fiipa; 
pofito,crgo  triplum  eius  efl:  feX,  &produ£l:um  hoc  inab  fexcu^ 
pium  ipfius  a b.bo  c autem  eft  differentia  d e d a.  Quartum  quod 
patet  exprimo  ^fecudocorrolariofcxti  capituli  quod  df  eft  diffes 
reniiacubi  ac  cum  triplo  a cin  quadratum  cb  a cubo  c b cum  tris 


pio  c b iri  quadratum  a c.  Ponatur  igitur  cubus  a c, «,  cubus  ab  c,  5, 
triplum  cb  in  quadratumac,?-, triplum  a cin  qtiadratum  cb,<^,difr 
ferentia, «,  &^Ji,‘,difterentia  'y  Sl  ^ differentia « & a igitur 
cii- componatcxC&:.flutfaciIecftdcmoftrarcin  nutf  l j[  1 
meris  quos  5cprocxepIoalatcre^pofinfcauteft  20  q Iq» 

cxfecudo  flippofico  S^^fexcupluab  & cub.  ab  igic  1''^  * 

cubus 
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15  |7 

4 141  ^•8' 
rubo  a b cum  fexcu* 
pio  ab,igici.u‘ab  eftrcSjCtipfacftdifFercnciaduorumlatcrUm  pro<® 
duccnnum  2 , & quorum  cubi  differunt  in  jo  quod  erat  demon^ 
ftrandum.  Exhis  conficiemus  regulam, 

R E G V L A. 

Deducito  tertiam  partem  numeri  rerum  ad  cubum,  cui  addesr 
quadratum  dimidqnumeri  tequationis,  & totius  acciperadicein,- 
fdlicet  quadratam, quam  fcruabis,unicp  dimidiumnumeri  quod 
iam  in  fe  duxcraSjabqcieSjab  altera  dimidium  idem  minues,  habe^= 
biscp  Binomium  cum  fuaApoiome,  inde dctradai^ cubica  Apo= 
torna’  ex  Ri  cubica  fui  Binomrj,refidu5  quod  ex  hocrclinquitur,cft 
rei  culiimario.Excmplum. cubus  & ^polis: 
tioncs,xqiian.fur2o,  ducito  2, tertiam  par# 
tem  6,ad  cuburn,fit  8, duc  10  dimidiUmnu 
meri  in  fc,fit  100, iunge  100  & 8jfit  *o8vacd 
peradicem  qug  efiR»  io'8}S^  gemmina 
bis,  alteri  addes  10 , dimidiumnumeri;  ab 
altero  minues  tantundem , habebis  Bino# 
miumRiioS  p:io,&:ApotomcnR2io8  m: 

10, horum  accipe  ri"  cub*'  & minue  illam 
qux  cfiApotoma’,abeaquxeftBinomq,  habebis  rei  xfiiinario# 
nem,R:b:cub:i^io8  p:  iom:Rtv:cubicaRtio8 

Aliiul,  cubus  p:3  rebus  a’qucturio:duc  i, tertiam  partem  3,, ad 
cubum, Hc  I duc  5, dimidium  io,ad  quadratum,  fit25  ,iungc25 
fiunt  2(<, huius  radici  adde  5,&ab  ea  minue  5, habebis  Binomium  re 
26  p:5,&  Apotomen  le  16  m:5, igitur  rei  gftimatio  eftie  v;cubica 
:^p:5  nuiev:cubicaie26'mt5,exp€ricnriafichabctur.  - 

ra:v:cubkara:i<3  p;5  m;  ra:v:cubicara:2/  m:j  . 

cubi  partinmra*,2^p:  5 m:  ra:i^m:5 

hoc  autem  totum,ut  liquet, cfl:  IO. 

Qu^d:partium,ra:v:cubica  5 1 p:ie:i9oo  Rt  5 ^ 
triplicata  qdrata partium,  R2vrcub:i277p:Rri8p5400^^,/ 
ra:b:ciibicai377  m:rei8^540o  partes ipfo 

in:  raivtcubicaRi^^”  m:  5.  p:  ra;v:cubkaiei6^P'  5 
Pro  du(fta  partium  in  triplata  quadratorum 
ptra:v;cubica4p299354  p:  ^885  m:ra:47?85000m;7oio 
m;ra:v:cubica49295>354ni-6'88  5fn:ra:47  385oC’op-7o2o 
Porro  hg  ra:cubicg  quatuornominibus  conflantes,  ad  duas  reduci 

2 poffunt. 


cublis  ab  aim  fexcuplo  ab  quod  efl  cum  fex  1 
robus , nam  a b cfl  latus  fui  cubi,xquarur  lo  j 
igitur  cu  b h cubus  cum  fexcuplo  b h xq#  | 
tur : o erit  b h cubus  cum  fexcuplo  b h cqualia 


f 
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pofTuntjaim  enim  ^885  dcmpferis  ex7o2o,rclmquetur  135,  dcti-a? 
da  etiam  radice  47385  ooo,ex  radice  4^29^3^45rdinquitur  r» 

]8954,igiturtaIiaproduda  erunt  Rt  v:  cubica  R2  i8954m:  135 
m:  ra:v:cubicarati8^54)P*^35»<^“i>us  igiturtonis,ex  demonftras 
mm5°iibro  eftio  p:ra:vt  cubicara:  185541111  i35m:ra:v:  cubi 
cara,  18  55  4 pn^,at  uero  tres  radices  feu  res  funt  ' 

ra:v:cubicara:i8554pii35  m:ra:v:cubicarat  i8i54mn3^i 

lundis  Igitur  omnibus  fimul,  cum  radiceSillxuniuerrales  cu* 
bicac  mutuo  fe  deleant, fiet  aggregatum  cubi  & trium  rerum,io , ad 
un^ucni. 

txcmplum  tertium,  cubus  res  sequantur  2,  duc  2,  tertiani 
partem  numeri  rerum, ad  cubum  fit  8>duc  1 dimidium  2, ad  quadra 
tum  fit  I, iunge  8 & i, fiunt  5, huius  radix  eft  3,  ergo  geminatg  3,  altes 
riaddei  dimidium  numeri, fiet 4, ab  altero  minue  i,fimiliter  dimis 
dium  reliquum  numeri,  fit  2 , minue  igitur  ra : cubi  mirioris  ex  mas 
iorc, habebis  aftiniationeni  rei,ra:  cubicam  4m:ra:  cubica  2. 

Memento  autem  eius, quod  iri  capitulo  de  educenda  cubica  ras 
dice  iri  libro  tertio  dixcramus  ,quando(^radicesiIIas  uniuerTalcs 
cubicas>numcro  integro, ucl  frado  arquipoUerc,ut  in  primo  exems 
plodocuimus,namra:v:cubicara:io8p:  iom:ra:v:cubicara:  ro8 
m:io  j eft  2 ut  ibi  ex  regula  patet,  &ut  experimento  etiam  notifsis 
mumeft. 

Fidlcautcrrieftintelligerctum  in  hoc  capite  tum  fequentibus 
quod  habita  scftimatione  &numerorerum,habebimus  numerum 
aquationis  dudaaftimarionein  numerum  rerum, & ei  quod  pros 
ducitur  addito  cubo  ciufdem:  aggregatum  enim  eft  numerus  gqua 
tionis  udut  1 cubus  p:3  pof.gftimacio  eft  2, dico  duces  2 in  3,fit  ^,ads 
de  ei  8 cubu  i fit  1 4 numerus  aquationis.Bt  fimiliter  fi  i cu.  picerto 
numero  rerum  cubus  gftimatio  fitRz;  8 m : 2.  gratia  exempli , arques 
tur2o,tunc  habebimus  numerum  rerum  ducendo m:2  adeus 
bumfiti¥3ioom:5^detraheanumero  aquationis  quicft2o,reIm* 
quetur7^m:R252oo,hoc  diuideperRr  8 nl:2aftimationem, exibit 
numerus  rerunlRi^48  m:2. 

Etfciasqudd  aquatio  hac  communis  eflepoteft  omnibus  cas 
pimlis,uelutcubi8inumeriaqualium  rebus, ut  fi  i cu.p:i2  gquetur 
34.pon&^reiaftimatiocft3p:nt7  ucl3m:i?27,idcd  fiuelimicub. 
pniumero  pofi  aqualem  12,  fub  hac  gftimatione  erit  ex  regula prg* 
cedentenumenis  rerum  i^£Oo8p::.  Sequendo  igitur  formam  cas 
pituli  huius,  & capiendo  tertiam  partemnumcrircrumquaeft  i?: 
112  & duceildoad  cubum  fitR2 1505552  pt224^addc3^  quas' 

dratum  dimidrj  ij  numeri  aquacionis,habebis  1505551  pi 
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2^o|-cui  adde  & detrahe  ^&acdpei^ai.hd>icbi5  adlimationcm 
reiF^v:cui  Rtv:n£  i5o555i?tp:i6’o~  1^0555  pi 

26o^m:6- 

DecuboxquaiirebfisSfnumfto.'  caf.  Kii, 

De  nONSTRATIO. 

Sit  etiam  cubus  aqualis  rebiis  Sc  numero,  & (int  duo  cubi 
d c & d e,  quorum  latera  ab  &b  c,  prddud[t  tertiam  par^* 
teni  riunieri  rcrum,inuiccm  du(fIai&i^E  cubi  iuricflisc* 
quales  illi  riumero,dico  a c cflerci  quaclitx  xftimationc, 
cum  eniiii  exab,irib  c,fiat  terciapars  hunicri  rcrum,exabinb  cter, 
fiet  numerus  rerum, & cx  a c in  prodiicflum  cx  ab  in  b c ter,fieiit  reS 
ipfxjpofitaacrcj  at  ex  ac  in  prodiiAumab  iii 

b ctcr,fiunt  fex  corpora, quohim  tria  luntdcab  Tj I ^ 

in  quadratum  b c , alia  tria  ex  b c iii  quadratum 
abjhxc  igitur  fex  corpora,xqualia  fuiit  rebus, 
ipfaucrd  ciim  cubisdc&dfjccpnmo  fuppQ*;  ^ 

fitocapituIi{bcticohfiitiiuntcubumaie,dtbi^,.  '"TT"  J 

am  dc&dfjXquiualcntnumerdprdpofitOjigu  [ t 

tur  cubus  a c,  xqiialis  cft  rebiis  &humero  pro*  ^ 
pofitis,quod  erat  dcmonftradunijfupei^ofteri. 
dcrc,quodfrjpluaciri  pfodutfhim  ab  iii  bc,  fit  aquale  fex  corpo* 
ribusjid  ofteridariijfi  pfobauero  cx  a b,  in  b c du  Ao  in  a c,  fieri  duo 
corpora  exab  in  quadrattini  bc,&ex  b c ih  quadratum  ab, nam 
quod  fit  exacin  prdduAumabihbCj^qualeeft  d, quod  fit  exa  b 
in  fupcrficicm  b c, latera  enim  omnia  omnibus  funt  xqualia,  fed 
hoca'quaIc  cft  ei,  quod  fit  ex  ab  incd  8c  de,qudd  autem  fitexab 
in  d Cjjcquale  cft  eijquod  fit  ex  cb  in  quadratum  ab, quoniam  late* 
ra  oninia  omnibus fuhtxquaIia,quod  igiturexac,m  prdduAum 
ab  in  bcfiqxquale  eft  hi5,qux  fiunt  ex  abin  quftdratumb.c&ex 
b c m quadratum  a b,qudd  eft  propdfitum, 

RegvlA. 

Regula  igitur  cft,  cum  cubus  tertix  jaartis  numeri  rerum , maior 
noil  fuerit  quadrato  dimidij  numeri  xquationis, auferes  ipfum  ex 
eodem, 8<!refidui  radicem,adde dimidio  numeri  xquationis,atcp 
iterum  minue  ab  eodem  diniidid, habebis^  ut  dicunt,  Biridihium, 
& Apotomenjquoi-um  Rtciibica!  iunAx  reni  ipfimi  cohftituunc. 
Exemplum, cubus  xquatur  6 rebiis  p:4o,duc  a,tcrtiampartcm  riu 
meri  rerum  cubum, fit  8, aufer  cx  400, quadrato  2d,dimidq  humeri, 
fit  592,  huius  radicem  adrjceadaOjp:  392,  detrahe  etiam  ab  eo^* 
dcm,fit2om:R2  3^2,horumR:cubicxiunAx,faciuntrci  xftimatio* 

Hh  3 nem 
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ncm,t^v:cubicami0p:R2  3O2p:j^v:cubica20m:R£39J^  AlmdjCuii 
bus  aquatur  6^  reb\isp:^jtcrrianj  partem  numeri  rerum, qua:  eft  2, 
ad  cubum  ducito,  fit  8 1 detrahe  ex  5»  quadrato  dimidt)  6 numeri 
arquatioiiis, relinquitur  i, cuius  eft  i,hanc  adde  Sc  minue  a 5,dimi 
dio  numeri, fiunt  partes, 4 8^2, quiuTJnl  i^  cubicae  iunftac, faciunt 
cubicam  4 p:i^  cubica  2,ajftiniafi6ncm  rri. 

Atubi  cubus  terti^partis  numeri rerum, excedat  quadratum  di 
midrj  numeri,  azquationiSi  quod  accidit  quandocuriqp  numerus 
sequationis  eft  minor  cubi  mius  juel  ubi  ex  ^ numeri  reriim , pro« 
duciturinr^t  ^eiufdein  numeri maiot  riiimerus numero  aequatio* 
nis, tunc, confulfs  librum  Alizc  bkadiediim. 


DecuboS^tiUmerbaeqoaiibusrebus.  CAp.  XtiL 

, N S TRAHO*  , 

sOc  capitulum  ex  pnecede* 
ti  trahitur,  fit  igitur  cubus 
|j  g h,2cqualisrcbusab,qu*e 

i dcfcribunc  quadrata  ftiper* 

ficie  Enumero  f ,8ijfit  bafis  cubi  gh  , 
quadratum  g k, cuius  pars  quarta  fith  1 
refidiiUm  autem,  sequde  a d fuperficiei, 
latus  autem,quod  Gr^ci  tetragonicum 
uocant,refiduiGdfitcejfituerom  kdi* 
midium  h k,  k qua  abfeindatur  in  n , trs 
qualis  c e,  dico  quod^am  h n,quam  n k, 
cubi , tdihnumtt«i»ft'  aequantur  rebus 
ab, iit  iriimcrus  Verum  & aequationis 
idem  maneat, &primo  ofterid^us  de 
hn,conftat'  chinfcubumhn  continere 
latus  fuum , h n in  quadrato  h n,qdra* 
tumautemab)quiagla:quaUs.eft  a d, 

Si^gllHplum  ^ftquadrati  hm)acqualc 
eft  triplo  qdrati  h m ^ & quadratom  n, 
ha:c  autem  fuperant,cx-a‘  Elemento* 
rtxm, quadratum  h n,in  duplo  h m in  n h,quarcm  co  quod  fit  exh  fc 
in  nk,quia  h k dupla  eft  ad  h m, cub  us  igitur  h n,concinec  latus  fuu 
h n irifuperficie  a b minus  eo, quod  fit  cx  h k in  k n.  At  ucro,quia  cu 
bus  gk  cotinebatres  feu  laterahkin  quadraro  h k,ucl  in  quadrato 
ab, cum  numefo  fligitur  ex  communi  animifententia,fnumerus  je* 
qualiseft  produ(il:o  exhkin  differentiam  quadratoruab 
differentia  gk  &ab  eft, quanta  differemia hl8^cb,quia  a d cfl 

arqua-is 


F,,....,.  numerus, 
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crqualis  g l c!i  (■rcrcntia  autem  h 1 &!  e b cft, ut  quadrari  h m nl 
turcxcliRcrcttria  quadrari  h m,  &mniiiiik,fitfiiunierus,atucro' 
pertMiidcjn,  di^CTCilria  quadratorum  h m,feu  ni  k.&mn,cfl:  dus 
pium  m II 111  n k^cuni  quadrato  n k,&ideo  m ii  &m  kin  ii  k,&-'jdco 
Ii  n tn  n k, igitur  cx  h kin  produdlum  h n in  nk  fit fiuimcrus , addaa? 
tiirigitur  f numiTUS,  ciibobn,&ex  alia  parce produiftum  cx  hk 
in  k ri  duiftum  m h n prodii  (flo  exh  n infuperfiiricm  a b, minus  pro* 
duefto  hk  in  kn,  fiet  cubushii  cum  numero  farqualishnducfca:  in 
ab, fcu  rebus  cxab,quod  erae  probandum. Similiter,  quia  difife 
rcnria  g k &:  ab,qua;  cll  h n in  k n,ducla  in  k h, producit  f,  differ  en* 
tia  etiam  a b & quadrati  k n(cum  ab  fit  arqualis  quadratis  h m&J 
m k 5l  m n,S:  ductui  k ni  in  m h)a:qualis  eft  differentix  dupli  k h in 
ii  n a quadraro  n h, addito  ei  rcclrangulo  h n inn  k,at  quod  fit  cx  h n 
innk  eu  quadrato  n li,a:qualc  cft  prpdutflo  cxkhinhn,pcr 
J:Icnicntoniin,igitur  quadratum  ab  fuperat  quadratum  n k in  pro 
diuftokh  inh  n femcl,cumigiturnumerusf,conrincack  hin  pro* 
duiffo  kh in  hn,&: cubus  k riconaneat  knin quadrato  kn,erit  ut 
cubus  kn  cum  numero  fjfeu  cum  producfioexknin  re(flangulum 
k h in  h n,xqualis  produAo  ab  in  k h,igicizr  cubus  kn  cum  eodem 
numero  fjXqualjs  efl  ab  numero  rerum  eidem* 

Reg  V LA. 

Regula  igitur  cffiaim  fuerit  cubus &numcrus  xqualis  rcbusj' 
inucnies  xliimationem  cubi  xqualis  totidem  rebus,  dC  cidem  nu« 
mero, cuius  dimidiuminfe  ducito  & triplicato,hocabitcecx  nu* 
mero  rerum,  ri  refidui  addita  dimidio  xftimationis  cubi  xqua* 
lis  robus  Si  numcro.ucl  detracftajoffendic  f ffimationem  cubi  &nu 
meri  xquaIiLnnrcbus.Excmp!um,cubusp:3,xquatiir8  pofitioni* 
buSjtunc  inuenio  xftimationem  cubi  xqualis  8 rebus  p:3,cx  pi'gcc 
dcjiti  capitulo,&cft  etiam  3, huius  dimidium  duco  in  fc, fit  2^, tripli 
ca,fit6’^,abqcccx8  rerumnumero,fit  refiduumi-^, cuius  addita 
Ucldctrac'laab  1— dimidici  xftimationis  aibi  xqualis  rebus  & nu* 
mcro,oftenditutraf(j  xftimationes  quxfitas  alteram  ij-p:il: 
quami^miRti^» 

Demonstratio. 

Nunc  etiam  oftendamus , quomodo  maiore  xftimarione  babiV 
ta,abfcp  auxilio  prxcedentis  capituli  habeatur &rcliqua,&i  fit, ut  ci 
a d in  a c quadratu  fiatnumcnisxquauonis,itaquodquadrataa  d 
& a ciun(fta,  faciant  numerum  rerum,crit{5  ei  0(ftauo  capitulo, a d, 
rei  fftimatio,&fitf  hlinca,cui  fi  adderetur  dimidium  a d qd^dra* 
tum  totius, xqualc  foret  quadrato  acSc  quadrato  dimidij  ad,dic(]i 
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fhcfTe  fecundum  xftimationcm, quando  cubus 
cum  numero  ex  a d m a e aequalis  cftrcbus  /n  qua« 
drato  a c,&  quadrato  a d,fiat  quadratum  fg,quod 
cum  quadrato  fh  acqualefit  quadratisac  &a  d, 
iun(fbs,quia  igitur  quadratum  compofitarexf  h 
Si.  dimidio  a d, aquale  eft  quadratis  e a & dimidrj 
adjCric  per  4 i'  Elementorum  abie<fto  communi 
quadrato dimidijad,quadraturn  acjcquale  qua« 
drato  fh  duplo  fh  in  dimidiumad,  quare  re* 

(ffangulo  exfh  in  a dfemel  cum  quadrato  fh, quare  ex  ^'Elcmen 
torum  ab  media  proportione  inter  fh  Sc  aggregatum  fh8£  ad, 
quia  uerd  quadratum  e g,additumprodu^o  in  fe,&:  in  a d , tan* 
cumfaciqquantum  additum, quadrato  ac, eg  uerd  &fh  quadra* 
tum,aqualiafunt  qua.dratis  a d &!  a c,ex{uppofito,crit  quadratum 
ac&quadratum  ad  Sdprodudiumfh  in  ad, aquale  quadratis  a c 
&eg,indeabiecflo  communitera  c quadrato,eritcg  quadratum, 
aquale  ei  quod  fit  cx  fh  in  a d cum  qtiadrato  a d,per  eandem  efme* 
dia  proportione  eft  inter  a d & aggregatu  cx  a d h f,cum^  fimili* 
ter,utoftcn{umefl:,abfitmedia ^portioneper^/  lib.de  Proport. 
fcu  quinti  huius  inter  fh  &aggregatumfh  &ad, erit  quia  f li  &:ad 
iuncfta  in  utrocp  ordinefuntprima  quantitas, proportio  fh,ad  a d, 
utabadefduplicata,quareexi7  6‘  Elcmcntormn,fhadad,uta  c 
ad  e g, igitur  ex  34’  1 1‘  Elementorum, corpus  quo  d fub  fh  e g con 
tinetur,aquaIeeftcorpori{ub  ad  &ac, quare  8^ numero  aquatio* 
nis,cum<5quadrataeg&  hf,aquentur  numero  rerum, quia  qua* 
dradsa  c&ad, erit  exoctauo capitulo  huius, hf etiam  aRimatio 
rei, in  eodem  capitulo.underegula. 

R E G V L A. 

Duedimidiummaforis  aftimarionisin  fe,&triplica, &aufer  a 
numero  rerum, &i?irefidui,detraiflo  dimidio  maioris  fftiniationis, 
eft  aquatio  qiialita.Exemplum,cubus  Sc  6^0, aquatur  4^  rebus  8c 
maior  aquatio  eft  pro  habenda  reliqua  duc  3 , dimidium  prioris 
aftimaiionisinfe,fit5,hunccriplica  ficz7,abijcei7  ex  4^, relinqui* 
tur  19, ab  huius  radice  abqce  3,  dimidium  prima  aftimarionis,  ha* 
bebis  fecundam  aftimationcni,Ri  m:3,Exhoc  capite  habentur 
tria  con'olaria primum  quod  aftimatio  cubi  aqualis  ycbus  & nii* 
mero  eft  aqualis  duabus  aftfmacionibus  cubi  cum  eodem  nunie* 
ro  aqualium  totidem  rebus  ucluti  cu.aquatur  16’rebus  p:2i  Sc  afti 
macio eftiv  ^-pn^enmt  duaaftimationcs  cu.p:zi  aqualium  1^ 
rebus  fimul  iun(ftgR2^^p:r^  altera, n. eft  3reIiquaRt^^mni.  Ey 
hoc  corrolaiio  8c  regulis  datus  huius  capius  fcquirur  fecundum 

fciliccc 
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lolicec  quod  cx  mutua  multiplicatione  detractione  cuiusiibct 
arluinaaonis  cu.8».'  numeri  icqualium  rebus  oritur  altera. Tcidum, 
a’U!, nationes  cu.&!ninacri  arqualiuin  rebus  fc habent in  compara;^ 
t!onea?ftim^cioms  eu  xqualis  totidem  rebus&  eia 
dem  numero, ueluc  apothomead  binomiuni.  Ipfa: 
nero  arftimationes  capituli  aibi&  numeri  a^qualiss 
um  rebus  inuiccm  fe  habent  ita, ut  radices  iingulOas 


I 

ruirircnduorumlintUelutprimapars  Apothome,fiC  dimidium  pri 
oris  arlrimacionis  ut  fecunda  parsuclutin exemplo  fiiperiorc  has 
bebis  cftimationes  uicifsim  acceptas,  quale  inferius  uides  Sc  fupe^ 
rior  earum  ut  liquet  neccfarioeft  3 6^  minoris  Experiaris 

&inucnics. 

Decubo  aquali  quadiatisS^numero.  C A P.  X ini. 

Vdd  ii  cubus, aequalis  iit  quadratis  Si  numero,  couerte 
cur  capimium  in  cubum  cqitalem  rebus  & numero, pri* 
jl.’^|^;^mo  conucrlionis  modo, qui  eftatoto  ad  partem, nam 
fecundus  eft  a parte  ad  totum  ^ terdus  a differentia  par^s 
dum, quartus  aproportioile. 

Demonstratio. 

Sit  igitur  cubus  a c,in  capituli  12  figura, ecqualis  6 quadratis  a c\ 
St!ioo,cumcp  quadratuma  c,conftetcxquadracoab,&: gnomone 
cum  circundantCjCrit  cubus  a C ecqualis  quadrans  ^ab,Sc:  gnomoa 
' nibus  6 o;  100,  gnomo  autem  confiat  quadrato  b c,Sc[  duplo  a b, 
in bcjigimr  cubus  ac  confiat  ^quadratis  ab  &6’quadransb  eSi 
i^proLludis  ab,inb  cbiSjSi^  ioo,atcxabinb  c bis, fiunt  4.  res,  quia 
ab  cftreSjSrb  c,2 , &:(a  quadratab  c,funt  triplum  cubi  b c, quia  b c 
efiteniapars  6’,igirur  cubus  ac, xqualis  efi^ quadratis  ab,&24  re 
bus,&  nuplo  cubi  b c,  10  o,at  confiat , quod  24  numerus  rerum; 
confiat  cx  9 numero  quadratorum, in  4,  qui  eft  duplum  tertia:  par« 
tisciufdcmnumeri.At  exaliaparte  confiat  edam,  cubus  ac,  cubis 
ab  &;b  c,&  triplo  ab  in  qdracumb  c,&triplob  c in  quadratu  ab, 
hoc  natncp  in  primo  fupofito  fexti  capituli  oftcnfum  cft,igitur  cub, 
ac,a:qualis  eft  cubis  ab  S^b  c 5^^  quadratis  St  12  rebus,  igic  cubus' 
ab,5t  cubus  b c,6(:  6"  quadrati, 5<:  i2rcS,xquantur<3  quadratis  24 
rebus, Sl  triplo  cubi  b c &:  loo.conftac  autem,  quod  numerus  qua^: 
dratorum  manet  idem,  quia  eft  triplus  ad  b c,  & b cfiiit  tertia  pars 
numeri  quadratorum, &numcras  rerum  cftexnumcrp  quadrato^: 
rumin  fuam  parte  rcrtiam,hoccnima:quale  eftfempcr,triplo  qua»' 
drati  tertire  partis, abieefiis  igitur comrhunitcr  cubob  cfenief,&^ 
ctuadraris,&  12  rebus  fcilicct  totrebus,quot  fiunt  cx  numero  qua;* 
dfat  orum  in  fuam  tertiam  partem , relinquetur  cubus  a b , tcqualis 

U loo. 
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ioo,&  12  rebus, & duplo  cubib  c,irianifefl:um  cft  autcmjqtiod  nu« 
ip crus  100, majict  idem, & quod  numerus  rerum  fit  ex  numei  o qua 
dratorem  in  tertiam  fui  partem,  quod  duplum  cubi  bc,cft 
quia  b ceiit2,igitur  cubus  ab  aequalis  eft  12 rebus, &ii6  inimero, 
ideo  ex  praecedenti  capitulo , iniicntaab , addemus  ci  b c,  tmfam 
partem  numeri  quadratorum,&  conflabitur  a c,&  quiain  quarrens' 
do  ab, reducimus  tertiam  partem  numeri  rerum  ad  cubum, hxc 
tertia  pars  numeri  rerum, eft  quadratum  tertixpartis  numeri  qua* 
dra#orum,ideo  ex  ultima  contratSionc  fitha:cregula. 

R E a V L A. 

Adde  cubum  tertia:  partis  numeri  quadratorum, dimidio  numc 
ri  sequationis , $C  totum  quod  inde  fit, in  fe  ducito, a quadrato  abij* 
ce  cubum  quadrati  tertia:  parris  numeri  quadratorum,  refidui  ra« 
dicem  adde  & minue  dimidio  aggregati,  quod  in  fe  duxeras,  ha* 
bd?isBinomium&  Apotomen, cuius Ricubicamiungc,&eis  ad* 
de  tertiam  partem  numeri  quadratorum, & totum  quod  conflatur, 
eft  rei  aiflimatio.Excmplum, cubus  gquatur^  quadratis  p:2o, adde 
8, cubum  Z3tcrtia:partis  ^,ad  lO, dimidium  20,  fit  18, ab  huius  qua* 
drato  324,abqce  6^4, cubum  quadrati  z,reIinquicUr26o,  cuius  radi* 
cem  acide  & minue  a 18, habebis  i8,p:Rt26o,&  18  m:R2260,  horum 
Rtcubica:mn(fl:a:,additatertiapartc  numeri  quadratorum , confti* 
tuimtrem, 

De  cubo  &rquadrads3equalibus  numero,  c a P.  XV. 

EiBMONSTRATlO. 

Oc  cipinilum  cOnuenitur  fectindo  modo , differentia 
autem  cft, quod  primus  modus  oftcndic  addendam  ter 
tiam  partem  numeri  quadratorum , & fecundus  min* 
iicndam,ficigitur,infigurai3‘  capituli,cubus  ab  cum6 
quadratisabjCEqualis  lOO,  &;  ponatur  b c tertia  pars  numeri  qua* 
dratQrum,8i  compleatur  cubus  a c, erit  igitur  cubus  a c a:qualis  cu* 
bo  ab,8d  6 quadratis, & 12  rebus, & cubo  b c, ex  primo  fuppofito  6^ 
capiculijloco  igitur  cubi  ab  & 6 quadratoru  ponatur  100 , nam  illa 
erant  arqualia  ioo,igiturcubusac,fqualis  erit  12  rebus, & cubo  b c, 
6^  ioo,aE  12  res  ex  ab, deficiunt  a 12  rebus  cx  a c in  u b Cjacillud  12, ut 
oftcnfum  eft  in  prcEcedenti,fi£  ex  triplo  qdrati  b c, igitur  i - b c,ert tri 
plurn  cubi  b c, igitur  cubus  a G 8d  triplumcubi  b c a:qntur  u rebus, 
cubo  b c,ik  ioo,abiecfto  igitur  cubo  b c comum  fcmel,erit  cubus 
ab  c«  duplo  cubib  c,a:qualis  12  rebus, &!  ioo,duplu  autem  cubi  b c 
eft  16, & numerus  rerum  eft  triplum  qdrati  b c,  tertia:  partis  numeri 

qua* 


quaLlratorum,>v:ideoinucntaacfb'inadt»HfrftG,'ab^ciemus-b  c fertis 
ani  parti,  in  numeri  quadratorum, &:i'Glinq;Ut'tur  ab, cognita  lecuiii» 
diim  boc  eritregnlsU 

..  .;  UegtcA. 

Dii  c tertiam  partem  num€riquadratQnmT>ad  cubum , Sc  diipfe 
ca  illum  cubum,  & differemiam  numm»'SEquationis  ab  eo  fume, 
ii>detriplicaquadratum«erti®pa«istitim^  quadfa£briim,&  has:  - 
bcbisrcs,qua;  aequantur aibo  Sc  numwOitJ  duplurri  ciibifuit  ma« 
ius  numero  trquatJonis,ucI  res  aim  numero  J ffiqijalei  cub6,fi  diiS 
pium  cubi Bi/nus  fitnumero  2cquadonis,uel  res  arquales  dibo^iibi 
differenda  numerorum  nui!afit,indeinucnta  aquatione,  minue 
ab  ea  tertiam  partem  numeri  quadratonim>&rcfiduum  eftrci  a:ftis 
natio.  ExVmplum.  Gubus&dquadrataxquanturioo,ducaad  • 
cubum  fit  8,  duplica  fit  id^jabfjce  ex  loo  habebis  cubum,  xqualem 
84  p:  12  rebus, funt  aufem  12  res,  triplum  quadrati 2, terdxpartis  d, 
muneri  quadratorutn,Tesfgkureff,eX‘CapicuJk5  i2.i?tv:ctibica42  pi 
Rzr/cKs^iRrvjeubica'  42  mp?ti^S5^ab!l¥bc,aBffde2,c^rijram  partenl 
9 critreiteftimado  quaefita,  quando  qiiadrata  xquan^ 

tnr  to<Jyb®o^  it  cubica  42' fXr?  1700  p:^Vttubka4ftri^  i^bq  mi 
2.Rurrus,,iic  aibus  & 6 qll^rara,«qt^al{^'i5JS^^b^)^^■^d‘  ffdpiff  oi 
bi  tcrtix'pards  d,ex  25,  fienc9,&  u rc& , utprius,arquales  cubo , res 
iginiruaJetR’.3Ypn^,abiice2,rclinquitura:ffimatio  qua?fita,i^5-^ 
in:x‘Rurfus:,tabUlr&Vquadrata^quanrarr^,abiice  duplum  cubi 
ajialicec  ex-r^  iiurnri^o  ttlinqumir  'nihil , deinde  iuihe  triplum 

quadrati  &ciufdem  tmia  pards  numeri  quadratorum  ^ &eft  ii^ 
numerus  rerum  ^ xqualiiim  cubo , quare  quadratum  sequatur  fi, 
quareres  effiat  I2vabpce2  tertiam  partem  6 relinqiuturrei  ^ftima# 
tiOiRt  12  m:2.Rurfus,cubu^  & ^ quadrata" arquentur7 , fiuue  diffcis 
ftndam7J&i^,kiupii  cubt2/&!m-^,&'qiuaduplutri  cubomm’^ft 
maius  numero  sequatidnijfj-^riumCTUsreriini  fff  12, trfpriiisjfi^abcs! 
bimus  cub«rtl^:'9,tEqualern  12  rebus,  ideb  res  ualet^uefRt^^nitt 
^,abijce2,b^fcftimatid  Cubi&:6  quadtatorum  i,uel  R25^m:5j&l-: 
hoc  eff  mre  m':  quia  5-p:iii:maius  cft  quain  5 d quadrata  fimt 
103  m:i?i^2di,ciibusuerd-eft  1^^261  m:  ^8,fiigitur  iung^^f^»^' 
bus&dquadrata, fient/  adiifiguent,ut^tcd 

Ex  hoc  cft  manifcftum,f:ur  capitulum, ciibi  ^humeri  sequaliurrf 
qdradsjiion  dcmonftraqir  cx  capitulo  cubi^qixadratorum  aqua 
liumnumero.Quemadmodum  capituliun  cubi  6ifmimerij  aquali 
lim  rebus, dcmonftratiiiTi  eft  cx  capitulo  ciibi  aqualis  reb.us  Sc  mu 
inerOiNam  cum  capitulum  hocperueriiat  aliquando  ad  capitulum 

Ii  2 cubi 


f 
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cubi  et  numeri  g qu^um  rebus, melius  eft  igit  ducere  capirulu  cubi 
&nunuTi  a’qualium  quadratis,  immediate  ad  capitulu  cubi  &fnu« 
meri  «equaliiim rebus, quam  adidem  capitulum, medio  capicub  cu 
bi  & quadratorum  aqualium  numero, nam  Bc  operatio  longior, Sf 
demonflratio  magis  coniuia  euaderet, 

Diwonstratio. 

Oemonftratio  alia  fimilis  noftras  generali^  capituli  feptimim 
uenta  a LudouicodcFerrarijs.Sit  cubus  a quadrata,  gratia 

exempli , c d a:qualiai  fo  o , quia  igitur  b d , eft 
altitudo  ^ quadratorum>eritb  d 6^  pofita  igi» 
fur  a d quadrato  aliquo, eritab  quadratum  ni: 

^^,ac igitur fiipcrficies  i qd'quadratisp:3^,m; 
tiquadratis,&  haec eRbabs corporis  ae,quas: 
re  corpus ’a  e eft  1 cu'  quadratum .p:3^  quadra»:^ 
fis  m : 12  qd'  quadratis , & hoc  eft  aequale  i 
igitur  i o,radix  lo  o.acquatur  i cub.m : 6 pof.  ra^ 
dici  1 cu'quadrarip;5^  quadratis, m:i2q<fqua« 
dratis,<cftimarioigiturreieftcognita,quainfe 
.dud:a,quiaadpontaefti  quadratum, habebiturad,aqua  detraifta 
b d,qua:fuif6',reb'»queturab,qusEiitares,  • ■ 

R s G y 1 Av 

Regula  Igitur  eft , pone  numerum  quadratorum , irumerum  rc» 
rum,quar  cum,  numeri  propofiti  sequantur  cubo  j & inuentam 
«sftimatione  in  fe  ducito, a qua  abijee  produ^onenumetuni  qua^ 
dratorum  (m  rerum/^duum  eft  ceisitftvjQ^ajdotJBxefi^lttm',  cubus 
& ^.quadrata  aequentur  40 , dices  igitur, oibus  aequatur  Erebus  Sc 
15140,  aeftimatiorei,eft ex iuo  capifulc»,i52 v:  cubica  152  lo  pjRza  p : lit 
v:cubicaJ52  iOm:i522,IiancinfeducitoproduccturR2v:cubicai2  pr 

1528®  p-^?t  y; cubica  iJ,m:R2  50  p;4,abi)ce  6 numerum  rerum,  reltn* 
quetur  arftimatio  quaefita,Rr  vjcubica  up:i528opJR2v:cub.i2  nurfe 
t^mlm  ^ ® mu.Idem  inuenies  ex  prima  regula  operationis.  Probatioeibut 
in  exemplo,cubus  & quadrata  3, aequent  21,  gftimatio  ex  hi«  regulis 
cft,R:  v:  cubica  9f  p:R2  8 v:cubica  9^  m:i^  i, cubus  igi 

turefthic  conflans  ex  fepeem  partibus. 

12  m;R2v:  cubica,4?46^^^  piRt  23487  835’^ m:i5z  v:cubica  484^^  m: 
1^234878537  p:i5iv:cub46d4i7pn?22ii^77^tJ5o^m; 

i52209^28^i'7sm:r522ci5)^354i8o’j|  • ' j 

p:R2v:  cub.  4604i|-p; 

152211977^9507  pin:  v;cub.i26jp;i?2^^5o(?37p:i52v;oub, 

1567  m:i52^5  0^37  • ' 

• Tria 
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Triaaurcm  quadratafuntexf  cptem  parribu«  hocmodo 
9p:Kiv:  cub.4g4^~p:  R»234R78337,p:Riv:cub:  4§4^im:  e» 

•234878337  m:F5iv:cub.z5^fP'«^^5o^?7 

in:ic(^5o6’5^  m:R:VJcub.25^-^p:j3:  ^50637  m:J32v:cubi 

23^^111:1^650^37. 

IndeiunAis  tribus  quadratis  cum  cubo  fexpaites , quae  funt  RtvS 
cubica: xquales  p:cumm:cadunt&relmquitur2iad  amofsim  ag^ 
gregatum. 

Q_vaestio. 

Columna  quadrata  36”  cubitis  alta,  lata  & profunda  cufittb  uho: 
ei  pondere  cft  fqlis  adamufsim  quadrata  alia  columna,aquafi  de# 
trahantur  fex  cubiti  altitudinis,rcliquum  eritfolidum  undequae^ 
quadratum, poiita  igiturfccundg  cdlumng  latitudini  i pof.erit  i cu. 
p:6quad.a:qUalia36,qUarcrcseritR’Cu.i6  ptRi  cu.4m:2  Sihoc  cft 
latus  baGs  columng altitudo  aineil  6 cubitorum, plus  igit altitudo 
«ft  cubitorum  nt  cu.  p:?t  Cu.4  f>t4. 

DecuboacttUmeroatquaUbQsquadrattS.  C X'#. 

REOv  C.A.. 


SOc  capitulum  per  fcpateEex  demonRratione 

pituli, regula cftjduc^  cUbicam  nunieh,iri  iiumeniill 
quadratorum,produCetufnurherus  rerum  gqualium  cii 
'bo,&!  eidem  numero  jtrtUends  autem  acftimatiombus^ 
duc  uz  cubicam  numeri  iri  fc,  &produ(flumdiuide  per  quamlibet 
scftimatidiiemiriuentaLm,cxibit  aflimatio  quacfitautratj.  ExCma 
p!um,i  cubus  p : ^4, ®quctur  18  quadratis, duci8  in4Rr  cubicam 
^i4,fit72,nUmmis  rerum  aequalium  cubo  p:^4, huius  teftimatio# 
nes  funt  ex  capitulo  fuo, 8 &i^24mt4icum  quibus  diuide  16, qua<i 
dfatum4,T^  cubici  6'4,cxit2,&  1325^ P;8>&  Haf 
funtgeftimationes. 

Demonstratio.  . . - 

Et  fi  una  aiftimationum  habita  ab,uoIo  habe 
rcrelfquam,  f^o  quadratum  ab, quod  fit  ac,6f. 


quod  in  eam  potett,C<:  ci  addatur  dimidium  a.  c^' 

&Hate.F,quam  dico  elTe  fecunda  aeRimacionem, 
fiat  quadratum  ef,8iifurriaturcg,qu2E 
(fia,a:quyis  fit  aggregato  ab  &!  ad,  Quialglpit' 
cf  quadratum, arqualc  eftprodudloextetra^o# 
naliinfcj&dimidioad  mfe,8<:produdotctra# 

U 5 gonalis 


detraho  ab  eXnumero  qdratorum  cx  relinqtur 
adj&!  ducatur  a d,in  aggregatu  ex  a b , dC  qujutai 
partead,  &fuperfidei  pfoduiffeBfumatui:  lat-Us 
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gonalis  in a d per Elementorum, erit quaclratum e f, aequale 
pro4u<^oadin  aggiegatum  exab,&dimi'dio  ad,&  tcrragonaJi 
ex  i 6^  6'  Elementorum, Igitur  e f media  inter  a,  d aggregatum  a b 
& tetragoiialis  Sd  dimidio  a d,dimidiuni aptem  ad  &!traganalis 
conftin.mnce  f,ex  fuppoffeo^e  figitur  media  cft  proportione  inter 
ad  aggregatum  ab  & e f.  Rurfus,quod  ^teji.ab  &^ad,in;ab  & 
ef^rquale  efl:  ei  quod  fit  ex  e f&cg  ,m  aggregatum  a b & e f,qiua  ex 
fiippofito  ef,&  eg,  tequanturab,  & ad&  ab8<!  efmanent  idem, 
quod  autem  fic.e^xadinab&efj^xprobafiSjfcquale  eft  quadrato 
ef, igitur  quod  quadrato  e f,  aequale  eftci 

quod. fit  exe  abigeo  igitur  communi  quadrato 

ef.erit.qupdiljci^iJtilfi'^  ^ b &ef,  tEqualcprQdu<fi;o 

ai>:  Sd  ,e  rin  e g,cum  eo  quod  fit  eXjC^ip.a  b,:deaa(^tq  ]^itur  communi 
i teru^lprd  du,«ftq»a  b.iq  e f, relinquetur  quadrahim.  a bjacqualc  pro? 
dufecx  a b & efiri  eg, quare  ab  media  inter  eg  Ssl  aggregatum  ab 
&cr,rucratucro,tit  diefiumefi,  ef  media,mtera  d&  aggregatum 
ab  cv  cljfunt  igitur  tres  quantita£es,anaIog*,ni  duoDu?  ordinis 
bus,quaruin  prima  in  utroc^  ordine  eadem  cfi,  ab  & ef 

uideiicct  aggregatum  ab  & e figitur  per6^7  ab  ef,., 

libri^‘huius,egadad,  ut  ab  ad  efdupUcatii,  ,cg  -.  ad  . 
quareexi7-’6’'Elcmen£orum,egad’ad,uta  cad  quadratum  efigu 
lur  ex24  ii'  Elementorum, corpus  quod  ^ a d,ni  i.  c, aequale  eft  cor 
pori  ex  e g in  quadf  aturti  e f^fed  a b fuit  aeftim^tio  rei.igitur  corpus 
quod  ex  a d /n  a c sequale  eft  num^o  xquatioriis  pofito  aggregato 

- J C/l  ul.:!!  ' j'-..- j‘ J ’ J-  ‘ J .4 


exeg  ih^adr 

qu^lenumerb  tiquauomSjCumjgffurcfoc^V^Rpt  aBquales  numc« 
fo  qdadratorum,quiaaggregato  ab  5(!ad,&cxge  in  quadratur» 
ef  fiat  num  erus  a:quanonis, erit  per  S”  capitulum, ef  rei  tcftimatio^ 
quod  cratprobandum. 

RE-dVLil. 

ftcgula  igitur  cft,  minucpnmam  «ftiniationem  anumero  qiia* 
dratoruni,&:refiduum  ducin, aggregatum cx prima  ixftimationev 
&-quartaparte  diiTdeni  reftdufoc'  produdfi  accij3cradicera,cui  ad? 
ded/midium ciufdemrelidufaggregatum  cft  scftimatiorei  quajfis 
ta.  £xemplum,fit  cubus  cum  24  tequalis  8 quadratis, & xftimatip 
cognitaa, abijeio 2 ex8, numero  quadratorum rcliiiquitur^, hoc 
ducin  quodconftatexjjprinia  a:ftimaaone,8iJ  if- quarta  parte 
^rcfidui,fic2i,cuiusradic/addedimidiuinrefidtiiprim^aftimati# 
onis,quodeft^,fitip2ip:2ja.’ft/matio  quaefi^ 

*;if;  . . . / ' ' ' ' 
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Dc  cubojquadratis  8<f  pofitfontbus  aequalibu* 
numero.  e A P.  X V n. 

Dbmonstratio. 


it  gratia  exempli  ciibusab,&!^^drata,&io  politioties 

1 aequalia  ioOj&addambcadab,qua!Ec2,tcrfiaparsni< 
meri  quadratorum,  &!  deferibitur  cubus  uniucrialis  a e, 
fecundum  quod  componitur  ex  filis  oifto  partibus , erit 

igitur  cubusa  b,fd  ruperficies  cumfua  alti,tudinc,&!cubus  b c?^ 
quia  b e cft  a d corpora, 6 quadratis  ab, aequalia, & corpora  de 
laabfcuduodccuplo  abexfexto  capitulohuius  hbri, quia  igitur 
cubusab&^  quadrata  Si  iopoiitiones,  a?quanturioo,  addan<= 
turS  pofitioncs,  qiia:funtreliquumad2opofitiones,cuboac,qui 

iam  atqiicbacur  tubo  a b,&  6 qua#  r y 

draciSjti^  12  poritionibus,S^  cubo  b e, 
erit  cubus  a e cum  8 politionibus,  a?c 
qualis  i o8,nam  cubus  a e excedis  * 
corporada,dc,incubocd,quieft8,  Cub^*  izpj 

acquiaSpolitiofiesabdeficiunta  b, 

8 pofitionibus  a e cubi  maioris,in  8 i 

b e fcu  oiftuplobcjquxcfti,  adde# 

mus  igitur  otfliiplum  b e utricp  par#  quucl-  g 

ti,&fictcubusp:8 rebus, jqualis  124  ^ ° 

nota  igitur  ex  capitulo  fuo  a e, auferemus  b e, relinquitur  a q. Sit  rur  . 
fus  cubus  a b,&^  quadrata  & 12  res,  xqualia  100, igitur  addito  eo# 
muni  cubo  b c,critcubusa'ca?qualisi68,&:acr^cubica!i68,&ab 

2 mrquani  accognita,fit  denuo  cubus  8i  6 quadrataab  &2  politi# 
ones  cqualia  joo,  additis  igitur  10  politionibus  refiduis, ad  coplcii 
dum  corpora  d e, addito  cubob  e, fiet  cubus  ac  mqualisiopofi# 
tionibus  fuperadditis,6^  io8,fed  io  politiones  ab  deficiunt  a 10  po 
fitionibus  a cin  10  b e, addemus  igitur  10  b cutricp  parti, fiet  cubus 
pcp:20, aequalis  10  politionibus  p:io8,abi}ce  soexutracp  parte, 
rciinqucturcubus  ac  f qualis  10  politionibus  p:88>iuucnta  a e, mi« 
nue  b e relinquetur  ab  neceflario  cognita. 

R B G V t A. 


d 

<r  quucl- 
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Regula  igitur  communiseft,duc  partem  numeri  quadrato# 
rum(quam  hoc  ligno, 'Tpqd:  dcmonftramus)ad  cubum,  adde^ 
numero, inde  duc  numerum  quadratorum  in  lui  tertiam  partem,  & 
producTti  di&retia  anumerus  rerum, cftnuracrs ferum  addcndafil 
cubo, ubi produclufucritminus  numerorerumpropolitarum  uel 
.addendarum  numero, ubi  produ(ftumfueritmaiusnumcrorerum 
propofitaru.Siigitur  differentia eftnulla,produ(fia  Sclnumerirerit 

eris 
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erit  cubus  a'qiuilis  numa-oiam  coaccruato,mc{criUTipta  radice  cu« 
bicanuincrijminucexcaTpqdtSdrcfidimiijcRrei  a?ftimatio,quod 
fi  pofi  tiones  cubus, aequentur  num ero, duces  numerum  pofidos 
jium  in  Tpqdj&^produdum  addes  numero  iam  aggregato, 8l  habe 
bis  cubum, &rcs  iam  inuen£as,cqiiales  numero  iam  aggregaco,ini 
deabajqriationeuiinue  rpqd:,&!reriduamcfta’ftimatio.Qiiod  fi 
produdlum  fuerit  maius  numero  rerum, duc  differentia, quas  eff  nu 
merus  rerum, in  Tpqd;& produ<ffum  minue  ex  numero, quem  ha# 
bebas,  aggregato, &finihilfupereft, habebis  cubum, arqualem  rc# 
bus  iampropofinstantum,  quare  deducendo  ad  minorem  deno« 
minationcmhabebisqd™  gquale  numero, &res  critis  quadrata  nu 
meri  reru>a  qua  minue  ■^'pqd:  & refiduum  erit  a:ftimatio  rei.  Quod 
fiinciccracffioneproducffi  ex  numero  rerum  mTpqd:amimero  ag# 
gregato, fupcrfft, numerus  ille  cuinrebus  iam  propolitis , jcquatur 
cubo, inde  ab  asftimationeminue  Tpqdi&T refiduum  eft  a’ftimario 
quu^Gta.Sed fi produefeamnumeri rerum  in  Tpqd:maiiis  eflet  nus 
mero  iam  aggrcgaco,diffcrcntia  cft  mimerus,qui  cum  cubo  ecqua;* 
tuiTcbus  iampropofids,indchabica  asffiniationenamucTpqd : & 
refiduum  eff:  eeffimatio  rei. 

pitulum  rcfoluiturinquint^  capitula. 
)fi'ta, 
ra,  in 
n re# 
tan# 
tulis 

quatuor  denommationum,com# 
munceffctim  fuerint  refoluta in  capitulum  trium  uel  duarum  de# 
nominationum,  ut  aftimationi  inuentar  addatur  aut  minuatur 
Tpqcbiit  in  hoc  capitulo  femper  minuimr,Sc:communecfl:  etiam 
omni  capitulo  iic  rerum  numerus  8c  numcnis  ipfe  conflimantur 
eodemmodo.ueluthic  numcnis  rerum, eff  differentia  numeri  re# 
nim  affumptarum  in  capitulo  quatuor  denominationum,  pro# 
dueffiex  numero  quadratorum  infui  tertiam  panem,  &:numerus 
capituliinquod  refoluitur,  eft  differentia  prodiuffi  ex  numero  re# 
nim  iam  inuentariim,in  Tpqdi&f  aggregati  ex  cubo  Tpqd:&  nume 
ro  xrquationis  primo. 

Q_v^aesTio  r. 

Excmplum.Eff,  corpus  quadratum  undequa(^,quod  cum  fuper 
ficiebus  & lateribus  eft  22, dices  igitur, cubus  Sc  6 quadrata  & 12  res 
tcquantur  22,niba  igitur  2, tertiam  partem  numeri  quadratorum, 

8, adde  ad  22  fit  50, deinde  duc  6 numerum  quadratoru  in  z fui  par# 

tent 


cubus  &rcs  gqualcsnumerOk 
cubus  aequalis  numero, 
cubus  ecquabs  rebus, 
cubus  Jcqlis  rebus  5>C  numero 
cubus  &numerustcqlcs  rcb’ 


Ex  hoc  pater, quod  calcea 
quaifunchaic  in  margine  pi 
& non  poflunt  refolui  inplu 
aliquibus  autem  fequentiui 
folutio  fit  in  tria  poftrema 
tum, in  omnibus  autem  cap; 
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tenitcrriain,fiti,difFerct|tracumsanumcrorerum  eftmhif,namr€S 
etiam  fueraiu  12 , habemus  igitur  i cubum  tequalein  jCj&res  eft 
cub.^Ojabijcca  'rpqd;fit  xftimauo  rcijRi  cub,30  ni;i. 

ljxpcnenciaautemeft,ucmngas  icub.p:^  qd;p:i2reb’j 
23.Sex  quadrata  24  p:Rt  cub.i^440o,m:R’  cub.4i47zd 
cubus  22,m:iS2cub.i^446o,p:Rzcub.5i84o 

Duodcdmres  cub.5^i84®ni:24 

Aggregatum  22  ” ^ 

Q_V  AE  s T I o.  r f. 

Exemplum  fecundidnuenias  quatuor  numcH-os  continue  pro# 
portionales,  quorum  primus  &:  reliqui  tresfint  i^jponea^.r 
rem,  erit  tertius  y quadrati, Sc!  quartus  erit  — cubi,igituripoiiuo  ~ 
quadrati, cubi,a’quanturi^,ducad  integra, habebis  cubum  & 3 
quadrata  Sc  5)  res, f qualia  17 1, nam  omnia  ducuntur  per  ^,addcigi# 
tur  cubum  terciiuparcis  numeri  quadratorum  ad  17 1,&  eft  i, fit  17  3, 
deinde  duc  3 numeru  quadratorum  in  fui  cerpam  partem  fit  3, huius 
produifli  Sc  ^ riumeri  rerum,  differentia  eft  ^ humerus  rerum , qu^ 
citm  cubo  xquaritur  numero, quiaprodu^him  fiiit  mfrius,duc  igi# 
tur^numerum  rerum  iniTpqd:fic4, adde  ad  172, 61178, igitur  cu# 
bus  res  sequantur  17  8, &^rciu:ftimatio  efti^  v:  cubica 

p:89ptTuv;  cubica  1327^29  m:84>^b  hocminueTj^^diquaicfti.ha# 
bebis  fecundam  quaiiticatcm  Rr  v:cubicam  i^7^2^  pt89  miR:  v;  cu 
bicaRt79i9  m:  89  m:  i,ex  quahabebisreliquas^ 

Exemplum  tertij  modi.Cubus  Sc  ^ quadrata  & i po{Tto,aquait# 
tur i4,addecubum 2Tpqd;quieft8  , ad  14, fit .■'2, deinde  duc6’nu# 
merum  quadratorum  in  1 tertiam  fui  partem,fit  12, differentia  cui# 
us  anumcTO  rerum  eft  ii,numcrus  rerum  a:qualium  cubo  cum  nu# 
mcro,quia  numerus  produiflus  12  fiiit  maior  numei'o  renani  ^ duc 
igitur  1 1 in  2 tertiam  partem  numeri  quadratoruni,fic  22,  diffeten  tia 
fuius&numeri  prioris  aggregati  eft  nulla  jqiiare  habebimus  cii# 
humacqualcmii  rebus, igitur  quadratum  scquatuni.resigimreft 
R:!i,aquaminue2  Tpqd:fitreiscftinaatidRjnm:2,furripfifti  autem 
diiferentiamin  numero&[  non  aggrcgafti,  quia  res  sequabantur 
cubo,  &:  non  cubus  cunirebus  aequabantur  mimero,utmpTscceje 
dente  exemplo.  • 

Q_v  AE  s f r d fit 

Exemplum  quarti  modi.Ex  oraculo  lubet  priiltieps  fieri  faciam 
a:dem,cuius  fpaciumlic400cubitoru,&^ longitudo  latitudincma# 
ior  (it  6 cubitiSjlatitudo  altitudiiic3  aibitis  niaidhquacritur  quan# 
titas.Pone  altitudinem  rem,  latitudo  crit3  pj  & longitudo  ^ p:  duc 

Kk  inuicem 
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inuicem, habebis  i cub.pna  quadratis  p:J7  pofitionibiis,  ecqualia 
400,  adJead4oo,<;ubitm4Tpc|d;qui eft64,fic4^4,duc  12  nume^ 
rum  quadratorum  intffriam  fui 
partem, fit48,cumsd.ffcrcnt.a  a ^ 

a7,cil2..numerusrerum,quatx. 

quantur  cubo  cum  numero, qua«!  — ~,—n S — ^ — :=-r^ — 

reducat  in  4 Tpqd:i;t84.  fume  Frodudum  i cub.puaqd; 
diffCTcntiam  a 4^4,quxeft  38°,  * 

& eam  adde  rebus , quia  aggregatum  numci‘orum  primum , fuit 
maius  numero  produdto  fecundo, habebis  cubum  gqualemai  po^ 
/itionibus p:38o, res igiturualetF52v:cubicam  i^op,Rt  35750, p;Rt 
v:cuba5)om:t^35757,abhacminue4Tpqd:habebisalhtudmem, 
quahabita3addendo3&^, habebis  laticudincm_&;  longitudinem, 
utuides 

altitudo, i^tv:cub.i90p:i^  35757  p:Rtv:cub.i^b  niti?t35757  m:4 
latitudo, Rtvicub.  190 p:  1^357 57  p:R»v;cu.i9om:Ri 35757 m;£ 
longitudo, i^v:cu.  i9op:i^35757p;Riv,‘cu,  ic>om;R’35757p:5. 

Exemplum quintimodi.  Cubus &^quadrata,&;2 res, a^quaiiis 
tur3,adde8)CubumTpqd:  ad5fitii, deinde duc^infuam  tertiani 
partcm,fiii2,.diiferentiaa2,niimero  rerum  cft  10  numerus  rerum, 
ducina  rpqdifitao, cuius  differentia  ab  n,eft  9 numerus, qui  cum 
cuboa:quamr  10  rebus, quiaprodudum  2"’maiuseftnumero  ag* 
gregato, uoco  autem  produdhim  fecundum , quod  fit  ex  nurnero 
rerumiaminuento, in TpJ|d:xftimatio  igiturrei  quando  cubus 
^gqualiafuntiorebus  eft  i,uelj^9^m:-7,abi|ceigicur2Tpqd:fienc 
dua;aeftimationcsqusefitaj,aIterai?i9^m;2-j4iam;i»  . 

De'cubo,S^  rebus  aequalibus  quadrat^  denu- 
mero. c A p.  X V n I. 


Demonstratio. 

Itin  eadem  figura,  cubus  a ccum35ac,  arqualis^  qua* 
dratisacp;ioo,  (gratia exempli ) diuidatur  cubus  ac, 
pofitab  CTpqd:fcilicet2,in  fuas  partes, erit  cubus  a c,  a-» 
qualis  cubo  a b>cubob  c,fcx  quadratis  ab,8e  12  poficio# 
nibusafa,at33ac,funt33ab,&33bc,qux’func^^,  quiab  ceffa^igis 
tur cubus  ac,6e  35  ac,ccquanturcubo  ab,cubobc,fex  quadratis 
ab, 6^45  abpofitionibus>&:^^,  hsec  eadem  igitur  ajqualiafunt  6 
quadratis  a c,Sc  j 00, ^ic  ^ quadrata  a c,diuifa  a c in  b, per  4 2'  Elcmctji 
torum,iEqualiafunt^  quadratis  ab,8e  6 quadratis  b c,&  12  fupcrfif 
. ciebus 
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ciebus  a d,{ed  a d efta  pofirioneSjquia  b d eft abigitur  12  a d fiint  j4 
pofitioncs  ab,qiiarc^  quadmaab,Si6^quadratffb  c,&24  pofitio 
11  cs  ab,  &:ioo,  sequantur  cuboab,cubbb  c,^  quadratis  a b,&  45 
a b & 6^^  numcrOjCubus  autem  h c eft  8 ^ quadrafab-^c  fuiu  £4, 

igitur  6 quadrataab,&  24pofitionesab, &ii4,a;quanait  hibo 
ab,&^quadrat.ab>&  45  poEtioiiibus a b,  &74jfada igitur  dea 
traifiione  iimiliu  6’qd'*ab  24pof**ab  124' 

ex  utraque  par?*,  cub^ab^ qdratfab  4^pof'**ab  ' 74 

te,rcilicec  6^quad.  cub^ab  p:  ai  pof^aBWqAkles' ' 
2.4pofitionibus&j..;  ' ' ' 

74.  relinquetur  rubus  a bp ; zl  pofitionibus  ab,  sequaMs  5b’,Wi]isr' 
nifeftum  cRigitur  quddinuenta  ab,ex  capitulo  (ug,-&  additab  c e"!  i 
qujceft  i,  conflaturae.  Manifeftumcft  autem,- quod  ubi  poirtis- 
oneSjqua.*cum  cubo  erant,  eflent aequales  produftis,  babch:eWus  • 
cubum  aqualem  numero  tantum,  & ubi  politiones  qua»  cum- 
cubcv  erant,  eflent  pauciores,  haberemus  res  ex  una  parte,  &•  ai;»  ’ 
bum  cx  aliaj&  tunc  numerus  qui,  efteum  cubojfofCT^ttqUalis  al/  ' 
teri, efientpolitiones aequales!  cuba;  & fi-  efJecminbr,^5ba'ftfius ' 
res&numerum  aequales  cuboi&firiiaior,  h^Wettlusrcs  acqbkS 
les  cubo  8^  numero, ex  eadem  demonftraaone,u6lotlflpracedeito  ‘ 
tecapitulo;  ' _ ' • 

. . Re  G V L A.  . 

Regula  igitur  eft,ut  primo  ftatuas  humerum  rerum  femper,ut  iii 
praecedenti  capituk>,&eftutducasnumerumquadratorumintcrs: 
tiani  fui  partem,  &!  difterentia  hiiius  produ<Ri , a numero  rerum , eft 
numerus  rerum,  qua:  fi  nulla  fit, habebimus  cubum  aequalem  m* 
mero, fi  autem  produdliim  fit  minus  numero  rerum, differentia  erit 
numerus ra-iim,qiig  cum  cubo gquantur numero, 8^ fi produiffum 
fucritmaius, habebimus  res  aequales  cubo:8(^tunc-fi humeri  erunt 
icquales,entcubusa:qualisrebus,&fi,quipfd4ucifurex  nut?ierot ' 
renim.in  Tpqdifiierit  minor  numero  aquatioms.  ajm  additione,.- , 
erit cubus.aequalis rebus  8:!numerd,quodfiprodu<Rus  numerus  1 
exrcru  nurho-d  mTpqd:fueiit  maiornumefo  aequationis  cum  fua 
additione, habebimus  res  xquales  cubo  &:numero.Numcrus  aiu 
tem  aequationis  fichabaur , duc  priorem  numerum  reruni ; in  ter»-  • 
tiam  partei-n  numen'  qdratoru , 8<iprodu(fi:i  accipe  differerioam,'afa  . 
aggregato  numeri  aequationis,  Sc  dupli  cubi ^qd ; differentia, 
erit  numerus  addendus  cu.fiprimu  produ(flurriJ^^tmaius  aggre- 
gato: ucl  rebus  fifi.icricminus,uelnumerusacqlis  cubo, ubi  nullae 
fintres,indehabica  a:ffimatione, cani addeuel minus  Tpqd:prout 
in  exemplis  doceberis, 8;:habcbisquacfitam ab (hmationem. 

Kk  2 Exemplum 
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Exemplum  primum.  Cubus&ures,irquantur^quaclratis8(!!- 
^5,duc6in2,fui  tertiam  partem, fit  12 , differentia  cuius  a huniero 
rerum  nulla  eft,  igitur  cubus  -acepiabitur  numero,  duc  ergo.  li  iiu^ 
merumreram,in2  Tpcjd:fita4,abiifcc  ex4i, aggregato  i^dup1i'cU« 
bf2,&25  numero tequationis, relinquitur  17, qui  aequatur  cubo, 
res  igiuw  efl:  cubica  i7,adde  eia  Tpqd:fit  rei  seftiniiatio  Rt  cubica 

I7p:2. 

Exemplumfecuiidum.Mercator  fugiens, padfeitur,  redditurum 

debiti  proportionaliterin  tribus  aniris, ita  quod  fipaiflus-fuiffcc 
redditurum  primo  anno  reddidiflet  -|^,fecundo  tertio  ^,ut  re 
fidua  fintin  ead.em!prop'ortibrie;-cunirclidiio  capitali , queericur 
portio  cuiufcp  aorp^reddendo  folum  pdriaittuS,'  qUod  capitale 
fit 4j^;  uftadum  fra<fiionCs,uult^lgitur  reddCTC^^jpdne  igitur  quod 
r?fc<u^t  primo  «Uno  rem , igitur  fecundo  anno  reftituet  rem  tn:^ 
q^f^ati^^  tejstiQ  atmp,reiB  W: ^ quadrati  p:~  cubi, igitur  in  tribus 
l^jaiJliisreftitu€t3res  p:^cubi  m:-^  quadradv&hociam  fuponisj 
tiir^.quarercdudto  ad  integrum, cubum  ducendo  per  16 , habebis 
I cu{>,ump:48  rebus, ajqualcm  12  quadratis  p : 48, duc  12  in  4 terti* 
am  fui  partem, fip48-, igitur  differentia  rerum  nulla  eft, Sc  cubus  zii 
quabimrnumero;ducigit48,'numerumrerum,in4Tp^d:fit  1^2, 
a quo  detrahe  17^1, aggregatum  ex  dulpo  cubi  4 , &48  numero,  aesr 
quationis,rclinquitun‘j,&:  hicaequatur  cubo,  igitur  rei  ccftimatio 
cfti^.cubicai6,qtiam  minuecx4,Tpqd:fieta;ftimatio  quarfita  4 
m:Rt  cubica  16", reddet  igitur  anno  primo  4 cubica  16”, & feeun 

do R£ cubicam  16^ m:Rz cubica 4,& tertio,  iszcubicam4  mii, & ho* 
rum  refidua,  funt  proporfiohalii,  cum  4,  & iunAa  faciunt  3 , & eft 
conuerfum  primi  exempli, '&‘feiidu{lipfaiunti?t  cublcai^,rp  ciw 
bica4,&u 

Exemplum  terriuni . Ctibiis  15  res, sequantur  6 quadratis  5^ 
24 , duc^in  fui  tertiam  partem,  fit  12, cuius  differentia  a 13  numero 
rerum, eft  3, & quia  produeftum  fuit  mmus,cric  cubus  & 5 reSjfquas 
lianumero,ducigituri5  numerum  rerum,  in  2 Tpqd:fit  30, minue 
ex4o,  aggtegato  24  duplo  cubixpqd:  relinquitur  lO, igitur  lO 
a^rquaturcubo  p:5  rebus, Sc  rei  aeftimatio  eft  Rt  v;cubicaiv2^  p;5> 
m;ii*v:cubica2^m:3,cuiadde2Tpqd,  habebis  quscfitam  jcftima^ 
tionemj 

Exemplum  qiiartum.  Cubus  Sc  15  res, a^quanturd”  quadratis  pt 
IO, iterum  habebo  cubum 8c  3 res, aiquales numero, &!  numerus 
produdcLis  erit36 , utprius,uerum  aggregatum  ex  duplo  cubii, 
Tpqd,&'  10  numero  xquationiSjcftifi^jdinCTentiaigifureft  4,cum 
igitur  cubus  6^3  res  5cqueiitur  4jt'<i.  aeftirriatio  eft  !,& quia  prddu* 
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«Ttus  nummis  cftmaior  aggregato, id  eft  ^o^aiosr  minue*» 
mus  i .rftimatipnem  ajqiwtionfs inucntai  ex 2, Tpqd;& relinque* 
tiir  1 ivitimatio  quaifica  15  rcruni,  aequalium  6 quadratis 

Idco  patet  quodinhoccafujubi  cubus  &res,^quaiTturnUmcr<Sv 
fi  differentia  nttmcrorumiiulla  forer, uclutfiloco  io,ppfuiffemus 
i4,a;ftimacio  rei  cffetTpqd:foiIicet  a,quiama;quatipneinuenta,ni* 
hilhaberemus addendum ucl minuendum, quia^  cubus ^^res,»*  ; 
quarcnturnihil.  , ov.-.j....  . . ;,n 

Exemplum quintum.Cubus  &iorcs,aequatur^quadratisp:4,  ; 
ducigiturnumenim  quadratorum  in  tertiam  fui  partem, ut  prius, 
fit  12, differentia  cuius  anumero  rerum, c(l2j& quia  produdum  cfi: , 
niaiusmimero  rerum, ideo2  res  arquabuntur  cubo,.pro  numero  • 
itacp  duc  IO  numerum  rerum  primum, ina  'Tpqi.fifit 20  ^differentia 
cuius  a 20, aggregato  dupli  cubi  Tpqd;&: 4,  cfl: nihil, igitur  non  has, 
bebimus  numerum, fed  cubus  aquabitutjUt  ditium,  X5bus,igi , 

turdeprimendo,quadraiam.aequy)itiw:2,erg6reia‘fti|iiatio,-»efl:^%r 
2,quam  adde  uel  minueXp^:, habebis  ucram  aiffimationuiti  quaeas » 
ljtam,2  pn^  2>ueU  m;F52  poteft etiaineffe2>&:  fic  babe.tQ-ps.aifli*  r 

madoncshiccafos,  iiTfiun 

Exemplum  fextum»  Sit  cubus  & 21  res,a?qualia9  quadratis  pi^» 
tunc  ut  prius, ducam  in  3 tertiam  fui  partem, fit  27  , huiusdifferensi 
tia  a 2i>cfl:  ^numerus  rerum, cubo  aequandarum,  quia  produdum 
27, eft  maius  21  numero  rerum, addo  igitur  ^4, duplum  cubi xpqd  i 
ad  5 numcrumfquafionisfic59,cuius  differentia, a63,produdo  nu  ^ 
meri  rerum  prioris,inXpqd:eft'4,igicLir  quia  produdum  eft  maius  ; 
aggregato, addemus  numerum  cubo, fiet  i, cubus  p:4,xqualis  6 
rebus, ia'm  inucntis,huius  igitur  zeftimadorus  funt  tres, prima  eft  2, 
focundanijm:!, tertia  fida  miRtjp.ti, quas  Prima  5 . 

adde  adj  Tpqd:habebisueras  aramariones  Secundaapi^j 

illas  quas  alatercuides.  Tertia 

Exemplum feprimum.  Cubus  &2^res,scquanturi2  quadratis; 
p:i2,duc  12  numerum  quadratorum,  in  fui  tertiam  partem, qusc  eft 
4,fic48,cuius  diffcrcntia,a26,numero  rerum,cft22,8^ quia  produ* 
dum  eftmaius  numero  r.crum;res2cquabunt cubo, ddnde^uc  2^ 
numerum  rcru  m,in  4 terriam  partem  numeri  quadratojrUfn,fit  104, 
abijcccx  140  duplo  cubixpcjd:&i2  numeri  fimulaundis, fit  3^,nu* 
merus  addendus  rebus, quia  aggregatum  eft  maius  pdudo,econii 
irario,cxemp1o  prgccdcnd,cubus  igitur  aequabimr-ia  rebus, p : 313, 
quare  cius  erunt  tres  j:ftimationes,primaR2i9p:i,&:eft  uria,recun»i 
dafidam:i^  i^m;itcrtiactiamfid:a,quaeeftm,2,has  adde  fillgu* 

Kk  5 las, 
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laSjTpqd:Iiabc&isuerastrcs  jcfiimatibnes,  (Prima  5 
quarum  experieiitiam  a laterem  margine  Sccuiida  j m:R:i^ 
pofui.  (Tertia  2 

Exhocpater j qudd  riumehis  quac^^^  jrum,m  his  rribus  exem# 
piiSjin  quibus  a^ftimatio  rei  triplicatur,  iemper  ODmponiturex  tria 


busseftinlatibrtibusiunAis 
mul,  uelutin  quinto  exemplo, 
2 p:i^  2,  &:  2 m:i?2  2,  compos 

iiunt  numerum  quadratos 
rum,&miextO'exemplb,5,&  2- 
p:i¥3,8ir2m:i^JiCdttipd‘hi3hf;^, 
numerum  quajdrsforuhi  iri 
feptimo«Demplo,ypJi^i^,&  5 
m:Rt  i^8c  2, componunt  i2,nus* 
merum  •qukdratorum,i'dcb’du 
abus  cognitis  , tertia  femper 
emergit, Stcaufa  eft  cognita  in 
initio  huius  libri.  Et  manifes 
ftum  eft , quod  cum  peruenis 
mus  ad  res , quae  a cubo  fepas 
ran  tur,feu  numerus  rebus , ieu 
cubo  fungatur  j iemper  crriers 

rnt  tres  a’ftimationes,&  caus 
dida  cftiliperius  ibidem, 
ubi  deuera  a:ftimatios 


cubus  prima;  410  p:R2 1^7  8 gq. 

2 ^ res  13  o p:i^  12844- 

12  quadrata.  528p:i^2/56^oo 
numerus  12 

aggi;egatum  540.  p,‘i^27  3^00 

cub^iecundzc  167884- 

r^fes  ■ i'3om:i^  12844 

aggregatum  540 'm;5R22736’o  o , 

12 quadra.  528mii^^^36oo 
nuhierus  11 

aggregatum  340  ^1:1^:273^00 
cubus  tertije  8 
2^res  52 

aggregatum  60 
12  quadra.  48 
numerus  12 
agggregatum 


nelocudfumils.i  Etpatetetiam,quddomncs  modihij  ad  addis 
tionensiempa:‘pofrum-efefeinf}  quaitnii^'iftinus  cum  additurjuis 
cemgeratjpluscum  detrahitur,  ofterifutii  yt  enim  quod  tantum 
eft  minuere  4 ex  12,  quantum  addere  4 m:ad  12, utroque  enim  mos 


doiietS. 


Exhoepatet  quod  numerufi  quadratorum  ,diuiditur  trifariam, 
& una  a;ftimationc  habita  aggregatiun  reliquarum  cognitum  re* 
linquetur. 


Alia  Dewonstratio. 


Sitigitur  cubus  &100  resarqualia  ^ quadratis  p:ib numero. 
Et  ponatur  a b rei  a:ftimatio,b  cTpqd;  ag  autem  cEqualis,b  c,  quas 
regb  cftdiffWcntiaab  &;bc, cubus  autem gb, eft diiFerentia  cubi 
a b cum  triplo  ab.in  quadratum  b c,a  cubo  E c cu  triplo  b cin  quas 
dratumabjCxlexto  capitulo,  cubus uero  ab  cum  100 rebus, «quas 
tur(?quadratisp:io,cxiuppbftto,^  quadrata  autem  ab,iunttripl5 
b cmquadratumab,triplumigiturbcinquadratumab,&  cubus 

bCy 
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b i:,qmcft8,funcim:quarn  cubus  a b cum  loo  rebus, dico  atJtcm  z 
iiKquia cubus  b e, qui iungit 6^ quadratis, dcbuiccfleio.&efi  tan^' 
timi  SjSt  cubus  a b cumioo  rebus,  fuperat  cubum  ab, &trjplu  a b 
inquadratumb  cquod  cftizrcs,/it  8 8 rebus, differentia  igic  ciibi 
bc&triplibcinquadratiim  ab,acuboab,cumcripIoabin  qua^ 
dratum  bc,cd88  2 b,m:a  huic 

igitUrdifFcrenric,a?qualis  efteu  - y — ^ ^ 

busgbjUt  diximus,ponac  igi;* 

tur  b g res  erit igiturg  cfeu  ab , 2 m:re  cuius  qliafttitas  fumpta  8 8 
uicibus,ut  didum  eft,  srquatur  cubo  b gprz, igitur  cubus  b g , 'pri^ 
p:88  ruisrcbusjirqualisdl:  i7^,quarc  cubus  b geum  88  Tuis  rebus 
arquatur  J74,quarcfieani  arrtimationcmb  g detraxeris  ex  b e, qua: 
cftTpr|d:feiliccc2,habebis  quantitatema  b,cjua?0cam.  Erhxcdev 
jnonftratio  fuit  iiiuenta  i Ludouico  Fcmario,et  oftcndic  clarius  ra 
tionemfupradiefarurn  operationum. 

Alia.  DEMONSTftAtiO. 

Ponatur  rurfus,  Cubus  cum  5 rcbiis , aequalis  6"  quadratis  a e i 
Seponatur  e fres,d  e rpqd:difFei*entiad  e ex.  dcmojia' 

ftrationcconfimiliprfitliffarjUt  ^ ^ , re<. 

cubus  ch,  tequeeut*^  rcb’ p:i6^  t ^ 'l- 

inde  inuenta  a’fl:imatione,  fi  ei  - . . ■ ■ i. 

addaturhfTpqdiquxefiijhabebitlircfres  qugfita,necmboc  adi 
damuerba,qiiiadcmonfiTario  cftfinnlispnrmifla?,&:opcratio  eis 
us  in  hacpartCjcft  clarior  in  noftra  dcmonftratione< 

Reg  V tA. 

Regula  igitur  fumpta  ex  hac  denionfh-ationecft,fiminicrus  tcis 
rum  a’qualis  cft,produ(rtO  ex  nuihero  quadratorum  in  fuam  tertia 
am partem, duc  'rpqd;adcuburh,R£ cubicam  difterentix huius, ix! 
numeri arquationis, adde  Tpqd:ubi  cubus  fit  rhinor  numero,aut 
minue,ubi  fit  maior,  8C  cotum  eft  xftiniatio  rei,manifeftumeft  aii* 
tcm,qudd  ubi  cubus  Tpqd:&numcrus,fint  gquaIes,non  addemui 
nec  minuemus, fcd  Tpqd:crit  ipfarci  aftimatio. 

ExcmpIum.Cubus  &:]2rcs,cquantur  (3  quadratis  p:R, tunc  quia 
ducTro  numero  quadratorum,in  2 fui  tertiam  partem, fit  j 2,nuine«t 
rus  rerum, ad  unguem, idcoduca  Tpqdiadcubum, fitS, cuius  di& 
ferentiaanumero  gquatioxusnullaeftjideo  gflimatiomeftarpqd: 
Et  fi  cubus  Si  iarcs,a:quantur^  quadraris  p:9jtwrte-.qUia  cubus 
a:quacurnumcro,abqcicmus  8,cubumTpqd;ex7,reImquituri  cu# 
JUS  cubicam  qua’ efi/jaddoTpqd: quia  cubus Tpqd,eft  minor 
arquationenumcrijfitreiajftimario^.  Etcadcm  ratione, fi  cubus 
puurebuSjjiquctur  6"  quadraris  p:7,deira<fio  7 ab8,cuboTpqd.rc 

linqui^ 
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linquitur  i, cuius  cubicam  quarefli, detrahe  cx2jTpqfJ  • relinqui* 

tur  i,rci  ajftimatio. 

Qiiod  (T  nuitiems  pofitionum , maior  fit  produ<fi:o  cx  numero 
quadratorum  in  fui  partem  terdam^diffefentia  erit  numerus  rerum 
iicinprimademonftratione,&ruisreguh'Sjhuiic  ducm  Tpqd;&  ei 
adde  cubum  Tpqd.&huius  aggregati,  numeri;^  ecquadonis  diffe* 
rcnria,e{1:ilumerus  aequationis  cubi,&[  talium  rerum  differenda  > fi 
nulla  fic,a3fl:imadorei  cftrpqd . Et  fi  humerus  aequationis  eft  mi* 
nor  aggregato,  a:ftimadonem  inueiicant  minue, & fimaior,addc 
TpqdTquod fiet,  eritrei  aeflimado^ExempIum , cubus  SczO  res , a^ 
quantur^quadrads  &24,du(flo6in  inajterdam  parcemfui,fit  12, 
cuius  differemiaaaoj numero  rerUmjefl:  8 , numerusjTCTum , qua? 
cum  cubo  a?qUan£ur  numero , duc  igitur  numerum , rerum , in  i 
Tpj^d.fiti^,addeei8,cubumTpqd.  fit  x4 , differentia  cuius  nulla 
cua24  numero  isquadonis  , igitur  xftimado  rei  eft  fdli* 

ceti^fitrurfuscubus  cum2orebus,£cquales6  quadrads&i^jha* 
bebiraus igitur,  utpriiis, cubum  Sc  8 res,pronumero,ducut  pri* 
us>8  numerum  rerum  pofteriorem  in  2 Tpqcl.fit  i^,addc  cubum 
Tpqd.fit ’4,abi]ce  15,  relinqufnir^jigi  tur  cubus  &:  8 res , aequatur 
^,&rci  a?ffiniado  eft  l,  quod  minue  ex  2 , “^pqd . relinquitur  uera 
aftimatioreiijminuifti  au£cni,quia  15  numerus  acquadonis,eft 
minoraggregacocubi&produd'd,quodcft24,5c'fibcne  animad*  | 
uerris,  eodem  modo  fit  in  prirtiaparte  regula?,  quando  numerus  | 
rerum  a?quahs  eft  produefto  ex  numero  quadratorum  in  fui  par*  | 
temterriam^  Rurfiis.cubuS  cum2orebus,a?qualisfit6^ quadra*  j 
tis  p:55,habebisitaquccuqutri,,ut,  pdus;^&-8;res,a?quales;^3ifferen* 
da?  24  aggregad,  & 55  numeri  scquarionis-iquafeaibus&S  res, 
a?quabuntur  a?ftimado  rei  erit  i, addendum  Tpqd.quia  nume* 

rusa?quarionis  33, eft  maiornumero  aggugato24>quaterei  acftf» 
mado  erit  3. 

Quodfi  numeruspofidonum,mm(3r  fit  producTto  ex  numerO 
quadratprum  in  fui  tertiam  panem, differenda  liihilominus  erit  mi 
merus  rerum  utprius,fed  hae  nort  copulabuntur  cubo, imo  erunt  ei 
f quales, deinde  ducipfum  numerum  remm  poftcriorum,in  '*'pqd, 

Sd  prodUifeu  iunge  numero  □?qdonis,huiuS  aggregad  & cu.  Tpqd, 
differenda  eftnumcrus  aquationis fecimdg, -fi  igitur  difterendanut 
Ia  eft, cubus  a?quabituvrcbus,&h2  quadrata  numeri  rerum  addita 
Tpqd.cft  f ftimado  rei, quod  fi  aggregatum  fit  maius  cubo, erit  diffe 
renda, numerus  qui  cu  rebus  gquat  cubo, inde  habita  aeftimatioiie, 
adde  ci  TpcjdyScfict iicra  a?ftimado,Qiidd  fi  cubus  fucritmaiorag* 
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gregaco, differentia  erit  humerus, qui  clim  tfiibo  «cquatiir  rebits,ini 
dchabitaarflimationc,addeeiTpqd.  quod  confiflrii^ftrei  uera 
arftimatio,  Sc  tam  multiplex  habcda,ut  ih  noftrarcgill4.doau'mus, 
quanquam  quod  ad  regulam  pcrtinctj&haecnoftrafit.ExempluTtt 
igituqCubus  rcSjScquales  fint  6 quadratis  p : 2 , tunc  numerus 

rerum  fccunduseritjjducinafTpqd.fit^^,  adde  ad  2 numciaim  a^s 
quacionis,fit8,cubus  aut^Tpqd.eft8,dififo'cntianuUa,igitur  cu^e 
bus  aequatur  3 rebus, res  igitur  cfi:  1^3,  &:  rei  aSftimatioi  {311^3.  Rur:* 
fu5,aibusp:  ^rcbus,xqualisGt6'  quadratis  p:4, habebimus  ut 
prius , cubum  aequalem  3 rebus , pro  numero  duc  3 numerum  re*  ^ 
rum  pofteriorem  in  2 'Tpqd. fit  6^,  adde  4 numerum  tcquatiohis,  fit 
io,abiicc8>cubum  ^pqd.fiti,jddcndus  rebus, quia  aggregatum 
cft maius cuboTpqd.igitur cubus 3:quatur3  rebus, p;a,&: res  erit 
2,addito  2 Tpqd.fit4,xjera  acftimatio.Iterum,  fiteubusptairebuS} 
a;qualis  5 quadratis  p:5,cruntigitur  6 res  in  pofteriore  gquationc, 
quia  5 numerus  quadratorum,  dudus  in  3,  tertiam  fui  partem, 
producit  27 , duc  igitur  6 numerurn  pofterid^eni  fcruni , 3 < 

Tpqd.  fiti8,addeei  5,fit23,  differmtia cuius  a ntimero  produtfld 
ex  cubq  c Tpqdrcft  4,  &qu{a aggregatum  eft  minus  cubo,  ideo  cui 
bus  & 4, aequabuntur 6^ rebus,  ajuimado  igitur  efta,  ueli^  3 mt 
1 , 8c  ficfta  IV  3 p : I , qua:  eft  m t fi  igitur  his  addas  3 ^^d  < habe» 
bis  acftimariones  qua2fitas3,&;4p:Rz3,&^ip:iV35i>^harum  quali* 
betuerumeft,  quod  cubus  8C21  res,  aequales  funt^  quadratis  &5 
numero. 

Decubo  ^quadratis squalibus  rebus  Cf  numero, 
c A p.  XIX. 

Demonstratio. 

It  etiam  cub.  a b,&!  6 quadrata,  arqtiafia  aO  rebus  p:io6# 
I gratia  exempli, &ponemusbc2, Tpqd.  eritigitutac  res 

p:2,&  eius  cubus,erit cubus  quadrata,&  ures , & 8 

iam  autem  fuppofitucft,  quod  cubus  ab  &!  ^ quadrata, 
fint  tequalia 20  rebus ptxoo.Igitur  ponantur, 10 res  Sczoodoco  cu* 
bi,&  6 quadratorum^  fiet  cubus  a e , arqualis  32  rebus  puoS , a t 
quia  32  res  ab,deficiunta52  rebus  a €,11152  b c,addanturUtri^|^  par^ 
11 32  b c, erunt  igitur  32  res  ptao8,aiqtiales  cubo  p:^4itantum  eniiu 
funt32  bcjabficc  6^4  ab  ufrai^  parte, erit  cubuotequalis  32 rebus  p: 
i44,mdcHiuencaa:ftimatione  abi)cebc>Tp^d*reIinqueturab.! 
Regv  la. 

Rcgulaigitureftjducnumcrumquadratoitmijifi  tertiam  fui  par 
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tem,produ^Iiim  addcniiincrorcnim,&:aggi  cgatum  erit  numerus 
rmunjmdc-duchmicnumtrruminTpqd.o^produdifumcdiHtTcii 
,tiam,ab  aggregato exnultiei'0  aequationis, S^aibo  Tpqd.quafi 
nulla  crt,  habebis  cubum  aequalem  rebus , fi  ucrd  fitprodudtum 
minus  aggregato, dilferentia  eft  numerus,qui  cumrebus,a:c|uatur 
eubo,quod.fiprodu<!ium  fuerit  maius  aggregato^diltFerentia  eft 
numerus  qui  cum  cubo  a:quaturrcbus, inde  habita  eeftimatione, 
^'pqd.refiduum  cfi  cefiimatio  uera,qua:fica. 

Exemplum,  Cubus &^quadrata, aequalia fuiit20rcbus 5(:5(3> 
duc^in  2 tertiam  fui  partem,  fitii  , adde  ad  20  fit  32,  duc  3’  in  z 
1'pqd.  fit64,adid€ad5^numerumscquaubnis  8 cubumxpqd,  fit 
64>difF^5enfiaprodu5i:i  ab  aggregato  nulla  eft, res  Igitur  acquabun 
tur  cubo, quare  deprimendo  quantum  a!quatui'3i,8(^res  eft  32, 

I,  &ueraa:ftunacio  «232  m:2.  Rurfus, cubicis  6(f ^ quadrata,a?qualia 
imt  tb  rcijus  p:ri3,‘duc6in2,utpTius,fit  i2,addead2o,fit32,  nu<  • 
1nerusrerum,ducini ‘fpqd.  fit  (^4,abfice ex  ixo  aggregato  cubi  ■ 
Tpqd.3L  numen'  aequationis , relinquitur  5(<, numerus  qui  cum  32  1 
rebus  aiquatur  cubo, res  igitur  eft  ru2^p:i,mmueTpqd.  relinquis 
turaeftimatioreii^ii-^m:!.  Rurfus, cubus  S£:6quadrata,a*qualia 
fintxo  rcbusp:4i, habebis  igitur  ut prius,in  fecunda  arquatione, 
32res,&:i5numcrum,namdetra(fto4^aggTegato  numeri a-quati^ 
onis  8(I!8  cubiTpqd.  ex  645produ(fto3iinTpqd.  relinquitur  15, 
quiauerd  produaum  eft  maius  aggregato, erit  15  cum  cubo  pqua?:  , 
lisji  rebus, &rescrit^,uclR2i3^  m:jY,uclfi(fta'R’i3-^p:zy,abrjc(;  i 
X 'Tpqd  . habeb^  ffithmationem  ueram3,  ,5iC  duas  fitftas  per  m; 
fcilicct  4f-  0:1^134  > & 4.^  m : 15^  fieut  diximus  in  capitulo  j 

primo 

Decubo aqualiquadiatis  rebus  Enumero, 
c A P.  X3?. 

Demonstratio. 

(R?®g!9^Itit6rum cubus  a CjSequalis^j* quadratis, 5 rebus,  &8S 
(gratiaexcmpli)  &Cponaturb  c Tpqd.fcilicc-ti,rnanifca 
ftumeftigitur,quodcubusac,a’quatur6  quadraris  ab 
d\.i-  ab,&cubis  ab,&;b  c,ha?c  eadem  igitur  aequalia 
funt 6" quadratis  ac,5rebusac,&!88jabiidaturiamci!ibiisbc  coni 
munis,fcilicct8relinquentur,cubusab&6^quadrataab,&:ii  ab,' 
aequalia  6"  quadratis  a 0,5  rebus  a c,p:8o,at  6 quadrata  a c,  fuperant  j 
6 quadrata  ab  in  0 gnomonibus  ab  quadrati, & erunt . 4 ! 

, minus. 
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minus  6'qiuHirHni.bc,qux  runt24,igitur^quadraraa  res 

a e, 5: 5 (>,xqii.a!iafunc  cubo  a b , ^ quadratis  ab » & urebus  a b, 
abiicianiui' igitur  6 qiiadrataab, communia, idinqitentur  res 

ac,p:  5^>,a’quitlcs  cubo  ab,S^i2  ixbusa  bj&^a^resacjfupcrant 
rcsab,in2^  bc.quarein  58,quiabc  eft 2, igitur  addatur  mimerris 
lunncro, erunt  ab  & i44,xquaIiacub.o ab 8([urebusab,abq* 
cianturdenuo  12  res  communes, erunt  17  resp:ii4,a:quales  cubo, 
inde  habita  xrtimadone,addc  ei  b e, 

R E G V L A. 

Regula  igitur  cft,  Duc  namerum  quadratorum  in  tertiam  fui 
parceni,&;pi'oduifrum  adde  numero  rerum, aggregatum  erit  numc 
rus  rerum,  cquulium  aibo,pro  Jiumcro  autem, duc  numcvunirc* 
rum  fecundum  inTpqd.SLproduifcum  adde  numero  gqviationis,  a 
quo  minue  cubum  tpqd.relTduum  eft  numerus , qui  cum  rebus  se# 
quacur  cubo  ,iitde  inuenta  'a:lbmacionc,addc  ciTpqd.&;:  habebis 
iicmm  tclhmationcm. 


C^VAESTid  ' 

Exemplum  in  hac  quacftione. Quidam  dedit  aureos  2728  ad  ca« 
pxit  anni  ut  dicunqfeu  fub  ufurarcdiuiua,  ea  cond!tione,ut  recipe# 
rct  tertio  anno, ex  capitali  & ufura, quantum  eft  dimidium  capitalis 
& dimidium  cius  quod  debuinetin  fine  primi  anni,  & dimidium 
cius  quod  dcbuifictin  fine  fecundi  anni,ubi  rerinui£rctpecunias,& 
uoluilTet  folucre  fub  eadem  ufura-Ponc  igitur  quod  in  capite  pri# 
mi  anni  haberet  1441x3,111  capite  fecundi  anni  habebit  12  quadrata, 
in  capita  tcrcij  anni  habebit  cubum, & hic  erit  xqualis  dimidijs  re# 
liciucirum  anhOrum  fimul  fumpfis,igitur  aibus  erit  xqualis  6 qua# 
dratis  72 rebus  Sc72^,ducigicur  6 numerum  quadracorumin  i, 
tertiam  fui  partem, fitia, adde ad72fit84,numerusrerum,duc  84 
in  2 Tpqd.fit  1^8  j^dde  ad  729.111 897, abijee  8, cubum  Tpqd.fit  889 
igiturcubus  xquatur  84rcbusp,889)^ftimatioigitur  huius  erit 
u:  v;  cubica  444t  p;R2 17  5^2875p:Rt  vxubica  444^,111:1^  i759’8j- 
huic  adde  rTp.habcs  quxfitamxftimationemi^vicubicam  444i: 
pim  i75<?a8^p:i^v: cubica  444-;;:m:  T^i75928-jp: 

2,  cuius  cubus  eft  quantitas  pecuniarum, 
qux  ei  debentur  tertio  anno, inde 
dctraifto  i728>habebis  for# 
tcm,pcr  terminos 


analogoSf 
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De  cubo  dC  numero, squalibus  quadratis  &rebus^ 
c A P.  XXI.  * 

Demonstratio. 

Hltcubtis&iOOjarqtialiaetiam^  quadraris, &34  rebus, 
& fit  <^us  illc  a c^oi.  b c Tpqd.  cuncp  cubus  a c,a;qualis 
fit  cubo  ab  & ^quadraris  ab,5(!  12  rebus  ab, & cubo  b c» 
quieft8>critcubusab,&^  quadrataab,&!iaresab,& 
Io8,*cquaKa  ^quadratis  ac, &:24.  rebus  a c,fcd^  quadrata  ab,  rais 
norafunt  6 quadraris  a c,m  6 gnomonibus  a d e,&24  res  a b,fntno 
res  funt  24  rebus  a c,in  24  b c, quare  cubus  a b,&  quadrata  a b , & 
jaresabj&iogjarquantur^  quadraris  ab,&^ gnomonibusad  e, 
&24rebus  ab,  &485nara  24  bcfunt485igriur  abietfHs  ex  utraejf 
parte  ^ quadraris  ab,&;  12  rebus  ab , Si  48jerit  cubus  ab,&  , ai* 
qualis  ri  gnomonibus  ad  e, 8d  12  rebus  ab,funtautem  6 gnomoa 
nes  ad  e,:4res  ab,p:24,co  quod  qua:libetfuperficierumad,&de, 
eft2res,eo  quddb  dcft2,^S:  quadratum  b c eft4,igitur3^r’cs  ab,&’ 
24, aquantur  cubo  ab  p:^o,abiice  24  ex  utra^  parte, erit  cubus  ab 
p:^^, aqualis  56^  rebus  ab,mde  cognita  ab  addemus  eamb  c,  qua: 
eft  Tpqd.dc:  conflabitur  aftimario. 

Regvla. 

Regula  cft  igitur.Ducnumerum  quadrat  orum  ifi  tertiam  fui  p’ar 
tem,produ(flumadde  numero  rerum  ,&!  conflabitur  numerus  re* 
rum,huncduciriTpqd.&:produ(fri  fume  differentiam  ab  aggrega* 
toexnumero  aquationis, &cuboTpqd‘.qua  fi  nulla  eft,erunt'res 
aquales  cubo.Si  iicrd  produiflum  fueritmaius  aggregata , diffe* 
rentiaefl:numerus,quicumrebus  aquatur  cubo, «fi  aggregatum 
fueritmaius  produexO, differentia  eft  numerus,qui  cum  cubo  gqua 
tur  rebus, indchabitaa*ftimationc>addes  eam '^'p^d.dc conflabitur 
Ueraaftimatio.  Memineris  tamen,  quod  quando  capitulum  fioc 
peruenerit  ad  capitulum  cubi  aqualis  rebus  Sc  nnmero,adddend» 
erit  ucraaftimatio  eius,  & ex  his  qua{idgfuntminor,perm:Tpqd: 
ut  habeas  utram^  afiimationem  capituli  cubi  numeri  aqualis 
rebus  & quadratis, cum  capitulum  aibi  aqualis  rebus  &nuiriero » 
unam  tantum  uerarri  aftimationem  habeat. 

Exemplum, Cubus  & ^4, aqualia  funt  ^quadraris  Sc  a4.rebus, 
duc  ^numerum  rerum  in  2,  tertiam  fvii  partem, fit  12, adde  ad  24 , fit 
5^, numerus  rerum, quem  duc in2Tpqd,fit72, deinde  cubaafitg,- 
addead  6^4, numerum  aquationiSjfitctiamjjjideo  quia  differeiia 
horum  numerorum  nulla  eft,  habebimus  cubu  aqualem  5^  rebus, 
quarequadratum  gquabitur^gjigiturrcs  eft6,cx  capitulo  fimplici 
add€ad2Tpqd.fit8,aiftimatiorci.Rurfus,cubus6t  128, sequetur^ 

qua» 
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quatiratis  24 rebus, duc.tf  iii2,utpriUs , fit  u , adde  ad  ^4 » fit  j6, 
niiiucnis  rcrutn,duc  j^mTpqd.fit/a.djfferehtia  cuius  aij^, 
gato  u8  numeri  asquationis,&:  8,cubiTpqd , eft  ^'4, numerus  ada 
dcndiis aibo,quia  aggregatum ij^jeftmaiusproducflo/a,  tjnarc 
cubus  &:  ^4,asrqualja  enint  5^  rebus , arftimationes  autem  Cunti^Si 
itjjjrtinjquasaddeada  Tpqd^fiuftt  uera2acftimaiiones4,uelRr  55 
p:i.RurIus,fitcubus8d^,«quaIis  6 quadratis&24 rebus, duc, ut 
prius,^m2,tertiam(iu  paitemjfitiajqucmaddeadj^i  numerum 
rerum, fic 5^, numerus  rerum, utprius,ddndcduc^^jin2  Tpqjl; 
fit/i, difFerentiacuiusa  17  aggregatoS,  ctibi  Tpqd^  &^numeii 
a;quaiionis,c(^55 , ideo  quia  ^dmflum  cft  maius  aggregato  ,addes 
mus  55  ad  rcs,&  habebimns  cubum, a:qualcm  rebus  p:55, huius 
igitiirucraicftimatioeftji^i/^pU-Fjfaira  maior mi^ 
nor.ntvu^ia/^mja-^jfeuut  clarius  intelligaSjZjmtRii/-,  adde 
7j-v3H-.-hancxftimarioncm,  &fimiliter,ueram,Tpqd.quxeft2,ha* 
belus  arftimationes  quicfitas, alteram  4^p ; rz  ijj,  reliquam  4fmJ 
RiJ/T'  ■ 

Decubo  rebus  &ndmero,zqUalibus  quadrati^ 

C A P;  X X 11* 
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,,  It  denuo  cubus  a c , cum  4 rebus, & i^numef  d , arquali^ 
quadratis,5ibcfitrpqd,  ut  prius , refoluemus  igitiiil' 
f cubum  a c,qui  «cqualis  cft  cubo  ab,^ quadratis  a b,i2  re 
busab,& cubo  bc,  qui  eft  8 , erit  hoc  totum, cum  4 rcy 
bus  a c,&  16,  arqiialc  6 quadratis  ac,  quare  atm 4res  a c,fini4  res 
ab,p:4bc  & ideop:8  jcrunt  cubus  ab,p:^  quadratis  a b,p:i($  rc# 
bus  a b,p;32,a7qualia  ^ quadratis  a c,^  autem  quadrata  a Ci  azqualia 
runtutdcm6nftracumefi:i6quadratisab,p:i4rebusab,pt24,igi« 
tur  aibus  ab,&  ^ quadrata  ab , & i^res  a b , azqualiafunt,^ 

quadratis  ab, p:24  rebus  ■ab,p:24,abjice  ex  utratp  parce  6 quadrata 
ab,&  i6rcs,&:24,  relinquetur  cubus  ab,p:  8 , aqualis  8, rebus , iI^s 
decognitaab.addceib  CjTpqd.  &fieta  ccognita,  rei a^ftimatio» 
Rurfus,  cubus  &4  res  &!  i , aequentur  6 quadratis , erunt  igitur  6 
quadrata  a CjUtprius, 6 quadrataad,i4  res  ab,diA4.At  cubusa  c, 
cum4rebusac,p:i,a!qualis  efteubo  ab, quadratis  zhySCi^ 
rebus, &:  17, quare abicdis  communibus,  6 q^dratisab,&  i^re;s 
bus  a b,  & 17 , erit  reliquum  reliquo  aequale,  Icilicct  cubus , aequa* 
Iis  8 rebus  p J 7 jinde  cognita  a b , habes  a c,  uc  prius , addendo  b £ 
Tpqd, 
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RegiilaigitLireftjDucnumcrum  quacIratonimin  Ilii  tertiam  par 
temj& a produdo  minue  numerum  rerum, quod  fi  fieri  nequeat, 
cafus  eft  impofsibiliSjin  uera  tcftimationc,refiduum  itac^  erit  nume 
rus  rerum, inde  multiplica  primum  numemni  rerum  in  ‘*'pqd  , Sc 
produdum  adde  numero  gquationis,huius  aggregati  8>^  dupli  cua 
bi  Tpqd.diftcrentiamaccipe,qua^  finullacft,  habes  cubum  a^qua* 
lem rebus  rolLim,fiii  duplum  cubi  Tpqd. maius  cft,difFerctia  eft  niw 
merus  addendus  rebus, fi  duplum  cubi  minits  eft  aggregato,  difFe# 
rentia  cfl;  numerus  addendus  cubo, inde  gftimationi  inuenta:  adde 
Tpnd.ut  habeas  acftimationemueram. 

cxcmplum,cubus&4res  & 8',  tequantur  ^ quadratis, duc  6 in 
2, tertiam  fui  partem, fit  12, abqce4fitnumcrusreriim8>duc  etiam  4 
numerum  rerum, priorem, in  i Tpqd.fit  8, adde  ad  8 ,nuinerum  aa* 
quationis,fit  26, huius  Sc.  dupli  cubi  Tpqd.quod  c(l  etiam  16 , nulla 
eft  different{a,quare  cubus  <cquac8  rebus,&reia:ftimatio  cfti^g, 
cuiaddci  Tpqd.fict  ucraxftimadorci,!^  8 Rurrus,cubLisp:4 
rebus  pnfi’, aequalis  fit  ^quadratis, duco  6"  in2'rpqd.utprius,fit  r2, 
abqce4  numerum  rerum , fit  8,  rerum  numerus,duco  4 numerum 
priorem  rcram,in  2 tpqd.fit  8, adde  ad  Innumerum  lequarioniSjfit 
24, abfice  1(5,  duplum  cubi  Tpqd.relinquinir8,igitur  addemus  8 
cubo, quia  aggregatum  maius  eft  duplo  cubiTpqd.&  fiet  cubus  p: 
ffiqualis  8 rebus , res  igitur  eft  2,uel  r»  5 m:i , quare  addito  2 , Tpqd. 
fiet  uera  tcftimatio  4,uel  ri  5 p:i.Rurrus,cubus  & 4res  & i,  aquen^ 
6 quadratis , eruntque.ut  prius, 8 rcs,&  dticio  «umero  rerum  pri* 
ore, qui  eft  4,in2  Tpqd.fit  8,addito  i,numcro  a2quationis,fit^ , dus 
pium  cubi  Tpqd.efti6,differentiaeft7,&quia  duplum  cubi  maius 
eft  aggregato , erunt  8 res,  7 , tcqualia  cubo, quare  res  ualet  r» 
7^  p;^,uel  in  tcqiiatione  ialfa  , minor  tcftimatio  erit  i m;addc  5 
Tpqd.  cuiuiSjhabebisduasucras  xftimationes,fciIiceti,  &;  ri  /-j 

P-^  . 

Memineris  autem  cius, quod  diximus  in  pra?cedcnti  capitulo, 
tiam  hic, quod  cum  peruencrit  xquatio  ad  cubum  xqualern  rebus 
ta];itum,quiafairaxftimatio  auera  non  diftercin  numero, ideo  pro 
fccundaxftimationc,quianihiladditur,nccp:  necm:  Tpqd.idco 
ipfaTpqd,erita’ftmiatiouera,inutrocp,  utiiica’fijmatio  cubi  &4 
rerum  Sc  8,cqtia]iuni  6 quadratis, erit  Jg  8p--2>ucl  in  prxcedcntf 

te  capitulo,  irftimatio  cubi&^4,xqualium^quadratis  &24  re^* 
biis,eric8  ucdiclumeft,&ctiameft2,Tpqd.rcilicet,&!hoc,quia  om 
nCs  additiones  &!dctradtioncs,  ex  tertia  parte  numeri  quadratorU 
fieri  debent. 

De 
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Decubo  quadratis  numero, squalibus  rt^busi 

CAR  X X I I (. 

Demonstratio 

It^Ham  cubus, 6 (Quadrata, 5(:4,  aqualia 41  rebus , hi 
cubus  ab,  cui  addam  b e Tpqj.crit^  a e albus,  aequalis 
cuboac,^quadratiS,tarebus,8i£d4o^bCubiab6  'quai« 
dratorunl,a4,ponantur4i  res, his  jeqtialcs,erit'cubus 
a e arqualis  55  rebus  a b,&!q, qui  cR  differentia  ciibib  <:,&4  liiifnef 
ri.vquationisprimi,ad  coniplonduin  igitur55  rcsa’c,addantiif  5^ 
i>c, enintqueeubus acpno^^, a‘qualia55 rebus ac,p:4,abi^’lJe4 
i:craqucpartc,eric  cubus p : i02,a?qualis  rebus  fuis,indcac 
injn;'r!oncinucnta,abijccb  cTpqd.  relinquetur  ab  cognita,  &!eff 
res  jpla 

RecjVLA. 

Regulaigitur  eff.  Duc  numerum  quadratorum  in  tertiam  fui 
parccin,producftum  adde  numebo  rerum, fiet  numehjsrerumfecuii 
dus,ab  hoc  minue  quadratum  Tp^dj&  rcfiduum  dudinTpqd.^tB 
tum  produclum  addeiiumcro  a'quationis,&[  conflabitur  numei 
rus, qui  cum  cubomquabitur  rebus  iam  afsignatiSjittd^  ^ ciiis  gfla 
mationibus  minucTpqd.refidua  funt  qutefit^  jcffimaddnCTiiddd 
fufficictunum  exemplum. 

Cubus &!^quadrata&r2,^quantiiT5ircbus  , duc ^ numerum 
quadratorum,ia  J,ruiteru'amparttfm,fitu,addcad3r,fit45,  inimci 
rusrcrum,abhocabi}cc4 quadratum  7pqd.rc1inquctur 
d -e in  1 Tpqd.fit 78,addc ad  12,  numerum  a’quationis,fit :^o , igitur 
cubus  p:*-;o,a'quatur43fcbus,rcsigiturcft5,ucIi^24jm:2-^,abiii 
ccaTp^d.  habebis  ucras  ?cftimationesj,uelRi24-^rri:4-^2A’m  ijs 
anjbabuSjUmim  eft  quod  cubus  ti  (,  cjuadi'ata  & li,  aequantur’  31 
rcbus;Mcmincrfs  igitur  quod  Omnes  horum  cafiduIbruV^-t^rtia 
tiones,habenrui\addcndorempcrucras  &:fi<ffas  aiftifftacidncs^cas 
pitulohimiHquo  rcfoltiuntur  7pqd,& dummodo  iiumenis 
rclinquatur,etig.mid  quod  additur  fit  impurum, illudrci* ' 
licffumeftmucraadtimatioq^oiruntetiamres  ‘ 
foIuiincapitulaaJiaquatuordcnomu 
nationum, utiiquet. 

'•••■  ■ Bt 
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De  m o n s tra t i 0. 

Hlt  igiiur(graiia  exempIAcubus  quadrati, cum  6 qd'  qdra 
ti  ^jtcqualis  ioo,&!  fic  cuiaus  qdrati,corpus  a b c d,  aldtus 
dincm  habens  ab, eritigiturqdracum, quia  latus  cubi  c5 
corporis  ab  cd, quod  fupponitur  cubus  qtladrati,  mani 
feftumefl:  igitur, quod  fupcrficies  ab cd,efl:  qd'qd“j quiaiam  ab 
fupponitur quadratumjfexcuplum  igitur  a bc  dfuperficiei,  cum 
ab  cd  corpore, gqlccft  ioo,cxfuppofito, ponatur  igitur  ab  res,  erit 
igitur  corpus  ab  c d cubus, &!  fupcrficies  a b c d qdratum,  fuppofi** 
tum  eft  aut, quod  corpus  ab  c d,cumfexcupIo  ab  c d fupesfidei , iit 
aequale  loo,  igitur  cimus  ab  quadrata  ab,  aequjdia  funt  lOO, 

quare  cxfuo  capituloa  b cognita, atabifi 
pfima  interrogatione  fuit  qdratui?^, igitur  « 
aeftimatio  ^drati  in  pruna  interrogatione, 
quando  cubus  quadrati, ^ qd‘qd'‘’  g quaii 
turioo, cognita  erit, cum  iit  cadem  aeftimaa 
tioni  rei  in  fecunda  qugftione.At  nos  uolua 
musinprimaquccftionerei  jcfiimationem,  ^ 
resauteeftfempcri^quadrati,igiturr5£  a b 
^ibmationis  inuente  per  fecundam  qugftio 
nem,  eft  rei  scftimatio  in  prima  quacftione, 
ut  proponcbatur.Badcm  ratione, il  pofueri 
nius  cubum  qdrati,&!  6 cubos, gqualcs  loo, 
erit  corpus  ab  c d, cubus  quadrati,&  ab  quadratum, cui  ii  ponatur 
aliqua  fiqserfidcs  ^drata  p.Ut^  cf  g,crit  fexcuplu  corporis  cx 

efinefg, cum  corpore  abe  d,Jcquti1ei.oo,ponauir  modo  corpiis 
efgres,  quia  igitur  ef  eft  Rtab,ex  fuppofito  erit  cubus  e f Rtaibi 
a b, igitur  corpus  ab  c d, quadratum  corporis  cx  efin  e g,poiito  igi 
tur corpore  ab  cd  quadrato , erit  cubus  ef  res,&fexcuplum  cius 
fexres,&iam  feaiplum  cubi  c f,cuni  corpore  ab  c d,gquabatur  loo 
&nonrautanturcorpora,fed manent  cadem,  fexcuplum  cubi 

ef  eft  6 Tts^Sc  corpus  ab  c d quadratum, igitur  quadratum  Sc  6 res, 
ccquanturioo.igiturres eftcognita,fcilicetcubusef,fed  cumef  fit 
latus  cubi  cum  fili  cubi,igiturcfcognitaerif,qug  eft  cubica  aefti* 
niationisniuentx.  AtcumeffitresinpriniaqujEftione,quiaeftR2 
quadrataab,&:ab  ilipponiturquadratum,pofitoabcd,corporc 
cubo  quadrati, igitur  pofito  ab  c d corpore  cubo  quadrati, erit  res 
cf&^nota latus Icilicet  cubicam  acftimationis  inuenta?  per  fecun* 
dam  quxftionem,quam  nolumus. 

Exhocmanifeft«efuntrcgulie  capitulorum  deriuatiuorum  om« 

nium. 


DE  l]$.  X.  sj?. 

Ilium,  ortcndimiis  enim  in  umueriUm^capitiila  i^,prin?}tiua  com^. 
polita, St^fitiichjcc,  ^ ..  ,i- • 

j^nmuin,  Qiiadratum  tcqua1crebus8^numcro.2",re^^U^.^^ 
c]d  ’ ix’ numero.j”,  numerus  aqualis  qd®  Sc  i'ebus.4"’, cubus  '^qua# 
j!sicbus&numero.5'",rcsxqtiales<;ubis&:numcro.  6'", numerus 
tcqualiscubo&rcbus./^j^ubus  sebalis  qd  &:numcrc}.8"'jqd‘  xa 
qualia  cubo  &numero.^'"jnumcrusK€|uaIis  cubo  S^qd'.!©",  cu# 
bus  azqualfs  qd'  rebus  8»C  numero,  xqtialia  cub  o reb^  & nu=* 

mcro.u^jnumcms  a:quah's  cubo  qd'&!  rebus. ij", res  Aquales  cubo 
qd’  & numero.  14", cubus  numerus  f quales  qd’&Crebus.i5"’cub^ 
&res  gquales  qd'  numero.  16^’", cubus  8c  qd' gqualia rebus  &nu^ 
mero.Manifcftiimcd  aut  quod  exilis  2'",5"’,8"',n''',i3'"&!4'",fccun* 
dum  naturam, habent  duas  arllimationcs , ex  toto  ditierfas,  S>C  a di«s 
uerfis  rei>u!i.s  pendentes.  Vnde  duplicatis  his  capitulis  fient  capitu 
iaprimiciua^a  compofica,& quia  15'"  habet  tres  gftimationes,  erunt 
capica24  unicuii^  aut  eorum  debentur  duo  capitujaderiuatiua,ab 
terum  cxnatiu-a quadrati, alterunii:^:qatttr«. cubi, nam  etfi|  deriua* 
lina  fint/nfinita,  in  unoquocp  capitulo , omnia  tameh  reducuntur 
ud  altcriinihoR2duorummodorum,Ipquendo  dehis,  de  quibus 
lotcd  liabcriregula generalis.  Igitur manifefturtielbjipfa  efle  ad 
ungue  48.nt  mea  nihil  refert  denumero  dicere  ,nl6do  fcias , quod 
omnia  piimitiua, habet  duo  deriuatiua  diuerfi  generis, & quod  ca^ 
pitulaprimitiua  copofia,  ad  minus  reducinequeut  qu^i  18, igitur 
cotratfto  numeroiquantumuis  erunt  deriuatiua  falteni  51? , na  capi* 
tula  rerum  cqlium  numero  S(fcubo,&  qdratorum  gqlium  cuboSd 
numcro,ueccirar]ofuntdupIicata,manifcfiucfl:  cm,quantiiunagfti 
macio  ab  alia  dildcrac.  Oblato  igic  capitulo,cxtribus  autqtuor  de 
nominationibus,fi  non  ad  fit  numerus, primo oes  denominatios 
nes  perminore  deprime, ita  ut  minorin  nunieni  euadat, deinde  ac 
cipcinfcriorcm denominationem,  8(iuideficonftatcapituiuril,ex 
eribus  denominationibus,an  minor  fit  radix  maioris  quadrata  uel 
cubica,uel  quod  radix  minoris  quadrata, fit  cubica  maioris,  ainc 
quxrcs  xftimatibnemin  confimili  capimlo  ex  i^, deinde  cius  xfti* 
mationis,accipc  talem  radicem, qualis  cftdcnomihario  minor,  CD#i 
parata  admiiiorcm, una  unius  ordinis  ad  reliquam, &ad  fiiaTitai* 
rcm.Dilpofui  dcriuariua  oIa,iii  diredo  fuorum  primitipqi^,  in  ca* 
pitulo  2 \ etiam  conflantia  ex  quacuor  dcnomiriadpnibus , iri  quis 
bus  fi  bene  aducrtcris,fempcr  minor  dcnominatio,id  eft,  inferior 
pofinumerunijcH;  radix  quadrata  unius,  cubica  alterius,  des 
jiominationis  ciufdcm  capituli.  Exemplum . Igitur  fi  qiils  dicat, 
Qiiad'qd''p:2  quadraris, a-quannir  io>uidesquod  cius  primis  ■ 
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tmumcftquad'&:res,a:‘qualia  numero, quareigitur  gftimationcni 
quadrati  p:  2 rebus, xqualis  io,&  eftRz  ii  quia  res  cfti^  qua# 

drata  quadrati, dic  quod  aftimafio  cftl^  m:i. 

im,  qd',p:2cu',xquatur  io,eius  primititium  cft etiam  qiiatfp: 
rebus, «qualia  numero, cum  igitur  qd'  & 2 res,a:quantur  io,3cftima 
tio  rei  eft  5^  n 111:1, cum  igiturres  fitRt  cubica  cubi, minor  fcilicec  de« 
nominatio  minoris,aica:ftimatioqu3cfitai^v:cub'i?:nni:i. 

„ Quad‘" relati  primi, &:2 rei' prima  «quanturio,uides  quddrela# 

‘ tum  eft  Ri  quadrata, quadrati  relati  primi, dic  igitur  hoc  efle  deriua# 
tiuum  ex  genere  quadraci,fi  igitur  qd  Si.  2 res,a:quantur  i o,a;ftimafl 
tio  eft Rtiimn, igitur cumres  ficRt  relatarelati, dices  quddseftima# 
tio  qu3efita,eft  Rtrelata  v:Rt  1 1 mti. 

4»  Cubus  quadrati  p:5qdqdratis,a:qualiseft2o,tUncuideg, quod 
cius  primitiuum  cft  cubus  oC  quadrata , «qualia  numero , cUm  igi# 
tur  cubus  8<r3qdraca,«quantur  2o,«ftimadorei  eft  2, 8c  quia  qua;» 
dratum  eft  radix  quadrata, ^d'quadrati, ideo  aeftimatio  rei  eritRi  2. 

Cubus  quadrati p:^  qd' quadratis,p:  10, aequatur  15  quadratis,  ui 
5»'‘  des  quod  eius  primitiUum  in  tabula,  uel  ex  ratione  didla,  eft  cubus 
&quadrata  &nuniems,£equaliarebus,ideo  qu«re  arftimationetrt 
cubi  & 3 tjd'&  lO, «qualium  15  rebug,qu«eft2,& quiares  cftradiii 
quadrata, quadrati, ideo  dices  quod  «ftimatio  erit  Rt  2. 

Cubus  cubi  &:  3 cu' quadrata, & 10 , «quantur  15  cubis,  dices  U£ 
‘ prius,primitiuum  eflecuburti  & quadrata  Si  numerum,  «qualia 
rcbus.igiturflcubus&'3quadratd&:io,«quahturi5  rebus, res  eft 
i, Si  quiares  eft  Rt  cubica  cubi, ideo  dicemus  quod  «ftimatio  eritR: 
cubica2,&  quialprlmidfiliffl  habet  duas  «ftimationes,ut  notum 
eft, totidem  etiam  habebit  deriuatiuum,6eutriuf<^  Ri  cubicain  hoO 
excmploSe  quadrata  in  pr«cedenti,fatisfacict,&hoccft  genera;! 
le  omnibus  deriuat{uis,ut  habeant  totidem  «ftimationcs,quot  fua 
primidua. 

Sit  edam  cubus  cubi  «qualis  3 cubis  quadrati&i^,  tufiC  quia 
duiflaRt  cubi  q''qu«  cft  cubus, in  Cubum  quadrati,fit  cubus  cubi, 
ideo  res  erit  in  capitulo  deriuatiUo  generali,  Si  eius  primitiuum  c# 
rit, cubus  «qualis  quadratis  &rlUmero,fi  igitur  cubus  gqualisfitj 
quadradsp:i6’,«ftimatiorei crit4,  quia  igitur  qxiadratUm  minor 
denominatio  in  fecunda  «quatione,eft  cub.cubi  quadrati , ideo 
dico,quddrumendaeritRtcub.4,pro«ftimationc.Etitadealrjs. 

Ec  ffmiliter  dices,  decubo  atbi  & cubo,nampoteftrcferriad 
rem  Si  cubum, ut  enim  res  eft  Rt  Cubica  cubffic  cubus  eft  Ri  cu ; ciib 
cubi . Poteft  &referri  ad  quadratum,cubum  quadrati, nani  ex  u# 
traquein  ftiam  radicem,  producitur  compar  dcnoiiiinano,nam  cx 

quadrato 
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quadrato  mmn,fic  cubtta^&exWqliJl^«;t^Me^kdmjHt«ulius'c^ 
bijfcd  prior  modus  eftfadlibr,  • aivriiarijii  . ■'-!* 

DecapkulisimperfeAfs&rpcciaiib^;. c A’K!‘ai;^i  •:! 

■ Bgulxhaz  dicuntur  gencrakSj&hocduabliSL^catH^s; 

prima, quia:modus  infegjeneralis  eftjquani^repugrirt 
naturg  pRimationis,  oit  Ut  uaiuedalisiuelut-  0 iquis  dicata 
omnis  numenn  proda&tts<d(  aliquo  in^edii^o,  qdrai« 
tus  cft.reguIaeftgeneralMjnectam€fcquiqtjuod^rfliahct?e:oulani 
cognofcam  omneranumerum  quadratUmjquia-n&l^tiognofce.'  .> 
rc  omnem  numerum, qui  ex  alio  in  fedutftb-produdturJDiritur  S^ 
generalis  regula, qa  exhaurit  gftimationis  genus  umuerlum,  quarw 
quam  aeftimacio  non.exhauriat  regula, particulares  thfuncregular^ 
quia  no  omnem  propoGtam  queftioneper  illas  folu^epoflumus» 
Cum  igitur  cubus  sequalis  cft  rebus.SinumcrOjSii  exnumerores 
rum  feceris  duas  partcs,ex  quarum  una  in  alterius  radicem,fiaTuiu* 
merus  $quaQionis,tuncqdde  quarti  paqtriiieiu^  pKtfris^cuius.ru 
menda  mit  mdtxaltc&paitii^&a^oi^gli^^^^ddcca^d^d^ 
tis,cuius.?,lTumpfiftiradicem,efta!mmfltioifdi.^G-T.:n’ 

ExempUim.Cqbus.aTqualisGcaote  i.cubi  ^qii8;^dvtieb.us  p:3i 
bus &33,tunc,ex  I^ini?i4,-fit3t,igiturr 
addoiquartampartem4,adi<?,fiti7;r  -r 

cuiusR'p;i,dimidiont4>eftrcia:fHmaciOjquarere$efti?i7p:xj  r 
Cumfuerit cubus  ajqujjis rebus  & numero, Simiicrieris  diios 
num^-os, producentes  nuynerum  a^quationisi  quoriim  unus 
aggregati,  cx  altero  & numero  rerum, ille  qui  eft  nzjcft  rei  f ftimatio, 
Siiialie  numerus  cft  radix  numeri  rerum  Si  partis  producentiSj.  * 
numerum  igiturfi  Gt  res  du<fla  in  quadratum  producit  cubum, & 
du^  in  numerum  rerum  producitrcs^Si-iiialjamTpaitmi  fx  fwp* 
poQco  numerum^qre  cubtUs.^qualis  eritrebus. illis  cuntiiumeran 
Exemplum, Cubus  aequatur  .24^:54^1  cubui 
rebus  8iiunt'duo numeri, producentes»  ■ r^-T4>4^32  -H 

24,quirunt4S^4iyquor5^eftR2aggres-' , . ;3^.'  '•  • >.  ..,i 

gati,ex32numefcwerttm,.&;4alio  pro»' • • 6 ••{ 

ducente, nam ^'.efti^j^iigjtuf^cftreixliimatio.  . ; ;;h,  r.fmd 

Cum  fuerit  cubua'»qualisfebuS.'6i  numd'0,8ieXinHWidf®^^ 
^•um  feceris  duas  partes^-^^quarummtsai^an.alteiiaujl 

tuo,Gatdiiiudiuranumcri.aequatiOEiis^radiceaiil»wft|J>i^rjtiiun^c^ 
rituuniiundfeac,rci  «eftimationem*  JMam  cuavig^egatum^uborf 
j cmSi  duorum  parallclipedoriinxrhujtuoiuifcnabe^ad  r^qu^ 
quacuor  parallelipeda  ut  aggregatum  iquadmorum  ad  duplum 
produtfli  uuius  in  alterum;.  Etiam  cxfiippoGt.nj.  ill^parrium  nu< 
meri  rerum  quinumerws  eftgqualiaaggtegato  quadratorum, pro» 
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ducant  ^ ipfaquadraumucuo  dimidiumnumeri , hirigicitrprcu 

ducent  numerum, ergo  aggregatum  illarurh  j?2  eft  res;-.  • 

Exemplum,- Cubus  scqtieuu; lO  tebus,  cub’  f qU»  lo rcb’ p;^^. 
p:24,&ex  wfiuht  duae  partes, 9 &i,cx.  5; — it 

quarum npswa.unius  iaRtalterius  n : - 3^^-^ 

oplicadoinc; fiunt 9 &5.quiiun(fli  faciunt 
I2,dim!diuin24,igiturradicesp&i,qua5  • • 
ivint58Ciiun(n:f,conftituunt4,reiajftimationem.  ’ 
i.’.  Cum  fiieric  cubus  aqualis  rebus  & numero, 8^  ex  numero  reruift 
feceris  trespartes  in  cadem^roportionej ex  quarum  duefiu  medias 
in  aggregatum radicum  primae  d>C  tertia:  fiat  numerus  ^quatiod 
nis,Kuex  tertiain  i^prim»,&  primaiin tertiae, quodidem  eft, 
func  tale  aggregatu  didarum  i-adicum,eftrci  aftimatio.Quiapro* 
portio  qua^acorum  pardum  cum  fupri-fide  media  ad-mediam  fu« 
perfictem  eft  ficut  aggregari  cuborum  cum  quatuor  parallelipedis 
ad  duo  reliquaparallelipedat&illaduoquadrata  hs^et  ftipcrficie 
in  media qjpottione, igitur  diuifo  cubo  iuxta rationem  bafis  latere 
qdratorum, fi  producant  numerum  muicemmutUcvdu<ftafeu  me» 
4ia  fit  pdsficiesrn.rqex  re-irt  reliquas  tres  partes  bafis, fient  fex  cors 
pora  refidua  cubi:ei'go  cubus  ille  eft  azqualisrebus  Enumero. 

Exernplum.Cubus aequaturi^ rebus, f cub^pqlist^ reb5’p : jO 
ptjOj&exi^.fiunttrespurtesanalogg,^,  ; 4“^ — ^ 

^,4,ex  quarum  {^uda,qaa2  eft  ^in  5 ags  X 

gregatum  radicumprimg  &;terfise,fit  jts-, 
jdeo5  aggregatura  di  cu|:cft'rei  ^ftimatiov- 
Gunrmerjtdab^^^iis^vdj^&numei^- 
j&inuencris  duos-mnneroSjquoru  aggwgarruVdu^ift  -pdiKftuni 
imius  in  alteru,ipducatilerri3partenumeri«qrionis:-&qdrataiUoa 
ru  f qlia  fuerint  aggregato  ex  numero  reru,8(:  pdutfto  unius  in  altes 
fUjtuc  aggregatu  illo ru  numeroru,  eft  rei  jeftimario, 

Hxcm.eft  conuerfa  generalis  regulae. Quia.n.a  e ca 
^drato  diftcr<ntiae  eft  ae^lc  numero  rerudgft  p de* 
monftrataiirlibro  de pporrionibus  torideres  aE^ 
bunf  cubis  ab  &.bcvibiids-criam  eft  demonftratu 
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Ble  duduf  a c in  a-e  prius  aucfupponif  g cjle  terrig  paitfrtumeri,ergd' 
&hoic&triplutriplcriglfa-c  cub’  ajqtur numero  reb?ppofitis, 
• ExempIumvGubusaeqtuf/  rebuspj  cuVscqlisjrefa^p:^^ 
•jOj&^&adutfiiiiniicem.pducunt^jq.  • • 9 ■■■-y-  - ■ 

dueftus ili ^iaggregatUjpducit^^o; tertia  4_  — 7^.^ 

paltcm9o,diftcrentiauerdi3,t^gregari--  5 

^iJratoru,id)ipft>^iprod»«o  unipsui  ■ ' 


DB  AiifTHMStifiA  tlB.  X, 

dlrrtii,pB7,hiimmisreri^i<3co5>aggregat5iI!om,eft’t-eig(l{mjiiao. 

Cum  fiteritcub^ai^isircb^&nitmcroj&muchWs 
ru.s  cubicuSjCUius  Citbica,du£J:am  numerurcrum^^dti^f ’^gr^ 
gatuexitumcro  cubito  inuehto,&inamerd  gqti6nis,Tf»iHora'difi 
icrcnti^ituncrcsp:ead?Ri cubica, m'tc6munis  dniitoi  cubi,p.‘  diii 
dcnumdro  cubico, &nurtierircr5cS  humero  ag^egato,ex 
ro  g^ti6nis,&  numrtd  ctibo,ucI  ftsrfURt  dibica  cad?,erit  cSnuih!^ 
diai'for>cubim:nunicro  cub.inueto,&itUmerireilJmvA'iferSrianu<i 


meri  xqrionis,  &numcri  cubiiriueti,  mdcperuCTiiei  ifdrci 
Exemplum.  Cubus  aequatur  i^rebusp:2i,tunc  quia(rich^rt<!r‘ 
addito  ^7  numero  cubo, ad  zific48, qui  lcub’a:qlis  i^rcbus  pttii 


producitur  cx  5 1?»  cubica  37  In  16"  numes 
ruin  rcru,  ideo  dico , quod  res  p i 3 , erit 
comunis  dimfor,addito27  iitri<5  parti, 
fcilicct  cubo  6ci6’rebusp:3i,indefacn:a 
diuiimne, habebis  qdratuiii  febUs 


1 

48 

irespt3 
cub’p:i7  I i^resp:4S' 


JL 


pj^jgqualia  itf,qoarfLq^atuiii  j ^'tur^febus  p^,&^ 
p:i-^,btfimiliter,fidicamus,  eiibus  «quat4  rebus  pjij, hic  abic^lbf! 

15  ex 27  numero  cubo, diffefentla qua:  cft  it,cofttioet4,  nuind‘Uh!ii 
rcrum,in  3,radice  <:ubica27,ideo  dito,quod  abie<So  tonimurt»  ^f'4 
ex  urra9parte,fict  cubus  mrf7,gcjiia[lia  cubu^a:^s4reb5'ptP5' 
4rcbusm:i2,mdedmifisanil>0'bu8per  i-j-  - 

rem  m:3  , communem  diuiforcnijTid'  ~i2~^  " ’ 

qiiad.p:3icbusp:^,aequklc4,quar^  aCf<  iresprj  ' ' 

quacionullafcqucturjquamiiispeiiica»  cubiiSm;27  l4reSfTi;  ii 
heris  ad  moduni  tcquandijin  detradlio# 
nc,ni(iforiitanaliquandoperm:fyhcertt'm.  - 

Cum  fuerit  cubus  tdqUahs  i^ebfls^&fiuftlttoj&ifx  ilumefO  Tcru  71? 
aufeKtiir|^^quadratirei5&hcre^i’diri'afddatur,autfriinuatuf,exdiroj 
dio  rei,  aggregatum- du(fhjm  in  quadratam  rcfidui jSc  rcfidnuftf  dei 
(flummqitadratuni-^gfegatijprbdutUnchnmcrum  aequationis*  . 

Exemplum.  Cubus  aequatur  14  jcubus  aeqlis  14  rebusp;:S 
i'ebusp:8,&rcixftimatfo  eft4,  cuius  rcs4qUadrafunl  ^ 

quadratiimefti^huius^funtujabfi  I j^drati 
ceexi4numcrorcriim{jtircfidTlu?ni  j xprhta^-?;;: 

Cuius  fadiccihaddei&mmuebt2',  diD«’j=  a'fn;hta'>h;i?:-B^n^^^ 
midii2i'4,aeftirriaciOhisreifiunt2p:Bf  I ' • ^ 

2,&‘im:Rt2,dicoigiturquodex  uno  j up.,- -■ii  .:u:7b 
in  quadratum  alterius  mutuo  fiunt  § fcilkdfiumcrus  aequatioilis. 

Cum  foerit  cubus  aqualis  rebUs  ^ numero  3-&  diuiferis  dip  i*, 
midiuiu  numeri  aiqaatiOnis  , pef  Tei  afthnationem  , addiderise' 
qucpiouentumnumero  rcruftij&ab  aggregato  detraxeris  ^ qua< 

Mm  j drati 


./  HIER  O N y Ma  c AR  0 A NI' . 
dratil»ip{^us  rci,R2  jc/idui,addua&  de;ra<^,a  dimidio  g,ftin^%ti(Onis, 
oftcndit  partes, ex  quarum, dp^unius  in  quadratum  aRerius  mtis 
tHd,producirut  ^midiuni numeri  aftiip^poni^  . . , 

Rxemplu^ , . . Cubus  xquaiur  J4re^^^:8,&.a^fl:imario.eft  4, 
^ulde4 dip^Utti 8, pcr4,,®ftimatipnem,p:¥it  i,adde adi4  fit  15 , 
§bjjseia,qui  fpnt  quadrati  scftimationis,reynquitur  5,cuius  yadis 
c<  adde  ac  minue, cx  z dimidio.gftimappnisjhabgbis  2 p;  2 m; 


jcubus  gqlis  z4xebus,p:g 
^4—4 

,5  „12^  5 


R^,ex  quorum  dudu  unius, in  quadra 
nim  altius  mutud,Bt4  dimidippi.nu 
meri  aquationis, ..  ,•  .,-j;  J-i.vi  -jiM,-. 

*,  , Cumfoerfntfcsxqualeacubo&au '.  j. ,2m;Ri5 
iTUfrOj&inucneris  numerum,  qui  du«  7;n^?^,48  7 p'*?248 
^bpinRjagg^€gati,exipfo,&  nunierp  ^ ! ’ 

femm,prpdpcaf  numeru  aequationis,  -i  ■.,*.>  -.i  f.-  ,,i, 

jbltiMia  eius  Fp, addita,  uel-dctrada  radiri  diffetentne  numerf 


wquahoniSjSi!  |-euifdem  aggregari, conftituit  rei  arftimationem, 
.Exmplum.  Cubus  p:ua,quamr  ,cubus-&ua=qto34rcb' 
547:ebus,  tunc  quia  addendo  2 ad  34,  ! ■ 

produAum  exipfot, in^i^t  5^®ggre# 
gari  2,&!34  eft  cft  12  numerus  a;quariP« 
ms  yideo  dico , quod  fi  ad  3 dimidium 
radids  36  addaturuei  minuat  1^7  di£? 
ferentia;  34  numeri  rerum  Sii-/., 
cft|-qdrari^,feutalesaggregari»quod  . ^ 
coiifurgct reia:giinatip,3p;j»7vH*^3»miR57y}-nK  • 
dumfuoihtrcs 

numerum  exnumero  9Eq,uaripms,iia.qu^?^U^adirter€nrijc,dui< 
, : dainnumerum  rerum, producat  num^m  detraAum,tunc  res  mj 
cubica  diilerenria:, erit  communis  diuifor,  fa(5la  detractione,  & 
bac  regula  fimilis  efi  fcxta:,ficatpra;ccdens  (««mndx. 


2 

"■3+  ' . : ; } ■ . 
' ^7'  ' , 

7 


Ejanplum:.  iites  squsilWculjQ  . .|c«!>us  Si2i  arulis  ij  teb’ 
&M^detra^lo48;, relinquitur je7, cuius  .j  ■ 48 

lU  cubica  3,4tt(^<ni6^num^Pm.m!rer5,.  57 5, 

producit48,2gimrd€tra^pi48.,ex.u-  , .48 

tra9 parte, fient  cubus  m;27,  8Ci4  res  resm:3 ; 

m:4€,inde.diuiror  communis  erit  res  . ; eub’  m:27  li6resm:4g 
m:3>&prouenierit quadratum  &3  rcs&!^,a:qualiai9;quarc.qua^ 
draium  8C3  rcs,arquabimtur7,  SCtei  gftimatio  erit,l^9-^m:i-^* 
Cum  ftierint  res  xquales  cubo  &!  numero  , Sc  ex  numero  TSf 
riinifeceris.tres  partes  proportionaIcs,ex  ejuamm  fecunda,  du^a 
m differentiam  radicum  primx  3dtcrri»;feu  ex  du^ii prima;  jftl? 
*teiri«e,3(:  tertix  in  Rtprimx,  differenda  ^qjialis  foerit  tertix  parti 
< ' numeri 


DE  ARlf^HMfeTICA  LIB.  3^. 

mimcri  ar^]uationis,cm  diffdrcntiaillarum  radiaimrei 

cft  limilis  4.  , ' 

Exemplum,  i^tes arqualcs funteubo  &i8,cumirxi^fa(^*  fiia 
ennttfcsparWsprdpcJrtionaIcs4;^,9>exquarum  med/ad  ducfla 

[cub’  Sc  18  acqies  19  rcb? 
9 ^ 4 

5 _L  " . 

g — —-3  — 18 


in  differentiam  radfcum  9 & 4>  eft 
i,fiat  6”, tertia  pars  18  numeri  ajquario:^ 
niSjidco  dicd  quod  i difftrcritia  talitim 
radicum  eft  rd  scftimario. 

Cumftierfntres  gqualcs  cubd  &:  niijJ 
mcro,&  citni  i?z  cubica  numeri  aequationis  ,diuircris  niimerum  rc«:  ' 
runl,&dceQquodcxic,feceris  duas  partes,  ex  quarudiuftu  unius 
in  quadratum  alterius, fiat  numdiis  «equationis, tunc  quantitas 
portionaliSjinterr^»  cubicam  numeri  a!quationis,&pattcm,quadu 
ds  in  qdratum  alterius, Ut  fiat  aquationis  numcrus,cft  rei  gftimatio 


18  res  aeqles  cubo  p:  § 
.^4 


Exemplum,  ig  res  aequantur  cubo 
p:8,  diuifio  18  pera  r: aibam  8,exit9,  cx 
quo  fiunt  duae  partes  § Afi,ex  quarum 
una  qua:  cft  8 , in  quadratum  alterius 
qd  eft ijfitS,  numerus ajquacionis,ideO  | S 

4 dumerusmcdiusprdportioncinter8> 
partem 5>,quam  duxiftiin quadratum  1, alterius  partis, cuba 
8 numeri  tcquationls, eft  rei  a^ftlmario. 

Cumfuericcubus  Sc  numerus  aequalis  rebus,  & ex  tdtia  parte  ij 
numeri  rerum, feceris  diias  partes,  qua:  dutftac  in  fuas  radices,  pro« 
ducant  duos  numeros, qui iuluffi,  a’qualcs  fint  dimidio  numeri  xa 
quationis,  aggregatum  Illarum  radicum, cft  rei  tcftimatio,&ieft  fii 
milis  tertia' reguLv. 

Exemplum . ij  res . sequantur  cvw  U „5  xquales  cubo  p ; iS 
bo  & 18, capio  ^,terh'ampartem  15, ex  ’ 
quo  facio  duas  partes, 4 8c  i,qua:  dti:* 
fta:  in  fuas  radices, 2 & i,pfdducuilt  8 
&;i,quorum  aggregatum  9, eft  dimis*  |- 
dium  i8  numeri  a:quarionis,idco  di#  |_ 
co, quod  3, aggregatum  talium  radicum, eft  rei  xftimario.  Et  fani, 
fcis,criam  cxrcgula  generali, quod  quosiens  ex  numero  ref^uni  pof 
fune  fieri  dux  partcs,quariini  una  duiffairi  altdiiis  radictm,  prodit 
caturnumcnisa’quationis,qtlddtalisn:cft  feiaffh'fiiatio,&:  quod 
hocpotefteftc  duobus  modis, 81^  quomodo  cadatiriBiriomio  oel 
recifo&!integris,idcoquainuis  cffcntfimiles  primxregulx,quia 
tamen  ex  capitulo  generali, quafi  uiolaiter  in  eam  rapimur, faris  fti 
erit  admoiiuiffc  hic. 

Cum 
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|i 4 


— rcs5 
-9 9. 


HIER.QN.YMl  C 

Cum  fuerit  numerus  a:qualis  cubo  SC  quadratis, Scfciuei  is  ex 
numero  quadratorum  facere  duas  parteSjCx  quarum  du<flu  unius 
in  quadratum  alceriup^, fiat  numerus  gquatioius,tLinc  duces  partem 
qua:  noiiiiife  ducitur,  in  aggregatum  eius  quae  in  fe  ducitur,  8c 
quartx  partis  cius,quacnon  in  fe  ducitur , produ«fl:ii^,detradc»  dis 
midi(3paftis,qu:Bnoninfeducitur,eftreiccftimatio.  , 

Ex(ffnpium.Cubus  Si  lO  quadra  Si  20  qdarta  aeqlia  7 2 

ta,equantiir72,cx2ofitmtduppars  1 2 .18 

tcs,i8,&  2,  &Gxuna  in  quadratum  ^ 
alterius  fit  7^,  nam  eXi8  ni4fit  72, 
dico,  quod  fi  i8,duCatm6^aggres 
gatue^i^rejtqui  parte, & 4Y,quars 
taparce  ipfiusi8,fictii7 , cuius  .. . 
detrajftOj^,dimi,dio.i8,oftendit  ^ftimationem  rei  1^1,17  m:^. 
jji  yCS^-fuerintquadrataarquaiiacubo &:numcro,&imieiteris.pu 
mcrjrnnon minorem  quartapartenumeri quadratorum, ncc  ma*. 
ioreai  tcj  tia  parte, cum  quo  diuifo  numero  acquarionis , proueniet 
numerus  quadratus, cuius  radicis  dimidium  additum  numero  qua 
dratorum, faciat  quadruplum  ipfius  diuiforis,  tuncteltimatio  rei 
eft  duplum  numeri  diuiforis,  p:uel  m:radice  produ(fti,ex  quadrus 
pio  diuiforiSjiudifferentiam  numeri  reri 
Exemplum.  Cubus  p:48  aquatur 
10  quadratis , tunc  quia  3, qui  non  efi: 
miiior,qu,artapai-tcio  numeri  quadra 
torum,nec.eius  iertiaparte  maior,  dis  . 
uiden,s A^gproducii  i4,qiiusmedi(ft^s,  . 
radicisqua:  cft2,  addita  adio  numes 
rum  quadratorum,  conftituic  u , quas 
druplum  diuiforis  3, ideo  dico, quod  fi'  duplo  diuiforis  quod  eft,  (f, 
addatur ucl  detrahatur Riproducfli, ex  iz  quadruplo  3 diuiforis , in 
i,diffcrcntiam  10  nlimeri  rerum,&^, tripli  3, diuiforis, & efl  tale  prd 
du(fi:um  etiam  i2,quod  conftitiiemus  utram cp  a:fl;imationem,  6pJ 
iti2,ueIiSm:R:r2, 

Et  rcias,qudd  per  capitula  cognofcirnturregulae  Si  qua:ftiones 
• fuper  his  fprmata  cum  facilitatc,qiia:  alias  uix  foluerent,  ipfseuero 
rcgulscfumpta:  funt  ex  dcmonftrationibus  capituli  fcxti,&  ego  no 
appofuieas,quiajntclligenti  noftros  librosfuper  Euclidem , funt 
perfe  manifefta:,  &non  intelligcns non  curabit  illas  necquscret,- 
quoniam  non  funt  ei  neceiTaria:. 

1*1  'Operscprecium  fueritnuncpf):endere,quQdhpregula:nonpoG’ 
funtefle generales, relpcifliu  a:fl:imatioms,&  modus  in  uno  fuffidet 
.4.H  ad 


t,&:tripliipfius  diuiforis, 
ioquad.a:ql.cubo  Si  48 

3-”' 
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DE  ARITHMETICA  LIB;  5C.  ^ 

a J ortrndcndum  m reliquis  capitulis.Capiamus  igitur  capi tulii.p* 
ximius,^  de  quo  magis  poflet  hoc  credi, propter  multiplicem  a?fti 
mationcm,&!fitcubusp:nuinero,a:qualis7  qiiadratis,&^iitz^nu# 
merus  pofituSjid  cfl:  numerus, qui  primo  cognofeiturin  fexto  capi 
tulo, regula  fecunda, erit  igitur  ex  illarcgula,rei  a;(tijnat!o,T<i  i^p : 
a j, quare  ^Y,quarcrci]duumad  numerum  quadratorum  cft-“,qua^ 
reexdemonftrationc  pofitain  initio  tereq  libri, productum  6|*,iii 
quadratumy, eft numerus fracfluSjA^ cft^,  & ccontri,dudlo  j in 
quadratum  6’-^,fitfra(51:us  numerus  etiam,  rciliccti4|f,quarc  pofi# 
to  numero  quadratorum  integro,  &a:ftimat{onefra(fHs  numeiis 
cofticuta,  numerus  u*quationis,quieftfupcratio  partium, que  funt 
ratioiialcs.quadracorum  ad  cubu, nunquam  poterit,  efie  numerus 
integer, fed  talis  aiquadonis  numerus  producitur  exunaparte  nu* 
meri  rerum, in  alterius  quadratum . Hoc  oftcnfo , capio  cubum  SC 
numerum  a?qualcs  7 quadratistmanifeftumeft  autem  cx  demon* 
ftratisin  feptimo  fuper  Euclidem, &cx  regulis  fexti.Iibri,deducen* 
do  numerum  ad  quadratilm  & cubum,  quod  maxima  prodtidlio 
pardum  7 inquadratumalterius,eft5o^,igimrpoteritdiuidi7, 
ut  producat  numeros  intcgros,permuldpIicadoncm  unius  partis 
in  quadratum  alterius, abi  ufi^ad^cJj&inoninfradoSjexdcmon* 
ir  atis  igitur  in  integros , at  in  integrisnon  poteft  fieri  nifi  uiplex 
. • l!  iiio,ii  c patet  in  figura, nec  produci  7 

•,  us  quam  6^,  20,5^,48)30, igitur  refi*  i 6^, 

dui  43  numeri, nullo  modo  per  gc*  2 5,  50  10^ 

nus huius  pfiimadonis  exhauriri  po*  3 4,  48,  5^, 

terunt,  fpccialis  igitur  cft,  ac  ualde  etiam  fpccialis,  nec  tamen  cre* 
das,qu6d in alqs  capitulis, mimcruspro  Binomfi  autrecili  altera 
paftenon  pofsitinfcruirc,utf2cpius  in  exemplis  docuimus. 

Cum  fuerit  cubus  acnumerus  aiquahs  rebus, & ex  i?  numeri  re#'  *7* 
rum  feceris  duas  partes, ex  quarum  dudhiprinia?  in  duplum  qua* 
dradfcaindccj&fccundxinquadrarumprimgjfiatnumcrus  equa* 
tionis,tuncfecundapars  erit  rei  arfiimado.' 

ExempIum.Cubus8(!48,5:quantur  cubus  &48  jqlis25  rebus 

S5rehiis,tuncquiaex5,&f25,fiuncpar*  2 3 5 

tes'3 &2,cx  quarum  dudlu2  in  18  du*  4 18 

pium  quadrati  3 , cx  3 in  4 quadratu  12 3^ 

2,fit48,ideodico,quod3  pars,cuius  | 48 

quaclratum  duplicatur>eftrci  aefiiniado. 

Cum fuerinteubus 5l quadrata, a:qualianumero,&duo  nume*  ***• 
ri  diiferentes innumero  tcquadonis.dudHinuiccmjpfoduxerint  ta 
;'um,quantumeftcuboTpqd,  incubum  differenda:!^  cubicarum 

Nn  talium 
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talium  numcroru,  luncdiftercnuatas  Icubus 


liuRz  cubicarumjcftrci  xftimatio,ut  m 337  5^  ^^5 ^7 

cxeplo  alatere  patet,  res  em  facilis  eft.  ^8 

Cor'".  Exhispatetunum  admirabile  : fcis  7t  5'“ — 

licet  quod  in  his  capitulis  cum  yu*  421-^ 8 

merus  propofitus  fuerit  compofitus,  3575 

facile  frequenter^  eucnict  ut  acftima« 


tio  pofsit  inuenm,at  fi  primus  raro  admodum  : quia  non  con« 
tingit  duas  partes  numeri  integri  commenfas  inuicem  feu  fra#» 
iffas  numerum  integrum  producere,quanto  minus  in  radicem  uel 
alterius  quadratum:quodin  his  plemnc^ regulis  prajfupponitur# 
f Cor™.  Quia  ex  regula  14  huius  ex  22-  numero  rerum  poflunt  fieri 
duae  partes , ex  quarum  unain  alterius  quadratum,  fient  98  numea* 
rus  aequationis &a?ftimatio  eft  differentia  produ(fli  ex  una  illam 
ruminfuam  quartampartemacreliquama  dimidio  eiufdcm pru» 
mg  parris, ideo  pofita  prima  parte  i pof  ducemus  eam  in  m:~ 

pof.  Sc  fieittaa-^pof.m:-^  quad  cuius  n:  cft  2 p :quam  jf  pofiigitur 
pof.priccquaturilli  radici  ergo  prima  pars  cft  lo^pn^ioi^  alia 
i2-~in:i^ioi~. 

Oftendit  regulas  maiores, quae  ^mt  omnino  fingulares. 
c A p.  x X V I. 

trim.  V ando  quadratum  quadrati &res, aequantur  quadrae 

ds  Sc  numero,&  diuifo  numero  roum  ac  numero  a:qua 
donis, pernumerum quadratorum, dimidium  exeuntis 
ex  numero  rerum, fueritradixproucntus  numeri  aequa» 
tionis  iam  diuifi,tunc  aedpe  Rtnumeri  primi  aequationis, Sd  ei  adde 
quartam  partem  numeri  quadratorum , & totius  accipe  radicem 
uniuerralem,a  qua  minue  rz  ciufdem  quartsc  partis  numeri  qua* 
dratorum,refiduum  cftrei  aeftimatio. 

Qgiff.  Exemplum. Quatuorinierefocietatcni.Primus  pofuit  quantita 
tem.  Secundus  pofuit  quadratum  quadrati  decirnaepartisprimi- 
Terdus  pofuit  quintuplu  quadrati  decimg  partis  primi.  Quartus 
pofuit qmncp,& tantum  pofuitprimus  cum  fecundo,quantumter 
dus  cum  quarto.Qujeritur  quanru  quifep  pofueriti  Pone  quod  pri 
muspofueritiores,  fecundus  pofuitigitur  quadratum  quadrad, 
tertius  5 quadrata, quartus  autem  utditftum  eft, pofuit  5.1gitur  qua 
dratum quadrati, & i ores, aequantur 5 quadratis 5, diuideiido. 
igiturnumerum  rerum  per  numerum  quadratorum,exiret2 , cuius 
dimidium  elTct  i,qui  proucnit  diuifo  5'numero  aquationis, pcr5 
numerum  quadratorum, igitur  accipcRt5  numeri  azquadonis,  cui 
adde  quartam  partem  numeri  quadratorum,  & fiet  5 p;i~,  cuius 

accipe 
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acci'pcRiVJquxeftf^V:i^i:5p:i^,&ab  ea  mmue  quarta  paftenl  Uue 
nicn'  quaJratorumJlabebisrei  cll:imaHcuacmi?tv:i?5  p:i^m;r^ 

6l  habebunt  ut  uidcs. 

jiodem  modo  , ubi  qcf  /p'Rtv;iv5ooo6p:i25m:i?tta5  . 
quad",a?qucturcirdem  con  i7-p;i?i5oomuy,v:i?i 

ditionibus  quadratis  reb>  ^n^Oopty^i- 

& numero, regula  tenebit  py-^  p;i?i  125111:1^ v:78i25p:i5fil 

fimflis  , & in  aftimationc  14*5 ' — . ~ ‘ - 

erit  idem  modus, nili  quod  in  fine  addemus  Rtquarcxpartisnumc 
ri  quadratorum, radici  uniuerfali, quam  in  prxcedcntercgula  detra 
hcbamus,ut  in  exemplo, fi  qd'qd‘"a‘quale  foret  5 qdratis, Io  rebus 
&.'5  numero, rei  xftimatio  ciretR:v;i^5p:l^,p:i^ 

i:t  caufiiin  iiis  regulis  cfl,quodi^cjd' quadrati, eft  quadratum, & 
15.5  quadratorum  m:io rebus p : 5,eftit5m:iv,5  quadratorum,  fcu 
niirebus  lu  figitur  quadratum  &rcsru5,  icquant  !p5,8s!  teftimatio 
cft  noca,qua:  eft  eadem  cum illa,qd' quadrati, peio  rebus,  gqualium 
5 quadratis  5,&  eadem  ratione, fi  qtf  quadratum  gqUaleeft  ^ qua 
dratis,  1 0 rebus  Sc  5, erit  quadratum  acquale-rebus  5 piRi  5 j quare 
notaefires* 

Quando  quadratum  quadrati  6c  quadrata  eRres,  ajqtiafia  fuca 
rinr cubis  8l numero, qui  Iit  2 pmumero  quadratorum,  fuerint^ 
numerus  rerum  & cuborum  idem, & dimidium  numeri  rerum, ra* 
dix  numeri, tunc  ducin  fc  quartam  partem  numeri  rerum,& produ 
cfio  adde  ab  hoc  minue  ut  aggregati  ex  quadrato  dimidij  nua 
meri  rerum  unitate,  Sifrcfiduit^  adde  ucl  minue  a quarta  parce 
numeri  rerum, quod  fict,aitrci  xftimatio. 

i:xempluin.C^ad'qdratum&.' 34 quadrata 5^  la  res,xquantur 
12  cubis  i!l'3^,tuncuides  quod  cubi  funtf  quales  rebus  in  numero, 
et  dimidium  numeri  rerum  eft  36^  nunieri,&[  numerus  ipfe  eft  zp: 
numero  quadratorum,idco  duc  3 quartam  partem  12  numeri  reru 
infc,fic9,addcipro  regula, fitio,abqcei?2  37  aggregari  ex  quadra# 
to  dimidij  numeri  reruSd  unirate,ficiom:i^37  , huius  ut  uniucrfa# 
lem  minue  ucl  adde  3,quartx  parci  numeri  rerum, habebis  «eftima# 
tioncinrci,5p:uiv:jom:Rt37,ucl3m:iuv:iom:ut37. 

Et  modus  inucniendi  tales  regulas  habetur  ex  regula  friagiiaj  tm 
de  etiam  capitulo  huic  nomen  dcdimus,S^eft,utfoluas  aliqua  qua: 
ftioncmfimpliciEcr,dcindcpcrregulammagnam,ueI  eriam  aliam, 
deinde  obferuabis  conditiones  neceflarias, in  cranfitu  exunain  ali# 
am,poftmodum oblcrua, quomodo  perucncrisadrei  «ftimario# 
ncm,6(:  lacies rcoulamnouamhocmodorupcr capitulum  ignotij. 
Excmplum.fic  ex  6 duas,partcs.ila  quod  ctibus  minoris, &;qua 
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dranirn  maioris, &produfluin  ex  eadem  maiore  in  8,h£Ectriaproii 
duAa,(intproportionalk,dicoperuemesperrcgulammagvramad 
hoc  quod  proportio  talium  parsium  erit  i^cub.S  ,fcilicec2 , quare 
diuidemus  ^,pcr  Rt  cu.8  pn,  & exibit  rei  g ftimatio,atfequendo  po 
fitionem, habebimus  i qd  qd"p:a4  qdratis  p:i44,jqualia  8 clib.p: 

pofitionibus.Dkcmus  igitur,quado  qd' qd"  8c  quadrata  nu 
merus  sequantur  cubis  &: rebus, 8<:pocuerimus  inucnire numerum 
aliqucm,qui  duifhis  in  numerum  a:quationis,producat  numerum 


ipoE:  ^mtipof: 

[ cu.  pn  qd'm:i2  pof:  [48  m:8  pof: 
148  eub.  m:8  qd'  qd,3equales  i2p6',p : i 
|qd^dp:2i^qd.m:24  cub.m:854pof: 


7z  cub.p:8  ^A-  poCrazquales  5)  qcf  qd.p: 
bi^qd-pua^^” 


8 cub.p:^^ pof;a!quaks  i qd  qd.p:24 
qd.p:i44, 


cuius  Rz  du(fla  per 
pro  regula,' produa 
catnumcruni,qur  di 
uifus  per  primum 
numerum, que  mub 
tiplicaRi , producat 
numerum  quadra^ 
torum  , tunc  fi  ipii 
primo  numero  iam 
di(flo , quem  multk 
plicafti  in  numerum  aquationis, addas  3 pro  regula, & dudto  in  rs 
radicis  numeri  quem  iamab  initio  produxifti,proucniat  numerus, 
qui  diuifus  per  numerum  primum  inuentum,pro'ducat  numeru  cu 
horum,  Bc  numerus  rerum  duefius  per  primum  numerum, fu  erit  q# 
druplus  cubo  eius  rz  i^iunc  dico, quod  detracflO'  i ,pro  regula  a pri 
mo numero  quem multiplicafti,&refiduifumptaRi  cubica, & ei  ad 
ditacriamunitate  pro  regula, &CU  aggregato  diuifatali  RiR2,quod 
proueniqeftrei  cfbmatio.Et  caufa  in  hoc  feft,qiidd  in  fali  qugftione 
numerus  qd'qd‘',proirenit  ex  mulaplfcando, unitate  addita,numc* 
rus  cuborum, ex  diuidendo  in  multiplicandum,p;4,nuraerus  qua> 
dratorum  uero,ex  fexcuplo  quadrati  diuidendi,numerus  rerum  ex 
qdruplo  cubi  diuidedi,numerus  aequationis  eft  qd  qdrati  diuiden 
di.Diuidcndum  uoco  in  hac  quaeftiane  6’,multipHcandum  strte  8- 
Exemplum, ^d  qdratum  p:^ quadratis  p;4, sequatur  3-p  cubis  p:7 
rebus, pone  primum  numerum  quadratum, ducin4,fiunc4q«a* 
drata,huius  i^efta  reSjduc  in  ^,ex  regula, fiunt  u res, quas  diuide 
quadrata, exit  quod  jcquatur  6,igitur  ^ quadrata,2’quantur  12  re^ 
bus,rcsigiturcftz.Nos auteinpofitionepoluimus  quadratu,ig£s 
tur  numerus  primus  ieU  multiplicandus  erit4,&  cum  cgterse  coii^' 
dirionesconueniant,qu®  dicflsc  funt,erit  z numerus  diuidcndiis, 
quodiuifoperi?icub.5p:i»exibita:ftim^tiorei,&:dehoc  diximus 
capitulo  fexto. 


D. 
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De  traaCra  capituli  ipccialis  in  capitulum  IpecialCi 
C A P.  XXVII 

Sk  ct/am  traiifitus  capituli  fingularis  in  fingulare,fjoc 
|modo.Cubus,&i  quadrata, & 56”,  n:quantur  41  rebus, 
l&rci  xftimatio  una  eft  5 p:i?i2,qupro  in  eadem  aeftiina« 
I tione, cubus  aitnj  quadratis,quotrcbus  pquabitur^Sd 
cum  quo  numcrofduc  diiferentiam  numeri  quadratorum>qiia;  eil, 
2, 'in  duplum  partis, qux  eftnumerus  in  xftimacionc,fdlicet  in 


cub’  & 1 qd.&:  56’,xql.4r  reb^' 
cubus  &:  7 qd'  «eftimario  rd 
l 3p;i^x 


30, cui  addc4i  mimcrinrcrum,fit 
71, numerus  rerum, deinde  duc 
partes  xftimacionisin  fe,  fiunt  2 
& quorum  producflorum  diffe 
rcntiam,qux  cft7,ducin5,diffc* 
rentiam  numeri  quadratorum, fit 
35, quem  adde  ad  5 ii,quia  3 cft  ma 
iori?i2,fit  numerus  xquacianis 
91,  igitur  cubus  & 7 quadrata  & 

^ijXquantur 7 1 rebus,xftimatio  i— — ' ' 

ne€xiftenic5p:R’2,&!ubii¥fuifretmaior  numero , detraxifles  35  a 
56”  &:  reman  liiTec  numerus  2 1* 

Dico  etiam, quodnonlicettraniire  a capitulo  in  capitulum, ftart 
te  codem  genere  denominationum,  & quod  xftimatio  rei  fit  ea« 
dem,  & noti  rationaliSjideft.nonnumenis  integer, aiitfratftus.  Exs 
cmplum  Iit  cubus  p:^  rebus, xqualis  io,pftiiiiatiorcien:ivv: cubica 
R:26p:5m:i^v:cubicanz26^m:5,dicoquddfub  hac  xftimationcj 
non  poterit  cubus  cum  aliquibus  rebus  xquariulU  numero,  ufep 
in  infinitum,  nJm  fit(gratia  excmpli)cubus  p : 9 rebus, xqiialis  18» 
quia  igitur  res  cft  eadem, Rt  cubica  fcilicct  cub;  p:3  rebus  xql , i o 
cii(fta,erit  cubus  idem  in  urroi^perftiuta  cub,p:^rcbusxq.  t8 
tiin.Igimr  ex  tertio  libro, cub‘  cubus  pi^rebus  p:i  o,xquatur  cubo 
p:3rcbusp:i8,abricio  communem  cubum,  fient9resp;io,xqua* 
les3rebas  p : 18, igitur  ^ res  xquantur  8,  igitur  xftimatio  rei  eft 
I puumerus  rationalis, non  rz  cubica  di(fta,quod  cft  contra  iup* 
pofitum. 

Similiter  ncc  plures  cubi  Cum  pluribus  rebus , aequabuntur  ali» 
cui  numero, ftante  eadem  xftimatione,patctcxprxccdcnti,nani 
diuifis  omnibus  pernumerum  cuborum, habebimus, ut  prius,  cu* 
bum&^res  xquales  numero, quod  iamoftcndiforcifnpofsibile. 
Eadem  ratio  igitur  militat  in  omnibus, riam  fi  dixero  cubus  xqua» 
tur  6” rebus p;2,ucl  qd'qdratum  xquatur  Erebus p:^, dicam  igitur 
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in  eadem  jcftimadone  cubus  aut  qd'  quadratum  nullis  rebus  8c  nu 
mero  rationalibus  a:quaripoteft>dicoranonalibus,qinaiion  pro* 
bibet, quod  afiumptis  aut  rebus  aut  numero  irrationalibus  tequa* 
tio  noiifequatur. 

Et  ex  hocfequiturctiani,qudd  in  caetcrisregula  tenet  dcnpmb 
nationibus, ubi  xflimatio  rei  non  fit  necnumcrusration,aIis,necRt 
Cmplex  ex  genere  mediae  denomuiattonis.Excmp!um,2  cubi  & lo, 
sequantur  i qd' quadrato  SC  rei,gftimatio  non  eft  nec  numerus , nec 
Rz  cubica  fimplex  alicuius  numeri  rationalis, dico  quod  qd' quadra 
tumfub  eadem  seftimatione,  nullis  cubis  acnumero  aequari  pote« 
rit, patet,  quia  fiicfla  tranfmutarione , Sc  abiedo  qcf  quadrato , reline 
queniur  cubi  aequales  nunlero, igitur aftimatiorei,  erit  necelTarid 
Rz  cubica  numeri, uel  numerus, quod  eft  coritrafuppofitam. 

De  operationibus  radicum  Pronicarum  feu  mnetarum 
ecAlIclbrum.  C A P.  X X v 1 1 1. 

Am  ofteiidimus  in  fuperioribus,tres  effeipedes  Pronia 
carum  radicum.Minorem,quatido  radix  quadrata  com 
paratur  quadrati  fui  S>C  fuimet  aggregato,  ipfum  autem 
aggregatum  dicet  proni  cum  minus.Medium,cum  cubi 
caradix  comparatur  aggregato  exfe  &!  fuo  cubo, ipfum  autem  ag* 
gregatum  dicetur  Proni  cum  medium, fed  maior  radix  pronica  eft, 
cum  radix  radicis  alicuijis  numeri,  comparatur  aggregato  ex  fcipfa 
& cius  numeri,cums  eft  radix  radicis,  ipfum  autem  aggregatum  di 
cetur  pronicum  maius,ut  in  excmplo.Pronicum  maius  3, eft  8 4 > Sd 
} eft  radix  pronica  maior  8 4- •Non  contingunt  autem  his,cumfint 
uelutanomalaucrbain  Grammatica, operationes quaefunt  com* 
munes, necp  poiTunt multiplicari, ucl  diuidi,addi  uel  minui, fed  ha* 
bent propriam  quandam  operationem, quK  dicitur tranfitus. 

»•  Cum  igitur  duxeris  pronicum  minus, in  fuamRzpronicam, pro* 
du(fto^  addideris  ipfum  proni  cum, rz  quadrata  aggregati,  erit  pro 
nicum  medium  Rz  quadrata  radids  pronica  minoris,  ut  in  exera* 
plo,diico3Rzpromcam  minorem  i2,m ij,fit  3(S,addoci  12,  proni* 
cum  minus  fit  48,huius  Rz(&  eft  rz  48)eft  pronicum  medium  rz  3, 
quafuicf^  pronicaminor]2,nam  du(ftaRZ3  ad  cubum, fiti^i/, cui 
addita ipfaRZ3,producit ;^48>igiturRz3  eft  R2 pronica  mediaRz  48, 
utpropofitum  eft. 

Cum  duxeris  pronicum  medium  in  ftiamRt  proni cam, produci* 
lurpronicum  minus  q.uadratiradicispronicamedig.  Exemplum, 
duco 3, radicem pronicamediam  30  m50fit9oi5pronicum  minus 
quadrati  3, quodfuitRzpromcamediaipfius30, 

ClUR 
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Cum  pfcmicum  maius  in  fc  ducitur,  Sif  produd^um  diiiidicur  per  , 
quadratum  radicis  fugpronica:  maioris, quod  exit,ad  cubum  ciui*  ^ 
dmi radicis  pronicai,cft  tidut  i quadratum  pta  pofidonibus  p^v 
f;xcmplum, capio  i g proni  cum  maius^duco  in  fc  Et  ji^jdiuido  per' 

4 quadratum  2,i^promc«c  maioris  i8  ,cxic8i  , quod  cll;  i qua* 
dratum  p:  apofitionibus  pi^  rcfpedtuSjCubia  , ciufdem  radicis 
pronica:. 

Allell^  dicuntur  radices>cum  ex  multiplicationemutua  duorum 
numeronim,in  quadratum  alterius, duo  numeri  confurgunt,  uduc 
capio  i &a}ipE  dicuntur  radices  allclla;  J2,&  i8,nam  ex  a inpjfit  la, 
&:cx^in  4, fit  ia,inucniumur  autem  rad/ccshocmodo,ducutrun(9 
eorum  in  fCjSc:  diuidc  produdum  per  reliquum , &!  Rr  cubicx  pro*: 
iicntus  fiint  allella:. Exemplum , nolo  r:  allellam  4 & 8 , duc  8 in  fc, 
fit  64, diuidc  per  4 exit  i5', duc  etiam  4infc,  fit  u5,diui* 
deperS  cxici,igiturR:cubica  11^,  & p:  cubica  j,fLUit 

a!lell«c4,&:8,&itaallcIlae6&i8fiintRtcubica54,  Sc  <5’4 

i?:cubica2.  2 

Ex  quo  patet, quod  omnes  rz  allellgjfuntRt  cubica?  numerorum, 
fehabcntiumintriplicataproportione,in  quafchabcnt  fui  folidi 
propofi  ti  priores,  hi  funt  medq  proportione. 

Operationes  igiturinhis,cxhocfuntmanifefta?,namcuminuen  s. 
ta?  fu  crinqrcduccnturad  radices  cubicas,  cum  quibus  operaberis 
rurfuSjpcrfctfca  operatione, red\iccs  adallcllas. 

De  regula  Modi,  c a p.  x x 1 x. 

Icitur  hpcrcgulafquia  modum  exhibet  fabricandi  regit 

Hias quotiibet  mercatura?  ) Modi,  utilifsima  magiftris 
Aritlieniedca?,ut  facilioribus  quibufdam  inuentis  ,artc 
docerent, cuius  etiam  auxilio  >maximam  fexti  libri  par* 
tcin  confecimus. Eftigiturrcgulahtec,folucquamiiis  qua?nioncm 
propofita,modo  quo  potes,rcupofitionc,feu  auxilio  fexti  libri, de* 
inde  auferes  pofitione,  &rcgulasalias,&:  ferua  operationes,  quas 
quam  potes  maxime, ad  breuicatem  redige, & habebis  regulam  de 
modo  pro  omni  confimili  quaftionc. 

Exemplum, Serici uiridispaflus 7,&nigri pafllis 5, ueneunt  de* 
nanjs/ij&codempredofericiuiridispaUusz,  & idgri  palTus  4> 
ucncuiitdenai'iis5a,  quaeritur  precium.  Pones pofirionem,  eife 
adtimationem  unius  palTus  ferici  mridis,igitur  7 paiTus  uiridis  uc« 
neiint7  politionibus, quare  5 pafnigri  ueneunt  72,  de:m:  7 pofitf* 
onibiis,&pairus  ualebit-- horum, fcilicet24  dc:m;2^po{itionibus, 
&^4pairusnigri,uakbuncp(3  dcim;?]- politionibus, at  duo  palTus 

uiridis 
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uiridisiialcnta  pofiriones  cx  fuppofito, igitur  i paffus  fcriciuindis 
&4.nigriualcjitde:9^ m:/ jpofitionibus, &h<ec  eadem  jcftima# 


5 


72 

4D52 


17  pof:  I72  111:7  pol: 


3 


z4  miiypol: 

4 


baiitur  52  dc:igitur  de : ni : 7 y pofidonb  I 

bus,a:quantur  5zdc:quarede:44,qiu  funt  I 
differcnda96,8i52,icquabuntur7j-pofitis 
onibus,igiturpoCiialcc6dcnan'os, tan* 
tam  «ftimationcmpaiTusferici  uiridis  efle 
coiiucnicr.  quare  7 paflus  uiridis  ueneunt 
42  de:&3  pailiis  nigri  reliquis  de:ad  7 2,Ccii: 
licet  dc.'3o,  quarepaflus  unusde:iO,feria'  j 
igitur  utriufcp  pretium  habes.Hucufcp  poa 
fitione  operatus  es,nuncuemo  ad  regulam  j 
dico^jin  talibus  diuidepaflus  numcrofiorf 
rcs,rdlicet73&!numerumdei^:fcilicet72,p  1 
pafius  pauciores, fcilicet3,& quod  cxitjduc 
perpaffuspofitOs  in  fecunda pofitione, cor 

rcfpondentcs  paucioribus , &:  a pi-odudlo  | 

numcripairuiim,cJetrahercliquos  paflus  fecundaipofitioniSj&.'  c5 
refiduo  diuidcprecq  i & produdli  differentiam„cxibit  tcftimatio 


‘?^m;^ypof 

rpof: 


5^m;7-^pof; 


44m7ipof: 

Af- 


luirid.  nigri  prcciiim 
Ipan7  paf*  5 de:  72 
paf:2  paf:  4 de: '.2 


-3^ 

'\4/ 


9t 


-72 

24 


5J.S 


7r 


pafTus  numcroGoris,  in  prima  pofitio 
ne.Excmplum,diuidc7  &72per  3.ex^ 
it2y,8i24  ducper43fiunt5>y-, 
y abii  ce  2 , a 96”  abijcc  52 , relinquuntur 
7 y,&: 44,diuidc 44  per  7 y exit  ^ , prea 
cium  paflus  unius  ferici  uiridis. 

Inde  Cx  hoc  brcuior  regula  emera 
git, ut  in  tertia  figura, diuide  4 per  3,fda 
licetnumerumpafluumciufdem  gene 
ris  ferici  in  duabus  petitionibus,  exit 
iy,qucm  ducin7,&72,fiunt5y,& 
k quibus  abrjce  numeros  fuprapofitos 
fecundgpofidonis,&funt2  6i!!5i>  dirca 
<flosadir€dtis,relinquuntur7y  & 44, 
diuide  numerum  denariorum  44  per 
7y  numerum  pafluum,  exit  precium 
palTus  uiridis  ferici, & ita  conRitucsbreiuTsimam  regulam , cx  tam 
longapofitionis  operatione.imde  merito  haec  modi  regula,  mater 
regularum  di cipoteft. 

Dr 
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De  regula  Aurea.  C A‘p.  'xstst. 

i5.crcgularerum,qu®  in  ufum  uenmiit:,maxfmam  par^ 
n amplcifVitur,  nam  quacftione  ad  pofinoncm  dedu« 

B B Aa,perrc(fla^  operatione, proxitftam  qiiajrit  jeftimatio 

ri  ^11^  nem, qua:  fic  haberur.  Primo  neiiarepr6ximiorcs,int<ii* 
grosnumcros,maiorem  acmiQdrcni,qui  xquationi  fa£^sfaciun^, 
quos  non  difficile  erithabere, horum  minorem  uocabimus  primw 
inuenmm,  8i  maiorem-  fecundiiminucntum,  & differentiam  pro« 
du^onim,diffcrcHtiam  maiorem, differentiam uerd  produffi  pri* 
mi  & numeri  a:quai;ionisdifferentiamprimam,differentiam autem 
producfcifcatndi  &!  numeri  gquationis, fecundam  diffcrentiam.Di 
uidcigiturdiffcrcntiamprimam,pcrdifferencian:iniaiorcm,  quod 
«xit,aadaturprimdinuento,&pcrficiemus  a:ftimationcm  impera: 
decftam  quam  deducemus  ad  aequationem, fdiicct  per  dcnominati.c 
pnis  a:quatiQi'us,utinprimo&fccundoinuento,&quod  produci 
tur,rubtrahcaprpdp(^o fecundo, deinde  fubtrahe  acftimationena 
imperfeiffaiii,ab  ihuentQ  f^tydp^ieQduum  differentiamfe^ 

tundam  habitam, &!  tale  prodiidhim  diuidc  per  diffCTcntiam  pro« 
jdu^  ajftimationis  imperfecftx, ^fecundi  produ^‘,quod  exit,  de? 
trahe  ex  inucntd(ecundo,refiduum  eft  a:ftiniatio  rei  iialde  proxif 
ma,cui  per  iteratas  operationes  femperpropinquius  licet  accedere 
•idem  fiet, ubi  aequatio  fit  denominationis  alicuius, ad  numerum, aC 
denominationes;  ut  in  exemplis  patebit, 
Sitig!turprimo,qd'qdratum& J 
cubi, xqualiaioo,uidcs  quddfires 
cft;qd'qdratum,&5  cubifunt40,8^ 
fi' res eft^, erit  qd'qdrarum&  5 cubi 
i6'2, igitur  inucncum  primum  efta,  & 
producTtum  primum4o,&  inuentu 
Tccundum  3,  &lprodu<ftum  fccundu 
8Li22,msdor  differentia,  dc  6‘o 
diflerenriaprima,&J  ^2  differcmiafc* 
cunda,&^nota,qudd  inuentum  p.ru 
mum  femper  diffet  unitate  ab  inucn# 
to  fccundo,alitcrnonrc^l:ees  operatus, his  cognitis,  diuide-tfp  per 
122, exit  ^,quod adde adx, primum  inuentum, fitfmpenfe<fta  «citi*»: 
luatio  2^, hanc  ducito  ad  qd  cjdratum  & tres  cubos, fit  8 5 fere,iub# 
trahe  igitur  85  produ(ftum  «eftimationis  imperfe(fl2C,a  itf2,  produ»»' 
c1ofecundo,habcbis77,fubtrahectiam2^,ex3muento  fecundo, ; 
r/;  nquuntur  ducin  differentiam  fecundam,  fit—*,  diuide 
p(’r77,exit’^^:detrahccx3  inuento  fecundo , erit  icftimatio  fatis 

O o pro# 
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proxima  cjd”  quadrati  p:3  cubis  aqualium  loo,  hacc,2|-^,&fiuet* 
les , poilcs  alternatis  operationibus  quantumlibet  propius  a& 
cedere. 


Quod  fi  quadrattlm  & ao , aequentur  lO  rebus , tunc  fi  res  efi 
fet  7, haberemus  quadratum  p:20, aequale  rebus  9|-,&  fires  elTct  8, 
haberemus  quadntum  p:a7,a:qualerebus  io^,igiturutprius,in« 
uehtumpriraumcfl:7,produdhiniprimum  [7  8 

, inuentum  fecundum  8 , produ<flum  fe«  19^ -10 — 10 ^ 

cundumiOY,diffcrenaamidorj|-,differen#'  * ^ 

tia  prima  differentia  fecunda -j"»diuides  ! i ^ 
niu8igiturdifFercntiamprimara,per  maio;*^  | 
rem  Qiffcrentiam»cxibit-~&addemushoe  | » i 

ad  7, inuentum  primum, net  aftfrttstio  imperfctila  7 -f-, cuius  quai« 
dratump;20,  eft|3equale^rcbus&l  —ddeo  quiahoc  infcnfibilitet 
differtfere,  a to,  numero  rerum , ideo  non  utimur  alia  operationq 
fed  dicemus  aeftimationem  propinquam  elTe  7 


Sit  etiam  cubus  aqualis  6" rebus  p , 2 o,  dicemus , fi  3 cflent  rea , ^ 
res  &!2o  aequarentur  cubi, &:firesefieut 4, eifent  6 res  8<!2ia,as» 

quales  ^ cubi, igitur  inuentum  primum  eftj , & producum  pri» 
mumi^jinuefitumfecundum  erit  4, 
produdum  fecundum  ^ , differentia 
prima  ^jdiiferaitia  fecunda  dife 
ferentlamaior^jCumquadiuide  di& 
ferendam  minorem, exit  quam  ad«s 

de  ad  5,  fiet  aeftimatio  imperfe^a 
fequereaequationemjfdlicet  aflumen# 
do  res p:2o,&  erunt  fui  cu# 

bi,bocautem  cft  proximum  ad  ab 
hoc  detrahemus  pTodu<5him  fecum 
dum , &:  relinquentur  ~ fimili# 
ter  fubtraho  3^,  tcftimarioncm  imperfe<fiam,  a4iuuento  fectin# 
do, relinquitur  ~,Koc  duco  in  differendam  fecundam , ut  edam 
primo  exemplo, fit;”, diuidepa-  differendam  produtfli fecun# 
di,S'produd:i  xftimarionis,  &!eft  exit  detrahe  a fecuiw 
do  iniiento, ut  prius , relinquitur  rei  xfiimado  cft  pro# 

ximum  ad  3~,&ideo  ad & ^resp;3o,lunt4o— Si  cubos 
fluelles  proximiuSjpoffes  operari £erdo,|icutprimQ 
feciftijSi  proculdubio  peruenires  adinfenbilemdiffCTendamSira» 
ti  o h xc  uniu  erfalis  efi,nec  indiget  alia  regula* 


Et  fimiliter  operaberis, ubi  effent  tres  de  nominationes  xquales 
' duabus 
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duji)us  ahis,aut  tribus^ed-^ctra-duplirt  m|;r«(j«iuel  triplkiypotcs 
ctiani  deducere  ad  numeros  oninia,utin  primo  e3tfniplo,& opera* 
tionrs  in  co  cafu  funt longe  faciores , ueluc  fi  dicam  qd'qu’atirtitiim 
a^dquadrata&icJOjfquanturny-cabis  Si.  iz  robus, erit  pf/rriuiriin’^ 
ufncum^j&produAummn^vdiffirrentia  9 ici 

c]uia  10 cubi  & iz  res  fuperant  cjd^  quadrans  i5am:  p;68o 
tum ^qd.&:aoo,&fecundum  inU^nturti c>  • * "•* 

ricio,&  produtfhirii  fecundum  erit  ^80  p:  ' ^ 

quoqd'qoadratUrtV&:^quadrata  SCzoo,  fuperafitio  aibos6f  i« 
yes,&f  tunc  differentia  prima, xqualis  cftproducffo  primo,  & diffeJ 
rentia  fecunda, pro  d luTto  fecundo  & maior  differentia  cft  aggrega*  ’ 
tum  ex  utroq?,  &iuncfufficiefprd prima  operatione, diuidere  ut' 
priu^,ditfercn£iain  prima  per  differentiam  maiorem, 8(:qUod  exit, 
•.Y  df '-~,avl demus  primo  inucnto,&  fiet  arftimatio  impcrfccffa  9:^, 
dcmdcfiuisproxuniusaccederc,produceshanc  a:*ftimacioncmac.l 
luas  denominationes  utrinque,  Sc  collige  differentiam, qu^euoce* 
fura.quanvmuItipKcaper  differentiam  gftimafiohisimperfesfif  8c 
lccLindiinuenti,&produftudiiude  denub  per  hlai6redilfefeiiti.T, 
bdquod  exiqadde  aut  minue, fcamdum  quod  oportet,  Si  habebis 
inuenrum,  8r?hoc  modo  liceret  etiam  operari  in  fecundo  & tertio 
exemplo,  fcJ  nos  noluimus  declarare  utnimque  modum,  adma* 
iorem  in  occafionibus  facilitatem  , idem  dic  deradicibus  extra*' 
bendis. 
i r 

DeregulaMagna.  C a p.  xxxr. 

regula  cft  pro  magnis  queffionibus  folucndis,S:  cx 
H eainuenta: funcregulg  auri  8<lacgcnticonfolandi, Acu* 

B B it  ingenium^&fitperdemonftii^oncs,  exigit^ hoiiik' 

nem  expertum,docctur^  ptr qu®ftiones,quoniam  cft- 
muItiform^<Fuudamentumregukeeft  commutatio^ 

Q_V  AE  s T I o I. 

. Fac  dc  8 duas  partes,ex  quarum  cubis  inuiccni  ducT:is,fiat  i^^Di 
res  igitur,cxunainaliam  fietstcubica  16, diuidc  8 in du|s  partes, 
c¥  quarum  dudu  inuiocm  oibica  i ^ , Si  eruni;4  piRZv  i^m ; 

cubicai6^,&:[4m:i^v:i6’ntii$tcubicai^v  ■ 

Q_V  AE  s T I o.  it. 

Fac  de  8 tres  partes  proportionales, qtianim  quadratum  primx 
fic  aiqualcreliquis,  igitur  fient  primse  duae  partes, quaru  unius  qua 
dratUjfit aquale alteri.deinde maiorem  diuidemus  induas  partes 

O o z exi* 
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exiftwitcs  m continua  proportione  cum  mmorc,&  erunt, 

(^VAe  ST  I o 'm. 

Fac  ex  8 tres  partes  p’  i^8  ^ mr-j 

in  continua  proportio*  2' 

quarum  quadratum  :j’  i8^nt:Rtv:^}i^rti:)i©f 

maioris, fit  mcdiu  pro;*  I ^ 

portionciiiter cubum  utriur<p  partis , dices  igitur,  cubus  minorfa 
eft  Rt  cubica  cubi  maioris,&  hoc,  quia  proportio  cubi  maioris , ad 
(uum quadratum, e(^ipramaioT,&ha?c eadem  e(^ quadrati  maio* 
ris, ad  cubum  minoris, igitur  cubus  minoris, eR  Rtquadrati  maio* 
iis.&  tcqualis  ipfi  maiori , quare  8 confiat  exminore&  fuo  cuboj^ 
igitur  I cub.pu  re,atqualis  tcl^imatio  rei  efliminorpars. 

Qvaistio  iiir. 

Fac  ex  8 duaspattes,ita  quod  feptuplu  maioris,  Ht  proportione 
snediu  inter  cjdratum  maioris,&  cubu  minoris, Ot  a 8 

maior,&cquadratum  eius,&bminor,&dcubus  a 7 

eius,fitetia  efeptuplumaiCumigiturcxainafiat  c,  c c d 

&ex  ain7  c,erita  ad  /jUtcade,  quare  ex  115', ute 
ad  d, igitur  cxaind,fitfcptuplum  e, atceftfeptupluma, igitur  ex  a 
in  d,fit  4^  a,igimr  d eft  49, quadratum  7 , quare  cubus  b minoris  eft 
eft  Ri  cubica  4^,&arefiduum, 

Qvaestio^ 

Fac  ex  8 duas  partes, ita  quod  fep  tuplu  maioris,  Gt  proportione 
mediu  inter  cubum  maioris  & quadratum  minoris, fit  a maior,  & c 
cubus  a,&:  b minor,&  d ^dratum  b,&  eprodudium  g 

cx  7 In  a,quia  igitur  ex  a in  quadratum  a,fit  c , & in  ^ j b 

7,fite,eric  quadratia  ad7,utcadc,quarc  wtad  d,  c t ^ 

proportio  aurem  quadrati  a, ad  quadratum  b,  com* 
poniturex  proponione  quadrati  a ad/, & 7 ad  quadratumb , qu» 
re  ex  proportione  ead  d,&:7  ad  quadratum  b,fcd  d eft  quadratum 
b, igitur  proportio  quadrati  a ad  quadratumb,  componitur  ex* 
proportionefeptuplia,5deftead  d,&^7  adipfum  d.proportio  igi* 
tur  quadrari  a ad  d , componitur  ex  proportioneeadd,&7  ad  d, 
igitur  extegulaTex quantitatum, feuexproporrionum  compofiti* 
oncjcx/  frt  e, fit  quadratum  ain  d,fed  e cftfepttipluma,igiturex4^ 
in  a,  fit  quadratum  a in  d, igitur  ex  a in  d,icu  in  quadrarum  b,fit  47» 
quare  cx  capitulo  cubi  numeri  aicrualiuni  quadratis, b cftRt/-* 

Q_V  AE  s T I o V I. 

Fac  ex  8 duas  partes, quaru  ^du«flu  totiusin  minOrc,fit ^porswi 
onc  medium  inter  ^du<fta  maioris  in  totuin,&  maioris  in  minore, 

quia 
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qufa  Igitur  miiiordudturmmaio^^m.&totumeritillohimprddu 
«TtoruproportiOjUttociusadmaiorcm.iremquiatoium  duciturm 
maiorem  6:! minofem,cn'tprodu<floru,ucmafoti3' ad  mindi^emjfed 
prodiufia  funtanaloga.  igitur  ex  ii  quinti Elementorunf.toiiu* 
admaiorem  partem,  utmaiOiis  ad  minorem, igitur  8 diuifum  crif 
fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo  exrfema,  qiiS 
reparces  funt  manifcfta:,H2  8c>ra:4&iintj8o, 

Q_7AESTlO  V'lf. 

FaedeS  duas  partes, ita  quod  producflum  maioris  inminoremV 
fit  proponioiie  medium  inter  quadratum  minoris  8c  decuplum 
«iufdcm  minoris,  dices  igitur, quia  minor  eftilla,  qua;  multfpli«i 
catur  in fc,  in  maiorem,  ain  lO,  quod  maior  eft  proportionalis 
inter  minorem  Sc  lo , igitur  quadratum  maioris , iqtiatur  decui 
pIominoris,&rcsnotaeft,nam  maior critRi  105 111:5  j St  minor  ij 
m:i?:io5. 

tiir. 

Fac  de  8 duas  partes, quarum  quadratum  maioris  Et  propoitid 
ric  medium  inter  quadratum  minoris, &!produ<flum  ex  toto  in  ma 
iorciil, pone  maiorem  a, &:b  minorem, quiaigitur 
qiiod  fit  ex8  ina,  proportionale  eftinter  64  ^ 
quadratum  a,  ex  dcmoriftracis in  fccurido  fuper 
Euch'dem,crit^4  quarta  quantitas  in  continua  proportione,  cuni 
illis  tribus  prodiufiis, quare  6’4  ad  quadratum  a , iitquadrati  a ad 
quadratum  b duplicata,igitur  8 ad  a,ut  a ad  b duplicata  cx  17  ’ fexri 
Elementorum, nam utra<5  cftmcdia  proporrionum  fuorum  quass 
dratorum, quare  cubus  a arquatis  cftprodu<5i:o  ex  8 in  quadratum 
b,hoc  enim  in  feptimo libro  demonftratumcft,  quare  ponemuSa 
cuadratum,critcubus  eius, cubus  quadrari  ri:ii,qiif  iit  c, igitur  qua 
drarumb,eftxquale~  qujidrati  cubi  c, igitur  b efl:,  quadrari 

cubi  c,  quare  ciiniRicubi  quadrati  iitcubus,eritb  aequalis  cubi  c 
parti ui-^j&icumafitquadratumc, erit  i quadratump:cub,i^~, 
ivqualc  8 ideo  multiplicando  omniaperRiSj^rit  cubus  p;qd'iy 
8,a‘qualis  w 5 idjfoluefgiturpcrcapitulum  15'", ut  in  nurfteris  notis 
acueris  operando pcrregulas  tertii  libru 

O^VAESTld  IX.  . • 

Fad  cx  8 tres  partes  in  coritiiiUa  ^porti6oe,qrufli  ag^egatu  pri 
nix  fecuivdxj&aggrcgatu  fecunda:  dc  terrig,&ipfum  8,l?ntrurjr 
fusin  continua^pportionc;dico,inueniesprimo^porrionc  illarS 
quantitatu  ^portionalium,  ^riam  aggTegatu  fecundae  dC  terti®',  eft 
^portionaleinicr  aggregatu  primg  Kfecudg,  Bc  aggregatu  oihriu 
lUUjfint  igitur  tales  qntitaies  a b c,&:  quia  ^portio  ab  c,adb  Cjcft  Ut 

Oo  J bc, 
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hCjadabjexrappofltoquxftiQnis.^b.cadabjUtcad  Ia  b c d 
b,cx  12'  quinti  l:Icincntorum,critabrqadbiV%i4tb  ad  c j “ ' 

cx  ii^duldcirijftd  exproporticvapin  b fit  Ciigkur  ex  proportione 
inb  c,fit>abc,iitigrtur,uc  cx,proportione.Hi,G^iatd,Gumigiturcx  . 
proportioneiub  fiatc^&ex  eadem  ine  fiatdijigJtur.cx  pvopordo^ 
iiemb.cfitcd,&ex  eademiiib  cficbat  edam  abCjigiturabc,ar* 
quatur  c djabi  eao  autein  c, relinquitur  a b , aqualis  d , eft,  auteni  d 
quartaquantitas  proportionalis,  igitur  oportebit  inuenire  quas 
tuor  quantitates  , in  continua  pPQpordonej  quarum  quarta  fit 
?,'qua!i3  duabus  primis,  pofica igitur  prima i, fecunda  i rc,tcK 
dai  quadrat^jm, quarte!  cubus  erit  cubus  atquilis  I rei  p:i,6^nc»  ' 
ta  cft.eJi  capitulo,  quantitas' rei , qua:  eft  proportio-,  diuides  igitw 
§.111  quatuor  quantitates  fub  ea  proportione  continuatas  j ut  iit 
fexto  libro  docctur,foluimus  & aliter  hanc  quaddionem  in  quarto 
libro."  ’ - • j 

Q_V  AG  S T t O.  X ' I 

Fac  ex  8 duas  partes, quarum  fcptLiplunimaiorjSjproportionc  [ 
mediu  iit  iiitcr  cubum  minoris, &:  produdluni  maioris  in  minore.  * 
Sit  a minor, cius  cubus  c b aute  maior, & .pdu(fium  b in  a fit  c,  &f»  i 
ptLipia  q fitd,  qu:aigimrexbina,fite,&rex  b in,  8 

7 fitd,cntaad7,uteadd,quareaad7,utd4d  c.  a b 7 
ioiturexainc.fitfeptuplumdjfedd  efl:  fep.tuplu  ede 
b,  igit  4^  b,  arc^ualiaruntqdrato  quadrati  a,  igb 

turh  eftjrquale^qd'c[uadratia,quia  igitur  a cumb  efl:8 , &b  eft 
— qd'  quadrati  abigitur  a cum  ^qd'  quadrMi^',a:quatur  8 , quare 
res  &-^qd'quadraria:quatu^-8,ig!Cur^dc^adratump:4^  rebiis, 
sequatur  quamuis  huius  non  GtcapitulumgeneraIe,pnicha 
runi  tamen  fuerit  Inicufq^  perduxiiu:  quccfiioncm.  1 

s Dcprehendirur&:quando::pcodcmodoqud-dpropofiticqu»» 
ftioncsfintimporsibiles.  ' 

De  regula  tcqualispoficionis.  c A P.  XX  xn. 

j$cregula,cftutiliorpofi'Jone  fiinplfcijin  omnibus  qusc^ 
ilionibusjubipartcs  a-qualiter  mu]tiplicantur,fecus  ubi  i 
in  a’qualiter,  namin  his  fimplex  facilior  efl:,ut  fi  dicam,diV'  ’ 
uide  8 in  duas  partes, quarum  una  dud:am  quadratum  al  i 
tcrius,ueIiiicubiim,fiat2o,perfimp!ice  pofitioncm,pcruemes  adf 

8 qLiadratam:icubo,fquaIia2o,uelad8  cub.mri  qd'qdrato,gqua  , 
lia2oinfccundaqua;ftione,fcd  ponendo4  pnpofitione,&4m  :i 

pofitity 
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poGcipnCjpcrucnies  adi^oftp:44»®‘?waIfs  i cubojp?  4quadraf 
tiSj^L  infccunda  quwftione.ad  128  pofitioncs7,‘2j^,»qnaliai  q<f 
quadrato  p;8  cubis.manifcftiini  eft  igitur, quam  hae  Hnf  priori* 
bus  diffidiores.  In  pofidoncedam  Gmplid.inuenimus  priniif  dpe* 
ratione,rd  scftimationcm  in  aequali  differentia,  qux  addita  6U 
midio  diuidendi,  6(!detra<Sa,oftcnditnumerosquxlicos,quj  ue# 
re  funt  xftimatio  rei,qvianqtiam  poliicrimus  rem  effe  differentiam, 
uoco  autem  politionem  Cmpliccni,  cum  dxco,diuidciom  duas 
partes, producentes  ao,tuncpommus  partem  unam  rem, aliam  10 
m:rc,red  arqualem,cum  pono  partem  unam  5 pire,  8c  aliam,  5 m:re, 
ideo  cum  fimpicxiam  per  fe  nota  fit,  de  xquali  pcrquxftiones  Sc 
exempla  dicendum  erit,  cum  certe ircqucntifsimus  fit  cius  ufu» 
ac  utilis. 

Q_vabstio  f.' 

Eft  trigonus,  cuius  laterum  diffe* 
rentia  primi  ad  fecun  dum,  eft  i , & ite^ 
rumfecundiad  tertium,eftetiami,i&-'- 
area  eft  3, pones  fecundum  igitur  pofi* 
tionera,  & primum  erit  pofitio  m;i , Si 
tertium  pofitio p:i,fcquere  trigonortt 
regulam,  datam  in  libro  fequente,&  fi* 
cfRi^  cjd' quadrari  quadrati  gc* 

neraUterfumpta,xqualis  3,quare'^q(I 
quadrari  xquabitur  quadratip  : 
ideotp  I qd' quadratum, cquatur  4 qua 
dratis  p:48 , &res  erit  per  capitul  um 
dcriuariuoruni,iy  v:Ri  52  p‘2,&  hoc  eft  latus  fecundum, addeigituf 
&minuc  1, habes  reliqua  latera, ut  in  figura  uides. 


Q_vaestio.  ir.  ^ 

Facde  lO  diias  partes, quarum  cubi  cum  quadrarisiuiKfti, faciant 
400,  pones  prima  25  p:iqd.p;io  rebus 

partcm5p:i  pofi*  ^piipof:  i25pn5qd.p;75rebusp:  i cu< 

tionc,& fecundam  25  p;iqd.m;io  rebus 

partc5m:i  pofitio  ^nuipofi  i25p:i5qd.m:75rebi|sm:icu» 

ne,fcqucrc  proble  5oop:52qd.xquidia40o  . 

ma,rcduccndopar 

tes  ad  cubum, & ad  quadratum,  colliges  tandem  cadentibus  uia& 
fim  partibus, 32  quadrata  p:30o,xqualia400,qucre  quadratum  x* 
quabitur5j,&res  qux  eft  differenria,critRi3f-, igitur  partes  funt  5 


0,7  Aa= 
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. Q_v  AH  s Tio.  • i n,- 

Fac  cx,^  duas  partes, quarum. quadratorum  aggregatum, fit  xa 
. quale diiFercntiac  cubotTinvPo*ics.tpaiekrem, jp:ipo{mofte,&  mis 
,n,orcm5.m;,,HP(i(io.  Lpof:  ,pof:l?i5irM.p;«r*us 


,ue,fequcrf  gu*ftio.  i;-„. 

^nern,l^ebis  aggre#  i- — I . ''  

gatum  quadratorum, 


lifipuqd, aggregatum 


> quadrata  p:i8,&  dif  5P‘ ' ji/  P*?  ^4-p:27  po,f:p;i.  cub, 

ferentiam  cuboiTum  2 p:^  qd.m:27  pqf:m:i  cu. 

cubos p: 54  pofitioi.  . , . . jdifftfentia 54  pof: p : 2 cu. 

nibus,S:h»c|8qutn,tiffinwiceii^»ig3tuVaibiw  &27  pofidoncs  se* 
qu9,n|  cpii^Jrjitpi  et  9,fequet:e  capitulum,  fiet  rtiseftimataodd  eft  difc 

ferentiae,Rsv;cubicat?2  7dajpj-“m:r{zv:aibicai^7oi“  m:— p:^, 

quarcpartcs»unt,3yp:Rtv:GubicaRt7q4:jp>~m:i^  T:i^70i-J-iu; 

~&rmnor,a^p:i^  v;cubi«t«2;7c)if  m:3^niti?2v:cubkfti?2:7o2^ 

Q_VAS,STlO.  III!. 

Fac  ex  8 duas  partes, quarum  produdiummaforxsin  minorem^ 
proportionalefit, inter  nonuplum  maioris, & ipfam  minorcm.Po^ 
ne  partem  primam  4 p:i  po£frio,ne,&[  minorem  4 m:i  pofitione,  fiy 
querepropofitu, habebis  p/f; 
du<?him  maioris, m9 , effe  3^ 
p:9  pofitionibds , Sc  maioris 
in  minorem  m:i  quadrato, 

&minorenl4m:i  pofitione, 

& haeefUntin  eadem  propqr. , 
fipn^igitur4u^ttf  ^ 
fitiohibus, in  4mrppfitione,fitquadratumi^  m n quadrato; du» 
cieoigiturinuicem^tfpjppofirionibus, &4  m:i  pofitione, & ca< 
dentpofitionespropterrnutuam  propoftionem,quare  produce* 
tur,i44mt^  quadratis,&boc  eft  scqualcqiiadrato  m:i  quadra* 
to,  quod  cft,  256^p:i  qd'  quadrato  mijz  quadratis, quare  reddendo 
m5partjaduerfa5;ii2p:iqd' quadrato,  aequabuntur  23  quadratis,Ha 
bebis  aftimationem  rerji^v:!!:-  m:u»  2o;i-,id  efi:Rt7,quam  adde& 
minuea4,cniiJtpartesqUtefitaE,4p:i^  7 , & 4m:i^7  ,&quamuis 
potuilTcs  fofucre  per  fimplicem,ucnicns  ad  capimlum  cubi  &!  re* 
rum'a?quaIuTm  quadratis  SC  numero, fuiflet  tamen  negodum  fn« 
explicabilius,fine  ulla  comparatione, nam  plufquamdecem  alijS 
indiges  operationibus  , antequam  peruenias  ad  ueram'a:ftimaii 
tionem,  quae  femper  cftin  natura  Binomf|,ueIreciiiueri,n©n  im* 
proprij.  ■ 

Q^VAS» 


p j ' qmjrpofi 
4p:ipof; 

h6  p:^  pof;  | rtf  m:i  q.4m:i  pou 
25  ^pn  q4  qd  mtja  qd 
i44m:^qd.. 


iprf  qd'qd,aeql.23  gX 


de  .ARlTIiHE^>JCA  Lia  X 

V.  ■ ;■- 


.■iM 


DmidciomduaSpaiteSjquaruni  quadrato  priniae  detra^»^ 
ioo,5{  quadraro  fecundae  deera^fld  ex  ^7 , refiduorum  nt  iuti<n:sd» 
con{tituant{7.  Si  libet  ad  uitiflldum  labotem, primo tiidcbis uja 
tentatiua  an  caius  p6fsibiIisfif,lioc  igitur cogilitO,poneprimum 
partem  5 p:i  poOdoney&reliquani  5 niri  ppiiooH^duc partes  in 


5p:ipof  5 m:  i pol! 

25  p:  I qd.p:  IO  poC  I ioo 
25  p:iqd.m:iopof.  | 97 
75111:  iqd.m:iopor.reiid. 
72  m:  i qd.p:io  pof  relid,  ■ 


17  m:i^v:75m:iqd.m:iopof. 

qd.ptiopof. 


3^4  m : I qdf  m : io  pof.  ra : Rr  v;  86700 
qi£^^2dvtn:i25^o'pdj[! /imx  iquad. 
puopoL ^ 


292  m: 20 rebus  , 

i^v:86700m:ii5^qd-.m;ri5^6pbf!  • 


8-67O0ra:ii56qd.nicir5^opoIi^ 
852^^4  p:4ooqd.m:n^8ot>of 


& quadratum  maiuj 
detrahe  ex  100,  &:mi* 
nus  ex  ^7 , habebis  res 
fidua,utin  figura, quos 
rum  Ri  iundla: , deb  ent 
aequari  17 , igitur  17  m : 
una  illarum  radicum 
aequatur  rcliqusc,  quas 
re  ducemus  in  fe,  17  m: 

Rivt75m:i  quadrato 
m : IO  politionibus , 8^. 
habebimus  364  .m  1 1 
quadrato  m:io  pofitio 
nibusmiRr  v:  86700 
m : 1156  quadratis  m{ 

115^0  rebus , aequalia 
quadrato  alterius  radi. 

cis,fdricet72m:tx}ua^  1 j 7-^ ? — 7: 

*itop:io«bus,lij.  |quad.xquaI.fcpof.p;|! 
ccfimiliaexutra^partcj&radicem  umuerfalem  folam  exaduerfo 
omnium  colloca, utili  tertioUhr.o  docuimus, acin  quarto  habebis 

i92m:2o  rebuSjtcqusiliaRtViS  6700=01.:  115^  quadratis  m:ii56Ar^ 

bus, quare  ducendo  derluo  partes  mfc,hajaebi&8  6706 
drarism:  11560  p6fitiombus,ja:qualia8^264p:4ooquadrati8  mt 
ii^SorebuSjrinc  ad  aiquatioilem reducendo  adiquadratumha*  • 
bebis  rei  scftimatiQnem  effe  *.  ^ > igitW^ 

additis  fient  , igitur  res  Spartes  4 &:  6^  , j 

(i.YaE  S.7rf,9-f  fc-h  - ; J ^73^4^^  " 

Eft  etiam, ubi  pofitio a;q.uaiis,n6hlfolui^iiiWho  qua:ffione,& 
fimpIdcfoluit.Exemplu,facde§  duabus  quarum  qdra&m 
jTiaioriSjfitprdporrione  medium inter prdduihim  maioriS in,  mi» 
li6r^nij&decuplumto£ius^ucpotc60ipoficaitaquenia*(5rc  i pofi» 

tionc 


1456  p:  iaopofijcquab  i556qd. 

1556  i- 
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tionc,Iiabebis(30&i  qua<iratum-& 8 j^o]  iqd.  j 
po0riones  m:  i quadrato  proportio^  i qtd  q.  acq,  480  pof.  m: 
nalia,  quare  duifia  media  in  fdpfam,  1 6°  quad. 
habebimus  1 qd*  quadratum,  asquale  ’ 

48  o pofidonibus  m:,6o  quadratis, deprime, 8d  fiet  cubus  Sc  60  res, 
aqualia48o.&ideorcSnotaeft,perpofirionem  autem  sequalem, 
peruenies  ad  capitulu  condans  ex  quinc^  denominationibus,  polCs 
fctautfolui,&perregulammagnam,fedhbcadremnihil  pertinet. 

De  regula  (nsequalicei  ponendi  feu  proportionis, 
c A p.  xxxni. 

BMc  regula  nos  docet,  utpofitis numeris inaqualibusj 
pofiriones  pariter  «cquales  annediramus , ficut  in  multb 
; pIicatione,uicifsim  fimiles  exddantpartes.Doccbo  au4 
' tcmhocpcr«empla,quamuis  quaftiones  qua:  perhac 
foluuntur,etiamperreguIam  retro  agendipofitioncm,dequainca 
pifulo  quinto  didum  cftjdiiToIui  polsint. 

Q^vaestio  r. 

Exemplum.Suntduo  numeri,  quorum  diffd:entiacft4,  &qua<e 
dratu  min  oris  cum  quadrato  dimidrj  maioris,&  rz  aggregati  ipfoi* 
rum quadratorum, conftituitiio,poffeshancretro  agendo  dicere, 
igitur  iio  componiturex  aggregato  quadratorum, & Rt  aggregati, 
igiturpofito  aggregato  quadratOjCrit  no  aequale  quadrato  & uni 
rei,quarercse(tio,aggregatum  ioo,ideofadescxiooduas  partes, 
quarum  duplum R2.unius,excedataIiamR2in4,&rolutio  clara  efi^ 
ueruhocmodonos  ficponemus.Sitprimus  numerus  minori  po« 
fition€S,quiapars  feft^,eritm'aiOf2p(rfltioh'esp:4,tndeacdpepar* 
tcmfecundi,qug  efl:  in  fe  ducenda, &feft 
-jjCritigitur  pars  multiplicanda  1 pofiss 
tiop:2>& primus  numerus  ut  di«flu  eft, 
2pofiuones,iiochabito,pofitueft,non 
permutata  qugftionis  natura, partes  nu 
meriitaaptareeumtebus,  litinquadia 
tis  res  ex  toto  excidarit , fic  igitur  fades. 

Confidera  fecudum  numerum  in  fe  du 
cendu, qualis  pars  fic  primi,uc  in  ex  em* 
plo,i  pafitio  p:i,qug  pars  efta  pofitio=« 
num,inuenies  quod  eft  ^p:i, duc  igitur 

denomifiatore  &!  numeratorem  fracfti  in  fe,&  produrta  iunge,  ci  ha 
bebis  5, pro  diuifore, deinde  duc  numeratorem  in  fe,&: ^dutftum  in 
niunerum  (hfferenti^qiii  eft4>fit  edam  4,^  diuidendo>diuideigi* 
''r  tur 


2pof.  I 2pofp:4 
2 pof.  I I pof  pu 


2pof  m:-~- 
1 pof  p:f- 
4 qd.  p:  ^ ni'IfpSI 
1 qd.  p:2^p*.-Ypof 
5^d.p!;-^ 


DE  ARlfHMHnCA' tlB- 'X.  m 

tiJr4pcr5,cxit|^,ho£rauferes  exapdlitidnibus,fdliccf  rfi^'c>reparrf 
tc, habebis  2 pof.m:-, deinde  diuidej-pcr^paft^nt,exic|-,hdcad« 
des  ad  politionem, habebis  ipof.p:|-,ecceUides,quoniarHhabes  i 
politiones  i politionem p; pjSipfoportio  p ad  peftut 2 po 

lirioncs  I ad  politionem, & fi  fumpferis  duplum  maioris  , fciliceci 
pofptj^jfuperabit  minorem  fcil/oet  2por.m:^,in4)adurtguem, 
hocpcra<rco,ex  regulaumuerfaIi,ducpar£esmfe,habcbis4qUadra 
ta  p;  ^m:  ^politionibus , i quadratump : 2^p ; ~ politionibus, 
iiingc,  habebis  5 quadvata  p:^  ^,ha?c  cum  radice  arqiiantur  «o  j igic 
turRtaiquaturuom:  hoc  aggregato,  igitur  quadratis^»* 

quaturRiv:^  quadratis  p:3^,ducpartes  111  re,habcbis  5 quadrata  p: 
3-b>a:qualiRj.i4o($^p:’5  qd' quadratis  m:to^8  quadratis, redde  red 
denda  miakcri  parti, & diuide  per  numerum  qd' quadratorum,  qui 
elta5  jhabebisi  qd'quadratLimp:456'^,  a:qualia4a|b'q'i^dratis, 
idcoresualeriuv;ii^m:i^4^y,fed  iSi4j^oeft2^, igitur  res  eft 
R:ii>^,fed h3eceft4~,igiturresiuit4^,fedprimapars  feu  maior, 
luita politionesm: |-,^igituripfafuit8,&muiol*ftit'ipofi£io  p:f-g 
igitur  fuit  5<C  eius  duplum  fuit  12., qui  excedit  81114,  Sdhoccft 
quoduoluimus. 

Q.VAEST10  rr. 

trigonus  ab  c, cuius  baOs  ab,eft  8p : catheto cd , SCid  tripla 
cftdbj&quadratumb  c cum  latete  cb,efi:i8i,  polita  igitur  cd  re, 

& a b,rc  & 8,fcu  c d 4 rebus , & ab  4 

rebus  p:8,eritb  dres  p::,  &propor« 
tio  4-, ideo  ut  prius,  duc  4 in  fc,  fit  i^, 
duciinfc,  hti, iunge,  fit  17,  diuifor, 
inde  duc  i numeratorem  j-infe,  fit  i, 
duc  in  8 differendam,  fit  8 diuide 
per  17, exit  pars  minuenda  ex  4 re* 
bus,inde  diuidc^perproportione 
quxcft^,  cxitj~,pars  addenda  uni 
rei, erit  igitur  b d i politiop  :~,&  c 
d,4  politiones  m;-j|-,ducpartes  in  fc, 
habebis  quadrata  c d & b d pariter 
accepta,  & ex  confequenti,qdadra» 
tum  b c , effe  1 7 quadrata  p : 5 ^,fes»  ^ 

quere  ut  in  praecedente,  addendo  ei  latus  b t^erit^  rz  v:  17  quadra 
torum  p:  5 quadratis  p:  3^  xqualis  182, quare  178 

quadratis  a:quatur}^v:i7  quadratorum p:3^,fcqucreigitur  ope 
rationem,  ut  prius,  habebis  rei  aeftimadonem  elTe  z-—,  cum  igitur- 

Pp  2 bdlit 


lOpoC 
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b d fit  I pofitio  p:  fi,  erit  b d 5 & a b 2 o, quadrupla  b d,  quare  e d,qug 
eft  8 nuquam  ab, erit  12. 

OVAESTlO  IIT, 

Et  fimfliter,fi  dicerctjunt  duo  numeri, quorum  differentia  eft  12, 
& quadratum' minoris  cum  quadrato  ^ maioris,  & quadrato  ag* 
gregari, aequatur  ioQo,tuncutprius operaberis, ducendo  nume« 
ratorem  ac  denominatorem  in  fe,&  iungendo,fit  diuifor  1 0%  dein# 
de  duco  5 numeratorem  in  fe,&!produ<ihim  in  iZjfit  108  jdiuido  per 
109, habeo  partem  minuendam  ex  10  pofirionibus , deinde  diuido 
f~|,per^,  exitf^,  pars  addenda  5 po# 
firionibus  , fi  igitur  3 pofiriones  p t 
, ducantur  in  y,numcnjs  qui  produ 
cetur,crit  12  ptquam  lO  res  m:|-§| , & ta# 
liseftproportio— ad qualis  load 
3,&ideo,quiareguIah2ec  habent  infi« 
riitos  modos, uelut  (i  dicamus,  ^primi 
&?-fecundinumeri,difFereiirium  per 
ij,mfedu(fh'addiiaradice,faduntioo,tunc  quarres  eodemmodo 
fuamregulam,perregulamdemodo,quiaha:crcgulacft  ramus  IU 
lius,qu3ereiido  numeros  differentes  primo  in  12 , quorum  —■  unius 
ita  diuidatur , in  -^rem  & numerum , Sc  reliquus  in-^rci  & numc« 
rum,ita  ut  produ^a  rerum  fintaequalia.  Ponendo  unum  nume^ 
rum  p:al,ium  m:&  inuenitur  per  capitulum  nonum , cum  quantita* 
tcfurda,ut  in  talibus, ponam  regulam  exemplo  adiunii:am,dico 
quod  fi  quis  dicat, 

Q_vaestio  iiit; 

Inuenias  duos  numeros , quorum  differentia  fit  14,  $i|-uniusin 


3pof-p:S 

lopof.m;^ 


-^pof.p:2^ 


fcdudlum,cum-^alteriusm  fe  duifio, 
et  cum  IU  aggregati  talium  produdlos» 
rum,fiat  1 1 o,dico  primo, duc  dcnomi« 
natores  in  numeratores  uicifsim,ub 
delicec  4 in  i,&:  3 irn,&  produiflorum 
quae  iunt  etiam  4 3, iunge  quadrata, 

habebis  25  pro  diuifore,demde  duc 
daiominatores  inuicem , 3 in  4 , fit  12, 

8c  quod  fit  in  differentiam  qux  fuit 
14,  fit  16^8 , hoc  ducito  in  producflum 
numeratorum, quod  fuit  i,fit  eria  1^8» 
pro  diuidendo,  diuide  figitur  i6’8,per25,  exit^,  hocmultiplicain 
ipfas  partes, uidelicet-|-^“,habcbis  2-^, addendum,  &:  t minUi* 
-endum,quiafempcrut  didum  eft,mmorparsnumcri,minuitura 
, maiore, 


iqd.p;7g 
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»iaiorc,6i^  maior  additur  minori,ducigitur  --poErionii  niJ  l ^ in  ft, 
Siiiinihtcr^poOtionisp i i^infe y Sc  colligeproduiflaijhabcbis  — 
quadrrffip:/  .^.abfi^rcbuSjqiiatcfcqueris  operarioiiem,utiiiprit> 
nbus.Aliud  exemplum, in  regula  parum  diftidli.inucnias  duos  nu 
meros  differentes  in  4,quofum|-mmorisjn  fedu(fla,&^maiorisin 
fc ducta, & aggregato  pr(>du^orumadditaradice,fiat  no, duces 


■1 

'^1 


8 1-^4- ,451  / 
!-pof.p:i5;  ^ 

Lpof.m:i*~  I a! 


igitur  in  crucem,^  in  5 , & 4 ina , & 
nent^  & 8, quorum  quadracaiun^ 

(ftafunt  145, pro  diuiforc,limiIiter 
duces  ^ in  4,denominatorcs,  fft  la, 
ducin4,  difFcrctiam  numerorum, 
fit48,ducin  6,  produAum  nume< 
ratorum, fitaSS, pro  diuidendojmdediuifoaggpcr  145, exit^, 
ducin  in  partes  acceptas  feorfum, habebis  — partes  ad* 

dendas  ad  minuendas  ut  prius. 


Qjr/ESTio  y. 

Etfimiliter  dicemus  de  ag^egato*,  uelud  ndicat,lacexio  duas 
partes , quarum  una  infeducffa,&  alterius  dinriidtomfeduAo,&: 
accepta  radiceaggregati,totumfit  50, dico  operaberis  pcrrcgujB 
lam  dicftam,  in  qujcmonc  prima* fdlicet, 
quiaeft’de  integris  cxunaparte,inuem'es 
igiturnumeros4&!a,  &amaiore  minues 
I politionem , Sc  minori  addes  2 pofitio# 
nes,&  ideo  xnhoc  differt  a regulis  numc* 
rorum  differentium , extera  paria  funt,  dC 
ideo  fcquendo  operationem, habebis  rei 
xffiniLitioncm  ,iv  V : , quod  eft 

dicere  i,ideo  numeri  funt  6 SC^. 

Deregulamedi}.  C A P.  xXXiiiL 
^clicuocataameeff:,quia  medium  inquiritur,fdUcet  * 
proportio  > dC  quia  ad  unitatis  confufionem  uitandam, 
ponimus|partem  unam,  dimidium  unitatis,  efteiu» 
ufus  folum  ad  quazrcndum  quantitates , qux  xqualitef 
multiplicantur,&proportionemferuant,  cum  autem eamnon feri* 
uaucrint , ufus  reguix  non  cft  utilis , uerum  in  duabus  quantita* 
tibiis  folum  explicatur, de  pluribus  autemincapitulotrigefimo* 
nono  dicemus.  Patet  autem,  quod  fi  quis  dicat, inucnias  duos  nu* 
meros, quorum  quadratafuiufiafintio,& cubi iuntfiifint  50,  quod 
regula  hxc  non  feruiet,  quia  proportio  30  ad  10  , qux  eft  o-i* 

Pp  3 pla,non 
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pia, non  fematur  inter  cubos  & quadratos,  uariata  quantitate, 
regulamipfam  ofl:cnderequeniadmoduniS<:  alias  per  exemplautb 
le  luerit. 

Qj’  AE  s T I a ». 

Inuenias  duos  numeros, quorum  difFercntia  ducfla  in  quadrato 
rum  differentiam  faciat’io,&  aggregatum  illorum  in  quadratorum 
aggregarum,faciat20.Pones  Igitur  ut  di<fium  eft  unum  illoru,po(i* 
tionc , alium  des 
inde  inuenies  di& 
ferentia, & ^ggres 
gatum,&  quadra 
ta  partmm,&  dif» 
ferentiam;  quadra 
iorum»  & 
gatum»utin  mar«^ 
ginCjinde  ducito 
differentiam  pars 
tium  in  difforeii#^ 
tia  quadratorum» 

& Habebis  p M 
cubom:^  quadra 


Numeri 

ipoC 

Differentia  numerorum 

I pof.  mt 

Aggrega.numerorum 

ipof,  pt  i 

Quadrata 

iqA  i' 

Ditterentie  quadratoruiti 

j qd,  tti;  ^ 

Aggregatum  qdrat. 

iqd.p:  ^ 

^dutffum  differcnt.f-p:i  cii.m:j-qd.m:-|pof 

produ(ffum,qdrat-jp:i  cub.p  t-r  qd.p:^  pof. 

^p:2  cub.m:i  qd-mr-^pof. 

fp:2  cub,pirqd-p:iiPoi^ 

g-pn  cub.a;quacuripqd.p:!^pof. 

ipol.pr^ 

ipol.p:^ 

i qd.mt-poffp:-  . , , 

, . I-  pof. 

to  mt^pofitionis^&hoc  debet  effc  dimidium  produeffi  aggregato 
rumnumcrorumicilicet  ac  quadratorum, quiaib  eft  dimidium  20, 
igitur  erit  dimidium  ^-pM  ctibop:^  quadrato  pr^pofitionis, quare 
^p:2  cubis mt I quadrato  mj^pofitidne, aequatur^  p ; i cubo p 
quadrato  pf^p<5ffrionis,i^rirrfeddendo  partes  ni:adp:eritui-^ 
p:i  cubo,a»qU€tur  i~  quadratopt-|-pofftionis,quare  diuifis  partis 
bus,ad  faciliorem  operationem,qua:  fcmpcrpotcrunt  diuidi,habe 
bimus  if  politionis, jcqualcm  i quadrato  m:~pofitioncp:-^,diut 
for, nam cp  coponiturexparribus  ab  initio  fumptis,fcilicct  i pofitio 
ne  & quare  i quadratum  p:|-i|  gquabitur  x pofftionibus,et  resiriit 
I p:R£^,liuntigitur  quantitates^in  proportione  i ptR2:^,&l-^, quare 
inproportiOne2p:i^5,&  i.Iterumfgiturquarramus  duas  quandta 
tes  in  hac  proportione,quarumaggregatum  in  aggregatum  qua^ 


dratoriim  du(ftiim,faciat2o,nam 
tales  neceffario  habebunt  etiam 
reliqua  conditione,ponemus  igi 
tur  unam  illarum  rem, aliam  res  2 
p:i^2  5,&  queremus  fua  quadrata, 
qug  iungemus,&  erunt  qdrata  8 
^ V-  p:i^ 


Numeri  res  1 res2p:i^2  3 
iQuadrataqd.  1 qd.7p:R2:48 
lAggreg , numero . res3p:i^} 
qd.8p:i^48 

'Produdum  cubi  7^6  p:i^  120O 


DE  ARITHMETICA  tIS.  tt^ 

P:r:48,&  ducemus  in  aggregatum  nummorum, j prRt?, 
3^:  fiunt  cubi  5£jp:i?t  1200, diuidemus  igiturao  peri^j  ixoop:^^,  ^ 
cx{b3£7~m:i?i 52-7, cuius cubica  erit  numerus  minor  quseficutf, 
maior  autem  babebiiur,du  Ao  minore  in  z p:i^  quare  numeii 
fici  erunt, 

Primus  R£  v:  cubica  7 ^ m:i?t  52^ 

Secundus RiV;cubicai9J  m‘*R^35437T P**^ 

Q.vAesrio  f>. 

Tnucnias  duosnumeros,quoturii  differenda  duAa  in  diiFcrcnd>« 
am  cuborum,producat  10,  & aggregatum  irt  aggregatura  cubo«« 


Numeri  1 pof 

Differenda  numer.  ipof.m:  i 
Aggregatu  numero,  ipofp: 
Cubi  I cub. 

DiffCTendacuboruni  icub.m: 
Aggregaftim  p^o|ij^  i f**^rP*. 
ftbroc.  aggregi^dfum 
iqtJqd.pu  cub.ptipofpn 
Produdium  differendarum 
qdqd.mii  cub.mn  pof.pu 


I5  qtfqd.m;^  cub.  111:3  P®^'P'5 
iqdcjd.p:icub.p:ipof.p:  x 


Ia  qdqd.p^a  1 4 cubr.p.'4pof. 
^d'qd.p:i  j 2 cub.pta  pof 


rura  conffituac30,hacinqug 
fiionc,proccdcs  utinprgcctf 
denti, uerum  pones  partes  i 
poiitioiicm&  i,ad  facilitas 
tem  maiorem,  feqmrisut 
in  pra:cedenri, donec  uenes 
ris  ad  i ^cf  quadratum  prt^' 
arquale  2 cubis  p:  2 pofidos 
nibus,  igitur  habeo  qufntj 
quantitates  continue  pros» 
portionaIcs,quarum  aggre* 
gatum  primx&quintsc,eft 
duplum  aggregato  fccundg 

quartx, igitur  per  capitum 
Ium  quinque  quantitatum 
in  continua  proportione  conftitutarum  quxro  propordonemV 
‘aillimendo  putaa  $<.  4 quorum  4 eft  duplus  alteri, & faciendo  de  4 
primam  &quincam,&; dea  fecundam  & quartani, igitur  talis  ^por 
do  crituc-^p-Ri-r  P-J^  v:  m.  ^-^m:2j  p:Rt  vrt^£^m;-^,ad  unitatem, 
■pones igitur deniio res fub his numeriSjUidclicet irem,  pf 

R:  ^piRi  v:Rt^~m:2^p:i?2  indedudto  ad  cubum  partetf 

per  regulas  tetri)  ldarj,quod  non  difficile  fieqinde duces  res 
R;v:n:  6^" ni;2-^pjp?£v:R2-^m:^, differentiam fcilicct  numerorum, 
in  diffcrcmiajTi  cuborum, qug  habetur  detra<flo  i cubo, ex  ctri>5di^ 
<fci  iam  comppfitiexquatuornominibus,&produ<flu  «cqitabifur 
io,diuiclcs  10 pcrtale  prddu<^rri&eiusquddeii^'i^,  erit  xfbV 
mado  primx  quantitatis,  qua  du<!la  in  -jp:i^-^pn?tv:Rt^-|-  m: 
i^ptruv.-Ri-jin^J-jConfurget  fecunda  qu^dtas/cu  fecundus  nu 
merus, 

Q_v  AE  s T r 0 n r. 

Inuenias  duos  numeros  quorum  rdariprimiiunflifedant2o,6d 

aggve^^ 


Ipof. 

ip“r™ 


HIERONYMI  CARDANl 
aggregatum  cuborum  in  aggregatum  quadratorum  du^luiHjfacii 
atajjponcsutitiprfcedeiitCjgarteSjipofirioS:  ' 
nem  & relati  primi  earum, iunt  i p"  r"  & i, 

&pi  oducfium  aggregat!  quadratorum  in  ag 
gregatum  cuborum  eft, ip^r^pu cubo  p:i 
quadrato  p:i,&hoCf€  habet  ad  i p'"  r^pn.  ut 
35ad20,&iit5ad4,igimrpcrregulam  quart 
titatumproportioiiaIiilm,du<fio  2 p Vp:i  cu# 
bop':  I quadrato  p:i,  per 4 i faciens 
mus quantum.dudio  ip°r®p;ijper 
5,igitur4pVp:4cubis,p:4  qua^s 
dratis  p:  4ja*quaritur  5p"r‘‘p;5, 


li  cub.pt 
' qd.p: 


t p‘”r’'p:i  cup; 
iqd.pit  • 


|5r'p'p:  5 . 

|4rp^p:4gub.p:4qd.p:4. 


ir-p^pi 

!quatur4  cub.p;4qd. 


) ipof.pn 

r q^  qd.m: 

I cub.pu  qd.mti  poC 

p:14.qd. 

iqd'qd.p: 

i 1 1 cu*p:5  qd.pn  pof. 

ijfatfla  detrafliofie, aequale  4 
cubis  p : 4 Quadratis , diuid^ 
partes  per  poSubnem  p:  i 
qd' quadrato  ni  1 1 cubo  p ; f 
quadrato  m:i  pofitionep : j, 
xqualia4  quadratis  Jgitur  i qd' quadratum  pri  aquaturi  cubo  p: 
5 quadratis  p:ipo(jiione,{unt  igitur  qum<^  quantitates  continue 
proportionales  j quarum  aggregatum  primae  Sc  quintae,  eft  gra* 
tia  exempli  10,  & aggregatum  fecundaeBi  quattte  cum  triplo  tcr« 
tia:etiam, 10, igittifrtota erit  proportio, per  capitutum5  quantita* 
tumcontinuaeprOportionis,&i  erit  R2, ^-mti  m;^,& 

^prpportioj^lj^ijJ^lj^jhl^^usSiinjreaindaigiriifpo 

ne?: } fnprf ^«^pf^prdpartione , tiel  redtf 

(fiam  proportionem, .pt  in  prae, cedente  quacftione,faAa  diuifionc 
pernumcr?forem,adreIatum  ducito, perfuam  regulam, Cui  addc]^ 
relatum  primum  de  i,&cum  aggregato  diuide  aO,8<fi?2  relata  pfi^ 
nia,prima,prpuenrus  eftnumerus  minor, inde  multiplicaipfujxliii 
proportionem, &proueniet  maior, Bcpcrficere  talem  operationem 
eft  res  quali  fupra  humanum  laborem,&mfieffentreguIa;tertijli»« 
bri,uixommnopo{sibiIeforct,  , 


Dercgulaaggrcgatf.  cap.  XXxv"- 

Recvla  1, 

B|  Icut  ex  procedente,  regula  iterata, proportio  ipla  qug 

1 ritur,licpcr  hanc  habemus  aggregatum,  Eft  autem  utilis 
1 ualde,ubiiiiterpartes  nullafupponitur  proportio  vNairi 

rncdirf 


'DE  ARITHMETICA  LlB,  X,  ',  li* 
me-^iiiin  ad  qu.xreridumplufcs  numeros  ffmuljeftu^.proportio, 
ucl  aggregatum, aut  diffo^entiajCum  igirur  m praecanite  & rcgiu 
lafterata  proportio  habeatur, cum  hac  autem  Sc  aggregatum  & 
differenda,  fatis  coitftat,  quanto  haec  illas  antecedat  iriterualloi 
Vocauimus  Sc  hancrcgulam-duplf,  quddduas  contineat  paftcs^ 
fcu  duos  numeros  quaclitos, rado  ucrp  cius, utreliquarum, per  e» 
cmplapater.  ^ 

Ci.vAHSTib  i, 

Inuenias  duos  ntimerbs, quorum  quadrata luniffaiTnt  20, aprb 
duclum  unius  in  alterum,cumipfis  numeris, Iit  10, dico  quamui* 
exfcxro libro  foluipofsie)ficpcrrcgulam faciemus  . Poneaggre^ 
gatum  i po(itionem,feurem,&  quia  ex  uno  in  alterum  fit  lo, minus  • 
aggregato, igitur  ex  uno  in  alterum  fiet  lo  m:re,{ac  igitur  cx  pofitiis 
one  duas  partes , producentes  iom:i  pofitione,  &erunt  ex  regula, 
capituli  de  operadonibus  in 
fexto  libro  pofita,partes,Y  po» 
fidonisptu^tv;-^  quadrati  p:i 
pofidonem:io,&,|-poffef?)hfs' 
m:i?tv:-jquadratip:t  pofirio* 
ticni:io, horum  itaq^  quadrata 
iuiuffa  debent  efle  2o , & quia 

una  pars  eff  Binomium, altera  

rccifum  rcfpc<ffu  - polidonis,fuffide£  duccreparces  in  fc , non  una 
in  alia, ut  in  libris  5°  & 4°  & 5®  docuimus , ideo  duAa  pofirio  in  fe, 
fit-|j;quadrad,&dudi:ai?v:|-  quadratip;  ipofidoncm:  io,infc  fit 
j quadrati pn  pofidonemiio , &tantundem  ex  aliaparte,utih  B* 
gura,quarcquadrataBinomq  &recifiiun(ffa,funt  i quadratum  pl 
2pofitionibtism;20,&  hoca:quatur20,utdiAu«eft, igitur  iqd. 
p:2pofidonibusjEquacuf4o,&  j p’Riio7ni:-^p:^v’:io-jm:-^:  ■ 
rci*ftimarioeritr^4r  ni;i,fecejc  j 2*Rtio-^mtym:mv:io-^n»^- 
1^41  m;i  duas  partes  , quarum 

quadrataiiindla  fint  20,  & erunt  per  nonam  pofitionem,uel  per 
regulas  capituli  de  operationibus  in  quarto  libro  partes  quas  a la« 
tcreuides. 

Q,rilBS.tl0  II. 

Inuenias  duos  numerps, qui  iun^H  faciant  tantum, qiw^dffil  IB*'. 
uiccmdu<ffi>S<!eorumquadracaiun<ffa  fintao.fi  miiifraggregatura 
cft  i polido,produ(ffum  edam  unius  in  alterufltfm  i pofido , fac^ 
f pofitione  duas  partes, produceiites  i pbfilfbhemjperregulas  da< 
pitulideoperationibusinfexto.libro  pt>fitas,feupcr  quintatiaTei 
cundiEIemcntorum,&enmtpart€squas'alatcrepolui,harurnigi* 

Q.q  tur 


^poCp:i^v:-^  qd.pn  pof.muo 
-jpofprRtvr^qd.pn  pof.mno 

m :-ia. 

-jpofmti^vt-^qdjpripof  m:  10 
■J  qd:p:^  qd.p:  r pofimdo 
I qd.p:2pofm:2o 


ili  HIERONYMI  CARDAN! 

tur  quadrafaiundafuntio, quare 
cu  habeant  utin  praecedenti  ratio 
nem  Binomq  &:reci(i,fufficietdu 
cere  partes  unius  cor  infe,  & du* 
plicare. igit  habebimus ^aggre»  | 5^ 

gato^.draiOTum  i quadratumm:  | u254-p:.^mtRv:4-Tn'®5r 

2 politionibus,  aequalia  20 , quare  i — + 

res  critiit2ip;i, ideo  faciemus  exipfa  partes, ut  propofitum  eft,& 
cruntucuides. 


-^pof.  p;  R2  v:  -^^d.mt  1 poC 
-^pof.m:  v,“^qd.m;  i poC 
-^qd.  p;-rqd.  m:  2 poH 


QvASStio  m. 

Inucniasduoshumerosjcxquorum  multiplicatione  produca* 
tur  aggregatum, & quadrata  ipforum  cum  ipfis  numeris  faciant  20, 
fac  iit  in  prxcedend,&  habebis  aggregatum  Rt.20  ^p:  ^,quod  cft  5, 
& quia  quadratii partium  cumiplis'numeris  debent  aequari 
tur  quadrataipfafolaabfque  numeris  erunti5,facigirurex  5 duas 
partes, quarum  quadrata iumflafint  15 , & habebis 
uides  memineris  autem,quodinprimaoperadonc, 
quando perueneris  ad  1 quadratumm:2  politionis 
busjpro  aggregato  quadratorum , ut  addas  i poli« 
tionem,quodcftaggregamni numerorum, &peruenies  ad  i qua#, 
dratum  im  I politione, «qualia  20, 


numeros  quos 

zl-pzmz 

2^m: 


Q_VABSTro  iiit. 

Inuenias  duos  numeros, qui  muicemduc?li  producant  aggrega# 
tum,&diuifo  i2perutrqrn<5,quadratapro.ucnientiumiunaa  cum  . 
aggregato  diuidentium£tdc^(U»89>bg:c  <mm  praecedentibus  ell  ha 
tris Lucae, in  quodam  feripto  quod  p.erierat.-  Pbfte  aggregatum 
rem  unam, eam  diuidein  partes,producciicesremunam,ethabebiJ 
parteSjUtuideSjCumquibus  diuidc  12, utin  figura. 

1 z » * 

Partes  lppoCp::?jv:^qd.m:i  poli  ^pof.m;  i?:  v;^qd  mji  pef^ 

M4  

^qd.m;  i poCpii^  Y:  ~ qd  ^d.ma  cubi^^ 

quadrataj M4 . ... 

partium  I i><^~qd.  m : 1 pofpiiy  v:r^  qdqd.m;i  cub» 

i44qd.m:288pof. 

Aggregatum  qdratonim  T^iadT* 

'Jgit  expartibus  iplis  fadlis  qdratis,iun(flis9.utin  quinto  Iib..do* 
cui  tc, habebis  aggregatum  qdratbrum,cui  adde  aggregatum  diui* 
drimunijliquidemremunamhabebis,  144 qnad;'"n a b s pofirionibos  . 
*: — ■ 'iquai 


DE  ARITHMETICA  LIB.  X.  ij, 

p:i  pofinotic,  iequaliagOj  multiplica  omhiaprrpofitioncm , fieitt 
144  palidqncs  m:288.pit  quadrato, xqualiaSopofiqonibus, qua* 
fc  qua  Jratum,&! 54- poiidbnes, aequantur  28  8 > res  igitur  cftrp  1512 
m:^  fac  igitur  cxi^i^iami^a^diias  partM,producmtCTi?t’ip2^ 
32,<5:ill2da:untnumcn’quxfiti.  '• 

Q.VAfiST  IO  V.  •**  * 

Inuenias  duos  numaos  quorum  quadrataiun^laiint2o,St  pro 
du(ftum  unius  in  alt^m,  jcqualc  lit  quadrato  differenda:, Itxc 
quamqua  clara  0t, quoniam  ncceffarie  0t  eosnuiiiCTOseflc  in  pro* 
portionc,qu£}i'diurhabcrcmcdium&duo  extfciWa.Poisit  edatfi 
folui  ex  regula  poRcionis  a:qualis,nam  plurcs  quxftiohes , multiS 
acdiucrRs  regulis  folui  poffunt.Sictamen  cxhacrcgiila  facfenmsj 
.pofiro  aggregato  re,diuidcmus  cam  ^pof.m:R2v:ioiTi:'^quadi 
in  panes. , quarum  quadrata  iuncfrai  Ypofp:f?t  viionlf  ^quad. 
0J1C  20, o<:eruntutuides, igitur  qua*  DifferentiaR2V;4om:iqd* 
dratiini  diftercnrix  cft4o,ni:i  qiia*  Quad.difFeretig46m:iqd« 
drafo,&hoca:quatur  produco  par  produdium-^quadvm?  10». 
tium  in^}i.cein,-quod  eff^^^adfatum  ^ *'  • 

m;  i o^qu^rc  quadrarum, xquatur  56,  igfturrels  effi?!:53~- , nfc  boc 
fac  duas  partes, quarum  quadrataiundiafint  20, 5^  era Jtti^  6^, p:i^ 
ip,&R2£^ni:R2|-.  EtexKacrcgula  deducuntur  o5:o quaeftfoncs, 
quas  ego  ob  ucnementem  rimilitudincmSorofesappellaBiiad  ca* 
pi>  uia  melius, quam  alia. 

Sequunt  odfq  quxitiones.quac  uocanturSorores,qru  uldma  fola 
pro  aliarum  exemplo  declaratur, 

Qjf  flE  S T I O VI. 

Inuenias  duos  numeros, quorum  quadrataiunffa  fint  10,  & cu* 
bi  fine  50,poncs  aggregatum  numerorum  politionem, & lacies  par 
tes  cx  ea,quarum  quadrata  iun  Aa  fint  10, inde  iunge  cubos  illarum 
partium,^  habebis  cubum  p;6o, aequalia  56  rebus. 

Q_vab‘stio  vi  l 

Inuenias  duos  numeros,quorum  quadrataiutl(Jbfintio,8<:  di& 
ferentia  cuborumillorum  fit  15, pone  aggregatum  eorum  ut  prius, 
rcm,&  habebis  I cub'  quadratujiijxqualejoo  qdrads  p:iioo, 

Ci.VAESTlO  viir.  . i.  ...i 

Inuenias  duos  numeros , qUbruM  cpiadrata  !un(?ltf^nt  f6 , &:cx 
ductu  cuiuslibet  eorum  in  quadratum  altermSjptddUi^IaiunAafa* 
ciant2o,poncs  eodem  modo  aggregatutii numerorum, rfni,&ha* 
bis  icul/v^dratnmpi^oo  quadratis  p tgod  pofidonibus,  aequalia 
40  qtdqdrarispu^oo. 

Qq  i • Q_v  A&s 


*.M  HIER;0NYM!  CARDANl 

Q_V  AH  S T [ O IX. 

Inueni>$duo5numeros,quorumquadrataiun(f^anntio,etpro*  , 
di>(5launiusijtaltcrius  quadratum  mutud,difFerantper 4.  Pone»  j 
utprius  aggregatum,rcm,&habcbis  i cub'  quadratum  pjjoo  quai 
dratisaequana4o  qd' quadrans  p : 1^3^^ 

Q_V  AE  s T 1 o X. 

Inuenias  duos  numeros,  quorum  dif^renna  quadratorum  ^1C 
jo,&  cuborum  aggregatum  fit  100,  Pones  aggregatum  numeros 
rum,r«ii,&  facies  ex  ea  partcs.quarum  quadrata  difflant  in  10, & 
eas  duces  ad  cubum, & habebis  1 quacf  quadratum  p;  500,  sequalia 
4.o9polidonibus* 

Q^vaestio  Xf. 

Inuenias  duos  numeros , quorum  quadratorum  differentia  fit 

10.6  cuborum  differentia  fit  lOo.Pones  utprius , aggregatumnu» 
merorum, rem , Si.  habebis  i quad.  quadratum  p ; 33  azqualia  13  }■' 
cubis. 

Q.VAESTIO  Silf; 

Inuenias  duos  numeros, quorum  quadratorum  diffCTenria 
& aggr^atum  productorum  unius  in  quadratum  alterius  mutuo, 
ficioo.  Pones  ut  prius  aggregatumillorum, rem,  8<!habebisiqd 
quadratum xquale 400  rebus  p:  lOO. 

Q_V  AB  s T I o X 1 1 I. 

Inuenias  duos  numeros, quorum  quadratorum  diff^entia  fit 
lOjSidifFcrentia  produCtorum  unius  in  alterius  quadratorum, fit 
100, hanc  explicabo  diligenter,ut  fit  forma  operandi,  atep  exemplar 
in  reliquis, no  foliitil  feptem  p^ocedentibui,red  & alijs  multis, quas 
formari  pofTuntin  hoc  gcnwe^Ponaatiigttiif^Ibnim  aggregatum, 
rem,&pcr  regulam demodo,  uel  capituli  operationum  in quano 
libro, fadam  ex  ca  duas  partes, quarum  quadratorum  difFcrentiafit  | 

10. 6 eftjUt  diuidas  illa  difr 


Si  quadrata  illarum , quae 
fupponc  permutato  ordinefuis  radicibus, ut  in  figura  pater,  duce» 
igitinferiorainfiiariiperiora,fufFicit^inhis,quoruuolumus  diffe* 
rentia  multiplicare, partes  difsimiles,id  eft  quae  in  uno  ^ducant  pJ 
in  alio  m.:  ficut  in  aggregandis  fufficit  multiplicarepartes  fimITes,^ 
' nam 


ferendam  fcilicet  io,perdu 
plura  diuidendi,quodcft 
2 politiones, exipns quod 
cli:  addes  8i  minues  di 

midio  diuidendi,  quod  eft 
1-pofitio,  h.abcbis  partes. 


^po^'•P^-fe:  I rP°<^™:.f.ir 

rq<^-P=^'"'5  I i-q‘*-P=;^P‘'5 

a^pofimii^  1 i^pofm;2^ 

pof.m:^^^  I pof.p:^ 

Diffd-enua  2~pof.m:  -^.^gqualia  loa 
I qd' q d.  mqualc  40  cub.p:  1 00 


DE  ^ITHMETICA  LIB.  X ni 

nam  rcliqua^p^r  fe  caduc>duc  igitur-i—pofirionc/ni  5 ySc-^ 

quadrari  p:  ri^.jqiua  ubi  una  producit  pjalia  producit  m:8c  decra« 
bcni:ap:&^  hoc  rioncft  aliud, quam  duplicare  unum  illorum  pro* 
du^^l:o^um,hab  Ais  differentiam  unius  produ<fh  ab  aItero,2>~  po* 
iiriones  m:^”, igitur  hoc  gquatur  ioo,diuidc  omniaper 
riplicapericuburn,habebis  i ^d* quadratum  3rquale40  cubrsp: 
l,cro,&italnalqs,&poflesfupcrhocftatucrereguIamdcmodo,di* 
cendojcnm  duo  numeri, quorum  quadratorum  difFcrtnria  eft  eoa 
ftitutacxmulriplicarioncuicirsim  inquadram, debent  producere 
aliquam  differentiam  int€ripfaprodu<n:a,tonc  eritqd'  quadratum 
aquale  quadrato  differentiaz  quadrato rum,&  totidem  cubis, quoi» 
tus  eftnumcrus,  quiprouenit,diuilb  numero  diiFcrentiae  produ* 
tfeorum  per  quartam  partem  differentia:  quadratorum , nelut  fi  di* 
cam,inuenias  duos  numeros  quorum  quadratorum  differentia  fic 
^,&produ(florum unius  in  quadratum  alterius  differentia  fit  ^o, 
dicemus  igituri  qd' quadratum  sci^uabitur  40  cubis  p:^^,  & ita 
dealqs.  . • -r-  .-- 

ReGVLA  IT. 

Eft  &alius  modus  regulg  aggregati, longcfubtfliorprfccdente, 
& fadt  duas  pofitiones  fimul  & duas  conuerfiones,&  nihil  eftjfiib* 
tiliushisinrcgulis,  &inueniipfum  in  quodam  fragmento  fratris 
Luca:,  & tandem  rcduxiipfiimpoftmultoslaborcs,qmauix  pote* 
rat  legi  in  hac  parte, uel  perdpi  imago  huius  regulae, & ego  explica 
bocamfadliter,&nificfrec,quodnoneftmulni  generalis  hic  mo* 
dus,quantum  ad  oftendendam  acfliniationcm  rd, licet  quo  ad  po* 
fitionem  fit  amplifsimus,nihil  aliud  poffet  excogitari  pricfrantius, 
6c  exemplum  ac  regula  erit  in  quacftionibus. 

Q,7AfiSTlO  XI III. 

Inuenias  duos  numcros,ex  quorum  ducflu unius  in  alterum  pro 
ducatur  Sj&quadrataiundla  cum  ipfi8numcris,fadant40.  Pones 
aggregatum  illorum  numerorum -7  quiantitatem,^  alteru  ex  illis  i 
pofirionem,reliquus igitur  eft  quantit.  mti  pofitionc,  ducinui* 
cem, fiunt -^quari  pofrm:iqdrato,&!  hoc  fqcur8,igit habes  ^ra* 
tum  p:8,pqlc  quantitati,  cuidam  rerum.Sequereigiturcapitidu,au:* 
cipe  dimi  dium  numeri  rerum, id  eft  ~ qntitatis,ut  in  capindo  q trin 
to  doceris, quando  qdratu  & numerus  aeqnturrcbuSjduci^tur— 
qnritaris  infc,fic-^qd'quan:abqce8,numeruscqrioms,fit^^d'qn: 
m:8,acdpeRiv:qmaddc,acminue,ad  -^qnritaris, dimidium  nu* 
meri rerum,fictrda:ftimatio,rcu  numeri  qrigfiti, quorum  unus  eft, 
•^quantitatis  pn^vi^qcfquarimigj.&alter,--  quantitatis mti?: 
Vi^^qdquarimjSjhorum  igitur  quadrata,  addito  aggregato  niu 

Q,q  5 mero* 
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-quanit 
I poCt^.quanimMpof. 

y quan:pof,mu^<i.  .. 
aqualis  8 . . ■ . . 

— quan: 

^qd.quaiitmt  8 
~ qd:  pM?t  v:^  qd  t-^nrmtg 
^ qn;m : qd.qntm.jS 


■j  quad.quannn:  8 
yquad.quan;m:8 


merorunijid  efty  quantitatis, gquan 
tur4o,quadrataigitur  partium, 
dentibus  uicifsim  multiplicationis 
bus  j-quantitatia-inJ^Vi-^qdquan: 

«1:8, quia  funt  aqualia, m;&:  pierunt 
y,^'-quan:m:8i&-^qd'  quaii;’m:  8, 
iundla  igicur-y  qd'  quanrm;  i ^,gqua 
lia  cura  -y  quanti  tatis, aggregato  nu 
meroruad40,poneigitur^  q, lianti 
tate  rem,  crit-y  quadrati  p :-ypofitio 
ne  aequale  5 6 iigitur  i qdratum  p : 2 
pofitaonibus, aequat 224 , quare  res 
■ualet  Rt2i5  m:i,id  eft  14, & tantunde 
ual€tquatitas,iednos  pofuimus  di 
.midiurn  quarititadsUggregacu,  igis 
-«uraggregatu  numerorum  eft/jtac 
ex/ duasparces,cxquarudui5luins 
Ilicem  fiat  8>&^  erunt  5yp:i^4y , & 5^01:1^4^, numeri  qua:fiti,qu(« 
rum  quadrata  cum  numeris  ipfis  funt  40* 

Et  fi  quis  quaerat',  quid  profit  hsc  regula,  cuiepporsit  opitulari 
prafterprimamc’  RcfpondeOjPrimamdigetregulaijjecialirextilu 
briin  operando, hsEC  autem- libere  ufep  in  firiemagitjdedu^endo,^ 
quod  quam  pulcherrimum  ultraid  qupd  utilifsimum  eft,nund  alu 


^^uan; 


y qd.  quanima^p:  j-quan; . 
«qualis  40  


1 qd.quah.p;2  quan:  «qui» 
Iis2a4 

«ftimario  rei  1^225  m t i ’ 


no  mdigci'epr«cfidio.Eft  &:!,aliud  exemplum. 

. XV. 


1 


Inuenias  duosnhmerQ5^.j^;quqivm.m^|^Hai^^  pducattir 
quorum  cubiiun<flifaaantioo.Poncrnit?Equantitaccproag# 
gregato,&  partem  unam  rem, alia  eric^quantitas  m;re,  duepartrt 
inuicem, habebis  yquan'pof:m:i  quadras 
to, «qualia  6",  Tequere  «.quatiqncm  tan^ 

-^quantitas  eflet  aliquis  numerps  > &has 
bebis.«ftimationemiduas-«ftimadones 
pof.  fcilicet,  yquantita* 


lis ptRtv;  ,-yqd  quan: 

et -^quantitatis  m: 
r:  V : -jyqd'  quan:  m: 
horum  cubi  debent  «s, 
qnariioo,ducad  cubu, 
dimittendo  partes, qug 


—quan: 

I ^ pof.[yquan:map6t 
I y-quan : pofi  m hqd 

_ . I «qualis  6 

yquan:p;i^v:^qd,quan:m!6’  j poH 
~ quamm : Rt  v:-jy  qd.quanim:  ^ ipi 
^-cub.  quan:m:4yquan:  i cubus 
7^cub.quan:m:4yquan:  I cubus 


-ycub.quanim:'^  quan:«qualia  100  ; 
I cub.«qualis  72  res  p:  8 ofc ■, 


in  uno  funtp:in  alio  mjhabcbis^eub'  quan:m;4'y-qntitatibus  pro  | 

iiin' 
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fijig  uti?  partibus, quarcin  totu^  cub^quanr  m:  9 quatttitaribus,^* 
qualia  r o o,ptTmtita  cuV  quan:in  ctibu  rci,  Aj  quandtatem^n  l:cm,8^ 
rtxluftrsad  i cubuJn,habebiscubum,xqualcm7irebusp,8o°>  & 
rei  irnimatiocrita^ftimatio  quand;atis,rdlicctRtv:cubica4pop:Rs 
i46'i7^p:TisV:cubica4oom:T?j  14^176, huius  igitur  dimidium, 
quod  cRr: v:cubica  50p:Rz2284pJJ^v;cubica5o  m:Ri22  87  cR  ag 
gregatum  quf  fitorum  numerorum,&partcs  funt,i?2  V;cubicg  que* 
litXjfcd  hoc  apparet  alia 

AE  S T I o XVI. 

Inucnias  duos  numeros,  quoruni  quadratorurn  differentia  ii< 
ip,&:  ex  maiore  illorum  iiindo  cum  fuis  quadratis , fiat  40 Pones 
aggregatum nu]nerorumrem,& unam  partem  ~ quantitatem, re? 
Jiquaeritrcsm:Y  quantitatis,ducin  ipoE 

fc  partes,  habebis  ~ ^dquaiii&i  f-quan:[ipoilm:f  quarit 

quadranimp:-^qd'quaii:m;i  qiian  “qd'quan:liqd.p:-^ 

poi.  fume  differentiam,  qux  erit  I qd.quan:muquan:pof. 

quahpofmn^d. &hoc  se*  Ij  quampts^  ^tfqnrmuqlpof. 
quatur  IO, igitur  rei  ajftima*  ^quan:iTi:ilgvt'^qd^:m:io  |po£>  ■ 
tio^  eft  ^ quantitas  p ; i?i  v L qd'  quam  I qd'  qn:m:io  j ^ quani 

qd  quan:m;io,&~  quanti*  i qd' quantpa quan : sequantur  loo 
tasm:i?iv:^qd'quan:m.'io,  j ' ‘ ^ 

horum  quoduis  xquatuti  pofitioni,  Siiampofitio  diUifafuit  iti 
~ quantitatem, &:poficionem  m:^  quantitate,igitur  cum  \ quand* 
cas  fit  communis  utrobitj, erit  R2v.*-^^d'quan;mno, aqualis  i po* 
EaOncmi-j-  quantitatis,igiturquadrata  partiurh.qua  func-^qd 
quan;  A!  ~ qd'  quanan;  i o,cum  una  pardum , fcilicet  ■—  quantitate^ 
xquantur40,quareiqd'quan:p:i  quantitatCjCcquatur  ioo,rcs  igi* 
turqux  cft  quantitas, eft  R:ioo-^m:-^,&  quia  nos  pofuimus 
quantifatis,entunapars,Rt  25-J3  m:—,  dimidium  fciliceti?»  100— 
in;-7,&minorcriCR:v:i5-^riuRt6',^.  Ei  genh-aliter  in  hae 
ia5quipIU5uaIetingenio,plusUaletinopcraaonc,  narHjHodi  ffitt(j.T 
compIufcs,&  de  omnibus  dicere  longum  foret.  Ifta  igitur  fufficf* 
ant,&  ad  cxempla  prima:  regulx  denuo  tranfeamns , quserenteS' 
hoc  modo. 

Qvaest^p  xvn  , 

Inucnias  duosnumeros^quorum.quadratumlecupdi,a<f^alelit 
dueffui  primi  in  aggregatum, &lquaqratainoruirfiqtt^fintio,ui 
des  nianifeftc,quod  fi  ponatur  aggregatum  iliorVrrir^Sjipfa  eritdv 
uidendafecundu  proportionem  habenteiTint'ediiim&  duo  extr^ 
Tna,eruntcp  parces, T^v;-^  qdradm,-f  pplftionisi&i-^  pofidones 
miRiv;— quadrati, harum  igitur  quadrata  nwit  5 quadraiamiRS 


1 
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20  qd' quadratorum, erunt  3C#.  j Riv:2^p;Rt;5p:R2yU^m:iv5 
qualia  lo , igitur  ex  capitulo  ar<t  j .Rtvu  ^p:i^  5 m:i^v:2fm:i^5 
gumenEandip:&m:5quadrata  ..  . ’ 

m;jo,a:quanturi^2oqd'qdratorum,quarepartes  erunt  utuides, 

Q_rAESTio  xvni. 

Inucnias  tres  numeros  in  continua  proportione,  quorum  prf*  ; 
mus  & fecundus  a:qucntur  tertio,'&  quadrata  primi  8c  fecundi  itin  ^ 
Aa  fintio.Poncstatiiimipoficionem,facdei  pofitione  duas  par< 
tes, quarum  quadrataiuntflafintio, S^erunt^pofinonis  pjRtvjJ  ^ 
m;-|-quadrati  Sc  ^pofitto  m:i^v:5  m:  ^quadrati,  duc  1 pofittonem 
in  minorem,  & producetur  quadratum  maioris, aliter  diuides  i po* 
fitionem  fecundum  i 

proportione  haben  p'  i Rtv:22^p:i^405m:Rtv:i2^pii^l25  : 
tem  nfiedium  & duo  2"  i^v:i2^p:Rtiz5m:R2v:zf  ptRty 

extrema,  inde  duces  5*  Rzv:iop:R2;8o.  ^ ^ ; 

partes  ad  qdratum,  [ 

&:  quadrata  iunda  erunt  10, partes  igitur  erunt.  [ 

Q_VAE5TIO  XIX.  j 

Similiter,  /i  quis  dicat,  p*  v;  Rt  Ji^pt  5 tn\  Rt  v:  Rt  : 5 

inuenias tres numerosin  2*  RtvjRtjii-p  15 ptREvrRtjii m:^  ‘ 
continua  proportione , RiviRt^ooprao  ' \, 

ex  quorum  dudu  primi  ~ t 

in  fecundum  fiat  10 , &:  primus  cum  fecundo  aequentur  tertio, co<!  [ 
dem  modo  pro«dendq‘1i^'ebiS  quantitates.  , ! 

Deregulaliberaepofitionfs.  CAT/xxxvr.  ' 


' Stregula  pro  qua:ftion{bus,qua:  confequuntur prw 
prietates  numerorum  uniu€rfales,quas  homo  ignorat, 
inde  quarens  per  alias  reguIas,laborat  inaniter, non  ' 
enim  proportionem  exigunt , nec  tamen  in  omriibu* 
quantitatibus  inucniri  queunqtales  autem  llint. 


Q_y  AE  s.  T I o 

Inuenias  quinc^  quantitates, quai'ufeciindpqua* 
dratum,a:qual.e  fitaggregato  earum, cum  quadrato 
prima:,  fintq  ha!  quantitates  in  continua  propor# 
tionc,ponaigiturinquacuh(^  uolucro  proportio# 
ne,  ab  una  pofitione inchoando, uelutin figura ui# 
dcs,critcp  in  diipla(exempli  gratia)qdratum  fccuns 
da:,4  ^drata,&hoc  p quatur  i ^drato  quod  cRqua# 


I qd.tpoC 

4qd.ipot 
4poC 
8 poC  ■ 
igpol| 

3 '#*?“* , 


DB  ARlTHM»Efi?iCA  LIB,  as, 

dratumprimaj&^irebuljigitur^  qifadrata  aequanturJircbuSjS^ 
res  cri£  io^,&  rdiquac  recundum  duplam  propai;aoJicra,ut  uides, 

, , Q.VAE  S -fl  0 II. 

Irtucnias4uo«n.umeros,iiipr0pordon^dupla,quorum  quadri 
ta,uelcubi>uelfelati,fint;®quah'aipliSi&  fit  e^templumderelatiS, 
tanquara  magis  admirandis.  PonemUsi^iturinproportidrtc  du* 
pla,i  pofitfoncm  S:!2  pofirioncs, quorum  rdata  erunt,  relata  pri« 
ma , & I rclamm  primum , iunge,  fient  33  relata  |3rima,aJqualia  3 res 
buSjigiturpcr  capitulum  fimplcx,res  erit  U:'f?z-^,diuifd  3 per33j 
qua  quantitas, Igitur  crici^'ni  i^,fcilicet  duplum 
Qy  AE  s T I p 1 1 i. 

Inucnias  n’cs  quanutates  in  continuaproportidnd,quarUni  pro« 
porrio  fit  tripla,  8i^-~aggregati , in  fe  dudum , prdducat^fecun* 
da!  quantitatis . Poitcmus  igitur  quantitates, i pofitionem,  3 pof.^ 
pof.haruni aggregatum  ell:i3pofifioncs,  cuius-^eft3-^pofifiortes, 
^ quadratum  eRip:^^& }iocei|^-^de3  p^fittpnib^imtuf  73^ 
quadrata, ccquantpri  pofid(5?iiBiW,qUarepo^Q<^  ^ qudnd* 
tas  iecuilda-crit tertia  erit 

(I^VAESTIO  itii. 

Inucnias  tres  numeros  in  continua  propdrdone,  quonlfii  ftctlrt 
dus  fit  aggregati  omrtium  iii  fe  dudlumjproducatfeptu* 

pium  rccundi,ponemus  primum  rem, igitur  tertius  erit^^jSL  quia 
h dudhim, producit  TeptuplUm  fecundi  j igitur  proc 

diicft7p,&R;7q^eft^aggregati,.igitur  aggregatum  cft  ri 28000, 
^ideoprima &terti,a,  erunt  i^28o°6ni;jo,&  hoc  a:qUal€eftipo« 
fition i p, , igitur I quadratump: loo^xquatur  pdfitionibus Ri 
28ooom:i0,igicurprimaquantitas{mtRi7Oo0m:5m:Rzv:^925 

itURt/  OoooOjS^tari.a  quantitas  eriti^7®oOm:5  pi^vi6^z^m:v/L 
7qqopQ^ofl(et  ctiaml^rcuius  fieri, fcd  pofidone. 

't3crcgulafalfuniportendj.  C 'A  p.  XXXt^II. 

• . -j  . 

RfiGVLA  1. 

BKc  regula  triplex  efi,aut  enim  ponit  m:aut  quamti^mj 
autquacritqupdnoneft^^rimd  igitur  quaerimus qua!« 
fiionumfolutiones,quiEperp  :ucrare  minime  licet, ue:* 
lut  fi  quis  dicar, quadratuni  a!quatUr4rebus  p:32 , Sc in 
cadem  a:ftimatione,quadratumxquatur  i fd!p:26,tuncfiucJles  fe^ 
qui  leftimationcm  ucram,in  prinia  res  elTetS  ,in  feCunda  autem 
quadftiotie  jjfed  fi  dicas  conueiteridq,i^cur  quadratump:4  rebus, 

Rr  aquatur 
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«equatur32,&res  erit4 , m hoc  etiam  uerum  €rit,qudd  quadra* 
tum  8c  res,3equa^tur^o,dic^g^tur,fi  4 p:roru{t  his  quaifids,  igitur^, 
•i'n:eftxftimatioiquadrati:acqualis4rebusp:32,&!rquadratum  g*  = 
qualci  rei  p:xo, ideo  conumes  capicula,utinprimo  capitulo  dixu 
mus>&  ii  cafus  eft  iinpofsibiIis,in  utro<^  quxftio  ialfa  cft,  per  p ' 

per mjScliuera  eftjper ptiri  uno,crit ucraper mun  aliOj& ciufcalio  s 
di  generis  cft  quxftio  hxc.  • f 

OVAESTIO  I.  i 

Dos  uxoris  Frandfci.cft  aurei  100  plus^  Francifd  peculium,  8f 
dos  uxoris  eius  mfedu<fta,cftaurei4o6  plus  peculio  Frandfciinfc 
ducT:o,quaniturdos,&peculium<  Ponemus  Francifcum‘haberr 
rem  luiam  mugitur  dos  uxoris  eftaureiioom:ire,ducpartesin  fe, 
fient  I quadratum  Sc  i<5ooo,p  ji  quadrato  m:a60pofitiombus,ho« 
rum differentia cft 400  aurei, igitur  i mjipoClioomupoC 
quadratum p:,4Q®P‘^o®P^ffdoniiS  iqd,  ' jiooooptr^d, 
bus>*quatnrioooop:iquadrato>abq  mtaoopofi  ' ' j 

ce  communia, habebis  9^00,  ajqualia  differentia  loooomr^oo 

200  pofitionibus  igiturreseff48,Sd  ,pof.3Equalis4oo  { 

tantumhabuitm:ideftdcbiti,  8c  dog  ' = 

ericrclidiiumadioo,fcilicet52,igiturFraiicircushabuit48  aureos  i 
debitijfineulfocapitali  uelpcculio:&  dos  cius  uxoris  fuic^aaure#  ' 
omm,  &fecus  operando  pcrucnircs  ad  quxffiones^difficibmas,  ‘ 
inexmcabiles.Talis  modi  etiam  hacc  eft,  ^ 

CJvASgTio  ir.  ; j 

Ego  habeo  aureos  ii  plus  Franciffo,  & cubus  meorum  eft , i i(i  j 

aureipIuscuboFranfcifci,poriaturJresm:Frandfco,egohabeo  ii  | 
aureos m:i  pofttione  duc ad  cubuitipatte8;fteht  i ■eubu»mt6Ci7^S*  : 

qdratism:43x  rebus  m : i cubo, &hOrUmdiftrenria,eft  li^t,  ^ 
igitur  I cubus  m:pJ422  rebus  p;n^i>  arquabitur  1728  quadra# 
tism:i cubo,abi]cem:i  cubum  &n^rexiitra^parte,heint45i*^ 
xqles  3(5  qdratisp:5<S7,quare2qdratup:j5^,,as!qIiaixrebus,igituf  ' 
res  eft  i'^,&hochabuitin;Francifcus,&:cgo  lo^pt&toicfuncauirei 
quxGti  Q_v  ae  s 1 1 o ! i r. 

Et  eodem  modojfi  dicam  etiam  fic, aurei  meifunti2p:quktt  ilK  . 
Francrfci.Ecqdratummeorumeftug  p:cubo  aureorum  Frandf^ 
dabimus  rem  unam  m;Francirco,egoucrd  habeo  12  aureos  murq  ‘ 
8(1  quadratum  meorum  erit  144  p:i  quadrato  mr24  rebus, Schoeg^ 
quale  cft  mti  cubo  p:i2e,igituiri^p:i  quadrato  p;i  cubo,  sequatur 
.24 rebus, Heres  erit  4 m;& tantum  habet  Frandfcus  debiti, ego  uc*  i 
ro aureos 8 pcciilq.  Reg-vla  i r.  ■ ( 

, Secuiidumgenuspolitiomsftdfsc,eftperradiccmm;  Et  dabo 

exempluiTi*  ' 
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excmplurrijfj  quis  dicatjdiuide  10  in,.duas  partes, €x<5'Uarurtl  i^nius 
inrciiquam  du(flU,producat50,aut4o,maiufeft«ijiLfft  qilod  cafus 
fcuquxftlo cftiriipofsibiUSjfic tamen opcrabimiiTjdiuidemus  lO 
p^r-a:qUaUaj cius  medietas  5,^ucuif^jfitx5.,auf*eires,ex  25-, 
fum  produc^tiduni,  ut  potero,  pc  docui  tc  capitulo  opemaof 
numpn  quarto  libro,fietrefiduum  m;  15,^ cuius  Riaddira  detrasi 
dia  a,5jqi^£5ndit  partes, qujcimuc^  producunt  4o>  erunt 
igitur liAi, 5 p:Ri  m:i5,&5  m:Rtmu5t  . 

D E M O N.S  TR /t  TI  o.  -« 

Vtigiturreguixuerus  pateat  mtcUe<flus,(icabtinca,qux  dica^  * 
turiOjdiuidendamduas  panes,  quarumrcciangulum  debeat  eiTe 
40, eftautc  40  quadruplum  ad  16  , quare  ^ ^ . 

nos  uolumus  quadrupluiri  totius  a b , ' ^ ^ ’ 

ig!turfia£ad,quadratumac,  dimidp  a b, 

& ex  a d aufnatur  quadruplum  ab , abf»» 
qite  numero,  Rzigiturrefiduirjfiialiquid  . 
manereqaddita-&  >»‘S'  - 

deret  partes, at  quia  talerefiduum’eft  mitius, 
m:r5,ideft:difFcrcnti®ad,&  quadrup}iab,quam  addc&: minue 
cx  a c,&: habebis  quxlicum,fciljcec  5 v : 25  m:4o,&5  mn?r vt-ay 

m:4o,rcu  5 p:R:m:ij,&5m:R’'m:f'5,duc5p:i^mM5  in 
i5;dimirsis  incrnciarfonibus,fit2.Jm:m:r5quc)deftp:i5,igiturhoc 
producTtum  eft  4 o, natura  tamcii  a d,rion  eft  eadem  cum  natura  40, 
nccab,quialuperficie!sefl:  remataarias  f 5p:Rim:i5 
tura  numeri, S<;linex,  proximius  tamen  I 5m:r?m:i5 
huic  quantitati,  qux  uere  efi;  fophiftica,  I mTiu : j 5 ddTeft4~o" 

quoniam  per  eam, non  ut  in  puro  m:ncc  ' ^ ’ 

inalrjs:opcrariones  exercere  licet,  nec  uenari  quid  fit  cfi,ut  addarf 
quadratum  medietatis  numeri  numero  producendo, & aRj  aggrCi 
gatftrfiiniaS  ac  addas  dimidium'diui3cndi.Exemplum,in  h^  cai 
fujdiuideu o in  diias  partes , prdduc^ntes  40 , add^ 25- quadtatum 
dimidij  10  ad  40, fit  6^5,ab  huius  i^minde  5,ct  adde  etiam  5, habebis 
partes  Tcamdum  fihiilitudiricm,^.65  p:5  & ^5  mt^.Athi  nume* 

ri differuntinto , noniuntfti  faciunt  10, fed  R:2^6,&hucuf(p  pro* 
grcditur  Arithmeticafubtifita^  cuius  hoc  cxtrcmuni.utdixiiiaded 
cftfubtilcjucfitinutile.  r ,«•  • fp‘;g  ^ 

Q_vABSTr6^  iin. 

Facde  8 duas  partes, quarum  quadrataftftttfiafint50,hx<?-i^^ 
tur  per  primam,non  per  fecunda  regulam,eft  enim  depuradni^to 
duc  3 dimidium  ^ in  fe  fit  minue  ex  diriridio^Piqucjd  eft  r^ 

Rr  2 fiduunoi 
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fiduum  cuius  B»  4, adde  Sd  minue  a 5, dimidio  fiunt  paitcs  7,8f 

1 mrharum  quadrataiundla  funt  50, & aggregatum  eft  6^. 

Q_VAESTJt>  V. 

Per  idem  foluitur  quacftio  haec,fac  ex^  duaspavtes, quarum  una 
inrebquanj  duila,  producatur  m:4o,duc’5  dimidium  ^,infc, fit 
adde  ad  40, fit  49, huius  Rt  quae  eft  7 ,addc  ad  3,  dimidium  ^ & mf« 
rfue^habebis  iop:&4m:qu«  du^ainuicemproducunt4om:& 
■t6nc1:a,iaciunc6,&itaio,m:&4p:producunt40m:&iun(fi:a,fad» 
unt  6 raudeo  etiam  hsce  qu<eftio,eft  de  puro,  m : & pci  onet  ad  pri* 
mam  regulam. 

Exhocpacetjquodfiquisdicaqfac  de  ^ duas  partes, ex  quarum 
multiplicatione  inuicem, producatur 40,  qua:(lio  eisdem:  fophi» 
fiico,&pcrtinetad  fcaiiidam  regulam.  Etfidicat,facde.^duas 
parces, ex  quarum  multiplicatione  inuicem  producatur  40  m :uej 
ex  6 m:fiant  dux  parces  producences  m:40,ucro9  modo  eric  quset 
ftidde m:puro,  &pertinebit  ad  primam  regulam,  &: tales  paitea 
erunt  qux  di(flx  funt, 5^11  dicat,quod  cx^  mrfiant  dux  panes, 
quarum  produAum  fic4op:quxliioericdcm:fophifl:ico,&;pertw 
nebit  ad  fecundam  regulam,&  erunt  partes  m:3  pji^mt  i5,&  m:3  nu 
R:m.'i5. 

RsarLAiir. 

ffA  Pofiumus  uerd  uenari  genus  mjaliud , quod  necp  eilpurumm: 
ne^  Rtmtfcd  Ires  omnino falfa,&  componitur  hxc  regula quafi  « 
ambobus,&  dabo  huius  unum  exemplum, quod  efthoc. 

Qy  AE  s r I o V I.  - 

Inueniastres  numeros  io, continua  proportione, quorum  Ifcpn* 
mi  detraifla  aprim6,facit  fecundum,  i^^cundi,detra(^a  a fcciift»  ' 
do,faciattcrtium.Poncmus  igitur  primum,!  quadratum,  8c  fecuiii 
dus  erit  I qd.mn  politione,  & tertius  eric  i qd.  m ; i politione  m:w 
v;i  quadrati  m:ipoficiont,ducprimum  in  tertium,&! fecundum  in 
rc,habeb|s  quanttotes  ipfas , opera.v  ^ 

do  Ut  ludes  , cx  productum  pnmi  in  ^ - — ■* 

tertium, elt  m:^p:Rt-~,quod  efl:-^  m:^,3il  tantum  fit  dutflo  fecundo 
numero  in  fe. 

Quomodo  excidantpartes  denominationes  multt* 
plicando.  c a p.  xxxvrir. 

R E 6 V t A t. 

T fi  hoc  &!  generale  Iit,  abunde  in  libro  tcrao  8c  quar# 
to  dcmonra-atum, nihilominus  denuo  ad  facilitate  & uti* 
Pj{  litatcm  repnendum  eric,Ht  autem  hoc  duobus  modis, to* 

tidem^ 


DO  ARITHMETICA  LIB.  X. 
uilcinf^re^ulisindigemusjquarumprimaparricularis  cft,5cinucii 
ta  Ciiula  capirulonim  illorum, quxpoftmodum  Geometrica  ratiof* 
nc,  !i>  quatitor  Jcnominatiombiis  fuperius  a nobis  funt  demon# 
ttniMjiuuc  /nuentis  illis, eius  utilitas  magna  exparte  extfmftaeil, 
docebimus  tamceam  obaitis locupletationem, &ingcni)  eius  ad# 
mirationciTi,cumetiamadaliautiIisiIt,ad  qux  transferri  commo# 
de  poicft,quanquam nullo ufui generali pofsitconuenire.  Igitur 
eius  regula  hxc  cft;  Veluis  numeros  differentes,  quorum  quadra# 
tum  unius, cum  cubo  alterius  faciant iun(fli,numerum:tuncdiuis 
des  dil^rentiain  illam  in  duas  partes, quarum  triplum  quadrati  u# 
nriis,fica:qualc  duplo  alterius, perpolitionem, inde  inuentispard# 
bus, pones  rem,p : parte, cuius  fumitur  triplum  quadrari,  pro  parte 
aibanda,&  partem  quadrandam,  rem  m ; parte,  cuius  fumitur  du# 
pium, inde  pcra-fla  opcrationc,pcruenicsadcubum,acquadrata 
a-qiialia  numero, excidentibus  rebus. 

Ci.V  AE  S T 1 O f. 

Bxemplitm.Inuenias  duosnumeros,quon]m  diSaenthGt 
cubus  unius,  cum  alterius  quadrato  iunilus,fadatioo,facprimo 
per  politionem  duas  partc9,quarum  triplum  quadrari  unius,  fit  ge# 
quale  duplo  alterius, quas  inucnies  efle,2  Sc  ^,nam  triplum*4,  qua# 
cirati  ^,elt  n,quod  cft  duplum  ^rclidm,igiturpones  partem  cuban 
dani  pofitionem  p:2,&  quadrandamporitionem:  iunge  cubum 
3 pofirionis , p : 2 , cum  quadrato  i pofitionis  m:  ^,babes  i cub.ptT 
quadratis  p:44,xqualia  loo, igitur  i cub.p:/  quadraris , sequat  5^, 
&Tci  ccftiinariOjCrici?!  v:  cubica  15-^  p: 
n;72*f^p:i?'v:  cubica  i5-^m:T^72^m: 

2j-,  quia  partes  fuerunt, res  p:a,  Si! 
resm : 6’,idco  huicaddc2,  &mimic6^, 
habebis  partes, ut  liides  a latere.Eft  au 
tem‘manifeflum,quod  una  illarum  eft 
mrpurum , & R uoluiffes  ut  effent  am# 
bxp:oportuifletponcre,qadd  cubus  &!  quadratum  talium  nume# 
rorum  xquarenturnumero  maiori, utputa  1000, loco  loo. 

I ruv:cub.i5-^p:R272^p:i?:v:cub.i5^m:R:72^m:-—  ’ 

I i^v:cub.i^-®^p:i^72)^p:Rtv:cub.i5^rn-i?i72^tn;8~-  ' 
Et  eodem  modo  facies,  fi  iiolueris,  quod  numerpxrim  diffCTen# 
tium  in  aliquo  nuniero,cubus  61!  quadratum  diffoantin  afsignato 
numero, eadem  regula  inucnies  partes  diffefentiae,quibusinucn# 
tis, pones  econtra,fciIicctpofirioiiem  mmumero, cuius  fumitur  tru 
pium  quadrari,  S(i  pofitionem  p: numero,  cuius fiinuturduplura, 
indefequeris  operarionem,utin  exemplo. 

Rr  3 Q_yAB« 


pof.p:2 
pof.  m:  ^ 

cu.  p;  12  pof.  p:  6 qd.p:8 
mnzpof.p:  iqd.p: 3^ 
cub.p:7  qd.p;44 
xqualis  100 
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_ Q^y  AES  Tl  O I I. 

inuenias  duos  numeros , quorum  difterentia  ITc  8 > & difFerenna 
cubi  unius,aquadrato,altcrius, fit  100, facies  8 duas  partes, ut  di«  ; 
^umeftjSd  erunt  :,6(i^,poiles  igitur  o6f.m*2  ' 

remm;2,&!rempt^jCubafemnl!2,8^  nof.D*V 
quadratarcmpiA&furtc  di&rcn.  Lb.piiapof.mlgad.nvlg 

namhabcbiscubutnm:  7 quadrans  p.  ^ «of,  , qcl.p;U 

m:44,a!dualenl  loo,  quare  cubus  x*  — r- ^ 

quabitur  7 quadratisp,M44.&:rei 

a:ftimatioeritR£v:cubica84^P’J^  is loo 

7oi5i-p:i^v;cubica84^m:iS27<5i3|-p:2p&:  quia  nos  pofuimus  ! 
partes, rem  m;2,&  rem  erunt  numeri  quxfiti,ut  uides. 

EtlTiniliicr,  fi  dicat,  duas  faepartes  ex  atiquo  nurnero,  quorum 
quadratum  unius , cum  cubo  alterius  iurliflum,  faciat  aliquemnu* 
merum, 'facies  eium  duas  partes  ex  numero  diuidendo,ut  fupra^  * 
quarum uni,fciUcet  cuius  fiimitur  triplum  quadrari, addes  rem, alte 
ricaius’illmiturdaplum  Jpfius,dctrahesrcm,inde perficies  opera# 
doncnijUtin  exemplo. 

I i%v:cu.84i|p-R27°i5i^piR2y:cu.84lfm:i%70i3^p;p 
i i?zv;cu.84Bp'iy7^*^fFi^Vicm84'5fm:R270i3|-p:8p 

O^vAfistio  in. 

Fac  ex  8 duas  partes , quarum  cubus  unius , cum  quadrato  afte#  L 
riuSjfaciat  400, facies  ex 8 duas  partes,utpriuSj qua: erunt  &2,  & 1 
pones  2 p:re,&  ts  m:re, duces  2 p:i  pofitionc' ad  cubum, & ^ m:i  po«  I 
iitione  ad  quadratum,  babebis  iungendo  i cub.  p : 7 quadrarispj  l 
44,a:qualia4od,igituricub.pi  . . , • [ 

7 quadraris, xquatur 35 6’j qua;»  ^ ^ i ^p:  ipof**  ' 

re  rei  teftimario,  efii^vtcubica  6 m:  t pof.  ; 

i(35^p:i^27t6'i^p:R:v:cubitf  8 p:6^qd.p;  12 pofp:  icub. 
ca  i^5-^3n  : R»  271^1^  m;  ai-,  p : i qd.m:  12  pof.  i 

quare  cum  partes  fintapj  ipo#:  44p:7  qd.p: i cub. 

firione,8^6^m:ipofirione,ipfac  xqtialia4oo 
eruntqualesuidcs,8j-m:i¥v:cu  i cub.p:/ quad.aiqual. 
bica  16^5-^  p : 27  : Rt 

v:  cubica  1^5 

cubicai^5j|-ma?227i^i~m:-^.i  , 

Etfi  dicatdediuifionenumcriafsignari,induas  partes,  quarum  ; 
difFerentia  cubi  unius  a qUadrato  aIterius,ficnumefo  dato  gquali^  i 
tuncfemperponesj-pnpofitionejproparte  qu^  cubari  debet, & 1 
Tcfiduu  numeri  diuidcndi,cIecra(fio  f flu  i pofirione,pro  numero  in  I 

fe  ! 


PE  ARITHMETICA  LIB.  X. 
rec!ucenJo,inclefa<fladetracftione,habcbiscubum  &res3Cqualcs 
nujncro,c{uareait  cognita  utra <5  pars  coiifeftint» 

Qvaestio  nif. 

i:xempIum,Diuide§  iti  duas  parces, quarum  cubus  unius, exce^ 
dat  quadratum  alterius, in  lO.Poncmusitatp  partem  primam 
fecundam  addemus  ad  “,rcm , & fiet  ^ p : i pof itione , &:mi# 

nuemus  rem  cx7|-,&  fiet^^m : re, inde  fequemur  operationem, & 


-i-  p : I pof. 

7|-  m:  I poC 
~p:  ^pof.p:  t ^d.p;  i cu» 
58|-m:i5Y  pof  p:iqd. 


58^  I pof  p : I cub. 


habebimus  pro  cubo,  ppripofitionC, 
bocji  cubo  p:  I quadrato  pij^J-pofitios 
nis  p ; , & pro  quadrato , i quad.m: 
j^^pofitionibusp;  differ 

rencia  ciic'i  cubus  p:x5j-pofit(onibus 
sn ; 5 8^  ^ Hoc  aquatur  10,  igitur  cu«s 
bus  &:  i5^-poritiones,gquatur68i7>&^i'ci  xftimatio  cognita  efi, cui 
addemus -pro  prima  parte.  Si  minuemus  cam  a 7j-,  pro  fecunda 
partc,Si  fi  uoluiflanus.qaod  quadratumfuperafTeC  cubum,  detra« 
xiflemus  1 0 numerunl  teqaatiom's,<5t  58^  ,&  H^efemus  t cubum 
p:!5ppoficionibus,a!qualem48^55i  modi  huius  primae  regulae 
funt  innumerabiles, Si  funt  quafi  pars  regul»  de  modo. 

R B G V t A 1 f. 

Verum  alia  regula  qux  multum  apud  nos  mu{ucrt,8ifaciiIiof, 
talis  crt,8i  etiam  exemplis  ut  rcliqusc facilius  explicabicur^ 


Q_VA£STt<} 

Fac  Igitur  ex  8 duas  parces , quarum  aiTumptis  quadratis  fimul, 
item  cubis  fimul, du<fi:dquc  uno  aggregato  per  alterum , fiat  numc* 
rus pcriccluSjpoiTem dicere, quod  faceret  etiam  numerum cermis 
natvim,u 1 1 o o o o,ucl  alium,datur  etiam  maximus  quem  po teft  pross 
ducere, 5i  c{l327  producitur  ex  cubo  totius, in  quadratum  to 

tius, datur  etiam  minimus  quo  minorerri  producere  noripoieft,6i 
efc4.o5^.Vidcndunicftigiturprimo,an  inter  boS  duosnumeros, 
cadatnumcrusperfcihis,8ieft8i28}qui  fi  non  caderet, effet qux* 
ftio  impofsibilis , poncigitur  unant  partem  4 m ; i poficionc,  aliam 
4 p:i  pofirione,Si  fient  quadrata,i6p:8  pofitionibuspu  quadrato, 
& i^m:8  poficionibus  p;i  quadrato, qu*  iun(fta  erunt  japri  qdra* 
tis,  cxcidcncib  us  rebus , cubi  etiam  erunt,  6^4  p n2  qiladratis  p;  48 
poficionibus  pn  cubo,&  d4p:i2  quadratis  m:48  pofinonibus  m:i 
cubo, qui  iuncTri/unt  laR  p:24  qdratis , quare  ducemus  u p;  i qua* 
dratiSjinuS  quadratis,5ifient4cJ^dp:i024  quadraa'sp:48 
i^d'  quadratis, & hxc  funt  xqualia  igitur  habebimus, faefia 

dcira<«: 


HIERONYMI  CARDANl 
detracTtiQne&diuifionei  cjd'qiiadmum  p :ii|-  quadratis, xquaH3 
B^V^quarcres  eftR2v:i^  1^7  partes  igitutfunt4p:didar^ 

dice  & 4 m;di<fiaradice» 

Q_vae  s n o V i. 

Fac  dc  I o duas  partes, quarum  radices  quadrata:  cubicata:  faci* 
ant26,pone  quod  tales  rz  fint  i pofitio,Fad  ex  i pofitione  duas  par^ 
tes,  quarum  quadrata  iundla  fint  io,eo  qu6d  radices  talium  parti«’ 
unxdebcnt  aggregaret  pofitionem, ex  regulis  igitur  fexti  libri , uel 
ex  Euclide,  habebis  parteSjUtuideSjid  eftj^pofitioiicmp:i^  Vi5  mt' 
^quadrati  &!^pofitiomsmiRtv:5mt 

-quadrati , iftae  reducenda:  fiint  ad  ]"rPP^*  pti^ v:5  m:-^qd. 
cubu,&  quiaineubando  Binomium, 

oportet ducerequamlibet  partiuminfet&triplarcj&ladderc  qua# 
drato  alterius  partis  &produ(flum  ducere  inillam  alteram  partem, 
ideo,  cum.  talia  pr6'du{9;a  afsimileiitur,  &firtt  ccqualia,&  unum  fit  p: 
aliud  mtquando  duceremus  tripluni  quadrati primsc  partis  cum 
quadrato  fecunda:  in  fecundam,  ideo  fuffi ciet  dacere,trip!umquaii 
dratifecunda;partis,quodefti5m:^  quadrati  cum  quadrato  pri* 
mtepartis,quodefl:-|-quadrati,  & fiet  totum  15  m:-;^  quadratfiiV 
primam  partem  qu3eeft~-pofitio,fedquiahgc  operatio  geminaii;* 
dacft,propterduaspartes,habebimus  multiplicarioncm 
quadrati, in  ipofitioiicm,quxe(lduplum^pofitionis  prima:  par 
tis,igitur  tandem  producemur  15  politiones  m‘f  aibi,tcqualis 
quare  i cubus  p;5  2, aequabitur  50  pofitionibus,Screi  a:ftimatio  erit 
ex  capitulo  fuo,Rzz7  mt  l,indehabebispartcs,utuides,&in  ueri:* 
ficationcoperationisjmultomagis  ■ 
hac  regula  indiges  ad  facilitatem, 

uerum  de  hoc  diximus  in  tertio  lRE^-;^m:4-m:r}iv;Rz^"-^m:z 
librofuoloco. 

Q.VAESTIO  vtl. 

Ft  ad  hancrcducitur  quaeftio  illa. Quidam  emit  Croci  lib.  i.  CU 
nambrulib.2.Piperislib.5,precijsintcr  ie eandem  feruantibus  pro 
portionem  fiCjUtfchabuitprecium  totius  piperis, ad  precium  cina 
m6mi,ficpredumcinamomi,ad  precium  Croci,  ita  quod  precium 
croci fuitminimum,8c  piperis  maximum,  &cinamomi  medium, 
&ha:ctriaprccia,iun(SafimiiJ,fuerunt^aurci.  Denuo  fubeifdem 
preerjs  emit  croci  lib.  jOjCinamomilib.  50,  piperis  lib.  40, au* 
reisi.oo,qu*rinir  fingulorum  precia.  Haec  quaeftio,  a fratre 
Luca  pofita  eft,  fcd  in  numais  proporriorialibus  , nam  fic  exi* 
ftimat  eam  admodum  difficilem  , fed  non  eft , nam  cum  preda 
ha:c,5  librarum  piperis, &2  cinamomi,3Cicrodfintproportion^ 
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1ia,ipfa«ianebunt  «lam-jjrdpoltioftaliajm  fuis  aggregatis,  drade« 


mus  Igitur  50  Iib;crodph-  i. 

efi:  fecunda  quantitas  per 
, primam,  ^ita  50  dnamomi 
per  z,&4®  piperis  per  5, &exi 
bunt  numeri  iu  margine, id  eft 


jCrodis  Cinamdnlu  Pipet' Aurei 
50  40  I igo 

’ 5 I \ 

i '60 


i 


^5 


8T 


pro  croco, 25  pro  cinamomo,&8  prg  pipw,mamfi:ftum  eiligii 
turqiidd  hi  fune  numeri  trium  quancitacumanalogariini,  quaefuht 
precia  i libicroci,2dnamomi,&^  5 pipmSj&quodprima  quantitas 
feu  predum,fumpcum  jOuicibus,^  fecundum  25  uidbus,  &r(KiU 
urii  8 uidbuSjfadunc  100  aureos, atuerd.iftf  quantitates,utdiifliim 
cft,funtdaurei,fimplidterfumpt»,fac  igitur exd  tres  quantipitds 
propdrrionalcs, quarum  prima  dudiper  50 , fecuiidaperaj , tertia 
per  8,faciant  lOO.PdncniUs  igitUr,niediam  2 poiitiones,rclinqucn* 
turreIiqu3c,3m:ipofitidncp:i^vi9m:5quadratism:6pofinom* 
bus,8e5  in:  ipoiltidiiemtBtvi^ni  t^quadcat^.njjd  pofitionilpi^^, 
duccndai  igitur  iunti?n< 
gula:  per  Cuos  num.eroSi 
quiaigiturprima:  partes 
Binoniiorum  funt  «cqua^ 
ics,  Seambicp:  tantuerit 
ducere  cas  pcr56  ^ & pef 
8 i qiianturti  pef  38  * & fi* 
rrulitetjqniaradicuni  iini, 
uerfaliura  una  eft  ni : dii* 
ceiida  pei'  3o,aliap: du# 
cenda  per  8 , tantum  erit, 
cum  fint  arquales , quaiii* 
turri , fi  diicantur  per  22 , . 
differentia3o  &8,&!!pro«5 
ducentur  partes,  quas  ui* 
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des  alatere,&ipfaierunta:quales  100, iunge  8c  detrahe  fimilia,ha#' 
bebis  14  p:i2  poiitidriibuSjSequalia  Vullijquac  eft  m:8d  ideo  qua^ 
dratum  quadrato,id  eft  p.'336pofitioriibus  p:i44  quadraris,*^ 
qualia  435^m:  1452  quadratis  ni:  2^64pofiti6njbus,*qu'>iia.par< 
tes, -habebis  4160  jcqiialia  1396'  qUadfatisp;3246'^o‘fftioriibus, 
quare  iquadrac.p:2  aequetura^,  eft  igitur  i^i  aeftimatid  Rt 
I j^,prcdum  igitur  unius  libra'  ctdd',  eft  aiirei  4 rri : Rt 
Si  precium  duarum  librarum'  driamoirii,'  eft  rz  14- 
in:2  ^ , Seprecium  quinque  librarum  piperis , eft  Rt  3 
uigiWdiuiferighsecprcciaaiialogajpcr  fuariim  libiarum  nume»: 

S s rum,- 
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runVjtcferendo  fingula  ITngulis,primum  per  j , fecundn  pCTijtcrtiii 
per  5,  habebis  precia  libraru  fin gularum, uniufcuiufcp  genens , & ff 
duxeris  ea  per  duos  numeros,  in  feCunda  emptione , precium  cro* 
dper30,cinamomipcf  50, piperis per4o,habebis  quantum  pecu* 
nianim  fingulis  impenderit. 

QjTABSTIO  VIII. 

Eodemmodofoluicurquacftiohaccjfacex  14  tres  partesinca* 
ddm proportione, quarum  maior  dudla pera, mediaperj, minor 
per  4,produdlahaEc  iun<fla,fadant  3^,  peruenies  enim  per  modum 
iupenoris,ad  i quadratum  pt^j  po(iYionibus,2cqualia  53^,  quare 
»«  eft  7?2  7 5:^  mt4fi,6i  cft  4,media  quantitas, pofita  media  quantita 
t<rpofiti6nc,nonutinpriore,apofitionibus. 

QvAESTIO  IX. 

Diuidei4intrespanesincDntinua  proportione, uc  duAa  pri# 
m»pera,fecunda per  3, taliaprodufta aequentur  tertiae  multiplica* 
tiepcr7.Poncs  fecundam,  efleapofitiones, reliqua  eruntutuides, 
c[u(5:aftcunda  per3,  a*  apof 

fiunt  6 politiones,  p’7mnpof.p:i$iVH9 *«*>4pofin’5  quad. 
modo  prima  habet  3'7m:ipoCm:nzv:49m:i4por.m:3quad. 
multiplicaripera,& 

, tcrtiapcr7,&habent  detrahi, igitur  cum  ambsepartesfint  fimiles, 
&primam  ambabus  fit  p;5ifccunda  in  primafitp:&  fecunda  in 
tertia  mrideo  primam  partem  fufficit  multiplicare  per  differentiam 
7 SCz , quae  eft5,&:  producentur  pro  tertia  parte,  35  m : 5 pofitioni* 
bus, quibus  demptis  pofitionibus  producto  fecundae  partis,  ha* 
bcbimu935m:iipofitionibus,prodiffercntiatcrrij  &fecundi  pro* 
duifli, primum  autem  producetur, dufto  aggregato  primi  & ter* 
tij,inradicemuniuerfalcm,&ficRrv:39^9m:ii54pofitiombus  m: 
243  quadratis , haec  igitur  aequatur  35  m ; 1 1 pofitionibus , quare 
quadratum  quadrato,  igitur  1223  m:  770  pofitionibus  p ; 
i2i  quadratis , aquantur  396'9  m:  1134  pofitionibus  m : 243  qua* 
dratis,  aequa  partes,  habebis  2744  aequalia  3^4  pofitionibus 
p:3<?4  quadratis, quare  i ?|d.p:una  pofitione  xquant  7^,quare  rei 
acftimarioeft  cognita  5C  cius  duplum  eft  parsfecunda,fdlicet 
313-^  m:r. 

Q_vaestio  X. 

Fac  de  8 tres  partes  quaefintin  continua  proportione, ut  aggre* 
gatum  quadratorum  primae  Si  fecunda: , triplum  fit  quadrato  fe* 
eunda:,  pones  quantitatem  mediam  z pofitioHes,eius  quadratum 
efl:  4 quadrata,  cuius  triplum  cft^  aggregatura  quadratorum  pri* 

mse 


DE  ARITHMETICA  LIB.  X. 
m®tertix,eft  autem  primjl4ninpofiaoncp:i?rv;i^m:8po(]u'o* 
nibusni;^  quadratis, &tditiacft4*iitipofitioheTti;i^v:i<?m:8  po*^ 
fiuonibus  m,5  quadrAtis, deducendo  igitur  hxc  ad  quadrata, uides 
quod  oportet  i 4ni:ip6n  Ip:i^v;r6'm;8 p6fim:5quad. 
multiplicare 

v:in  fe  femel,  & 4mt  ipoC  tpti^vnifnugpol^mlj  ^uad. 

4nuiponf  m:ti2v;i^nugpoCm.*5quad. 

m le  femel , oC 

omnia  fump:  4m:ipor.|mtT^vti^m:8pofm:tquad. 

quare  fuffleiet  ^ — 7-- 3 — -rzrr 

talia  produfla  ^^^^■^6poCpt2qu^d.\ip‘.:i2mu6po[.m:6  qd. 

dupIicare,deindcoportcretducefei?iv:mprimainpartembis,qua 
re  cum  iri  una  producatur  p:maliam;fuppofitis, partibus  aequalis: 
bus,mhil  producet, igitur  habebimus  aggregatum  quadratorum 
6401:32  potitionibusmt4quadratis,&:  hoceftxqualeia  quadras: 
tis,triploqUadrarifecuildae,i'gitur;  i quadratump:2  politioiiibus 
a:quatUr4,S(:reS  elli^^4li:is^^upluitie{uji,e^.<^antitasm<diala 
IicctR:20m:2,&reliqux,utuides,  p>5m:i?25p;i?’v:6m:Rt2o 
quadratum  fecunda  eft  24  m:Ri  3*5m:R25m:Rtv;6'm:Rt26 
320,  quadrata  autem  prima  &tcrs:  ^ ^ : — f— ^ 

tia,72m;ti2i58oprobata  eft,Sedfidiceret,quod quadrata  prima 
&.tcr,tia,  tripla  effeiit  quadratis  fecunda  & tertia, tunc  difficulter 
per  hancreguIamfoliutur,uerum  facilius  longe, perprimam  regus» 
lam  39‘  capituli,  ponendo’quanricates : , i politio , 8c  i quadratum^ 
habebis  i qd' quadratum  p: triplum  de  i quadrato  pii,  quare  re^ 
nota  effi 

Q^vaestio  xr.  . . 

Si  dicas,  fac  ex  8 duas  partes,  qua  uidlsim  diuifaper  alterius 
quadratum,  producant  iundla  pouenieritiaio,pooes  partes  4 p>i 
pofirione  & 4 m:  I poE tione,&  per  hanc  rc^!am,peruenies  ad  ca» 
pitulum,deriuariuum,qd'  qdrati  & qdrati  «humeri,  & cft  facilis, 
C^v  AE  s 1 1 o X I ij 

Inuenias  quatuor  numeros  in  continua  pro^Jottion^ , quarurit 
4ggrcgatum,primifeGundi&quMti,fiti5,&:aggregatumprimi 
terti)  & quarti  Et  i7,tuncdices,igifUr  cum  hgcaggregatji^^itran^ 
perdifferentiam  fecunda  &tertia?,igitur  tertia  eftapiqtianifccuns 
da,ponam  igitur  fecundam,  i poEtionemriihj&terifciaml  pofitio# 
nem  p;  I,  ham  fic  dif^rentia  illarum  erit  2,relinqueturiginu'  aggre* 
gatum  prima  &:  quarta  16'm:!  poEriotiei  duc  fecundam ih  teitw 
I qd.m:i,fac  ex  m:i  poEtiorie  duas  parces, ex  quarum  mul 
tipIicationeinmcem,producanturiquadracumm,i,&:eruntpartcs 
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utuides,  quia  igitur 
proportio  quartg  ad 
tertiam, eftut  fccuii# 
dtc  ad  prima, €x  coiw 
ftituto,  quia  produ^* 
ftum  fecunda:  in  ter 
tiam,a:quaIeeftprodu<flo  prim»m  quartam, fufficietad  demon^s 
ftrandum,quddlmtin  continua  proportione, quod  cubi  fecund® 
& terti  se  iunAi  scquales  fint,produdiis  quantitatum  quarta:  Sapris 
mae,infuaquadraramutuo,attaIcs  cubijfiuntfolum  ex  multiplica* 
tione  tripli  quadrati  fecunda:  partis  , cum  quadrato  primae,  m 
pTam  primam,eo  quod  reliqua  multiplicatio  tripli  quadrati  primg 
partis, cum  quadrato  fecunda:inipfam  fecundam, excidit,eo  quod 
in  unacRprinaliamugitur  habemus  cubosiun(^OB,2  cub.pt^po* 
ficionibus,8i  tantum  debetfieriexmultiplicatione  quadratoruni 
primae  & quartg  quantitatis, inipfas  quantitates  uidfsim,  hocaure 
ucdcmonftranim  cft,  a:qualeeftdudiui  unius  quantitatisin  alte* 
ram, multiplicato  in  aggregatum  ipfarum  quantitatum,  cxdi<flis  in 
fexto  libro, ducigitur  quantitates  inuicem,  8(:quiaRt  v:funt  fimi* 
les, multiplicatio  in  crucem  nulla  erit,  quare  fufficiet  quadrareu* 
tramc^  partem,  Sc  minuere  unam  ab  altera, quia  m:in  p:fadr  m:pro* 
ducentur  igitur  a partibus  fimilibus  iqd.mn, aggregatum  etiam 
radicum efti^m:ipofitio, eo quodRt  v;  excidunt, igitur  produ* 
<flum  erit  16^  quadrata  m;i  cubo  p:ipo(itionem:i^,& hoc  aequatur 
a cubis  ppfitionibus,igitur  3 cubi  p : 5 pofitionibus  p : 16, xa 
quantur  16^ quadratis,  quarcres  cftin  capitulo , uides autem  quo* 
Iliam  inextricabilis  quaeftio  ad  magnam  redudtur  facilitatem , Si 
pollet  reduci  ad  regulam  de  modo,  nam  ubi  differentia  eft2  fem* 
per  5 cubi  p:5  pofitionibus , p : numero  medio  inter  duo  aggrega* 
ta  per  xquidiftantiam,a:quantur  totidem  quadraris  , quotus  eft 
numerus. 

O V AE  s T I o X 1 1 L 

Efttrigonu8'abo’ormogonius,&  eius  perpcndicularisad  ba* 
fimad,cuius1atusab,cumbd,eft5^,&Ja  c cumcd,  eft24,quarri 
tur  area, poneb  cipofitionem, erit  igjturquadratum  b c iquadt& 
ideocumab  bdjfintj^j&rurfusac&cd, 

24,  erunt  omnialatcratrigoni6’o,quareab& 
bc,erut6om:i  pofirionc,oportct  igitur  ex  ab 
& a c,  facere  duas  parces,  quarum  quadrata 
iunifia  iint  xqualia  quadrato  b c,per47  pri* 
ini  Elementorum  Euclidis, quare  ex  regulis  fexri  libri  noflri,  diui* 

dc^o 


8 mty poCpiRi  v:6'5m:8  pofmt|  qd.  [4* 
8 m:-^pof.m:R:  v:6^5  m:8  poCm:;^  ^d.  |p* 
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de  ^0  mnpofitioncpflraequalia,  fitjomj-^pofiaoiieSjducmfe.fif 
^00 111:50  politionibus  p:-^  quadrati, detrahe  ex  dimidio  quadra# 
tib  c,rcliiiquitur^quadratip:5opofitionibus£n:9oo,dimsi?t»a(d# 
dica  8c  dctra<5ta,a  dimidio  aggregati  ab, & ac,-  oftendit  panes , eft 
igitur  ab30m:^pofi£ionisp:R:v:-j  quadrati pjjo  politionibus  m; 
5oo,&ac30ni:^poritionism:i?£v:-^quadratip:5o  poQcionibua 
m:5)oo, quare  fi  detrahatur  a b ex  aggregato  ab  &£>  d,  relinquetur 
b d ^ p:f  politionis  m:Rt  v:-^  quaa^racip,5o  poficionibus  m ; ^00/ 
Sc  fimilicer , detrada  a c,  ex  aggregato  a c & c d , rclioquirur  c d , -|- 
politionis  m:^p:Rtv:^quadracip:5o  politionibus  mt^oo.eftaiw 
tem  manifeftum  ex  demonftratione  47  ‘ , primi  Elementorum  Eiu» 
clid.quod  differentia  quadrad  ab,i  quadrato  a c, aqualis  eff  diffe# 
rentia  quadrati  b d,a  quadrato  c d, differenda  autem  duaru  quarv# 
titatuni,cffremperinparribusdifsimilibus,nam  quafimiles  funt, 
nullam  producum  differendam,quare  cum  quadrata  partium  con 
ftent  ex  nouem  multiplicationibus,quanim  tres  fune  quadrata  par 
dum, erunt  ilia  tres  omtufia-i^les,coparando  db  ad  a c,&b  d ad 
cd,&lfimi  liter  muldplicadoncs  dua3oin4-polidon]S,runtcom# 
munes  a b & a c,cum  utracp  producant  mi&itainb  d Sc  c d, cornu* 
nes  funt  mulriplicadones,6inRiv:namutrin9pro«enltidem:difi! 
ferentiaigiturab&ac,exparteab,eft  muIdpIicario3omRtv:&cx 
parteac, multiplicatio-^  pofidomsmRivjquare differentia  qdra# 
torum  ab, a c,eft illud  quorum quadracoriTp,27oo  po* 
fidonibus  m:8ioooo,exceditRt  v:-^qaquadratip:7^cubis  mt 
225.  quadratis , eadem  eft  ratione  differentiab  d & c d quadrato* 
rum,eftqua3  politiones  excedunt  qd!qdradp:7-^  cubis  m; 

ab  30  m:Epofpi*?tv:Eqd.p:3opofm:^<50 
ac  5om:“pof.m;R£v:  ^qd.p:3opof  m:9oo 
b d ^ pof.  p:  6 qd.  p: 30  pof.  m 1900 
cd  •^pofm:^p:Riv:^qd.p:3opof.m;^oo 

...  parsqd.  ab  difsim.i^v;225  qd.p:27o6opof,m:8ioooo 
parsqd.  ac  difsim.I^£Vjg^dqd.p:7 ^cub.mjaaj qd, 
pars  qd.  b d3  pof. 

parsqd.  cd  i^v:^qd.'^d.p;7f  cub.m;g25^d» 

223  quadratis, oportuiflet  aut  complendo  operatione,  omnia  qua* 
druplicate,fedhocuitauimus,quiafi^ruplu  eft  aequale  qdhiplo, 
igitur  Si  fimplum  fimplo,ha:  igiturdi&rendac  aequales  fupponun 
tur,&radicesv;eriamfuntid?,igiturexcommunifentenda,  3po* 

S s 3 fidones 


(itiones  aquantur  illi  Ri  v : piim*,  id  eft,  Rt v : 225  quadratorum p: 
37000  pOfitionibnsmlSf^ooOjigiturai^  quadrata  p:  27  000  pofl* 
tionibits  aquantur  810000, Sd  i qtiad.p:i2^  politionibus , squabi^ 
tur375o,&reseritRi7656’^rai62^,qU<sd  eft25.i6<:  tantafuitbCj 
undehabe^alias» 

Qvabstio  Xini. 

. Rurfus  difjjonaturtrigonus  ab  c, orthogonius,  cum  perpendi* 
culari  a d,&  (int  a b cuih  c d 2^,&  a c cum  b d , quaeritur  area , po« 
nemus  b cpodtionemj&eruntrUrTus  ab  ac  eadem,  ut  iti  fuperio* 
re qu£{lione,{£dcaue,nemaiUs latus  poiias  cx  parte  maiorisnu* 
meri, ut  in  priori, detrahe  igituf  ab  ex  2^,  & ac  cx3i,3^habebia 
quantitates, utuides, differentia  igitur  quadrttoiiim  ab  Bc  ac, at* 
qualis  cft  differentia:  quadratorum  b d & C d ^ eff  autem  differentia 
quadratorum  ab  & ac,  utprius,  at  dijfferenda  quadratorumbd  & 
c d.eftutuidcSjfumpta  eodem  modo  ut  in  priori  qusftionc,  fed  eft 
fuperatio  ablbluta  /non  autem  mutua,  ut  in  priori  qiiieftione, quia 
igitur  quadratum  a b, excedit  quadratum  a c m differentia  quadra* 
ti  b d,ad  quadratum  c d,erit  differentia  quadratorum  b d &:  c d,ad* 
dica  quadrato  ac  confficuens  quadratum  ab, quare  Rtviaa^  qua* 
dratorumpta/ooo  politionibus  m:  8moo6 , aequabitur -politio* 
m‘s  p:R2  v:  ^ quad' quadrari  p : 36  cubis  m : ^00  quadraris,  namhazc 
Ri  V : eft  aggregatum  ex  r:  v : differcnrite  quadratorum  b d & c d , 
& parris  quadrati  a c,in  qua  fuperat  quadratum  a b,  quare  du* 
cendo 'partes  in  fc,  habebimus  ^7 5 -^quadrata  p:  27000  pofi* 
rionibus  mt-^uad  quadrati  m:30  cubism;8^oooo,»quaIiaR: 
v:225  ^(fqdratdrumptajooo  cubis  m*.8ioo‘^o|^tlratis,&  cum  du* 
xeris  parces  in  fe,peruenies  ad  quantitatem  cuius  non  eft  nota  aefti^^ 

a b 50  m:  ^pofip:!^  v:  qd.p:  3 o pof  m:  900 
a c 3 o m:  f pof.  m:  R2  v:  ^ qd.  p:  30  pof  m:  90  o 

bd  ^pof  p:  ip:R2v;~  qd.p:3o  pofmt^oo 

cd  ^poCm:tm;Rtv:^qd.p:30poCm;9oo 

parsqd.  ab  difsim*RtV:225cid,p:27ooopof.m:8ioooo 
parsqd.  ac  difsim-RtVj5^d'qd.p:7  ^cub.m:225  qd, 
pars  dd.  b d quajfuperat  quadratum  cd  eft— 
pof!^p:Rz  vr qd'  q^p»/  f cub.m:  225  qd. 


matio, quare  alia  regula  indigebis  aut  generali  aut  Iperiali.  Volui  ta 
men>utinteUigercsfadIitatem  operandiinhoc,&qua:ftioneuaIdc 
difficilem,nili  Geometrico  auxilio  diffoluatur.manifeftu  eftcm'm 


D^E  ARITHMETICA  LIB.  X. 
quodb  cefl25,utmpriorcqua?ftione,uerum  gfnrraHs  debet  cfle 
lolutiOjlatera  igitur  trigonii)  c25,ab  aOja€l5,adi2,bd 
arca  igitur  eius  eft  15  o. 

Deregulaquft  pluribus  pofitionibusinuenimus  ignotam 
quantitatem,  C a P.  X X x i X. 


Regela  r. 

H^crcgula  iimiliscfl: regulae  demcdio,cft  aufem  taltV, 
Conftituc  quantitates  totidem  in  denominadofiTbu:? 
liberis , quotus  cft numerus  quzcrcndanim,inde  inue< 
nies  proportionem, qua  muenta,denuo  pones  res  lub 
numero  quantitatum inuentarum,ut^  propofitum eft, perfice  o* 
pcrationcm,&habebis  aequationem,  qua  habita, habebis  rei  xibU 
mationem, 

O^VAESTIO  1. 

Exemplum,  Inuenias  tres  numcrpsfn  <;ontinva proportione* 
quorum  quadratum  prinifiTt  teqijalefccundo  tertio, quadras 
ntmtcrtr)  fit  aequale  quadratis 'primi  Sc  fccundi,quiaigitur  quas 
dratumtmij  lequaleeft  quadratis  fecundi  & primi,ipfum  fit  i ^d* 
quadratum, sequale  i quadrato  pli,quareres,feu  proportio, eftntv 
i^p:-7, igitur  ponemus  res  r,&i^  vjRt  i.^p,'^,^  p:^, quadra 

tum  igiturprim»  quantitatis, quod  eft  | i ipof.  iquad. 

I quadratum, aequaturfecund»  & tertf  |i  1 quad.  i qd'quad. 
tiaejfdlicec  totidem  rebus, igiturrei  aci  * 

ftimatio,eft  aggregatum  cx  fecunda  & tertia  quia  diuidere  aliquid 
per  unitatem, qui  eft  numcyvis  quadratorum, eft  non  diuidere,  igis 
turreigftimatio  eft,i^:ij^p.^  plRtviRt  i~p:^,&  fecunda  quantitas, 
eft  quod  producitur  ex  hac, in  Rt  v:i?t  p:^,&  teroa  habebitur, duA 
cendo  rem  quam  habes  in  p:^. 

Q_V  AE  S T I o 1 1. 

Inuenias  tres  numeros  ih  continua  proportione, qtiorum  tertis 
us  fit  jcqualis  fecundo  &primo,&  quadratum  primi, fit  fqualc  ag* 
gregato  fecundi  5c  tertrj  ,p  ones  primum  quadratu, fecundum  rem, 
tertium  unitatem,&  quia  terdus, aequalis  eft  fecundo 
cur  I quadratum, aequatur  i reip:i,& proportio  crifBt 
CCS  igiturj  erunt,  I politiOjScpofitiOncsRzi-^  ptLj^pofitiones  ij- 
quia  quadrauim  primi  aequale  eft  ag*f  1^25  pJ  a 
gregato  fecundi  Sdtertijjigituri  quadratum  ae«  jip:Rtjtii 
quaturpofitionibusRTi^pnf  p:ij*p:Rti-^quaA  * 

rereia:ftimatio  ericie  5 puA  panes  utuides,  ” 
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Q_V  AE  S T I O III, 

Inuenias  qiutuor  quantitates  in  continua  proportione,  qua* 
rum  quadratum  quartae, scquale  fit  quadratis  primar,&  fecundae, 
& quantitates  fimul,faciantio, Capiam  ijrem,  quadratum  SC 

aibunijigitut^d' cubus  xqiiatur  i quadtato  p;i,quare  res  ualet 
ex  capitulo  dcriuatiuonim,i$v"’:Rtv:cu  I i i pof.i  quad.i  cub. 
bic®-^p;ni^p:R»v:  cubica^  m:Rt,^,  i i quad,— icub'qd. 
igitur  pofita  prima  umtace,  haec  eft  fe*  . ' , 

ciindai  quantitas , & tertia  erit  quadtatum  huiius , {cilicet  cubi» 

«^'pn^^piRtvicubicaf  niti^t^^j  quarta  erit  cubus  fecuftdse  feii. 
proportionis , inde  iungis  quatiior  quantitatibus  fdlfcet  linita» 
tf,re,qtiadi'at03&  cubo,&!diuiibio  peraggr^satum,cxibitprima 
quantitas,  qua  ducflainrem  babebimus  f^oMikd^jhacdenuo  du» 
(^a  in  rem,  habebimus  tettiam  ^ qui  duda  per  rem,  habebimui 
quartam^ 

C^VAESTIO  ini. 

Inuenias  quatuorquantitatesin  continuaproportionc,quaruni 
quadratum  quarc«,2equale  fit  quadratis  prim*  & tcrtia;,8i  aggre» 
gatum  cailim  fit lo', capiant utin  prsEccdentci, rem, quadratura 
cubum,  eriiigiturcuquadtatum  aequalis  quadrato  quare 
ex  capitulo deriuatiuoriim, rei  «tftimatici  efttitv"’:tiiv : cuhicx^ 
P*;?" b*R^'^*^‘^bica  rh:R2  j & huiusi  quadratuin,quod  eft, 
idem,abiedlaRt  v"’:eft  tertia  quaiicitas , inde  dualis  inuicera  fecun^ 
da&tertia,uel  fecunda  ad  fuum  cubum,  uel  tertia  ad  quadratum, 
8c  addita  unitate  confurgit  quarta , quibus  quatiior  quantitati» 
bns  iun(^s,fiper  cis  diuiferig  lo,  habebis  primam  quaefitarum, 
qua  dusfla  per  fecundam  , & tertiam, &quartim  ,pra:cedentium, 
habebis  fecundam  Sc  tertiam  & quartam  quantitatem  quas  qutc» 
rebas. 

Rb  GYL  AIT. 

Alia  cfi  regula  nobilior  prgcedcnte,8c  eft  Ludouici  de  Ferrariji,' 
* qui  eant  rrteroganteinucnit,&pcr  eam  habemus  omnes  aelrimatio 
hesferme  capitulorum  qd'quadrati5Cquadratircrum,&  numeri, 
uel  qd" quadrati  cubi, quadrati  &numeri,8d  ego  ponam  eaperor» 
dinem  ,h  6c  md  do  iit  uides. 

i qtfquad.xqualequad.rebus  8::numero 
. 2 qdquad.acqualeqd.cubisS^ numero 

5 qd'  quad.aqualc  cubis  & numero 

4 ^tfquad.ajqualcrcbus &numero 

5 qd'quad.3equalcrebus  &!numero 

^ qd'  quad.cum  rebus  jaequalia  quad,&tiumerd 
, 7 ^(Jquadv 
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f q<f^dicurncui3fj 

8 qd'qd4cuhii'el>us;^qualidhiimm> 

9 qd'c|d.cuniqdiajqtiaiiacub«&rtumerd 

I»  qtfqd.cuniqd.  aequalia  rebus  &nufflcro 

II  ^cL'qd.cuniqd;&'i‘ebus2equaIianumero 

li  q(d  qd.cum  cubis  sequ  alia  numero  . 

15  qcfqd.cum^E.&dunierdi^qualiicubis 

14  qd'quld.cuniquad^&huniero  a^qiialiarebus 

15  ^d'quad.cumhuhier63!qualiacu&ii5(rquad. 

I ^ qd'  quad.cum  humero  aequalia  cubis 

17  ^d^quad.ominumeroxqualiarebhs&quad. 

18  qdquad.cumhumcrdiqualiarcbus 
qdquad.cuni  tubis  Enumero  arqiiaffaquad. 

20  qdquad.cumrcbus  &nuhierd  aiqualiaquad. 

In  his  igitur  omhibus  caj3itulis,qua!  quidem  funt  geheraiifsimai 
uircliqua oninia  fexagintarepte^.iupeno^o^Qrcetfeducere  ca< 
pitulijin  quibus  irtgtedmn*  cabus, ad  capibtia,ih  quibus  ih^edii; 
turresut  feptimum  ad  qiiarturn,  &fecuhdum  adprimiimi  dciridc 
filaremus  demonlWadoHerilHdt  modo'; 

bsuiotiSTRATid 

Eit  quadratum  a f^diuifuth  iri  duo  quadrata  a d & d duo  fup* 

Jjlementa  dc&d  e,d^ucfim  addeiitgnorhonemkfg  circuricirca, 

. ut  remaneat  quadfatumtotum  ab,dicdqudd  talis  gnomo  cohfta* 
bit  cji  duplo  g c additsfe  lin^,iri  c a,cum  quadrato  g c,ham  fg  coni 
ftat  ex  g cin  c ^ex  diffiriitioric  datain  initio  fecundi  Elementorum, 
cfeft  aequalis  c a,  ex  diffiriitidhe  quadradi&quiapcr44  priini 
Elementoi^m,  k feft  ^qiiafisi 
fg,  igitur  duxfuperficicS  g £&- 
fl^conftant  ex  gc,in  dupliini 
ta,  & quaidratum  g c eft  f h,' 
per  cor”  4 fecundi  Blemeritoi 
rum,  igitur  patet  propofitum, 
fi  iginir  a d i?t  i qd'  quadratum! 

&cdacde,3  quadrata, 8td  f^,- 
cruntbaiquadritum,&b  c 3 
iieceflario.cumigitur  uolucri* 
mus  addere  quadrata  aliqua, 
ad  d c & d fuerint  c 1 k m 

erit  ad  cdhplendum  quadratUfri  tomnineccffariafupcrfideslfi  m'; 
^irae  Ut  demonflratum  eff,  conicae  exqitadrato  g chumen  quadrae 

1r  t torum 
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torum  dimidi3ti,nam  c 1 cft  fuptrflcies  ex  g c in  a b,ut  oftettfurti  eftj 
&ab  cfti  quadratum, quiaponimuSjad  iqd  quadratum, fi  uerd 
& m n,  fiunt  ex  g c in  c b,cx  42*prim(  Elementorum,  quare  fuperfi* 
cieslnm,&cft  numerus  addcndus,fitcxg  cin  duplum  cb,id  eftin 
numerum  quadratorum, qui  fuit  g c in  feipfam,id  eft  numero 

quadratoiium  addico, &h«ec  demondrado  nofira 

4 Hoc  pcracftOjferapareduces  partem  qcf  quadrati  ad  R:,id  eft  ads 
dendo  tantum  utriquepard.uci  quadratum  cum  quadrato  & 
numero, habeant  radicem, hocfadlecft, cum  poilieris  dimidium 
numeri  quadratorum, radicemnumcri,itcmfacies, ut  denominari«» 
ones  extremae  fintplus,in  ambabus  aequationibuSjnam^lfcus , tru 
nomium  feu  Bromium  redadhtm  ad  trinomium, neceilarid  carc» 
rctradice. 

5 Quibusiampera^8,addes  tantum  de  quadrads,&  numero  uni 
parti, per  tertiam  regulam,  utidcm  additum  alteri  parti,fri  qua  e* 
runt  res, faciat  trinomiumhabensRiquadratampcrpofirioncm,Si 

•habebisnumerum  quadratorum,  &: numeri  addendi  ucri^parti* 
quo  habito,ab  utroqp  extrahes  quadratam, quae  erit  in  una,i  qua 
dratum  p;nuracro,uel  m:numero,cx  ah'a,i  pofitio  ucl  plures  pmutf 
mero,ucIm:numero,ueInumerusm:poiuionibws,quareper  quin 
tum  capitulum  huius, habens  propofitum. 

Q_vaestio  V. 

Exemplum^Fac  exio  tres  partes  in  continua  »pordoiie,ex  qua* 
rum  du(fiu  prim*mfecundam, producantur  ^<Hanc  proponebat 
loannes  Golla,&  dicebat  iblui  non  polle , egO  uerd  dicebam  ^ eam 
polfe  folui, modii  tn  ignorabam, donec  Ferrarius  etim  inuenit.Po# 
nes  igitur  mediam  i politionem, prima  erit  — dC  tertia  erit  ~ cub/, 
qrehccc  acqntur  io,ducendoofflniain^pofitiones,habebimus 
politiones, cqles  i qdqdrato  p:<?  quadratis  pt^^, adde  ex  quiritare 
gula, 6"  quadrata  utrit^  parti, habebis  i qd'qdratum  pna  ^dratis  p ; 
3^,gqualia  6 qdratis  pt^o  pofitionibus,nam  fi  aequalibus  seqliaad 
datur, tota  fient  aequalia, habent  autem  i qcf  quadratum  p;ia  qdra* 
tisp : 3^,  radicem  iqd'quad.p:^quad.p;3^  aqualia^opoC 
& efi , I quadratu  ^quad.  ^quad, 

p:^,quam  fi  habe>!  i qd'qd.p;i2  qd.p:?^  scqh'a^qd.p:f>o  pof, 
rent  6 quadrata  p:  ' i pofi  -iqd.pnifo^ 

6opolItionib’iam 

haberemus  ncgocium,fed  non  habent, addendi  igiturfunttotqu* 

• drati  & numerus  idem  exutra^  parte, ut  in  priore  rclinqtur  triqo 
miumhabensradicem, in  altero  autem  fiat,fit  igitur  numerus.qdra 

foram 
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tornm  i pofitiOj&  quia  tituidcs  fn  figafa:teftti:ivgula?,cl  8?m  k, 
fiunt  ex  duplo  g cirt'a'bi6^  g c tft  i pofitio , pd#ftrnl[*humcruni  quae 
dratorum  addendorafemper2pofitiones,id>ftduplugt,-&  t^ia 
nlimerus  add^diisad  3^,cftInm,&ideo  quadratum gc^m  tp 
quodfit^gc  dupHtdto  111  cb,fVu  ex  g c in  dupluni  cb,a  eftniJWtf 
:neruS  quadratorum  priorum  , ducam  igitur  ipofitionem,dift#di<i 
uin  numeri  quadracohii#iaddiro')t1in1,ftmperih*numer5quadt‘<d<S 
/um  priorum,  & in  fient  i quadratum  p:  lapdfiiionibus  addes 

da  ek  alia  parte, & etiam  i pofitiones  pro  nume^  quadratoru,  haw 
oemus  igitur  iterum  ex  comniuni  animi fenteritia,  quantitat#ifi* 
tra  fcriptas.inuicem  a:qualcs,&  utram  habent  radicem, prinii  exrea 
gularcrria,fcd  fecunda  l qdquad.poapofp,ia.qdr?ip:qd.p:ia 
quantitas  cx  fuppofito,  pof.additinumcripj3^xquaiiai 
igitur  duc1:a prima  pare  2pof.p:6^quadrato.p:^opofp:iqd.p:ia 
te  ti-inomijiii  tertiam, fit  pof.numeri  additi; 

quadratu  dimidia  pars  ’ ^ T" 

tis  fecunda  trinomrj,quiaigiturcxdfmidfd  fecunda  in ie,  fiunt 
5 o o, quadrata,  & ex  prima  in  tertiam,  fiunt  2 cidji  p'3  o quadratiis’  pt 
72  pofitionibus  quadratorum, fimilitereritdeprihiriido per  qua« 
drata,qma  aqualiaper  aqualia  dmifa,produrant  aqualia,ut  3 cu. 
p;5o  quadratis  pi/i  pofitionibus  aquarituf  906, quarei  cubus  p: 
JS  quadratis  p.‘3d  pofitionibus  aquantur  450. 

SufFidc igitur  deducendo  adregulam,IiabCTefemperi  cubum  p; 
numero  priortlm  qiiadratoruni, addita  ei  quartapartep : numero 
pofitjonutalfqualis  eft  nurherus  gquationis  primus, ut  fi  habueris 
mus  I qd'qdratum  p:i2 quadratis p:3^, aqualia ^quadratisp,6’o 
pofitionibusjhabebimus  i cubum  p:i5  quadratis  p:3^  pofirioni* 
bus  aqualia 450, dimidio  quadrati  dimidiq  numeri  pofirionum,8i 
fi haberemus  iqd'qdratumpii^quadratispJ^4  aqualia  go  pdfi* 
tionibus,  haberemus  i cubiimp:  20  quadratis  p : 94  pofiridnibus 
aqualiag  oo,&  fi  haberemus  t qd  qdratum  p:2Cf  quadratis  p : 106; 
jqualia  g o pofitionibus,habercmus  i cubum  pti^  quadratispuoo 
pofitionibus  a^qri^ia  g 60, igitur  hochabito,in  priore  exempldJii 
buimus,!  cub.p:i5  qUadratisp:36^pofitionibus  aqualia  450^^^ 
turrei^flimatio,per  i/^capituIUjcftRtvicubicaig/f  p;fj!:?844;9'|^ 
p:R2v:cubica287^,m,Rzgo449:^mt5,  hic  igitufeft/foNieiais  quas 
dratorum, qui  duplicatus, eft  addendus  exutrSc^^te^quia  fuppd 
nunturarCs  addenda, numerus adeiiduscx  titracp parte, «de» 
monftratione>eft  quadratum  huius,cUm  cq  qiiodfitothdiffii'’!*;- 
numerum  quadratorum,  manifeftumeft'  ^fcm,quddRi'  quadrataf 
primi  aggregari, femper  cft  i quadratuih' pidimidib  fturricri  quadra 

T t 2 torum, 
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torum, abf<^  alio,reup:i  pof.ptdimidio  prioris  numeri  quadratoru 
uelut  I qd*  qd.  quad.  p:^  cft  144  Sc  1 qcf  qd.p;a  pof,p:^  qdratox 

rump:p:iqd,p:tfpoCiiummtflumpnp:^eft  fqle225Rreftiqd.p: 
I por.numeri  aflumpd  pi^.El^  aut  i pof.p:^  dimi^um  a pof.p;^  nu;i 
meri  quadratorum  8C  ideo  cum  politio  Ht  alterius  generis  i qua« 
drato,oponetinuenirepriusaeRimationeeius&e(inummig  fim» 
plex  addendus  ut  in  pra;fend  exemplo  erit  j^v:cu!btcaa87-^p;i^ 
80449- p:T?2v:cub.t87-f*”‘^  8«>449^p:i,&hoc  quia  dimidiu 
prioris  numeri  quadratorum  fiiit  in  addito  trinomio  fuit  m:5, 

igitur  totumfuit,ut  dixi, uerum  reliqua  pars, fuit  quadrata  ^ p:du« 
pio  huius  numeri, igitur  fuit  numerus  qdratorum  v: cubica  2^00 
p:Rt  5148752  p:i^v:  cubica  2300  m:R25i4875z  m:4,&  numerus  rc* 
rum  cxfuppofitofuit^Oj&numcrus  eft  (utoftenfumeft)  quadra* 
tum  di<flat  quandtads,plus  duodecuplotpGus  quandtaus , uerum 
quiaexfuppoiito.exnumero  quadratorum  in  numerum  xquado* 
nis  fit  quadratum  diraidq  'numeri  rerum, igitur  diuifo  900  quadra* 
to  dimidij  numeri  rerum , per  numerum  quadratorum, exibit  nu* 
merus, quantitates  igitur  funthx,utuides,&quialatusag  eft  com 
politu  ex  lateribus  duorum  quadratoru  a d & d h dimifsis  ftipplo* 

quadratai?ivtcubica230op:i?t5i4875ip:Rtv: 

cubica25oom,i?t5i4875?-m:4 
res  ^0 

900  . 

numcru5is2v;cubica230op:i^5i48752p:Rtv: 

cubica2300  m : 5 14845^  m:4 

mends, erunt  primx  6c  terdg  haru  quandtatum  iun^x  inuiceht^ 
JS2  vitotius  aggregati, quare  R2  primx  Sc  terdx  quadtatis.xquantur 
iqdratop:n£v;cubica287^p*«t8o449-7  p;R£v;cubKa287“-mi 

totidem  quadratorum, & tertix  quantitatis  eft  numerus , quia 
tertia  quantitas  eft  numerus, habemus  igitur  1 quadratum  pinume 
rOjXqualiarebus  &num  ero, minue  minorem  numeru  de  maiore, 
accipiendo  i^jid  eft  accipiendo  dcnominatoris&  numeratoris, 
habebis  i qdratump:hocnumero  toto  mmumero  infra  feripto  x* 
qlia  numero  rer5,huicfcilicet,i?2uniuerfalirsim,a  v:cubicg  zjoo  p: 
R2  v:  cu.  28?-rp:  8o449-|“P*i?ivcu . 287-r  • Rz  8o449irP  '4 

jo 

i%v:maR2v;c.2300p:Rt5i4875z  p:i?2V:cu.25oom':i^2  5i48752m:4 
1^^5148452  p:RtV:cub!ca  2300  mn?t5i48552  m:4,necrefert,quod 
numerus  ille  Iit  compootusexp:dCm;nam  tan«um refert  dicere, 1 

quas 
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quaiiratum  p,  S, aequatur (,  rrbui , quantum  dieext;  t quadratum  p? 
IO  m:^,cquatur^ rebus,  fequn-e igitur  capituIuBKfumcum, de  qua 
(irato  & numero,atqualibusrebus;duchido  dimidiuni  nfimeti  re« 
ruiu  in  auferendo  numerum  teqiiatioflis  indereiidui  iumerii^' 
do  R2  generalem, quam  addes  dimidio  numeri  rerum,  & habebia 
rem  quxfuicmcdia  quantitatum  anologaruni  quatiicarum; 

QrAESTtO  VI; 

Tnuenias  numerum, ^ui  (it  sequalis  radidfiJ£quadfataf,&  dua< 
bus  radicibus  Cubicis  pariter  acceptis, dices  igitutii  talis  niimtfrus' 
fuerit  cu'  quadratiUtijtadix  fua  quadrata  neceiTarid  cft  1 cubus , ^ 
du* radices  cubicf  funt  a quad.igifiir  i cu  quadratum,  gquabitur  t 
cubopta  quadratis,deducendo  igitUt  ad  inferiores  denominatio^ 
nes  per  qd;crit  i qd quadratum  gqualc  i pdlitiompri,  pofui  autem 
aradicibuscubids.quiacUmreguIa  fit  generalis  ,boe  tinien  mo^ 
doc!upIicitcrfoIuipotcft,Utpaccbit.Namq^fil  qd' quadratum  ay 
quamri  pofitioHip:i^igitUr  i qcfquadtanimm;  i.t^qui^itur  i pofi 
tionip:i,namab  a^quafibtil^^qtjatia  itU^^iitur,mtuHefg/hir'am>^ 
bo  hxCjper  i pofftionem  p:i,coriimuttCm  diuifdrem,  habebis  i cu^ 
bum  m;i  quadrato  pupoficioticnlii, 
gqualia  I,  igitur  i cubus  p:  i pofitionC, 
sequaturiqUadratop  J i,igitutex  18“ 
capi nilo, rei  scftimatio  cft  nt  V : cubica 

p:-~,  & cu  quadratum  huius  eft  nuss 
merus  qua:fitus,cuiusRi  quadrata, & a radices  cubicg  funt  illi  gqua 
les,6c  tales  radices  funt  duplum  quadrati  huis  quantitatis  cum  fuei 
cubo, 


At  reguta  generali  fic  fademiis  quia  enim  i ^dT quadratuih  aequ^ 
turxpofitionip:a,addemusadutram<^parte2  pofitiones  qdrato* 
rum,cui  fubfcripfinius  qd.ut  intelligas  rio  effe  ex  gniere  prioru  de«i 
nominationu  , fed  efle  pofitiones  i qd*  qd.p:2  pof.pti  qd. 
qdratorum,  igitur  numerus  adderi  numeri  qd.numeri  qd. 
dus,eftiquadratumnurrteriqdta#  ipof.pupofpupaqd. 
torum, & hoc  eft,utm  teitiaregula  numeri  qd.  nuij^i 
huius  capituli,  quadratumjJf, na  ^ rtih/ 

hic  additio  fupplemcTitorui  eft  iit  nuiffro  quad. 

dc,acdydquafct5(impl«a^  — 

igituruiniataddere  quadratU  df,  r 

^fque  additione  fuperfiderumfl  — .P? 

&mri,quxerantneceiraria;in  exemplo  quint£  qiiteftioriis , quia 

Tt  J i^tUf 
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igituf  addiris  ^p'6finoiifbxis  p:i  qdrato  numeri  quadratoriini , ad  i 
pofidonemp:'i,'fittotuiTl2pofifione§numeriqdratorump;  i pof. 
p:2,p:i  qiladr‘ato  numeri  qua^afbrumj&hochabct  radicem, opor 
fctiit  quadratum  diriiidrj  itrri^aC  qUatitatis’,qii?E  eft  i pofitio,  eque« 
tur  du(fhii  extfemdrurnjigitui^ ‘^quadrati, ^qUabicur  quadrato,  2 cu 
borump:4pofi'tidhibUsriumeiipiiofis,qltareabte(fHsquadraris 
utriri{^,fiec^a^qua1iS2  cubis  p:4.pofitiojiibus,&!~  aequalis  i cubo 
p:2  pofttionibus.quarerei  aeftimauo  v:  cubicam^jfp.ti-^mii^t 
v:cubicai^^^fm:~,  hicigitur  eft  Humerus  quadratoru  addendus 
utriqj  pai‘tJi&  duplfcatur,^:  quadratum buius  erit  numcriis  adden 
dus  ad  litraitu^  paitdmi,&'^atia  clarioris  intelligcntig  ippoftii  hic. 

Prima  i qd' qa.p:qd.Rr  v;cu.i^i9  v:  cu.  Vf.  i9'j^7m:  j 

p;nmnerd  i?z  ^ 

Secunda  qd.gt  v;  ;rP=*  P°t 

Manifeftum  eft  igitur,quod  primi,  eft  i quad.p:  V t cubica 

^^p:^rri:Ri  v;  cubica  radix  fecundi, rft  res  RiG.i.  genes 

ralis  Ri  v:  cubicae Rt  : -jm : Ri  v:  cu,  Rt  m:Yp.' numero  Rt 

V™  Rt  v:cubica:;-^ptRi:~  p:]%  v:cu._f^m  t r;  &:h 

dixi,quialatus  ad  qdrati,copon{tur  ex  ab  &bc,  lateribus  qdrato* 
rum  extremontm,aDfcp  commemdrationefupplemendorum.  Ma* 
nifeftum  eft  eriaiTl,qudd  nunlerus,qui  eft  cura  l qd.eft  minornume 
ro  qui  eft  curri  rebus, igiturhabebiniusiqdratuma;quale  rebus  rj 
GR2v;cubicaR2i5l^^p:7rri:Rtv:cU.R2i5j|'-m;  ~pmumero,hocRt 
gi?2  vjcubic®  BfJ-p;i«  ^.pw  Vi  pi  rmPP  v:  cu.  nt 

^^p:  i ^ ^ Quare  ducemus  dirnidium  numeri 

rerum  in  fc,&  eft, ut  ducamus  totiimin  fc,5£  fit  idem,  dempta  Rtv"*» 
deinde  aedpierhus  quartam  partem  produdi:i,&  eft  dim.idiumultis 
mtET^vrqtiae  eft  m:fupra  politae, ideo  addita,  relmqUeturnumcrus 
totus  cdmpofitusR2v"'*Rtcub.v:d|^p:R25^|^p:RtV;dib.^|^m:i^ 

ius  totius  <3, addita  dimidio  'ilumeii  rmiriijid  eift  huic  numero  Rt 

R;v;cu;Ri'^||^3P^m:Riy:cu.i^;P^;mi^',conftituitrem. 

Et  fi  dixiltet,quod  numerus  propofitus  acqueretur  radici  qUa* 
dratac&  cubicae  pariter  acceptis, non  potui flet  foIui,nili  hoc  lecun* 
domodojpcrrcgulam generalem.  DeducCTcautem  a^ftimariones 
aequales  ad  idem, ut  primam  a:ftimationenl  ad  rrcuridamjiam  te  do 
cui  in  libro  quantitatum  aldgarunt  , quamuis  fit  difficillima  ope* 
ratio, & ideo  complementum  in  his  operationibus, eft  quali  extre* 
mum,ad  quod  pcrucnit  perfecftio  humani  intene(f?:us,uel  potius 
imaginationis, in  hoc  cnira  cognofees  illorum  differentiam. 

’ OyAgrf 
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QyiBSfio  Vii 

Si  quis  igitur  dicat,inucnias  numertim  qui  du^s  it\  Cubicant 
fuam  p:^,faciat^4, dices  igitur , poiito  eo  numero  1 cubo , habebis 
tuus  I qd  quadratum p:  6 cubis  scqualia  6^4 , qtiare  per  i^dmarH 
traiTifmutandiregulamfcptimicapituIi  huius  habebimus i ^dqd* 
aequale  ^rebusp;4,imdchabita  xibimadoneex  hoc  capitulo  pet' 
nonam  regulam  eiufdem  capituli, habebimus  ihtentum<  Et  qui« 
bufdam  adeo  mdebunturdiffidlcshgOperationes,ftcufxeas  Uctas 
eHe  credant,nos  autem  ohendimus  modum, ^ quantitates  id^alos 
ga:  ajquiualentes  numeris,  ad  numerOs  reducantur, Adedimus 
dcmonfiiratmnem  uti'amquc,6^  Geometricam  acaufa,&Arithmo* 
ricam  ab 


Cj_fj<ESfro  viii. 

Pac  ex^  treS  partes  in  continuaproportiOne.t^Uariim  quadra# 
ta  primg  8c  fccundf  iuiifta  fimul faciant  4, ponemus  prirtiam  i pos 
firionem,quadracum  eius  cft  i quadratum, i;efiduum  igitur  ad4,eft 
quadratum  fecundsequjaj^QI^Sjid  eft  4 rii:  i quadrato^iuius  radi# 
cem,3c;  i pofiuoiiem  dettahe  ex  ^,h^ebii tertiam  qilaiifitatem , ut 


pof  1 v:i?24  m:i  qd.  | ^mii  poCm:^v;4m;i  qd* 
6 pof.m:  I quad^m:!^  v:4  quad.m:!  quad. 


4 i 6 pof.m;f^  v;4  quadmiH  qd*  quad. 
^po^m:4  acquai.i^  v;4quad.m:i  qd^quad» 
3.?quad.p:i^m:48pof.«Equantur 
4 quad.mti  qd'  quad. 


quad.pn^pM  qd'quad.jcqualia48  pof. 


qd'  quad.pija  quad.ptajfi  a:qualia48 
pof.p:24o 


tiides,quare 
duda  pri#^| 
ma  in  terti# 
amjbabebis 
^poiitiones 
iu;i  quadra# 
to  m:f?iv:4 
quadratoru 
maqtdqua# 
drato  gqua# 
iia4m:iqd 

quadrato  fecunda,  abrjce  i quadratum  rtltex  pardbtis,habd>/s  4 
qualia  ^ pofitionibus  m:T^^^4  quad.mu  qd'  quadrato, quat*^  <f  poi 
iitioii€Sm:4xquanturr^v:4  quadratorum:!  qtd  quadrato  qiiarc 
quadratahoru etiam  scqualiafunqa  quibus  abiice4  quadrata  c6* 
niunia,cxutraqp  parte, habebis  tandc.3a  quadrata p:i^  p:i  qtiquai 
drato,a:qualia  4Sptiiatioiiibus,quare  addendo  a4oupi(|paiti,iil 
cftreiiduum  quadrati  dimidi^  nurrieti  quadratortin^hab^fs  r qtf 
q uadratum  p:  52  quadratis  pfi5  aequalia  48  ptifftibnxbus  pf24-o* 
addas  igitur  2 politiones  quadratorum  pri  quadritop;^*.  po/iti* 
onibus  numeri  quadratorum utriqtie  parti,primaigiturparsha* 
bet  radicem  ncceflarid , & quia  uolufnus  fecundam  etiim  habe* 
re,qu*ceft  2 pofitiolies  quadratorump:48  politionibus, ex  priori* 

bu< 


15=  HiEiidNVMi  CAiifiAKi  " 

bus  p:i  quadrato  p ; 52  pofirionibiis  numeri  quadratorum  pr  240^ 
ducemus  pnrriam  parceiti  triiidiiii|  ni  tertiam  utUides,et  dimidium 
fecuhdarin  fe,&  BctiC  5/^  quadrati  arqiilliai  cub.p ; ^4  quadrarii 
p:48  o pof.  qiildratq 
ru  igitur  i8  8 ^cquan# 
tur  i cubo  p:  5-2  qua« 
drads , p : pof.  240 , 
quare  pcT  capitu»: 
lu  biims, habebimus  _ 

i cubum  aJqiialcm  1 bi  ^remm  p:4io  inde  habita  Huius  xftimju 

tionelpttfuum  capitulum, minue  io|^,tertiainpajtem  numeri  qua# 
dratortliil,peri/  cap*Si^con{urgitreifiAae  azAimano , habebis  igi» 
tur  i quadratum  p:i^p:diiftaariaifiatione,cxuriapartc,acquaIia  re# 
bus  qu^Xqnt  pi  aujp^  aeffimationis  imienta:  p:Rt  aggregati  ex  qua^ 
drato  diSaJ  acftimltibnis,  & eadeiii  scftimationC  du<5ta'per32,84 
24o  humerd  addito, hoc  autem  ut  liqiiet,eft  minus  priore  numero, 
quia  fi  loco  240  adderentur  25^,efTenc  ?cqtiates,igitur  i quadracunt 
prscftirnationre  muenca  p ! 16  m valla  triurrt  quanticatum,idcft 

quadrari  xftiriiationis  cuiri  eadem  diicflapeT  3Z , & cum  24° 
quam  uno  numero, aequanturrebiis  qujE  funt  fecundum  radicent 
dupli  a:(bmationis  muentaz,qu6d  cflpropofitum. . 


57^  \ qua^. 

2 pof  p:  48  pof  p;  i quad.pr^a  po{!p;24» 
quad.  numeri  quad. 

^ ^ 

■ - 2 cub,p.;64  quad.pi4^  o pof  - [ qd^ 


i qd'quad.p;4  pof  p:  ^ 
IO  quad. 
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inuem‘asriumerum,cuiuS  qrf  quadratum, cum  quadruplo  fui,& 
8 aquetur  decuplo  fui  quadrati»dicemus  igitur  i qd'  quadratura  pl 
4pofpi8>a^q^anturi6  qiiadratis^v.Quarercmpri-politiones  dabi# 
mus  quadratis, auferemus  ‘ 
quadrato, & habebimus  i qd  qua 
dratump:  8,  scqualeio  quadratis 
m:4  pofitionibuS  jB^  quia  uide# 
iTUis  numerum  quadratorum  cfle 
inagniun,&  rerum  paruuritjideo 
conabirriurminucrenumerum 
dratorum  potius,quam  augere,  K 
faciem’  ut  diminutio  fit  ex  utra(y 
parte!  quad.  nam  a minori  imo  a 
2 quadratis  femper  ferme  eft  inci/ 
piendum‘,quia  nori  oportet  ut  uc# 
nias  ad  miqd.cx  parte  rerum, quia 
fic  non  haberentradiccjfubdudis 
igitur  2 quadratis  ex  utra(5p  parte. 


1 ^dqd.piS  1 1 o ^d.  m : 4 pof 
1 quadqtiad.m;2  quad.piS 
8quad.m:4pof 
I quad'quad7m;2  qtiadrp:i 
8 quad.m  i 4p0f.  m : 7 


2 pof  f quld-p:  2 pof 


i quadquad.m:apofm:2 
quad  .p:  I quad.p:2  pof  p:  I 
8 quad.m:!  pof.quad.m:4 
pofp : I quad.p:  2 pofm:  7^ 


habebia 
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8 m:2  poCqdf 4 pof  [i  qd.p.'2  pof.m;/ 
4 quad.  [ 8 m : 2 pof 


8 quad.p:i^pof  m;56^  m:2  cu.m;4.  qd. 
p u4pof  quadi 


4quad.p:30por.  | 6o  p;  2cub. 


I cub.  p : 50  aquaturi  quad.  p ; 15  poC 
pol^z 


babebis  i quad'  qua« 
dracuin  m:2  quadra* 
tisp:8,fc’qualia8  qua* 

dracis  nl : 4 pofitioni* 
bus, clarum  cft  autem 
quod  fi  i qiiadqua* 
draciim  m : 2 quadra* 
tis  debet  habereradi* 
cem  , oportet  ut  nu* 

merus  litp:  ijfedcratp : 8, igiu-ir  oportebit  aufeiTC/  ex  utraque 
parte, habebimus  igitur  1 quad'  quadratum  m:2  quadraris  p:  i re* 
quale 8 quadratis  m :4  pofitionibusm:7,addcmus  igitur  per 
m:ut  di(5lum  eft,2po{idones  quadratorum  ad  reliqua  z quadra* 
tam:  ex  regula,  & addemus  per  p:  ut  ia  eadem,  ad  numerum  i 
quadratum  p : 2 pofitionibus  ex  utraque  parte,  quare  habebi* 
mus  partes  requales, qua:  enim  adduntur  dC  minuuntur  funt  a-* 
qualia,igitur  8 m;  2 pofitionibus  quadratorum  ni : 4 pofitioni* 
bus,p;|i  qujidratop  12  pofitionibus  m:  7 numeri, habent  radi* 
cem, multiplicando  igiturprimani  partem, qua: eftSmra  poIT* 
tionibus  quadratorum , in  tertiam, qua:  eft  i quadratum  p:  2 po* 
fitionibusm:7,fitilludquoduidesaIatere,pro  numero  quadra 
torum,  de  hoc  arquale  effe  debet4quadratis,qu!  eftnumerus 
^duclus,exdimidio  medix  partis  in  fe, quare  abrjciendo  quad. 
utrinque,fietiUudmultinomiuni,xquale4,  quare  tandem  redu* 

<5tis  partibus  adfiias  cofimiles  erimt2cubip:^0,xqualcs4qua* 
dratisp:30pofitionibus,&:  1 cubusp:30,xqualia2quadratis  p;  . 

15  pofitionibus,quarcvcsualct2,uclper  capitulum, uel  etiam  fo* 

Io  feniu  experiendo. 

Circaquodnotandafunttria.  Primum,  quod  reduxi rem  ad  Nownto 
experimentum  in  numeris, ut  uideres  iteritatem  rei  facilius,  ftui* 
tum  cft  enini  femper  difficultatem  addere  difficultati , fecun* 
dum, quod  i cubus  p:30  xqualis  2 quad.  pt  15  rcbus,habet  aliam 
rei xftimationem quam  2,qux  cognita  efl:  ex  fiio  capitulo, fed 
prc)  nunene  operatio  longior  €uadat,ca!nrclmquimus.  Ter* 
tium  notandum  cft , quod  til  uides , demonfirationem  fic  tene* 
retnm:  ficut  inp : & quod  numeims  femper  eft  addendus  ne* 
cefrarid,quia  confurgit  ex  quadrato  numeri  quadratorum  aiin 
numero  quadratorum  priorum, feu  quadratafintaddendafcu 
minuenda,  duclo  in  dimidium  numeri  quadratorumminuen* 

V u dorum 


1 qd'  quad.m : 2 qd.  p:  i 
m:4quad.p:B 
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dorum,  Hocftante,  diximus  quod  rei  acftimatioefl:x,&;addciw 
d:efunt2rcsperm:quadratoriim, igitur  minuemus  4 quadras 
taexutraquepartc, habebimus  igitur  i quad' quadratum  m:^ 
quadratis  p : i ,2cqualia  4 quadratis  ra ; 4pofitionibus  m ; 7, pro 
numero  autem  addendus  cft  quadrans 
tus  numeri  dimidrj  quadratorum  des 
tradiorum  , Si  hoc  dimidium  eft  2, 
quadratum  cuius  cft  4 , &!  fimiliter 
produ(ftum  ex  numero  priorum  qua« 
dratoruminrei  seftimationem,  quod 
produdum  eft  4 , igitur  addemus  8 
«trique  parti , Sc  fient  tandem  ut  ui# 
des, I quad' qua 
dratum:6^qua« 
dratis  p : 
qualia  4 qua^ 
dnius  m : 4 po« 
fitionibus  p ; i> 
manifcftum  eft 
auce  quod  ams 
bohtcc  habent 
radices  duplis 
ces  , ut  uidcs, 
fcd  facfta  redu* 

(ftione  ueniunt 
neceflario  ad 
duo  capimla , 

«cl  I quadras 
tum  arquale  2 


I qd.scquaI.2pof.p:2 
I qd.p:2pof.  a:qual.4 


I qd' qd.m:  6 quad.p : t 

8 quad.  m ; 4 pof,  m;7 
ni;4quad.  p;8 

Lii! 

d.m:  4pof.p:  i 

1 quad.m:^ 
j 5111:  r quad. 

p:i— 

2pof.m:i 

1 m:2  pof. 

p*a;ftimatio 
resr?z3p:i 
quad.4p:T^i2 

qd'qd.28  pw^8| 


m 5 m : I 


2'  jeftimatio 
resRi5m;i 
quad.^m:nt2o 
qd'qd.5^m:fit288o 


4 resr52  48  p:4 
qd'qd.i^7d8  p:28| 

p:8l 


4resRi8om:4 

qd'quad.m:Ri288op‘5^ 
P‘‘' 


aggreg.nii20op:46  taggreg.6^om:i^2ooo 
IO  quad. 40 p:R2 1200 1 ioqd.6o  m:iV2000 


po(jiionibuspr2,uel  i quadratump:2  pofitionibus  a:qualia4, 
horum  capitulorum  arflimatiortes  funtRz^p:  m:  r,  dico 

igitur  quod  in  aftimationibus  i quad'  quadratip:4pofirioniis 
bus  p:  8,^’quaniur  10  quadratis  , cuius  probationis  experia» 
mentum  habes  a latere  dilucidum  , ut  patet,  non  declaro  au* 
tcm,  an  facTta  alia  politione  perueiiiremus  ut  dixi , cum  r cu* 
bus  p : 30 , jrquabacur  2 quadratis  rebus , ad  alias  duas  aefti* 
marioncSjfcdfi  tcdelcflaiOpcratiOjperteipfum  potes  iiiud  in* 
quirerc, 

Q.V  AE  s T I q 


DE  ARITHMETICA  LiB.  X. 

AB  S T I O X. 

Inucnias  tres  humeros  in  eontinua  proportione, quorum  ag# 
gregatum  fit  8,&  qdratiim  teitq,(it  xquale  aggregato  cx  qdraris 
primi  &recundi,ponemuse6sper  primamrcgulam  i,ipof.i  qd. 
eruntigiturquadrata  r quadratum, i quad*  quad.igicur  i quacf 
■quadsequatun  quadrato  p:i, quare  ex  capitulo  deriuatmprum 
uigefinioquarto, habebimus  rei  a:ftimati6nenihtv:i?  i-|Jp:~, 
&:  tertia  quantitas, eft  eius  quadratum, fcilicet  i ^ptj-,  dC  prima 
fuit  I , igitur  IO  tum  aggregatum  eft  i ‘^p  i piRt  v;  ht  i 
hoc  autem  non  eft  8 ,ut  propofij* 
tum  eft,  dic  igitur  per  regulam 
trium  quantitatum, fi i^p:hti^ 
p : v:Ri  I ^ p:  r eftet  8 , quid  e& 
fet  I prima  quantitas  i duc  g in  i, 
fic  8,diiudc  8 per  1 ^ p:  Ri  i^~p^:h£ 
v:i$i^p:^,&exit4p:f?iV;hi^<3dph6m:i?;vh^i9iop:t8,8ih3e<: 
eft  prima  quantitas , qua  Habita  fi  duxeris  earrt  per  Rt  i ^p: 
bebis  t^tiani  quantitatem  ^ quam  fi  duxeris  denuoin  piimani 
quanti taierii  Ultimo  inuentariim,!^  <3  produ<fti j eft  fecunda  quan 
titas,&nemirerisquodterciani  quantitatem  praeponam  fecun# 
dac  in  operatione, quia  eftlorige  fimplicior^ 


rP‘R^i:r 

RlVJR2  1~p^ 


-p;R:i~p;hiv:i^i^p; 


Qv  AE  S T 1 0 X t; 

Si  quis  dicat, fnuenias  numerum,  qui  dudlusint^fuam  cubis 
cam  m : 3,  faciat  6^4.  Pones  illum  i cubum, igitur  dueftus  in  cu* 
bicam  m:5  producit  i quad'quadratum  m : 5 cubis , jcqualia 
igitur  1 quad' quadratum  m;^  cubis, aequatur  ^4, dico  quod  p.ofii 
lumus  foluere  modo  feprimar  quseftionis,  etiam  alio  modo, 
finctranfmiitatiohCjqud  pdteft  etiarii  f6Iuifeptimaqu*ftio,& 
facilius,fed  nolui  docere  ambos  hiodos , ut  melius  feires  opera* 
rijdebesigitur  fcire  duov  Primum, quod  ut  res  debent  fem* 
per  manere  ab  alia  parte  * a qua  eft  nupicrus  cum  quadratis,  8c 
rion  aparte  quad'quadrati*  fic  cubi,  feup:feum:  debent  macere 
cum  quad' quadrato.  Sccuriduraijquddutriunicru^fi^m  hun* 
quam  dcbetuariari,fichecnumerus  cuborum.  EtpolTumm  ad* 
dere  tertium  his , fcilicet,  quod  ubi  furit  res  , pCTueriimus  ad  t 
qutdquadratump:quad.p;numcro,a:qualiaquad.rebusp;uel 

Vu-  2 m:8c 
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m;8dnumerop:fichicperucmmusad  quacJ quadratum  ptcjtiad, 
p:numcro,  a;qualiaquad'quad.  cubis  p:uelm:  Sfquad.p:  Hoc 
intellei^Osficfoluiturquadliovaddesad  numcruma  pofitioncs 
quadratorum, igitur  dtt<?to  eius  dimidio  in  fe,fit  i quadratum  nu 
meri  quadratorum  quadratorum, diuifo  igitur  eo  per  6^4,  habes 
quad.  nuraerum  quadratorum  quadratorum,  quare  uides, 

I I m:5cub.  | 2 poC  I qd.  |,2pof.  [ ^4 

1 qd'qd.  qd.  ] qd'qd.  qd. 

quod  addidifti  ad  habendam  radicem  jj  quadrat,  pro  numero- 
quad' quad.  & 2 pofitaones  pro,  numero  quad.  igitur  addes  ea^ 
dem  ad  i quad'  quadratum  m:^  cubis, S(:Iuibebis  ^quadrati  ptr,^. 
pronumero  quad'quad.Scra:3Cubis&2pofitionibus,pro  nu> 
mero  quad.igituradhocuthabeatradicem,  oportet  ut  extrem» 
muicem  du(n:a,producant,quantura  dimidium  media:  quantitas 
tisiiifc,eft autem  dimidium  i b cubi, quod  dudkim in fe,prodii» 
cit2  ^ cu  quadrata, quadrati  p:i  numeri  quacf  quad.in  2 poss 
fitioiies  numeri  quad.producit ^ cubi  p ; 2 pofitionibus  numeri- 
cu  quadrati , namquad'  quadratumin  quadratum , produdt  cu 
quadratum, habes  igitur  ^ cubi  p : 2 pofitionibus  numeri  ai  qd. 
3equalia2;j^cu'quadi'atis,igicur  cu' quadratum,  ad  cuquadratura 
inaequalitate,  fic  numerus  ad  numerum, quarc^  cubip:2pofi* 
tionibus,a:qualia  2 i, quare  i cubus  p : ^4  pofitionibus  aequalia 
72, quare  rei  a:ftimatio,p:R2v:cubicai?tiioo5-^p:56^,m:Rtv:cus 
bicant  noo5^mf5^,  &[duplumhuius  pro  quadratis  addetur 
utriqueparti,radix  igitur, ex  una  parte  eft  8 ptrebus  fub  aumero 
aefiimationis  rei, ex  alia  autem  quadrata  fub  numero  Rt  v:  quz^ 
drati, huius  «ftimattonis  addico  1,  ni  i pofitionibus  fub  numera 
j^dupli  huius  acftimationis. 

Qj.’AESTIO  XII. 

Si  quis  dicat,!  quad' quadratum p:^,a:quatnr  12  rebus,  addes 
2 pofitioncs  quadratorum,  & i quadratum  numeri  quadrato* 
rum , quare  fic  ^ , 

habel3it  R2  quas  iqdqd.p:^  1 12  pof 

dratamflneniw  ^ Poi^qd:p:  iqcl.ro;  5 

mero  Ut  clarum  iqd'qd.p:2pofp:!qd,|  2pof.|  12I  iqd.m;j 
eft,igituraddes  iqd'qd.p;6^quad,p;^  l^quad.p;i2pofp;6 

mus 
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mus  exali'iparte^roii¥uiiierc5t:jCiadratonih5Sp'ofitiones,&pr6 
numero  r<^uad.'jlrf;  5 habebis  partes  utuides,  quai'?  mulaplica^ 
tis  partibuSjhafeesa  ctibos  tcqiiaics6’rcbusp:5^,,8i  i cubum,  a?!= 
Qualeraj  rebus  p:i8 , & res  lialei  jdgJtur  partes  funt ut  uidesj3ir 
erit  I quadratum  p ; 3,Rtprim*b j3^rtis,^qtiaHs  rebus ^ p tnio*' 
mer6i^  tf,&res  qiia:fita  erit,R:  v:nib^niuf  p:i?t 

Q_/;jestio  xtiL 

• Inuenfas  nuracram, cuius  qiia<d quai^ratum  cum  duplo  cubi, 
fit  I pripr©  numero  igitur  dices , i quad'  quadratima  pta  cubis  x* 
quanrur  ad  i politionem  pt^jhienon  datur  locus  radici  fubtra*: 
bejld<e,nec  diuifioni . Sed  dices  ex  primaregula,iiiucnias.tres 
numeros  iri  continua  propotione, quorum  aggregatum  ad  ag# 
.eregatuni fecundi  &:  terti]  eandem  habeat  rationem , quam  ags 
grrgatum  fcciindi  & tercq  ad  primum.Pones  igitur  eos  i,\  pol.t 
quad.habebisigituri  quadquadf&tump^ciib^pVi  quadfatoi 
xqualfa  i qu^orato  papofiriompnjquareaSifeab  f quadrati 
communi,  habebimus  i quad' quadratum p;a cubis, x^ualiai 
r?ol:tionipri , ergO  iam  fcimus' rationes  quantitatum , quia  pero 
ex  aggregato  in  primam, fit  quadratum  aggregati  fcctihdxSc 
tcrticC,igitur  tale  aggrcgaturii  eft  diuifum  fecundum  proportio*' 
•nan  habentem  medium  8c  duo  extrema,  cius  minor  portio 
cft  i,igiturrefiduiira(&  eftmaior  portio)eft  i^p:^,5i hoc  x* 
quatur(utfupponicur)i  quadrato  p:i  politione, igitur  quantita* 
tcsfimtutuides. 

Medix  igitur  quanti*  j prima  s! 

taris(qugcft  rcs)i  quad'  1 2 rcsRtviRz  i~p:^  m:^ 
quadratum  pu  oibis  x«  } 3^quad.R2i-^p:im:ptv;i?ti-“p;^ 
quanturipli  quantitatip:i,ideft:R2v:R£i-^p:^p:^:&per 
hxcintelligis  modos  harum  regularum, fi  exem* 
pia  hxc  diligenter  cum  fuis  operationi* 
bus  animaduertas. 

Vu  5 De 
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DefflodiTs  ruppofirfonum  genemlium  ad  arrem  maforeni 
pertinentibus, qux  extra  ordinem  fune, 

Rc  xiiimadonibus  aiuetii  generis ab  hisqux^didx 
funt  C A P.  X L. 

Vm  fuerit  cubus  tcqualis  quadraris  &!riumero,  fi  ab 
a:(rimarioneilfa  detrahatur,  numerus  quadratorum, 
relinquetur  afiimatio  cubi  & totidem  quadratorum, 
«qualium  numero  qui  fit  in  eadem  proportione  cum 
numero  primxsequarionisin  quacft  ipfa  fecunda  «quatio  feu 
«fiimatio  ad  primam  «fiimarioneni.Exemplum , cubus  sequaut 
tura  quadratis  pn^,S^  xftima# 

rio  efi  2-^, dico, quod  fi  abijeias  2 xfiimari 

numerum  quadratorum  relin#  { icu.«qual2quad»p:i^|2^ 
quetur  xftimario  cubi  t | icu.pu  quad.xqualf^j^ 
quadratorum, «qualium  -f^tqui 

numerus  eftincademproporrione  cuitti|^fiuitlero prioris  «* 
quationis,in  quaefi-^  «fiimatio  fecunda,ad2'^  primam  «fiima* 
rionem,cuiusdemonfiratio  fiihxc. 

Demonstratio. 

Ponatura  b ari^imatio  prima, & ac  numerus  quadratorum, 
&cric  b c tefiimatioalicuiuscubi  $C  quadratorum  , fecundum 
a c numerum  «qualium  alicui  numCro , qui  fit  e, ponatur  ucrd 
d numcrti5,qui  cum.  quadraris  ab  fecuuaum  numerum  a c «;s 
quetur  cubo  ab, quia  igitur  cubus  ab  «quatur  produco  ex  a tf 
& c b in  quadratum  a b , 
item^  produtflo  ex  a c in 
quadratum  a b cum  nume« 
rod,eritd  «qualis  produ« 
dio  c b in  a b quadratum, 

& fimiliter  cubus  c b cum 
produdo  a c in  quadra^ 
tum  c b,  «quatur  e numc* 
ro,&: «quatur  etiam produdio ex  abin  quadratuTnb  c, igitur 
propuAum  ab  in  quadratumbe, aquature, ucriim  produdli 
b c in  quadratdm  ab, ad  produdhim  a b in  quadratum  b c,ut  a b 
ad  b cpcri4.5  libri  depropor.colligitur,&!in  lib  Aliza.  Propor* 
tio  igitur  d ad  e, ut  a b ad  b c,quod  erat  probandum.Similiter  fe<* 
quitur,  permutando  proportiones  «quationum  numerorum 
ad  fuas  «ftimariones  eafdcm  efle,cum  «ftimationum  difl^cnria 
fucricnumenis  quadratorum. 

Cum 
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Currt  fuerint  cubus  ^quadrata,  scquatianufmcrOjit&maibus  j,- 
aequalis  totidem  quadraris  cidem^  numero;eritpr6portio  ags» 
gregati  cx prima  aeflimarionc  & numero  quadratorum , ad refi^ 
duLim,  quod  fit  detrado  a fecunda  teftimatiorie  humero  qua# 
dratorum, ut  fecundae  seflimarionisadprimamdupUcatajUelUfr 
fidicam,cubus&5  quadrata, «quantur  20,  & cubus  aequaturj 
quadratis  pu«,in  prima  sci^imatio  rei  eft  2, in  fecunda  eft  Rr  v;cu« 
bi  a np:  Rt  120 p:Rtv: cubica  n m:Rt(20p: i,dicoquodfi  ad^ 
das  ^ numerum  quadratorum , ad  2 primam  a*lbmacionem  ( 
fiee^)^  minuas  idem  5, ex  fecunda  xftimarione(&  fietis  v:cu.  U 
p:Uii20p;Riv:cuni  m:R2«2o  mu)  quod  proportio  5 ad  hanc  ras 
dicem, cftuelutRzv: cubiese  iip:i^i2o  p:iv;v:cubieaiim:Rr  120 
p:i,xftimariomsfccund2C,ad2a:ftimationcmprimam,dupUcaiff 
ta, cuius  rei  efl  dcmonRratio  ha^c< 

DEriONSfRATid. 

Sitten:imat{opTimabc,fecunda  a^), numerus  quadracoruiti 
communis,ad, quia  igitur  cubus  ab, aqualis  eftprodutflisadd^ 
d b in  quadratum  a b,  & a b eu  numc« 
rus  quadratorum, eritprodu^m  ex  j - , 
d b in  quadratum  a b.scqualerium  e*  a c a b 

ro  gquarionis, quare  8c  cubo  b c'  oinl 

produdo  a d in  quadrarum  b c , igitur  quod  ex  b d m quadra** 
tum.ab,:cquale  ei^ei\quodex  aggregato  a d & cbin  quadra# 
tumcb,igicurpcr7‘.iexti8^54  ii  Elementorum , ad &cb,iun« 
^orum,ad  b d,uclut  ab  adb  c, ratio  fcu  proportio  duplicata. 

Cum fucriniquadratatcqualia cubo  & numero,  conuercecur  j’,- 
capitulum  in  capitulum  rerum  aequalium  cubo  Sc  numero , 
aririmatio  fecunda  femper  eil  addenda  ucl  detrahenda  tertiat 
parti  numeri  quadratorum,ut  habeatur  prirna,&€fJ  ex  his  quaS 
ad  feptimum  capitulum  pertinet, & modus  cft.Sumc  differenti# 
am  numeri  tcquatioiiis  ^ pOfiri,8i  dupli  cubi  Tpqd.Si  eam  pone 
pro  numero, qut  cum  cuboxquatur  rebus  totidem, quotus  cft 
numei*us,qui  cftccfria  pars  quadrati  numeri  quadratorum,er# 
go  inuenta  iecunda  a^diimatione , pro  habenda  prima,  addes' 
cam  Tpqd.fi  numerus  fiiit  maior  duplo  cubi  Tpqd.ucl  minues, ii 
numerus  fuit  minor  duplo  cubiTpqd . &:  conflatum  uel  refidfu# 
um, eft  «ftimacio  prima# 

V u 4 £xerhplunt 
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Excn1plum,Cvibus  & 8 o,  sequantur^  quadratis , dupla  cubu 
j,quicft'rpqd.fit54j  differentia  cuius  ab  8®  igitur  cubus 
p:i^,  aequabitur  x7  rebus,cft  autem  27  tertiapars  quadrati  9,1^ 
nirtcftimatiafecuiidaefti, quaeaddicaiadjTpqd:  conftituit4., 
jeftimationem  primam  quia  numerus, qui  eft  §0 , eftmaior  du* 
pio  cubi  Tpqd.quod  eft  54. 

“ Aliud  exemplum, Cubus p:5, aequatur  ^quadratis,duc^  in 
fe fit 5^, huius  terdaparseft  I2,numerua5  rerum, indedetrahe  5, 
mimerum  a:quationis>  exi^duplocubi2  Tpqd.&: relinquitur 
II, igitur  I cub.p:n,a:quatur  12  rebus, ®ftimatio  auteiii  eft  i,detra 
heigimriexaTpqd.quiahumeruseft  minor  duplo  cubi’rpqd»’ 
relinquitur  seftimatio  cubi  p;5  xqualis  6 quad. 

DEHOSfSTltATld. 

DemonftratioautemhuiuS  cft.poivtur  ab  numerus  quadra 
torum ^,acaeflimatio rei, cu«.ts cubus  piSoaaquaturab  ducfla? 
in  afquadrarumacj&iitadtcrtiapars  a b, 

& fimiUter dc&!eb&::ag fuperficies  aequi»  2. 

diftantiuni  latei-unriij&tertiapars  quadrati  ^ 

abperprima^Elcmeri^quiaigiturexb  a iri  S c 

ac,fitcubusafpt8<55CTit  quodexb  cin  af 
80, quod  i^tutexbdinaf, 8opt  eo  quod 
cx  c d in  a fi  detrado  igitur  quod  ex  b d in 
ah , & eft  dllplrim  cubi  a d , fiet  quod  exb  d 
in  gnomonem , 26^ pteo  quod  ex  c diri  af,at  quod  exb  din  gnoi 
monem,  aequate  e(l  quadritpld  c d iri  quadratum  ah , duplo 
a d in  quadratum  h f,ca  quod  lincaeb  e, e d^d  a,d  h,&  re  liquf  ius^ 
plenientorum  funt  aequales  inuiceni,  quadruplum  igitur  cd  in 
quadratum  a Ii  cum  duplo  a d in  quadratum  h f , aequatur  2 ^p  t 
co  quod  cx  c d in  fa,at  ex  c d in  f a,  fit  cubus  c d,&!  duplum  a d in 
quadratum  f h , & c d in  quadratuni  aih  fcmel , igitur  ablato  co 
quod  ex  c d iri  quadratuni  a h femel , & ex  a d in  quadratum  h f 
bis, utrint^, erit  triplum  cd  in  ah.aiquale  cubo  cdp:2^,at  quod 
excdinahter,a;quale  eftei,quodexcdmag  femcl,cumdh  fit 
tcrtiaparsdg.igiturquodexcdma  g tertiam  partem  quadrati 
abtxqualceil:  cuboipfius  cdp:2<?. 

Cum  qutclfionis  folutio  ad  multitudinem  denominatios 
numperu€ncru,folutio  pleruiK^  fperari  poteft  ,nam  exmala 
tradationeficpiushoc  eiiemt,undc  ad  pauciores  Enotas  de» 

nominationes 
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nominationes  decUnf^a  foluitiirj&gencralitee.At  cum  Sd  ^apitti 
ium  paucamm  fcd  inxqualium  denominationumperucnerit; 
quccitioiiis  folucio , nunquam  generaliter  ad  cognidoncirt  per« 
ii€nicr,cuntfempcrinid  incidat  capitulum, quod  gencraleiti  xfti 
mationis  inueniendazregulam  nonhabetuielutfiad  capitulum 
r p‘, quadratorum, rerum  ac  numeri  deuenerit* 

Cumuerd  hocino/nnibus,tummaximem  Geometricis  ques 
flionibus, qua:  grauesfunt, plurimum  conferrefoletiUt  pra:uias 
alias,acniinusdifiidles  quarftiones  foluas, huius  libri  auxilio^ 
demum  in  regulas  de  modo  foludones  has  contrahes, inde  illa-* 
rum  auxilio  pcdetciidm  procedens  perpolitionis  praecepta 
regulas, ad  aliquod  tandem  horum  capitulorum  notorum  per^< 
iicnicSjCx  quo  dilucidafolutio  apparebit# 

Prarterhas  autem  xthmadoncs,alix  qusedam  emergunt,  qna  "" 
rum  numerus  efi:  infinitus,ncculliusicarum  generalis cftufus, 
ueriini  quae  maxime  runtfreqUei1tCS,tribUs  rriodis  fitiiit  » Aut 
enim  regula  peculiari , ut  in  fexto  libfo  dftenfum  cft.tiim  iH&pca 
in  capitulis  omnibus  quandtatu  continue propordonalium, ut 
facile  eft  experiri.  Aliae  autem  ex  iterataregularumlicl  capitiis' 
lorum  operatione,  ucl  mixtione:  ut  cum  ad  quajljti  foludonent 
pluribus  capitulis, uel regulis  indigemus.  Exemplumhabes, 
fupcrius,capicc35^,Quaemon.4:&:capite5t  ,Qua;ftion.2  Im^ 
ius,fed oportet  pcrficerc.Tmiomodo  habebis uariasaeftima* 
tioncSjCum  capitula  uel  regulas  non  innumeris,rcdiam  uariass 
tis  xftimadonibus  exercucris,utlidicam,faccxT^  ultimi  3 m:n* 
2,duas  partcSjCx  quarum  duAu  in  radices  alterius  mutuo  fiant 
numeri, qui iumfti  mmcenifaciant4, operatio  perueniet  adabs» 
fon  am  quantitatem. 

Natura  produAi  ex  partibus  nuftieri  in  quadratam 
cubam  ucl  alterius  generis  partis  reliqu<c,efl:  de  genere  cubi, ucl 
quad'  quadrat/, excepto  quod  quantitas  fumenda  eQ  proximior 
maxime, non  minori. Exemplum, fi  quis  dicat, fac  ex  lo  duSs  para 
tes,  quarum  produ(fl:um  unius  in  quadratum  alterius  faciat  pn 
poftmodum  uelis  dicere, fac  ex  aliquo  numero  duas  partes,- 
cx quarum  dmflu  Unius  in  quadrattim  alterius, fiatrS, tunc  ixi* 
dcsquddtalis  produilioeft  ex  genere  cubi,quiaigitur,fi  pro«» 
portio  ciTct  eadem  > fieret  hoc  ex  20 , quod  eft  duplum  10 , ut  iS 
cft  duplum  ^,at  quia  eft  ex  genere  cubi,inueniemus  duos  tenni»' 
nos  proportione  continua  medios  inter  lO  & ao,  Sc.  fiint  iv  cubw 
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ca2oo6  &i^cubica4000,fgjturnumenis  que* 
ficus  eft  cubica  2000, namutlapars  efti^cu*  9 

bicaaaIiaRti458»duc1;aJ^cubicai458m  qua*  lo  20 

dracum  i^cu,b,2fiti^cubica583i,qua;  eft  18.  Rzciu 
Dicoigiturquodfidixifletjucfaciasdefoduas  2000.  4000 

parces , ex  quarum  mutua  multiplicatione  in 
alterius  fiat  12 , quod  haec  habet  rationem  cubicam, undefi  dice* 
rcmus , inuenias  numerum  ex  cuius  du<fiu  uicifsim  partmmin 
mutuas  radices  fiat24,&uelis  exprimis  partibus  inuenirealias, 
tunc  inter  10  & lo  eadem  ratione,  qui(ehabentut9&ri8,accu 
pies  in  radonc  cubica  duos  termino»  medios  proportionales, 
&maiorinorum qui  efti^ cubica  4000, efl  tdminus  quajfitus^ 
nam  una  pars  cfii?tcubicai4,aliaRtcubica29i6’j  ducuicifsimin 

quadratanxalterius  fiunciv  cubica  5852,&t$t  cub.ai^jquxfunt 

18  &:6j&!h»iun(fi*fadunti4‘ 

Qiixlibcta:quatiocubiajquaIisrebus  &[  numero,  conuera* 
tur  ifl  con/TmilcnS,  cuius  numerus  reriim  conftat  ex  diuifionc 
prioris  numeri  rerum  pernumerum  aequationis , Sc  numerus  ** 
quationis  eft  rj.  eius  quod  prouenit  diuifa  monade  per  nume* 
rum  xquacioniSjUtin  exemplo,  cubus  xquetur  ^pofitionibus 
p:2,diuide  6" numerum  pofitionPm 

per  2 numerum  sequatipnis , exibit  i cub.'xqiialis  (>  pofl  p : 2 
3 numerus  poficicinum  fecundx  x*  1 cub.j qualis  5 pof.prRt^ 
quationis, diuide  etiam  unitatem  i cub. xquabs 4^oCpr4 
pera  numerum  aquationis,  exit'-,  j cut».  aqualis  i poCp:^ 
ojiust^eftnumerussequationis  & ,cub. «qualis tfpJCpt 9 
.tam  duobus  rcl.qms  txemphs.In.  _ ^b.tc^alis  i-pdi;  p ; ^ 

uentio  autem  xitimatioms  unius  i i- —— 

per  aliam,eftualde  difficilis,  uerun* 

tamen  dico, quod  habita  fecunda  gftimatione,  ipfa  erit  Ri  numeri 
muni  multiplicandarum  cum  monade  feu  uno  per  i cub,  &per 
pbfiriorieSj&numerumprioreexaliaparte.inde  addes  totqua* 
dratautri(^ parti, quotus  eftnvlmerus,qui  prouenit  diuifo  uno 
per  quadruplum  quadrati  eiufdem  fccundse  xftimationis,&!  ha* 
bebis  quad"  quadratum  p;cubo  p:qiladrato  ex  una  parte,habcn* 
tiaRi,qux  erit  quad.  p:  pof.&  cx  alia  quad.p:  pof.p:  numero, ha* 
bentia  fimilitcr  radicem,qux  eriepofitio  ptnumero, quare  perca 
pitulum,babcbis  xftimationem , ut  in  tertio  exemplo , habes  fe* 
cundamreiacftimationemijprohabendaprima  duc  i pofitio* 

lieiri 
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nem  p:i  (proree 

gula  fiimicur  i)  i cub,  i ^ pof.pj^ 

fedipof.cApros ipof.pri  |_ipo{;p:i 

pta-  quadratum  iqd'qd.p:f  cub.  . ^^d.p;t5pofp:^ 
a^dimatioms  rei,  iqd'qd.p:icu.p:;i-qd.|  6^;^qd,p:{5por.p;5> 
quod  fuit  cdatni  Tgd.p:  fpof.  | a ~ 

m I cubum,  ^ 

politiones p : habebis  i quad^quadratilm p i i cubo,  aequalia  6 
quadratis  p : 9 p : 15  poficionibus',  deinde  adde  utrique  parti 
quadratij&^eftquodprouenic  femper  diuifa unitate  per 
quadruplum  quadrati  numeri  politionum 
additarum  , SC  habebis  partes  ha« 
bentes  quadratas, quju 
re  res  eftj. 
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Hv'  M lamincirtema^ad^riibhftrauerimusoiTinia 
capitula  tonuerti , modd  duo  principalia,  nec  iam 
ex  conuerfione,inuenta  generalia  iuerint , manifc« 
ftum  cft  inuehto  alio  capitulo  generali, pra:tcr  cap'i 
■ tula  cubij&reru  scqualiurh  riumero,8d  cubi  arquas* 
lis  quadraris, S^nliinero , qiidd  ex  prioreper  con< 
uerfidnem  deducitur,  &ii  generale  fit, omnia  capita  fcu  ex  tribus 
feu  ex quatuornominibus,generaliterrtortfolunl cognita  efle,fed 
& dcmonftrata,modolidcifirum  d^rn5ri{h^ti6n£inUjefltiun.ijcAt 
ucrd  faciliora  ihuentii  funt,  qua?  ex  tribus  nominibus  conftant, 
quam  qua?  ex  quatuor,non  folum  quiaharcpluribus  partibus  coii 
ftcntjfed  quoniam  ha?cperillahabeantur.  Horum  autem  qus  tri** 
bus  nominibus  conftartt  facillimum  eft  capitulum  cubi  gqualis  reW 
4)us  & numero, aiius  parsiammaxihiafexprimaregulahabetur,&!: 
qudd  fecundum  rarionem  capituli  iam  inuenti  fe  habet  etiam 


quod  exilio  ih  alia  non  contra  conuerfionem  oftenderimus » Hos 
rum  omiifiim  caufadeillo  agcmils. 

In  capitulo  igitur  Cubi  xqualis  rebus  & riumcro,duopropoi! 
nunturfpeciarim, numerus  a?quarionis,numerus  etiam  rerum : ge* 
neralitCT  autem, quod  cubus  nunc  alicuius  liiies  feu  quantitatis, 


propofitismimeris  fimplici  & rerum  gdiialis  eft. Oportet  autem  lic 
generaliterhocinueniamus&demoriftratiue&facillime.Cum  er^* 
po  cubus  a?qualis  fitduabUs  quantitatibus  diuerfi  geriefis  (aliter 
non  cfletIiocgeneraIe,fi  ad  folos  numeros  deorum  partes  exten* 


da-ctur)iiecefleeftut&;ipfein  duas  tantum  partes  refoluatur,quas5 
nimuna  numei'us  fit,&^  afsignato  f qitalis:  alia  totidem  partes  coria 
tineat  natura  uarias , quot  in  rebus  continentur  de  eis  a?qUales. 

Qtio  Circa  neceflt  cft  cubuni  faltem  ex  duabus  partibuscoriftare 
natura  diucrfis.igitur  &latus  cius  feures,ne(5p  cnini  ab  unius  genea 
ris  natura  plures  per  multiplicationem  qUoriefciiri^  repetitam  plu 
res  quantitates  diiierforum  generum  fieripoftunt,ucab  Euclide  in 
decimo  libro  demonftratum  cft.  Vcrum  fiiii  re  contineantur  dua?piopo^.j6^ 
quantitates  anumero  aliena?, necefte  eft  ut  inter  fefintincommeria 
fa?, aliter  acquiualerenc  uni:ac  ex  eiufmodi  neccfle  cft  cubum  fieri, 


A A qui 
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qui  tres  partes  contineat^niinlerum  & duas  rhete, ut  rebus  acmime 
ro  pofsit  cogqiiari.Cum  crgodiuifeMusrcm  in  duas  partes, opor 
tet  cubum  tres  eiurm6diprogignere,&  fi  in  tre&utprogignat  qua* 
tuor  atqg  ita  deinceps, & (ut  di aumeft)ucinillis  fit  numerus  nume 
rd  propofito  xqiialisirehquf  partes  Ircfdutfint  ex  naturapartium 
lateris, &illarum  aggregatis  cocquaies, 

Rurfus  ut  repetamus  qua?  di<fla 
funt,  fit  cubus  a d ex  linea  a.  c diuifa 
mb.Si^  confiat  quod  in  eo  eruhtqua* 
tuor  partes  diiierfe  principales  cu* 
bus  a b,  cubus  b c,  triplu  a b in  qua* 
dratum  b c,  8c  triplum  b c in  qua* 
dratum  • 1> . Oportet  igitur  accom* 
modate  numerum, Stpotcftfierilep* 
rtiddiSjfacilioribiis , ut  diximus, 
fi  nonpofiumusinuenireseftiiTiatio* 
neminfaciKori, quomodo  in  diffici* 
liori  inuenidnus  i Pnmus  ergo  mo* 
dus  cfi,utnumerus  tribuatur  cubist 
atep  hicmoduseft  inueiitus,&:eft  pars  illa  capituli  quaihabeturiri 
qua  accipimiiS  Rt  cubicas  paitiuni  numeri  pro  rei  partibus, & ita  Ctt 
biillarum  funt  numeri  qui  iunifii  aequantur  aggregato  cuborum 
c c & ef  3(!rcsipfa?a:quanturparallelipedis  fex,  quicexcubo  a d 
pecy.f<ct(Si'ciidua{unt.Sedqiidniamcubi  ab  8tb cnun^poflunteflemmo* 
^‘^^■^pres  quartaparte  totius  cubi  a d,  &hocetia  nori contingit nificiim 
*fucritacdiuifaper®qualiain  b.Cum  igitur  numerus  fuerit  minor 
quadrante  cubi  totiusa  d, non  poterit  Aquari  cubis  ab^bci&ided 
capitulum  hacinpartenortfuic  generale. 

Sequitur  ergo  fecundus  modus,  SC  eft  ut  parallelipeda  omnia 
dentur  numero  Si  cubi rebus:  & quia  parallelipeda  non  pofTunt 
eflemaiora  dodrante  totius  cubi, quia  cubi  non  polTuncpariter  ao> 
cepti  efferiiinores  quadrante,ided  ncchoc  capitulum  porefteflege 
nerale,quOriiam  cum  numerus  fuerit  maior  dodrante  totius  cubi, 
nori  poterit  tribui  parallelipedis.  Cuiri  ergo neutruiftorum  capi* 
tulorum pofsiteflc generale  pcrfe,ambo  tamen  iun{fia  conftituit 
capitulum  generale:  etiam  primum  feruit  quando  numerus  nori 
fuerit  mitior  quadrante  totiu£tcubi,fcu  trientereruitijquodidcnl 
cfi:fccundus  cum  numerus  riori  flteritmaior  dodrantetotiiis  cubi, 
feu  rnaior  triplo  quantitatis  rerUiquodad  idem  pcrurict.Ex  quo  li» 
quee  quod  cum  nurricrus  fuerit  a quadrante  ad  dodrantem  totius 
cubi,& eft  magna  latitudo  fcilicetfemifsis!, tunc  gftimatiopotefiba 
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bcripcn!trancpreguIam,qufanumeruspotefttradi  cubis  Si^paraU 
lelipeda  rebus , Si  Ctjniiei-fo  modo  numerus  pdl^IJelipedis  Si  res 
ipffs  cubis.Aeftimatio  ergo  erit  eadej&:  duobus  modis  iaiioittuLi 
cet  aut  uidere  Cx  demoftratis  in  libide  Proport.qudd  proportio  ag  Fhpof.i 
gregati  cubbru  ad  aggregatum  fexparallelipedu  eft , ueiuti  aggrcs 
gatiquidratorum  a p&:D  cpartiudetratftoprodudoabinbcad 
mplurri  produdi  feu  fuperfidei  ab  in  b c,feu  triplum  fuperfidei  a e. 

Tcrtius,quartus,quintuscpmodus  non  funt  adeo  elegantes  ta* 
rnetfi  priores  duo  qiiippiam  habeant  prgripui.  Tmiu^quidem 
efteum  quatudr  parallelipeda  numero  dantur, reliqua  duo  cumcu 
bis  rebus.  Eftaiitcmhocinter  corporaiUapra;cipuum,quddpro;s 
portio  ipforum  corporum  eft,ut  quadratorum  partium  fimul  iun< 
doruin  ad  ambo  produdatuelut, capio  rem^jdiuifam  1115  Siz. 
quacuor  parallelipeda  ilint  140  cubi  partium  cum  duobus  parab' 
lelipcdisiuiit203,  proportio  205  ad  140  eftuelut29  aggregati  qua# 
dratorum5  &:.2adaodupiufntirodudi5maiEtfiiniIiccr,mquar« 
to  modP  nWftterus  dattlr  diiootisttfHttfff  para^^^dfis  miituis. 
Hoctamenhabetpra;cipui,quddextenditUf  ad  quadrantem  ad uii 
guem  numeri , unde  uidetur  ad  ungqerri.pdficCTe  capiculuni  cuni 
prima  reguia.Maiii1§g^'umeft  ergo, quod  infecunilp  piqdo  dpbtU 
tecproduccre  tertiani  partem  numeiH  ex  mutui?  pafaWdipedis,iiji 
leftio  medietatem,inhocautem  totum  riumeruni.Ecfemper  aggre 
gatiini^  duobus  niutuis  paralielipedisaiqudeert  dudui  produ# 
di  partium  inuiccni  in  a^^egatuni  earum:feu  in  rem.  Sed  in  quin# 
to  rriodo  damus  numcruiini  cubo, reliqua  feptem  corpora  rebus, 
i ded  eft  liaidc  difficilis,8(!  redit  ad  capitulum  quatuor  nominu  inde 
exeoadpriinum,idcdcft  deterius  omnibus ; fi  tamen  poffetinue#; 
nirijcfiet  generale  ut  duo  fequeritia.  ^ 

Sextus  modus  eft, iit  denius  nUnierum  uni  cubo  Si  tribus  p^als^ 
lelipedis  qua:  fiunt  ex  latere  ciibi  illius  in  quadrata  lateris  alternis 
cubi,&  reliqua  quatudr  corpora, fdlicct,cubum  cuiii  tribus  paralie 
lipedisrebus.Etideo  eft  difforme,  quonianiquod  gquatur  eft  fimi 
le  fcilicet  aibi  cum  parallelipedis  mbus  aduerfis,cui  gqiiatur  diftis 
mile, nam  unum  aggregatum  aequatur  numero  aUiidrebu^^t^oi 
puum  tamen  eft  his  coiporibus,  ut  differentia  ag^ega^mm  ut 
scqualis  cubo  differenriglateruni,uelutin  cxemplo^fitp  primiim 
aggregatum  «ft  1 85ffecuridurn  158,  differenffaicfta/jcubusj  diffe# 
rentis5  &2.EthoccapicuIumfimu€niretur^effetgeTincalc, 

Septimiismodus  eft, cumnumenirri damus  aggregato  excubo 
SiSdiiobus  cohgrcntibus  parallelipedis  ciimuno  aduerfo  Sires  reli 
quis  quatUor  corporibus , uelutiii  exemplo  ad  125  cubum  5 addo 

AA  2 160  dw 
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100 dupluparalldipcdi.2 11125, qdratum5  S<:20,pavalleJjpcdii'5  ffi 
4,qdramm  2,&  totum  fit  24-5, & Gmilitcr  reliquum  erit  $ ^ cubo,8c 
4.0  ^ duplo5  iEv4j  qdratum  2 &50,  parallelipedum  a iii  qdratu,  ut 
omnia  fint^g-Prfcipuu  in  hoc  eft.quodutratp  pars  habet  ratione 
qdrati,8iRiqdratafitcx75mRtuniuspartis>uelmR2245  fit  ex7  ip» 
I^55&^8  ex7 inRi2.Etpropordo  taJium  corporum  eft  uelut  par* 
tiumrei,ideftueluc5  ad2.Pat:tur  tamen  3C  hoc  difEcultatem  can*. 
dem  cum  priore, fcilicet  quod  cOrpora  fimilia  generatione  compa* 
raiitnaturis  diuerfispcrfemgen,erc,utnumcro&rebuSi  Reliqu» 
aut  compofitiones,aut  flint  anomaif,ueIut  fi  daremus  numera  uni 
parallelipedOjUel  tribmel  quini^  uel  duobus, no  mutuis  aut  qtuor, 
ex  qbuk  duo.  mutua  no  el3enit,aut  uni  cubo  et  uni  paralIelrpedo,uel 
duobusucl  tribus  noeiufde  geireris.  AlixruntHiutiIcs,uelut  fi  da* 
remus  numeru  agg7eg4to.«i(«U3d3ob.cubis,et  ^ob^iarallelipedis 
autquatuor  quomodocSc^m  fi  numerus  cu  paruus  fit , no  fofficic 
aggregato  cuborif,quomodofiiffidteidcfi  addant  parallelipeda? 

DeRegulis  ipecialibus  cap.  x x;  v.  Artis  magnx  cubisequalis 
rebusS^numero.  C A P.  1 h 

eRfmahicfit  ad  numerus rcru ea rarionecoftrucf^afugfide 
reiclafigiilajUt  altitudoeiused  du(fi;ainrefiduu,dedu<fto 
qdrato  b d,qd  fit  a^^ducat  fnuThertffMjJiquei  ergo  ^d  cu 
bus  cd  leu  cb  cu  numero  fgquat  numero  reru,  id  eft  parallelipedo 
en  b c in  a d, fumat  ergo  b I quarta  pars  b 6, Sc  totius  a I latus  a m,cuf 
idijdarmndimidi«bc,quae  inbl,  erit  ergo  pofita  anre  corpus  ei' 
an  in  a d nirfus  res  fpfg  dico  qd  cubus  a n gquactoridcreb.a  n,id  eft 
fecupdunumerSaid&^mu^erofina qdratu  an  eft  aeqle  qdrato  a m 
a.Ekmeni.  &fniT,'quarefiipfifcfeb.alfaB’1^'ftippbficQ^duple>arammn,qd 
duplo  qdraci  m n(pbfita  m o ae^li  m n)  ^duai  ex  m n,  in  mt 
o,Sc  duplo.^dutfti  m n in  a o,dupT3  aut^dudlf  m n in  m o,f€u  qdra 
ti  m n eu  ex  fuppofi  tb  g'qTc  dupTo  b l.qdratu  igit  a n eft  gql  e fuperfi 
dei  al,&  triplo  bl,5^  duplo  a o inm  n,al  aut  cu  triplo  b 1 eft  totafii* 
perficies  a d:  qdratu  igit  a n eft  pqle  a d fuperficiei  a d,  et  duplo  m n 
in  a o,eft  autc  d dupla  m n igif  fuperficiei  ex  c d in  a o,  cubus  ergeri 
ii  qui  fit  ex  a n in  qdratu  a ri  gqlis  eft  parallelipedo  ex  an  in  a d & in 
edinao/cd  exan,cd,ao,fitidcm  qdexcdiniuperficteexaninao 
rirn  qu^  eft  gqlis  fuperficiei  a e, na  ex  an  in  a o fit  cu  qdrato  m n,  qd  eft  b 

t.Elemmt.  j qdratu  a m,eo  qj  m n Sfm  o funt  gqles  igit  dctratfla  cSmuni  fuper* 
fici  ei  b 1 ex  a n in  a ofira  c,&  ex  cd  in  ao  exfuppofito  fiiT  numerus, 
igit  cubus  a n arqli s eft  parallelipedis  cx  a n in  a d,&  ex  c d in  fuperfi 
deae,^d  cft^qlcf, numero  igit  cubus  an  eft  gqlis  parallelipedo  ex 
a n in  a d cu  numero  atexa  n in  a d eft  numerus  rcru  pofitaru  fup* 
portendo  an  re, quiaadfuitnumerus  reru,igft  cubus  eft  ^qiisreDu-s 

SCnuaie- 
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A:fnnmtJro  ^ppofiris.Ha:c  demonftratio  ofteiidit  gd  Koc  capitulum 
non  onc  cx  rllis  fcptem  niodis  fed  alia  ratione.  lioc  etiaicquitur 

t]d  capitulu  aibi  8c  numeri  gqliu  rebus  cft  flmplicius,et  ex  fc  nwgis 
Obtiiu  Cognitioni  capitUlo  ciibf^^Hii  rebus  etnurttero.naineo 
ficitutinueniasparceiniiuniworerUjCuius  radix  di^Aa  in  reliqua 
parte ^ducat  numerupropofiturri.Hgc  etia^egulariort  cft  genm^; 
lis  per  fe  toti  capitulo  cubi  f qlia  rebus  numero, qi  libi  numcfils 
cilct  maior  no  farisfacri‘ce,fed  eft  generalis  capitulo  ciibi  numeri 
eqliutn  rebus.  Secudaquocp  regulanec  cx  his  dcmonftrat,  fed  aca 
cepta  quaamcf  parte  cubi  ^ nurricCO  rfeliqua  eft  gqlis  rebus  exlup* 
pofitOjigitfuperficics  eft  teqlis  numero  reru.  Si  ergoeafuperficies 
cu  eo  q uod  ^puenit  diuifo  numero  per  eande  quantitate  fuerit  qdra 
runiillms  quantitatis, igit  quantitas  illa  eftrcS.Sed  necf  hOcad  hoc 
q:>pofitu  pertinet, cu  ex  illa  diuillonerei  no  pendeat.&licet  ad  qua« 
drati  diuiftone  quod  cUbi bafis  ^,rcs  diuifamtel!igaf,a£tamcri  illa 
diuifio  ma^s  pertSn^t  ad  capita  ciibi  numeri  claratorum  qdra 
tis  quarebu^.  Tei'tiafVgulioritcxterfiorho’dopccdenrisdmil?o'a 
nis.  Qiiarta  regul  a ftmiliter  ex  quarto  modo  dcmonftrat, naifi  duo 
cubi  cuquatUorparallelipedis  ad  duo  reliqua pafallclipedaeS obi 
tincnc^ppofdoneqd^m^dratapartiurci  diuifp  culupri^fiae  ufiitis 
partis  in  altem  ad  aiter3fup«‘ficicnl  quse  quadratu  c5plet.Cu  ergO 
duo  qdrata  et  fupefficiCs  cji  iiria  parte  in  alia  fine  tres  quantitates  co 
tinug ^ppofitionis  AifadiceJi  excrem«(ru,feulatcraqdratorUex  fupss 
pofit-odiKflainipfaqdcatanlutuo  ,pdiicaritnumeru  gqtlonis 
falleiipcda  ctia,igit  parallelipeda  funt  aequalia  numero,  reliqua  aut' 
corpora  rebus . ergo  cu  cub.  fit  af^lis  illis  o<fto  corporibus, erit  ctia 
gqlis  rebus  &:numcrO.Qudd  uei-o  fex  illa  corpora  fintgqliarcbus^ 
coftat  ex  coftitutione  aibi,et  denrioftfatis  inlib.dePfoport.  Qllin^ 
ta  regula  ex  fecundo  modo  origine  dudt,iicrijiii  cti  ibi  dehloftfafa 
fit, no  eftuteamfcpeta.  Sextaregtilahuic^p0fit0n0ii!c5gtuic,na 
fpcdalis  eft.  Septima  oritUreX  quinta, fed uidet  ab  ea  diiterfa,quia 
in illafiipponiti^tocafdlicdutviag  tri:  5 quad.mhacdimidiuRt7 
m:|-  qUad.Et  quia  in  una  ducutur  partes  mutuo  in  qdrata  in  alia  ag 
gregatu  in  ^dutftti  partiutfunt  tameideut  demoftratu  eftihiib,  de 
t^^oport.Pendetaurperregulam  de  modo  cum  i ciirpSllVfit/  fCb,' 
p:90  cx  7 miqdrato  diffcrenrig  qd  eft  i quad.pofltadiflferetia  i pos, 
(tan^  ,pduift:o  partiu,&  eft  ferrtper  gqle  difftriftiix  aggregati  qdfa' 
toru  a ,pdu(fto  unius  partis  ift  altera)mi^  vjaS  iu:  3 qdrata,  inuCfitiJ 
pertegulademOdo  fit  30  tertia  pars  numeri  gquatlonls.Src  o tflaua 
pedet  eif  tertia  eode^ceftlufcdqapofitg  funt  foluadihuentionege 
jieris  quafttitatumqmultiplicatgin  qdrata  uel  radices  ,pducaftcnu 
merum  ideo  omitto»  A A 3 Demodd 
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Dcmodo  imientendi quantitates  qus  leruiant  capitulis  per 
produdla  unius  partis  in  aliam, ^-quadratum  difFeremiae 
partium.  C A P.  i [ i. 

HVm  djxcnt quis  i cu!,p  8 aequalia  7 quadraris, tunc  diuu 
4?s  7 in  duas  pirtes,ex  quarum  unain  alterius  quadra* 
tum  fit  nummis,6>^laripcr  oportet  ut  reliqua  pars  qua: 
noinfedUciturlitbihdmiumueIrecifumpri?num,quia 
quadratum  alterius  ricceiTarid  eftbiriomiituclreciiiim  primuirivEx 
Euclideigiturlidebetnunimim  efficere duifium in  reliquam  par* 
tcm,opdtt€tucfitiliafecundaparsbittomiu:muelreciium  primum. 
Prima  ergo  pars  potefireiTebiildmiumuel  recitum  primum,  iecun* 
dum  & tfertiurri,&  pd teft  etiam  elTe  birtcJiUfum  quartum , quintum 
& fejttunijndn  tamen  recifum,quia’cUr^  prima  fit  Ri  & fecun  da  pars 
neceiraridfit,bmdmmm,qui.apiirnaeftfedfijj^giti^inufra(?cire 
i^,pdgitui’ridrip6te{l:eireriuinems  ille  qui  at>  mirio  diuiius.^.Di* 
co  ergo  qiiod  diuiTo  numero  qua^ratpru  in  duas  partes , quas  uo* 
cabirrius  principales,&  cam  qua:in  fe  ducitur, uocabimus  principa 
lcm,&  pro  alijs  duabus  partibus  inueniendis,ducprimamindus: 
pium  fecundfj&aproducflo  deducito  quadratum  primpj&li^refi* 
duieftpars  addenda  principalibus, aut  detrahenda  cum  conditio* 
nibus  condicfHs^Etfimiliter^  numero  producedo  ducdiftrfehtia 
priiidpalmminfe,&produdi:umin  duplum  prim®  prihcipalisid^ 
quod  ptoducitufjeft  qugfitus  numerus.  Exemplum  ergo  in  propo 
fito,  diuido/  ifi4&:3,duco4induplu3,fit24,  deduco  cb  quadra* 
tum4,relinquitur5,cuiusR:addita4uel  detracfiiaet  ita  addita ucl 
dctrafl:aa5c5uerr6  modb<jpft^uitpartef4p;R2  8 et3mtRt8  uel4 
m;^8  ct  5 p:i^  8'Ecideo  notandu  ^ftqbc^  uib  aquatione  eadem 
prima  pars  principaIis,etfccudaidcmfaciun.tpcrbinomium  etreci 
ium.Vtrai^  enim  harum  affimationum  fcilicet  4p.mt8  et4  m : ni8 
eftaffimatio  icu.p;8  aequalium/  quadracis.Pro  numero  ergo  ha* 
bendo  aftimarionis,feu  qui  prcjducitur,capei  differentiam 4 et 5 
partiumprmcipaliurri:etducmie,fitr,ducin8  duplum  primfprin 
cipalis  fit  8 nunierus  qtigfitus.Exemplum  ergo  aliud , diuido  7 iri  5 
ec4,ccfit5pars prima, duco  in  duplum8fit24,aufe'o9quadrat5 
primxfiti5.BccritparsRii5  detrahenda  34  et  addenda5  propter 
ea  qux  diifla  fune.  Pro  nuriiero  fume  differentiam  qua  efl:  i,  duc 
in  fe  fit  ijducin  duplum  3 prinig  priri cipalis, fit  ^ numerUS  qugfitus. 
habeboigjtun  cu-pi^" aqualia 7 quadrata.Et fimiliter diuido 7 in 
I- et5-f  et  duco  u duplum  5^111  i-^fici6^  detraho  i^qUadratum 
relinquitur  i4^ihuuisigimrradici  adde  i^,et  detranea5-7et fierent 
partes  i4^p:ij-et5f-m:Rti4-5.Atprodu(n:umfitcxdiffei-e*3ria 
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5^&i7infc&:fici6’,&dudloi^mj  duplum  jnodo 

fcrecxS  duasparfes,exquanimdu<5lu  unuis  m quadratu  alterius 
fiat  9 poficauna4Yalia5Tip^’'fec5dam  regulam  pater  propoficum, 
fcilicct  quod  producemus  9 uel  7 .nam  quadratum  difterenug.  eft  li 
8(  duifluin  in  duplum  4-^  cohftituic  9,Si^  in  duplum  5-j  coriftiniic/, 
&:ica  fi  diuidacurin5  8^3,producetur4o  uel  24.  In  prima  ergo  di« 
uifione  erunt  partes4rP«delm:R2  ii^&5^p:uelm:  eadem 
ita  fi  diuiferis  in  & haliebis  45,&:  mmtpartesRt2j^;2^a  5^ 
in:j^  2 1 j.nam  aliter  cfiTc  hori  potefl:,iit  ab  initio  diximus.  Et  fi  diuis 
feris  in  i^&.' ^--habebimus  7’5.Et  ex  hac  operatione  paiet,qudd 
prscter  integra  dimidia  non  poteftulladiuifioelTeutilis.  Siccnirri 
duc  diuifuin  in  a &:  b,&  fit  c difFerencia,  &!  quia  fi  diui  datur  per 
4^&5^uci^~&3f,&ficde  fingulis  differentia  eft  numerus  inte^ 
ger,CT'go  curd  a ^ b noii  funt,nc(5  integra  necp  niedia.erunt  maiora 
uclrhinora,crgc>  c eft  maiiisiiei  minus  integro.  Et  quia  numerus 
qui  debecproduci^neceflario  fit  ^quadrato  cih  duplum  a, ubi  a fit 
primapars,&ianitinori  eftriecintegeriiumerii^nec  dimidium,igi 
turduplunianoriefi:riumerus,fe<i aliquis  ex eadeni  deriominatio#: 
iiccumc.  Atquiaduciturinfe,&eftuItraintegru,aIiqiiidOTtproi* 
ducfium , fatftum  genere  denominationis  quadratae  ^ ut  fi  fit  i -I-  erit 
5|-atduclum  5 in  J-in/^-dupIum  minoris, quia  denominatio  cdm» 
pofitaeftad5^producithuni^mcx  geriere  fra<ftbrum,-quoruni 
denominator  eft  27  utpote4i^utdemonftratum  eftfuo  ioco,igi« 
turproducftiimnoripotefteftenunierus  aliquisinteger,fediOnoii 
potdft  diuidi  perintegra  ^ medianifi  decem  modis, ergo  numerus 
aequationum  liori  poteft  eflcnifi  decem.  At  to  quadrata acqualiai 
cubo  &numero  poflunt  aequari, ut  demoriftratum  eftiniibrode 
Propordonibusufe^  ad  148  humerisintegris&fingulis,  ergo  di* 
uifiobinomidrum  &reciforum,S^permtegran5  fatisfaciqfed  d^ 
funti38  nurheriintegri:prscerill6s,mquibus{uiit  adieft* partes 
ipff  numCT‘orum  quibus  eadem  ratione  hae  quarititaces  latisfaccre 
nonpoftunt.  Sed  pro  nunc, fufficiat  oftendifle  de  integris, & quia 
capitula  omnia  conuertutur,liquet  quod  idem  defe<ftus  eft  miliis. 

Confiderandum  praeterea  quod  exhacre^la  habetur  prppor« 
tio  numeri  cum  addidoneprodufti  adnum^m  fin€a4dirione,ue 
lut,fi8  diuifuminj  & 55producit45  addiris  partibus'  qiiaefunt 
ex  regulaproducitur  24,  utfuperius  dixi  Rt  extCguIaCecunda  dico, 
quod  proportio  45  ad  24  • ut  demoriftratipne  patet  fc  habet, ut  15 
prodiidum  5 in  3 ad  8 duplu  quadrati  differentiae.  Etita  diuidedo 
8 in  ^ & 2, fit  24  primo  modo, et  per  fecuridu  regulam  fit  6^4,61::  pro* 
portio  34  ad  6’4,&:uelut  12  ^du<fh  di  6 m2  ad32  duplu  quadrati  4 
differenti».  De’ 


HlBRONYMl  GARDANI 
Demodo  rcdtgendf  quant^ta^cs  omnes , qlfxdicuntur  latera  pti- 
ntacxdecimoEuclidismcompendium.  C A P.  iili. 

Vclides conftituituigintrqiiatuorlineas  alogas;ideft, 
irracionales,&  unam  rhcce  feu  rationalem  uicem  haben 
temnumcrf. 

Rationalis  feu  rhcte^ut  fex  uel  feptem:  aloga  fimplid* 
ter  quas  numero  & rheci  potentia  tantum  eft  commenfa,ut  iRtfex 
uclfepccm,id  efl; latus tetragonicumfuperficieirhete,fed  non  qua* 
drata*.Media&;eftlatiistetragonicum  fuperfidei  alogae  fimplici* 
■ter,uti^R2(^ &i^iV7.Ex  comparatione  autem  alogarum  inta'  fe, 
uel  cum  rhetis  conlurgant  jCex  genera  binomiorum  , de  quibus 
dicemus. . 

Proprium  primi  binomq  & fimiliter  recxfi  eft, quod  prima  pars 
■fit  numcruSj^  fecunda  aloga^&quadrataharumdilFergnt  numero 
qUadrato,tit  ^ pr  5 , quorum  quadrata  funt  9 & 5, differentia -eft  4;, 
Iateraautcm9&:4,funt5  &3,&ita5m:R2  5 eritrcfiduum  primum. 
Etita  4 p : t2..conucntunt  autem,  ut  dicfium  eft  in  tertio  libro, tam 
binomii  quam  rccifa, quod  primi  Sc  quarti  prrmapars  eft  numerus 
zi^:2  & fecunda  pars  eft  numerus  21^3  8^  61, ambar  partes  funt  i?s, 
fed  primus  ordo, id  eft  t 2 & 3,  differunt  a 2 ordine, ideft  4 5 &:  6^, 
quod  in  prima  ordine  pars  maior,  feu  prima  fempereft  potendor 
minoreparte,feufecundoquadrato  quandtate  commenfa?  primse 
-parti, in  fecundo  ordineincommcufe'*  Modus  autem  generalis  o<t 
mnibuS  binomrjs  & recifis  habendi  radicem  eft , ut  ducas  fecun# 
dani partemin{e,uti^i2perfefici2, cuius  fume  quartam  partem 
fenlper,&eft4,-fac  ex  prima.parte4, duas  partes  producentes  3, et 
erunt  3 eti.horum  radices  itm(ftgfaciunt4p:F?2;i2,ecmproducendo 
quadrata,  efficiucfempcrrhcte,  et  alogafitexduploumus  partis  in 
aleerartir&cftregulaquampofuimus  interdo  libro  operis  perfe* 
I p.Re  «fthCum  uerd  Euclides  non  poneret  latus  linearum  hocinuenit , ut 
'i-  a^ciperetfuperficiem  ex  rheti  et  binomio  primO, cuius  latus  tecra#; 

• ..  pj^o  gowicuiti  dixit  effe  aliquod  binomium.  Conftat  autem  talem fuf 
,4.  perficiem  edam  effe  binomiumprim-um,et  eft  tertia  regula  quar  ut 
antcdicftaexcipiturabEucUde.  Omnis  enim  quantitas  cammens 
‘fa  binomio  primo, eft  binomium  primum.  Sunt  autem  com*: 
mcnfa;  cum  fticricpropordo  earum , et  numeri  ad  numerum  cx  di< 
yof.fS.  (ftis  ab  itio  in  dccimolibra,  Sednonfimtomniabinomia  ciufdein 
fpedei  inter  fc  commenra,et  eft  quarta  regula:  nam  ut  uifum  eft  3 p; 
r?i  5,et4  p:m7funtbinomiaprii-na,ettameninterfe  non  funteom^ 
. i 7.  menfa  ex  codcin  Euclidc.ldem  in  omni  genere  codngic  alogarum, 
fcilicet  ut  Gommciifa:  fint  eiufdem  lpecici,non  tamen  que  funt  eiu& 
, dem 


DE  REGVLA.ALIZA  LIB.  j 

d*inrpfdeiiiiuicemcomenfa’fint.Iniienipoftniodiim  quod  idem 
ertduccrci^5  in3,&:ficRi45,qua3fiducaturin  i?i5,hcf^225,&en:i5: 
Ii  duxerimus  R2  fc  fic25,  &!  5 in  3, fit  1 5,uicle  quanto  faciliu-s.fit,<3ii 

hxc  cll:  quinta  1'egula.  Sexta  -autem  continet  quatuor  propofirroa 
nes  qua:  inuicem  conucrtuntur,&:  efi  quod  cum  fuerint  dux  quani 
tiratesadmaior&cminorj&diuifafiieritabin  ddtautinterb  d& 
d a cadat  media, pars  dimidia  c,tunc  fi  ab  efi:  potentior  c quadratd- 
commenficb  deftcomrhenfadaccfi  hpn,rioniEtfibdeft  commeii 
fa  d a tota  a b,  efi  poccnuor  c commenfaipfi  ab  ecfi  non,  lion >i  Hoc 
autem  pendet  ex  hoc  quod  abfeifa  de  xquali  d a quadratum  a b fu^' 
perat  quadratum  c,quod  efi  xqiiale  quadruplo  b d in  d a per  o<ftas 
iiam  fecundi  Bienieiicorumiri  quadrato  b e.  Vfuis  autem  haninilisi 
neariim  cfi,ucmanifefiuniefi  ad  binomiaSdrccifa  inuenienda,  dc 
ambas  diiflas  bimedias;  Septimaregulalumitur  ab  Euclide,  SC  efi 
quodlifuperfidcs  xqualis  quadrato  binomp  ad  rheten  adiunga* 
tur,  latus  fecundum  efibinomium  prinjumi  Bt  eft^adpni  tertia: re* 
gulxIicecuideacurcoriuerfa.CumenimutiiiillJidb^iq^.sdata^/bii? 
nonii-j  primi  fit  aliquod binomiuni,  igitur  quadrata  bindmiorum 
omnium  funcbinomiaprima,atlatus  illud  rhetCieft  tanquani  pros 
portiOjSd  non  uariat  lpeciem,igitiiriatus  illudaltemnl  necid  efi  bi« 
nomium  primum.Et  omnia  qux  hic  dicuntur  de  binomrjs,!nteni» 
gumuf  deluis  refiduiSj&fuiic  generalia  in  omnibus  quantitatibus 
comparando  aggfegatiini  ad  recifum  fcu  refiduum , ideo  per  Hanc 
oefiauam  regulam  traefiabimus  foluni  de  fex  generibus  binornio* 
rum,et  quincp  alqs,cc  ponemus  nomina  fingillatim  hic  alarerc.Mo 
dus  quoque  iimgendi  i^zhaSjUt  apparet  in  eodem  tertio  libro  com* 
modior  efi,  Rhete  Alogi  Media . 

ut  diuidas  Binom  i Binoni  Refi  i Rcfid 

maiorem  ra  Binoma  Bimed  i Refi  2 Refmedi  » - 

dicepermw  811101113  Bimcdi  Refij  Refmedi 

n6re,5<lex#  Biiioni4-  lineama;  Ref  4 lineami:_ 

euntis  accis  811101115  Pot.inRac,8<[MedRef.5  cuRat&Med 
pe  radicem  Binom  d Pot.iiiduoMed  Ref.d  cuMed&Med 
cui  adde, id  eft,&  duciii  fet&produduni  in  quadratum  mincBsja 
dici  s 1^  pfodiufiuiii  efi  qiixfitii  Decima  regula  efi,  qupd  huftifinotf 
di  diuiliohcs  funt  magis  conipiciise  in  liguracfiiim  irt  humeris,  ue* 
luti  pofica  IU  maximi  aloga  confiat  per  44;  pnmi  ElemcntorUm 
pofie  fuper  datam  rhetem  fieri  fuperficiemxqualemillj.  Eius  ergo 
lacus  fecuiidum  cvit,ut  dixi  in  feptima  regula  natura?  eiufdein, cuius 
efifupcrficies,&cum  eo-latere  potero  diuidere  fiiperffdemrationa 
kmfcurhctciij&confcftim  ex  prima  diffinitione  fecundi  Elemcn* 

B B torum 
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torumhabebolatusfecuduinqiioduix  in  numemhaben  poteft, 
& cunihabeturficmagno labore, tbiucro-  ftarim  cft  confpicuum, 
fedars  generalis  nondum  eftinucntam  numeris.  Eft  autem  iuxta 
undecimam  regulam, utinueniasredfum  ufcj  ad  quatuor  quantis 
tates,uelut:uolo  diuidereiopcri?2  6^p:Rzi5  p:R25  p:i^2,poncs  recu 
fumexsequispartibuscontrarqs, dehabebis  diuidendum  & diuis 


foremrqui  eft  6 piRz  120  m:  rz 
24.  cui  appone  unriomium 

^^i«6'p:i^5p:Rr3p:i^2  ^ 

Rt  d p:  R2  5 m:  3 m:i^  2 

quod  duduin  redfiim  pro« 
dueft  152  p:R2 1728  0.  ducetis* 
am  trinomium  illud  in  qua# 
drinomium,&habcbis  diui# 
dcndutn,quemi£edi)  Si.  bre# 
ukatis  cauia  omitto*  RurfiiS 

^p:R2i20  m:R224 

7^6^00  p:Rz  500  m:R2  500  m:R2  20o 

6p:  i?tuopn^24 
i35p:R2i728o 

i52m;R2i728o 

apponoredfum  Sc  duco  in  binomium,&fic  144  pro  duu'fione,du<^ 
AoautcmreciToinquanticatem  qua:  conftat  ex  duodecim  nomi* 
iiibusfietdiuidcndum  uigmtiquatuornommum.Forfanpoterunt 
reduci  ad  pauciora, quia  radices  illa:  fint  commenfae.  Et  (i  tranfcant 
quatuorquantitates  non  commenias  in  duobus  cafibus  adhuc  pp 
ceriteiTediuiius.Vel  quando  habuerit  radicem, ut  ^ p:  i^a4p:i^  [2 
p:R28jUeicUm habuerit diuiforemmelutii quis  dicac,diuide  10  per 
Ra4p:i^  15  p:i?2t5  ptRt  i2p:i?2  iop:i^5  p:r?22  p;i^  a.Hicquiaprddu 
citur  6x^26"  p:B25  p:Ri2in  iR25  p:i^2p:  i,diuidemusperregulam  da 
tam  per  alterum  horum  inde  quo  d exit  per  reliquum.  Et  ideo  poii 
fumus  reducere  ad  unum  caium  quando  diuifor  diuidi  poteft  per 
multmomium , ut  ita  dicam , ita.ur  minuaturnumerus  nominum. 
Nam  inuenrio  lateris  cft  qua:dam  diuifio.  Coniyderatida  eft  ultia 
mo  ratio  proportionis  fupcrficici  ad  lineam.  Et  dico  quod  fupcrfis 
cies  a ad  lineam  b c eft, ut  iuper  b c fiat  ilipcrficies  retftangula  gqua< 
Iis  a dico  quod  c d latus  fecundum  cftproportio,ueI  id  quod  adtc# 
quatur  proportioni  a adbc,quian  exproportioncduda  in  tcrmi* 
num  fit, alter  terminus  utin  numeris  uidemus:  8c  cft  ex  diffinitione 
proportionis,&  ex  latere  c d in  b C fit  a, quia  fit  b d aequalis  a,  igitur 
cddiccturproportiouerailipcrficieiaadlincamb  c.  Et  cft  ma^is 
conipicua  quam  fiiperficiei  ad  ruperficiem,&!h'nea:  ad  lineam.  Eu« 
elides  tamcn(ut  dixi)prgctermifit, quoniam  uidebat lineas  in  latiiu 
dincefteindiuiduas  rnos  tamen  dicimus  quod  componitur exIi* 
neis,fi'cutcx  fluxu  punefti  fit  linea,&inftanris  tempus, &:aliaeodem 
modo,  &^hacc  eft  diiodecimaregula. 

Binomij  iccuiidi  latus  eft  biinedia  prima,  ut  docet  Euclides  fuo 
modo, poterit  igitur  uel  fub  nomine  v:oftendi  uel  rccfla  ratione. 

Capiamus 
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Capiamus  el‘goi^7ap:8j8^pcrfecundam regulam  ducamus  8 iii 
fe  fit  ^4,  cuius  pars  quarta  eft  i6',fac  ex  7 a duaS  partes, ex  qiiariim 
diidhiinuiicmfieti^.addpid  per  quintam  {ecuildi  Eiementorum 
. dinlidiuni  i^7a,qtlod  I8i&!  duco  iri  fe  fit  18 , abqcio  iS,  reriiai 
net  >iCuiusi^addita  &:detradaaR2i8,&^ facitis  32  & i^Spd^ilo* 
nam  regulam:igiturRiliarupartiUnl.i.  RZRt^a  p;  8,coiiratullrit 
bimediam  primamj  & fubtrada:  lina  ab  alterarefiduum  bimedri 
primi.Sunt.n.Conimerifg  tantum  potmriajiiam  quadratum  RtiV  8i 
efl:  dimidium  quadrati  Rt  Rt  52,  liam  Rt  8 eft  dimidium  r£  jji  & conti 
nent  fup  erficiem  rheten , & maior  eft  potentior  breiiiore  in  qtiadra 
toRiS  elutis  lattis  cftR2Rt8inComenfaiiilongitudineT«Ri32,quod 
cftpropofituiTii  Etiftcmoduseft  omnibus  alijs  longe  facilior,  8d  a 
nobis  pro  exemplo  explicatur. 

BinOmq  tertij  {ltmacurradixutRt32p:Rt24,&:eritRiRii8pti?Rj 
3,qUa2poteftace  cantum  commcnfa:  funt,  & continent  fuperficiem 
inediam  I RtR236^,feuRi^rj  &ulhoodiff^  a priore, & maior  eftpo« 
tcntiornlinoreinqUadrarORtRt8,qu<c  eftRtRt  18  intOmiftcniaui 
!ongitudine,ficucRtdimidf|  ad  radicem  totius:autradix3  adRZ2,&: 
ha’CUoCaturbimediafecundam. 

Binomq  quartiut3p:Rt6^,inuenioradicem:eapio^  ad  uftandas 
fra<!^iones  6 p:Rt  24, cuius  accipio  Rt,quaE  efiiRz  v:3  p:Rt  3 pjRz  v:  3 m: 
R2  3, ducito  primumR2V:3p;r^3,infefit3p:i^3,ducR:5m:Rz3fit3m: 
Rtjiunge, fiunt ^^duCRtVijprRzjinRtvijmtRt?, fit  quadratum  diu 
cendo  unamquamcp  feorilim  in  fe,  & fiunt  3 p : Rt3»&3  m:  Rt3,inde 
inuiccm,&!  fiunt  if  inde  accipiendo  rz  qua:  erit  ri  6”,  &!  hoc  erit  pro;* 
diuflum  Rz  v:?  p;i^  3, in  RiVi^mn^  3.  Sed  quia  oportetbis  multipli* 
carefienc,ducRz6^  qugfuntR^:^4.Sed  quia  per  quartam  fecuildi  Ele 
mcntonim  quadratum  rz  v:  3 p:Rz  3 p:  rz  v:  3 m:  rz3,  seqtiale  cft  qua* 
dratis  partium  cum  duplo  unius  in  alteram.igiturquadratumRi^* 
3p:Rz3p:Rzv:5  m:R23,cft6'p:Rzz4,eft  quadratum  R2V:3^iRi3p:Rzv; 
m:R’3‘In  figura  autem  capiemus  ab,  cui  tri* 
piam  faciemus  b cin  diredum  coniundam, 

•&!  fumemus  medium  a C quod  fit  h, delinea* 
bimus  fuper  id  circulum 'a  e c,&  ducemus 
exab  ad  perpendiculum  b e,  quteeritlatus 
feuRz  3 hanc  adiungemus  a ciri  diredum,  & 
abfciridemusabaCj&fientb  f^piRtjj&bg 
3 m:Rz  3 iliper  c a, igitur  &:  af  diuifis  per  aequalia  in  k d<:  rit  ducemus 
circulos  ad  f6<:  aljSffcxpartee  producemus  bed  latus  bf,&  exad* 
ua-fo  b 1 latus  b g.  Itaque  id  erit  azqualis  rz  vf}  p:Rt  3.&R2  v;3  m:i^  3, 
ExhocpacetquodGcomctricaoftenfio  eft  clarior  arithmetica : & 

BB  i ut  ita 
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ucita  dicam  euidecior,  eauero  q ficper  numeros  eft  fidelior,  certior 
&[fecuriorjquiaexpcriniicnto  ^bacur,uEfuprafcci.Et  cfl:  tcrfiadecis 
maregula,fequiEetiamaliapuichraquaii;adccima,fciIicctin  ordine 
(liccciiQ  ad  artem  multu)&  eft  qiiod  ficutunueftprincipiu  in  reb, 
naturalibus, ita  etiaiii  tranfitu  arithmecicoru  ad  Geometricas  figus 
rasmonas,qua  quidam  appellant  unitate, cflprincipiuneceiTariuni 
inuentionisjfupcr  qua  fundat  tota  ars.  Dico  modo  qd  i?i  v:3  p:  Rtj 
piRz  v:3  m:ru3,coucniunt  oes  ^prietaces  lineg  maioris.Na  lunt  dug 
qualitates  potcntiaincomenf^,omne  em  binomiu  eftincomenfum 
fuorecifOjCiiaeft  uera  in  omnib»  alogis,  & facile  dcmonftrat,  Sdeft 
regulaquintadedma.&amboqdratapariteraccepta  funt  rlietc,&[ 
^ducflum  unius  in  altera  mediam, nam  quadrata  iimcfta  faciut  6^,  81 
’produ<n:uuniusinaIteraefti¥;^.  NotanduqdapudEucIide  addit 
una  o^erauOjfdUcet  qd.parces  in  fe  ducunt , & additur  quadratum 
medigpattis  minoris  inde  fumit  v ; i.Et  haec  operatio  in  numeris 
eftfuperflua,quiapoframus  acdpereradice  cuiuslibetquailtitatis. 
Binoinq  quintj',Stcrtutr^24.p;4,  ducemus  dfniidiu  minoris  infep 
fecundamregulafiet  4,fac  ex  24  duas  partes  4>ducentes  4,&:  erut 
medietates  6",  qugdudlp  in  fefaciut  6", adqce  4, relinquitur  2, cuius 
addita  ad  r:  6ja.cit  Rt  ^ p : Rt  2, detracfla  Rt  6 mrRz 2, &:  haru  quan' 
titatu  v:  conftituut  quantitatem  qua?  poteft  in  rhecen  & mediam. 
Qiiadraca  quide  harum  funt  Rr  24,&[  producflum  unius  in  altera  eft 
Rt4  quod  eft 2, cuius  duplueft4  numerus  binomi].  Etfuntpotctia 
incomenf^,quoniamfunt  ut  dixi  binomiu, &reciiumRi  6"  p:Rz2,cu 
Ri  6 m:i?22.0mnes  igit  ha:  quantitates  cu  fint  radices  binomioru  in 
fe  du^jj^ducunt  fuubindmium.  Et  eft  regulafextadecima.  Eade 
utdixiintelligedafuncderecifis  &[refiduis,qfurtt radices  redforu. 
Binomijfexti,  &[eftutRt24p : 1^12  ducemus  1^12,  in  fe  fit  12,  cuius 
quarta  pars  eft3, faciemus  ex  Rt24  duas  partes  qug ^jducant  3,ec  du 
cemus  r:  6 dimidiuR224,in  fe  fit  6”, aufer3, relinquit  3, cuius  Rzaddita 
S^detratfta  ex  r:^, facit  Ri^p:  Rt3,&[R2i^m:Rt3,quaruquanutaturas! 
dices  uniuerfales  conftituuntiuncfta?  quantitate, qua:  poteft  in  duO 
mcdia,namfuntpotentiaprimumincommenic,quiaquadrataillas 
ruin  luiitbinomium  &recifum.  Deinde  quia  compofitum  ex  qua# 
dratis  en:i?;24mcdium,8([producflumuniusin  alterum  eft  R23,6i[]it* 
3 eft  incomenfa  1^24, eft  enim  ^portio  unius  ad  alteram  7?2  8 coftat 
^pofituexEuclidc.Prctcrhocdemonftratquoddicftp  alogf  quait 
titaces, aliter  diuidi  nonpoiTunt  ut  fint  ex  code  genere, in  quo  erant 
anrefeparatio^c.VEpoEe^p:I?^2o  eftdiuifumin  ^ &!ri2o,S^  confti 
tuitbinomiuprimum,alicerutidcconftituatdiuidi  nonpotcft.Cu 
diuifafuerintquatitatcsrhetc  perrefiduu  aliquod  exibit bindfhiu 
' ' ciufJem 
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tiufdc  brciinis  commcfum  partib.fms  ilH rcfiduo : ct(T  perbiiiomia 
cxibitrcliduu  ciufdc  ordinis, finiiliccr  comcnruni  partibus,  ct  erunt 
partes  illf  bihomioru  cum  reci(Ts,8L  etiam  binomioru  S^rcciforum 
cade  proportione,  Ssi  ex  dudlu  refidui  in  binomiu  reniper  ^diiciair 
rhete.  EthgcdcmoflrantabEuclideinfineioIi.Exhiscortatqdbij'  114 
no.ipio  comenfo  bijtomio  refidui  dutrefiduo  commenfo  refiduO  bi 
nomi)  rhete  femper ^ducit.  Ite  fi  lams  fccUndurupficici  gqlis  qdrai 
fo  lineepotctia  tantii  rationalis  diuidat biiiomio  uel  refiduo; exibit 
binomiu  uel  recifiinicu  cade,p)porcioncpartiu,quandocpeiurdeor 
dinfs  quandocp  diuerfi.Velui  diuidendo  5 pii^ijexitRj/a 

m:i^4S.Ac,pp6rdoi^7aadR248,efi:utt^3  adi^a,8cfunt  eiufdcor 
dinis.Atfidiuidas  eandem  iRi  24  p 2 p;i^  2, exibit  19:24  m;i^i2,q  licet 
habeancpartesineadc^portione,cademtnfuntbinomiumcurcci 
fo  ciufde  ovdinis,fcd  binomiu  cft  ordinis  quarti  & redfiim  fcxti.Hx 
qpatet  unii  mirum  quod  licet  nonpofsint  effe  quatuor  quantitates 
in  cadc,pportionc,qiiaru  tres  ffntrtunieri,&^  quarta  fitpotentia  tan 
tum  rationalis.poiTiinttameeirc  quatuor  quantitaCe'^5^qiliniffi'ft-t'S 
miiicpotcntia  tantu  rationales, S^uiia  erit  numerus,  6(!p6tmt  elTe 
quaticatis  alogg  adnumeru 4)ponic),uclutakcrius  aloggad  aloga, 
feu  ut  duaru  aloganim.  Sequit  etiam  quod  dua?  quantitates  iheom 
menfarhabcbiitambaspartes  c6menfas,iit2p: 
cum  fint  binomia  primi  Sc  quarti  ordinis  funt  incorricnfa,  & tame  z 
Si  5 funt  comenfa,  Sc  fimiliter  1912  St  i9^,cum  una  fit  dupla  ad  aliam; 

.Dcconiyderationebmomfonim&rredfomm  continentium  figu- 
rainrhetefi,ubidezeftftnattonccapiuiloium.  c A p.  v. 


JVmomnebinomiu  ScredTum  pofsitcflelatusfupcrficici 
mtmeratg,idcdnodiftinguanifirationeparriu,  in  quibu& 
daemmaiorparseftnumeru5,iiiqmbufdaininor,in  quii 
bufdaneutra.Proponaautexemplumin  oibus.Dico  quod*ftitti^ 
tio  in  binomto  ucl  redfo,  in  quo  no  eft  nu  I4  p 1 19  2!  [2  p : 19  3 L 

mcrUs,rtocftidoneainhoccafu:  quiadess  j4m:i92p‘^j4ni:i9i2 
ti‘a<flaanumcrorclinqttres  quans  I9^p;2yi96pt2  y 
ticatesincSpofitasmimeruetduas  ru^mial 
radiccSjCt  ex  radicibus  illis  in  fedu  I96p;i92l  ji96p,*I9.li  'I. 
«flisnonHcnifinumcrus,  &unara#i  I96’m:i92l  Ml92i^'nT:T975'l  ^ 
dix  numeri, ergo  in^Tdudlb  nonpoi:erutfedelef^.Bxaminenius  er^ 
go  rem  per  fingula  capita, & dicamus  quod  II  ctibus  cft  24,? quefiir . 
32  rebus  rei  a:ftimatio  cum  fit  duplex  eft  3 pii9  5 , &3  ni : i95>  &ipfe 
confidunt  iiindx  ^ xftimationem  cubi  icqualis  3^  rebtisp:i4^ 
& quia  ex  32  oportet  facere  duas  parces, cx  quarum utia in tadu 
cem  , alterius  fiat  24,  duco  ergo  3 p:  i9  5,  irt  fc  fit  14  ptR»  180, 

B B 3 detraho 


24 


i4p:Rzi8o 

i8m:n2i8p 
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detralioex32,i'elinquiintur  18  iTi:i^i8o,Ethicdua!  ignitT^iSo 
^tusm3p:i^5  debetproducerea4numeruma?ftima  } 2p;Ri5 
lionis.  Apparet  etgo  irt  hoc  primo  exemplo  quod 
oporcetdmifionemfieri  inl>inomioprimo,nam  18 
m:Rr  18  o & 1 4 p:Rf  1 8 0 funt  binomia  prima,  quia  hi* 
betradice,&illa  eda  oportet  ut  ht  biiiomiu  primum, 
qmadu«flambinomiu  primum, ^ducknumeru.  Et 
firefiduunon  fiiifretbmomiu  primum,fedquartu,etia radix  bino* 
mq  primi  fuiflctbinomium  quartu>aliter  no  potuiflet  ^ducere  nu* 
merum.  Secundum  exemplu  igitur  fit  i.cu.p:iaa:qualia34,  rebus 
rei»efl;imadonesfunt3p:Rr7,&3m:i?27 , quae  componunt  ^ xdi* 
niationemicua;qua1is54rebusp;u,duco  ergo3p:R27  gratia exs 
cmpUinfefiti^pjRta^a  detraho  ex24,relinquuntur  18  ex 

quo  & 5 7 ,pro4ufeikxr  12  ad  unguem.Ifta  funt  plana . T erdum 

cft  if^,p;8>®quatur  18  rebus, acftimatio  cft  ^ m:2(omitto  nuc 
integram)  quadratum  ^ m:2  eft  10  m:i^  ^6",  refiduum  8. 

Cauia  efi  ergo  , quod  binomium  primum  relinquitur  refiduum 
quin  & econuerfd.  Quia  ergo  fuit  radix  refiduum  quintum 


I cu.p : 8 «qual.iS  pof. 

aefiim.Rt^m:2 


I cu.p:48  jequala^rebus 
jeftim.T^  3^  m:  i4 


rcu.pt2i  aequal*  rebus 
ajftim.i^  9 jm:  1-^ 


res  bene  fe  habet . Idem  dico  de 
binomio  Sc  refiduo  fecundis.  Et 
in  hoc  genere  habet  ferme  plura 
exempla  quam  in  primo  uelutuus 
des.  EtRzi2m:3eftrecifumrecuns 
dum,8i:!i^6^m:2efl:  recifum  quin^ 
tum,&3  mtRt  5 recifum  primum, &: 

3m:Ri7 recifum  quartum»  habes 
igitur  omnia  exempla. 

Primum  igitur  confyderandum 
eft,quod  in  primo  & quarto  pos^ 
tcftcflereigflimatio  binomium  8c 
recifum , ut  uides  in  duobus  iild# 
misexeplis,fediqfecundo&  quin 
tonopoteftefTei^ifirecifum.  Proc 
batur,namTi  fitbinomiu  primum, 
igiturrefiduum  erit,uel  refiduum 
primi  uel  quarti  modi, ergo  per 
prxccdentem  du(fium  in  recifum 
fecundiuel  quinti  generis  no  prorf 
ducit  iiumcnim.Suncigitur  fex  x* 
ftimationumgencrabinomiuni,primum,quartum,  &!  rccifumpri* 
mi  quardjitem^  fecundi  dd  quinti  modi.  Secundum  eft, quod  cum 

fint 


i.cu.pnS  a:qua!.  rebus , 
mftim.i^i7^m:y 


icu.p:i8  2equal.i5  rebus 
aeftim.r?2  84m:i~ 


1 cu.p:i8  a:qual.3^  rebus 
i^i2m:3 


1 cu.p:  12  azqual.  34  rebus 
a'fi;im'.3  p:R2;  7 ,ucl  3 m:R2  7 


j cu.p:24  aequal  34rebus 
xftim.3  p;R2  3, uel  3 m:Rt  5 
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ihit  (iUcC  arftimatfones  in  hoc  capitulo  cubt  &humen'  gqualiumTcs 
bus,uel  ajquales  ueh'nxqua1es,&:  in  recifo  fecundo,  quinto  non 
pofsit  elTe  fiiittn  binomium,8c  fecunda  acftimado  habeatur  perpri^ 
mam(duifVo illius  dimidio  infe^Sd triplicato prodiufto  detracflo 
a numero  rerum)  i^trefidui  dedu(flo  dimidio,  a:ftimationis  prini  a: 
eftarflimatio  fecundamcluti  cu.p:  r8  atquatur 39 rebus  &:  rei  xfti* 
matio  eftr^ia  m:3,tiucoRt3m;iY,iufefit5jm:j^27,triplicafiti53 
m;Rt245, detrahe  ex  39  numero  rerum, relinquitur  33-jp:iV243,  i cu 
iusradiceuniuerfali  detraheRi3  m:  i y, dimidium  prima?  Jeftimatio^ 
nis  eritfecunda3cftimatio  urv:23^p:ut245,ab}ataiV3iu-  It>  &hoc 
totum  conftat  effe  aequale 6^9, ncceffe  eft  ut  fecunda arftimatio iit 
numerus  , uel  aliquid  quod  fe  habeat  ad  priorem  teftimatio;* 
nem,  utR2v:23j-p:R2243  piU-^m  ; 3 ad  recifum fecundum . Et 
italicerctper  eandem  regulam  inuenirc  fecundam  acftimationem. 

T ertium  cft,  quod  cum  in  eodem  numero  puta  18  inuenian  turpius 
resacftimationesutpotepmaRti/— mi-^&RzS^m;!  ^&Rii2m: 
3,lta  oporteret  (ub  eodem  numero  rerum  idem  facer#»  Bthoc  mas 
gis  conueniret  ad  rei  intelligemiam. 

Quartum, quoduidemus  numerum  renim  in  numeros  non  fos 
Ium  integros  fed  etiam  fratftos  uelut  in  quarto  exeplo  19  diuiditur 
in  17  “Sd  1-7 in  Quinto  autem  1 5 in  io-7  &4-7&:infecundo25irt3^ 
&21 -7 6din tertio  i^in  11-7  8^4-7  Confyderare  igitur  oportet  num 
in  alias. 

Quintum,quoduidcmus  numerum  aquationis  fi  fit  compofiis 
tus,uti8  12  24facilehabcre  aftimationemSdplures etiam, fiautem 
primus  difficile  eft  inucnireunam  folam. 

De  operationibus  p:  8C  m;  fecundum  communem 
ufum.  C A P.  V I. 

aNmultiplicatione8ddiuifionep:fit{emper  ex  fimilibus  i 
m:ex  contrarii  s,undep:du<flum  in  pt&diuifumperp:& 
m:du(ftu  inmietdiuifumpermtproducunt  femperp:Et 
itapun  m;uel  m:in  p;  uel  p:  diuifum  per  m:  uel  m : per  p: 
producit  m. 

In  additioneomniarctinentfuamnaturam, in  detraflione  com*  2 
mutam, ut  p:additum  fit  p:m:m:detra<fl:um  paiicem  gerit  ifiim: 
tradum  p.  Sin  autem  uincatur, relinquitur  id  a qUo^etrahitur,  ut 
m:4  a m:6  relinquitur  m:2  quia  m : a quo  detrahiturprmaius. 

Rtpieft  p:i^  m;quadracanulla  eft  iuxtaufum  communem,  fed  de  ? 
hoc  infarius  agemns,de  cubica  dubium  non  eft,  nam  i cu  f 19 : 8 
eftm:^. 

Si  quis  dicat  diuide8p-^P-Bi^uelm^p:2nimmueiiicsambo  ^ 

rccifa 
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redfai^6’m:2,&2m:R2^,quod  crt  ucrc 
m;  ducas  ergo  recifa  in 8 pro  quaiicitace 
diuidendajfilint  Ri  384  m:  i6^i6  m:R2 
3845<Juodeftm:  hoc  igitur  cum  priimini 
/i£  diuidendum  per  p i 2,  exitmanifefteR: 

m:8‘Secundum  diuiditur  per  m:2,  exit 
ex  prima  regula, idem  fcilicet  m;8 . 

Recifum  autem  quod  componitur  ex 
p:&m:potefthabereradieenij&illacons' 
ftat  ex  p:&!  m:ut  5 m:R2  24  eius  Rt  eft  3 m:Rt  i,- 

DeexamineseftimaHonumjfumptarumexregulafecuiidaar 
tetcia/eeundicapitulu  C a Pj  vit- 
SRoponamus  quod  cubus  arqualis  fit  18  rebusp  :30,uiide 
trei  gftiniatio^uxtapartem  capituli inueritatrt^fitRtcu.iS  p: 
i B&tu.ia.  B^ibdra  augendo  numerum  extenditbr  in  infinis 
tuiu.  Et  fi  dederimus  parallelipeda  omma  numero , oportebit  ex 
hacajftimationefacereduas  partes,  ex  quarum  dudlu in  quadrata 
mutuo  fiat  10  tertia  pars  numeriv  Quare  etiam  ex  du<5lu  t>ggref^  40, 
feuacftimationisinprodudlumfietidem.'  Diuidara  ergo  loperj^: 
CU.18  p:ii’Cu.i2,exiEi^cu.l2m;2p;Ricu.5jprodu(fi:uin,d'iuidami^ 

cu.  1 8 p:Ri  ciu  1 2 in  duas  partes,  quae  du^x  inuicem  producant  r: 
Per  {uinftiiii  cua2  nua  p:i^cu.5  erunt  partesv  Dico  ergo  quod  Cum  duo  pas 

rallelipedacum  1 t i ? t 

r . ctRtcu.2— p:Rtcu.i:rm:Rj;v:'5mn^cuAm:r$cu.-. 

nc  pofsiht  I — ii— ^ —i — 'i 

quarietiam30,rexpardtelipedapojerumxquari90,8dmultoam<s 
piius  ueluti  cubus  xquaiur  i 8 rebus  p>5  8 >rei  xftimatio  eft  Rt  ai.5  4 
p:Ricu.4-Etfi  cubus  xquecuri8rebusp:75  rei  xftimatio  criti^cu. 
72p:R2CU.3.Et  fi  quis  dicati  cu.  xquatur  18  rebus  p 135  rei  xftima* 
tiOjpcr  candeni  regulam  erit  Ri  cu.  24  p:R»cu.^.  Diuidam  ergo  1 1 
pcrRicu.24p;Rzcu/^,exiti^:cu.2i.im;2  p:R2cu3.  Partes  igitur  erunt 
fimfiiter  fi  cu.xqua  l p.  ^ v:5  m:  rj  cu,ym:  Ri  cu.~ . 

IS  It  18  re  usp,  p;j^c,jp.j^cu^[iiYi.j^v;^m.j^cu.-imR£CU.^. 

42eritxltimati0Rt  s i \ — ili. 

cu.3(?p;i«  cii.  6. Et  parallelipeda  i4jdiuide  14  ergo  pcri^;cu.36’p  : 
cu.^, exit  IU  cu.  48  m:2p:R2Cu.iY,ducxucu.  4yP:  RiCU-^jiiifeficR: 
cu  2o^p:3  pau  cu.^, detrahe  exhoc  quod  produci  uis , id  eft  aggre* 

gaciim  relinquis  1 1 ? 1 . 

& 1 , lR2CU.44p:R2cu.f-p:Riv:5m;RiCU.6-rmaucu.r;P* 

tur^  miR?.  CU.7-  I &■.  ^ ,7, 

^ ^ iUCU.4-rP'R2CU.'fm:R2v:'\m:Rrcu.6:rm'i^cu.-s. 

m : r:  CU . -gp  : JU i ^ 

partes  erLinc.f 
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t)£'hatura laterum parallelipcdorum.  c A p.  vili 

liltparallelipedunicxabin  Qd  quadratum  aequale  nurtiec 
!|j  ro;&  dico  prinio  quddfi  ab  fuerit  latus  cubi,S^  cubus  b c 
iil  numeruSjCrunt  ab  & b c commerifa:.  Nam  proportio  a b Pirftitild 
ad  b ceftutnumeri.adiitimcrumigiturfuntcommenfg.quodflab  io  tk 
fit  latus  cubi,& non  eommenfumb  c 
claru  eft,  quod  cUbus  b cnon  poteft 
efTe  numerus  per  praecedentem, netj 
bcipfa;  Tertio  dico  quod  ficubus 
b a non  fic  nuiuCTus  ^ Sc.  parflllelipe# 
dum  fit  numerus, ncc  b c eft  latus  cus 
bicumnumeri:  aliter  cfTentparallelijs 
pedi  ad  aibum  ,utabadbc,8«:  ideo  c*- 
ut  humeri  ad  numerum,&  ab  comtnenfab  c,quod  eft  contra  EuclU 
dem.  Omnis  enim corhmenfalatericubieftlams  cubi.  Dico  des 3 3 
mumquodinhoccafuabnoheftcommenfab.c.n«n,cum  cubus 
b cnon  fitnumerus,&parallebpedum  fitnumdus  > ofgoparalklis  s^ylopof 
pedum  efi:  inconimenfum  cubob  c,fedab  adb  c^ut  parallelipedi  loilem.* 
ad  eubum  igitur  ab  eft  incommenfab  c, quod  eft  quartum. 

Quomodo  ex  quacuncp  linea  conilttuantur  duo  parallelipeda, 
nohmaioraquartapartecubilmexpropofitx.  CAP.  IX. 
iltparallclipedum  aycuius  altitudo  b,propafita  linea  cUitis 
'^duplum  cubi  mediet  atis  ilon  fit  minus  paralleJipedo  pro* 

^ pofitOjUolo  datam  lineam  fic  diuidere,ut  contentum  fub  e 
alritudine  in  fuperficiem  partiu,fit  sequale 
aparallelipcdo.  Inter  c &b  ftatuatur  me* 
dia  proportione  d,&fiat  ut  c ad  d italate» 
ris  tetragoni  a ad  e lineam,erit  ergo  fu* 
perficiet  a ad  quadratum  c,ueluc  c ad  d du 
plicata,  quare  ut  c adb , quK  etiani  eft  du* 
pia  ^portioni  c ad  d,  parallelipeda,  ergo 
ex  cin  quadratum  e,  &exbirta  erunt  sc* 
qualia, quia  crg6  fiarallelipediim  exb  ina 
non  eft  maius  ^arallelipedoi  ex  cth  quadratum  medietatis  eius , he* 
queergo  parallelipedum  excin  quadratum  c maius  erirparallelt* 
pedo  ex  cin  quadratum  medietatis  ipfiUs,c  ergo  e, no  eft  maius  me* 
dietate  c.Ex  c igitur  facio  duas  partes,  quarum  recfiangulum  fit  ar* 
quale  quadrato  c per  ea  qax  demonftrauimus  in  Geometria  & ha* 
bebimusparteslinea:propofitas^  Cumigimrparallelipcdumexc 
in  fuperficiem, ex  fuis  partibus  fit  aqualeparallelipedo  ex  b in  a fc*  , ^ 

quiturperdemonftratainlibro  de  Proportionibus,  quod  duo  mu 
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tua  paralklipeda  pardam  cliiiescpropoficaefuntaiqualiaparalleHi 
pedoexbma^quodcftpropofitum* 

Quomodo  conucniant  parces  cumiinieapropofica  in 
patallelipedo.  c A P,  x. 

Jltpropofitaprimumaclinea  diuifa  inbjUCpaa^allcItpe^ 
dumcxtotaacinfuperficiem  ad  ex  ab  in  b cfic  aequale 
numero,& deprimo  a cmuneruSjConftat  quod  oportet 

a defle  numerum  Spartes  a b,b,c  numeros  ^ 1?  ^ 

aucbinomium  cumredfoj  &poteft  demon^  i I j 

flrari  quia  differentia  partium  neceflarid  efi: 
numeriradix»autnunteriisipfeadhoc,utqua  ^ ® 

dratu  nledietads  quod  efl:  numerus^quiaa  c tota  eft  numerus, exee* 
tixqumti  datrecflangulumadquieftnumeruSjquoniamexillom  acnumcs 
fit  numerus  e£xdiipli  caufajfit  a c to  ta,b  dC  e numerus  56^.pofa 
fumcxfccundomodotribuerenumenimfexparallelipedis,.&tuc 
duo  erunci2,diuidei2pcrac,exit2fiipcrficics  a d,igiturpartes  efut 
3p:Rz7  &:3m:iv7.Et  duo  cubi  erut^opir^^o^2.Et90  miRtgo^a, 
quodtotumefti8o,undeparalleIipedisreh'rtquuntur36’.  Poflum 
dare  dimidium  e iuxta  fprdum  mo:dum  uni  parallelip  edo , & erunt 
partes  3 p:i?’^&3m:R:^,pofllim  iuxta  quartunt  modum  tribuere 
totum  3^ duobus  parallelipedis, Spartes  erunt3p:R23,  &^3m:i^3,; 
Et  iri  primo,  cafu  cubus  aequabitur  30  rebus  p:56Jn  fecundo  cubus 
aquabitur  30  rebus  edant  p:3  ^,Et  in  terdo  nirfus  eoderr»  rriodo,  fed 
difaimenefl:,quoniam:riprimo  cafii  30  res  aequatur  cubis  folum». 
infecundo  cubis  & duobus  parallelipedist  in  terdo  duobus  cubis 
& quatuor  parallelipedisw 

'j.  Ponanturrurfusei2acR224diuidametotum,redmelms  eftre^: 
ducere  ad  terdummodumdiuidedo  dnTiidium,fcilicet6^per 
cxitRzi— , duc  Rt  ^ dimidium  R224,infefit^,  abqcer?2iY,8i;fit6^m: 
R2 1-^, huius  1^  viaddita  8c  detraefia  a 1^2  ^ offendit  partes, propoiiarri 
aute  iuxtafiris  gec.mod. 

Ter.mod.  7^^p;R£v:'^rri:R2ixR^  d ni:i^v:6'm:R2f- 
Qj.iar.mod.i5;^p:i^v:^m;R2^i^^m:is2v;^m:i?2^. 


gulosmodos. 

Confiat  hanc 
gftimadonem 

inutilem  eflcjnarrihabemus  cubum  perpaiallelipcdaduouel  qua* 
tuc>r,uel  {ex  gqualia  numero.  At  reliquum  ergo  eft  aKquaut  pote 
R2i58.24m:i2autm:6^,ucIm:4,fedhocdiuifoperR>24,qu3eefires, 
nullus  poteftprodire  numerus, igitur  aibus  nonpoceft  aiquari  rci* 
bus  fiib  aliquo  numero  integro  uel  fraefio. 

3 Simili  ratione  fed  alia  tamen  caufa  oftendo,quod  fia  c fiti^  ai. 
numeri  fimplex  quod  non  poteft  fadsfacere.  Proponamus  ergo 

quod- 
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qtiodacfitp^  cu.40i&e fici, S^aidpio quartum modumm  hoc  ca 
fu, ut  faciliorem  feii  ffniplkidfe  diilido  z pcrRt  cn.40^exit  Rt  cu.  jfus 
perficies  ad, diuidoaeper aequalia, fitRicii. 5, ducoirifefic  Rt  cu.25j 
detraho Rtcu.yrelinquiturRzcu.ii^, huius  Rt  addo&decraho  ad 
R^cu.5, partes  erucRzcu.^  p:R2Cu.i^J2^,8<!i^  cu.^JuiR^cu.Rtiz^iUlais 
rum  igitur  parciiim  duo  tantum  paralklipcda  faduht  2 , reliqiiuni 
igitur  a cubo  Rt  cu.4-0>niahifcftum  eft  ejudd  necefle  fit  efle  numeru, 
«eft38-;8fgkurdiui?iimprfrem  qiitc  p: rz cu.40 beCtflTarid pro<: 
duckiizcu. igitur  tiumd-iis  ramnihoh  potefteiTe  numerus iierus, 
fcd  Ri  cti.  ut  fi  quis  dicat  cubus  aequatur  rebus,  ^ cu.  loo  p : ro,hoc 
autem  nou  xienitin  lifum.Qugrimus  «lim  nos  cubiini  gqiialdn  hu 
mero  rerum, Scnunierofeuintegrofeufrado.  Et  daco  quddmck 
deremus  in  talem  cafum  hoc  eflecrafOjhechabemus  regulam  gene 
raIem,fedpofrctinuenin’,uelut  in  Binorhqs  uelrecifilspfoutiiuiic 
fubiungemus. 

Proponatur  nunc^pbftgu^m priores  tres  moi^aruutilfsfunt,  ^ 
n am  primus  eft  Ho  tus  etiaifi  fine  capitiifis , & efrOT^HSbirfanfjnec 
eft  generalis, nec  utin  pluribus  falteni , reliqui  duo  proriiis  inutk 
lis,ncc  ulla  RzaliafimplexutRzRz,U€lRtRz’p’,uel  quadrata  po* 
teft  eadem  ratione  efle  utilis, quia  ciibus  eius  riecefl^d  riTec  e gerie 
rcprimxR:,6^  decratfto  efecifumiCTgd  diuifiimpcffriiinoh  ppfTet 
exire  riumeriis  utIus)quod  a cfit  dug  rz  quadrata, dico  quod  & hic 
modus  inutilis  cft,riam  detratfto  nuniri'0  erriinquetur  cubus  reck 
fum,&^ita  hori  poteft  diuidi  pri-rertiut  prodeat  humerus,  naniri 
aibo  binomii  Uel  recifi  iibi  ambg  paries  fint  radices, no  poteft  pro# 
dire  hu  meru  ^ ,ut  co  n ftat. 

Etnec^poceft  acefreRzRz,uc]RzRz'’uelRzcu.  quadrata, quia  tales  f 
perueniuntadradices  eiufde  generis,undc  decra(flo  numero  fiunt 
rccifa,fedrecifum  rionpoteft  diuidi  perRZ  ullatn  unius  generis,  ut 
prodeat  numerus,  igitur  ndnpoterit  cfienuniriusro^mucriisin 
aquafione.Sedhcc^  exRza&RzRziS  ,hecexRzRzRz8  &RZRz2,riam 
quamuistria  parallelipeda  in  prima  fiht  i8,8^iri  fedinda^,relin# 
quuntiirtameivtrcs  natura  diucrfa,utinprimaRz8j3^Rti?t^85^»SC 
i^r^23328,coftatauteiti  quod  Rzi^non  poteft  ma|fc  efle' coirirpen# 
fahzfimplki  quani,Rz  fimplcxnunicrOv  Ergo  RZRsif52$,hccRzRz 
5832  polfuni  ciTe  commeftfa  cum  rz  8»fed  ne(p  mierfe:  quia  Rz  5 83^ 
fit  ex  RZ  18  inRZRzj8>&^,Rt  1^23328  fit  ex6^mRzRz-i8,at^&Rzi8nori 
luhtcortuhenfx,licetdmifa233i8per5832  exeat  4i&:  ideo  cohtin*: 
git, quia  diuifaipRz23328  pcfRzRt  5852  exit  Rzi^i  i igitur  honfuht 
tdmnienfa»/  Cum  ci  go  ih  re  hbil  fint  nili  du6  genera  quantitatum 
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jn  dimdendo,&  eftrefiduum  cubi  tria,  non  poterit  prodire  numoi 
rusrerum.Hcitain  omnibus  firhilibus,  . 

QjyiD , Ex  quopafet  qudd  hoc  eftgenerale.licet  explicuerimus  de  parat 
lcIipedo,qualifcu(5  tribuatur  pars  cubiipfl  numero , reliquum  erit 
pluriumpartium  non  commenfarum  quam  fini  in  re, igitur  nonpo 
terunt  ciTe  res  fub  numero  aliquo. 

cw*2.  Exhoc  etiam  fequitiir  quod  quo  plures  crutif  ciufinodipartes 
mcommenfacjeofietdifcrimcn  numeri  partium  ciibi  detrudo  nu« 
xnerp  apartibusradicis  maius, ergo  niulio  minus  poteris  iefiduumi 
diuifum  per  rem  reddere  numerum  ut  proponebatur. 

^ Nccpocefte(rcunaRzv:quadrata.,nc(^  cuba  necp  alterius  gene^ 
rismam  fi  fitiv  quadratajidemfequitur  quod  in  fecunda  regula.Siri 
autem  cubica  difrpluetur,ergo  rto  poterit  continere  rem,  id  ed;  rz  y : 
cu.fubaliquonumero.NccpRtvrquadrataiunda  alteri  Rt  fimpliciy 
nam  ut  dixi  in  corrolario  fecundo  preEcedentis , quo  plures  fuerint 
partes  mcoramenfajinrc, eo  plures  cruntincuboin  comparatione 
ad  reliquas. 

NeceflccftigiturutliuiufmodiKftimatio  unmerfalis  fitautfub 
binomiojin  quo  fit  numerus, aut  in  quononfiqauttrinomioin 
quofitnumcrus,autin  quo  non  fit,  autinpltiribusnominibus  in 
quo  fiqaut  in  quo  non  fit, aut  in  quatitate  fylueftri,  fcilicet  qujc  n on 
fitin aliquo genercradicum, nec compofita  ex  iUfs,nec  per  detra#^ 
Aionem  reli<fl:a<.uelut  quantitas  cuius  du(fla  in  refiduum  ad 
producatijtibicapiculuminuentiimnonfinrt. 

Partes  cubiquot & qua.SCdc  neceftitatcfliai-um , Si^quab  ; 

■'  incommenfe.  C a P.  Xt. 


IEpetamus  igitur&!  dicamus  quod  latus  cubi,  cuius  quani» 
titas  quxricurjfi  debet  aequari  cubus  duobiis  rebus  & nu;* 
_ ntero,  oportet  ut  cubus  fic  diuilus  in  duo  faltcni , ergo  Ia=* 
tus  eius , fiam  ex  uno  non  prouenitni»» 
fi  unum : ergo  in  duo  faltem,cum  er^^ 

go  fuerint  diUE(panes,dum  fit  cubus,  ^ i ” 

necelle  cd:  uc  fiat  quadratum  totius , 5^ 
hocconftac  ex  tribus  partibUs  diucr=5 

fis  natura,  ^ fiprima potentia  a C & a b Gntnicommenfxomni»^ 
bus  inuicem  incommenfis  , nam  proportio  quadrati  a c ad  id 
quod  fic  cx  a c in  c b,  efl:  Uelut  a c ad  c b,  & fimiliter  proportio 
eius  quod  fit  ex  a c in  c b ad  quadratum  b c eodem  modo  jj.erj 

go  quod 
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go  quod  fit  cx  a c in  c b,  cft  nicommenfum  utdque.  Quadrata 
etuin  a c & c b laterfeincommcnfacrgopcrdemonftrataabEu*  4’ 
elide  erunt  tres  fuperfides  in  quadrato  a b , quadratum  a c,  c b, 
duplum  a cur  c b omnes  incommenfic,  cubus  autem  a b cohftac 
ex  a c,&!  cb  in  tres  di(fl;asfuperficies,&fiuntquatuorgencracor=s 
poruixiaimim  ex  a c in  quadratum,  a c,  aliud  ex  b c iti  quadratuftt 
1^  c,  tria  cx  a c in  quadratum  a b,  8(1  tria  ex  b c in  quadratUm  a c; 
(Hecc  autem  non  recito , quia  reuocare  uelim  conftrucflioriem  Cu# 
bi  in  memoriam , fcd  cum  alibi  fint  demoriftrata , utpofsim  qua:  Of 
pus  eftoftendci'e)Qiiarepr-imum  quxfiuntex  a c inquadratab  c 
fiintincommcnfacubo  b Cjquia  fe  habent  ut  a c ad  c b,&l eadem 
ratione  qux  fiunt  cx  b c in  quadrata  a c,  &[fimilfi! 
ter quxfiuncex  a c in  quadrata  b c ad  eaqux  firf  d e f g 
untex  b c in  quadrata  a c,funtenim  omniautdi#  8 12  ig  2^ 
xiin  proportione  a c ad  c b,utalateremdes.Sed 
pofui  numeros  ut  clariuS  tiideres  proportioliemj.&liprosdudus 
inutuos  femel  tantum, reprzefentan<|g8:parallrfipjfaiili^^j^ifi;^p^ 
dratum  a b,&:  e b in  quadratum  a a Dicoefianiquodpcrabub« 
dum  ciTec  accipere  partes  commenfas  inuicem  a c Sd  C b,  quiafic 
enecperindeacficiTentuna&eadcmquantitas.  Hoc  ftante habes 
proximas  cfleincomraenfas.  At  proportio  f ad  d cfliduplicataei 
qutecft  a c ad  c b, ubi ergo  a c & c b eflentpoteftatccommcnfae 
d 8d  f clTcntcommenfa:,od  c 8d  g.  Siuerd  fecunda  poteftacc,  ut  fi 
una  elTet  numerus  alia  rjz  cu.ucl  amba:R:cu.  commenfie  tUilc  cUis 
biinuiccmefTcntcommenfiEjfed  ad  parallclipeda  utraqueincoms 
menfi.  Etiam  ipfa  parallclipeda  incommenfa  funt,  ut  liquet  inter 
fc,quoniam  funt  in  proporrione  a c ad  c b.  Et  fimiliter  quad.2 
Sd  cu.  quadra,  Sd  1^2 quad. 3,  SdRicu.quad.  log  ,funt  commeiis: 
fa:  pOtefiate fecunda.  Prima:  enim  ducfla:  ad  cubiim,  producunt 
quad.8,Sdr«quad.  52, fecunda:  Riquadrata27,  SdRt quadrata 
quaefuntinuicem  duplae.  Vnde  notandum  quod  aliud  eft  Rtcii^ 
effe  fecunda potefiate  commenfas, nam  omnes  tales  funt,8d  eass 
rum  cubi  neceiTarid  funt  numeri  aliud  ipfas  effe  commenfas  ue^ 
lut  cub . 1 6 p • i?2  cu.  2 , ucl  nl : ipfa:  enim  folsc  funt  qwa# 
rum  parallclipeda  funt  numeri,  quod  dcmonftratur;,^’a^atn'fi- 
non  fint  commenfx  a c 8d  c b,  igitur  ncc  g 8d  f,,.n'esr‘tl  & e,  fcd 
d Sd  g funt  numeri , quia  cubi  Rt  cu.  igitur  e '&  f iion  pbillmt 
cfiTc  numeri ; Non  ergo  poteft  elTe  a b compofita  ex  duabiis  Rt' 
cubicis  incommenfis,  quia  parallclipeda  non  efient  numeri  jne* 
que  commenfis , quia  effet  una  Rt  cubum , Sd  'cubus  totus  numc« 
rus.  Nullse  ergo  dua:  quantitates  aliquo  modo  fi  non  adfit  nu;« 
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merus pofTuncfatisfacereparalldipedis  pro  numero!,utreliquum 
.cubifansfaciat:rebus,nanifi  omnino  fintfricomiTienrclongimdine 
prima&fccunda  poterlria, erunt  quattior  produd^a  incommenfa: 
ergo  dato  quddunu  effetnumcruSjrriaillareliquanS  poilent  con« 
tincrc  duas  qua?  fiuit  in  rebiis  numerd,ergo  non  datur  Jiumeiais  rc« 
rum.Si  autetri  cflent  commenfa:  longitudine, eflent  una  quantitas,- 
ExMp.i(J,i^turnoniatisfacerer.Si  uerd  cdmmmiie  potentia  fecunda, &!  eCi 
fentRzcu.cubi  cflent  numeri  non  parallelipcda,  firi  autem  hoeflTent 
liz  cu.erit  e ad  f,ut  a c ad  c fa,ied  a cnon  cft  cdmmenfum  cb,CTgo  nec 
ecumf, igitur  duo  incommoda  ieqUenturpttmuni,quddfiunum 
paraHelipedum  eft  numerus,altcruni  nort  erit,quare  liori  poterit  fle 
ri  regula  gencralis.Secundum  quod  aggregatum  cuborum , qiiod 
critciufdem  iiaiuraj , nori  poterit  uni  parttconiienirefecujidum 
nunlerum,qti{aeiTin  proportione  conimendi  ad  quamcuri^  par^ 
teni  cturt  quadrato  unius  e^m , dum  ergd  fif  quadratum  non  nu« 
fjidfUshifi  quantitas  fi'ti?^,&fiflt,tunceft  contra  didla,  coftet  qiio^ 
noiipoteft  fieri  icquatid.Exempiumdid^um  efti^cu.quad.32p:Rz2 
cubus feciidumfimpliciaparallelipcdaadlaborem  fugicridiim  e(i: 
Rtquad.72p:Rzcu.quad.2048p;Ricu.quad.§ip2iHicconflatnultf 
Jum  fieri nurileruni, ideo  conuenirenon  poteft.  Dico  inodo  quod 
riulliirriparallelipedumpotcftinhisfuppofitis  efrcnurrierus:aliter 
fint  a & b lioii  rz,  cubice  in  fecunda  potentia  commenfa: , & produ« 
cantparallelipedumcnumcru  fi  fieri  poteft, & quia 
funt  potentiaiecuiida  cdmmenfar,  capio  diias  cu.  a — b — c 
in  eadem  proportione  dSde>qua:prdducantf,pa3s  d — e — 
rallelipedum,erft  ergo  ex  di(ftisfi3zcu.  numeri  ^ at  c 
numerus  eftj  ergo  proportio  c ad  fiutnumrii  ad  Ri  cu. talis  eft  tripli 
cata  ex  Euclide  ei  qua:  eft  a ad  d,at  d Ri  cu.cft  alicuius  numeri, igitur 
aeftnumcrus,uelRzcu.nuirieri,quod  eft  contra  fuppofitum.  Sed 
ne<5poirunt  clTe  potentia  prima  commenfa:  partes,  quia  ficeflet  f 
add,&gadc,utriumcriadriurrierum-Efl!entergoha:  dua:  quantis 
tates,  fiigiturunaeftnumems  reliqua  nori  poteft  continere  ac  & 
c b,qria:  (urit  longitudine  iricomriierifa::  fi  nulla  ei'go  cubus  rion 
quaturnumerdvNe<5  poterunt  hsridua:  partes  elfeRzvrcu.  Quos; 
niam  fi  commenfperunturia:hoc  autem  demonftratiim  eft  eflerion 
pofl!e,fiincommejira:  fient  quatuor  partes  in  cubo  incommenfa:, 
ergo'  una  erit  fuperff  ua.Relinquitur  tandem  ut  una  fit  numerus  alia 
RijUtuidebimuSjiielutfintpIures  quam  dua: partes.  Videamus  er« 
godetribuspartibusprimum  cubicis  omnibus, &[  incommerifis, 
utfuntR2cu.^Rzcu.5  &R2CU.2,  cognofeesautem  eife  incomriien^ 
las  Iongitudme,quando(utdixi)numeriillarum  dufliinquadra;^ 
■ ' tunii- 
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tuiTi,altcnds  no  .pduciuit  numerum  cuhLt,ne(^  tiinci^  ai.unius  du 
c^rain  alterius  qdratiim  producit  nunicru  coniicnunt,  ergo  fic^pdii 
ccrciiumcrUjSLniutuo^pduccrej&mimcros  ndiiccrc  eodemodo 
numerum  cubd,  &: radices  illas  commchfas  cUc.Ecc5trarial;oruiil 
etiam  conucrtuntur.Ex  quo  tahdcm  cocluditur, partem  illam  cap^ 
tiili  cubi  aequalium  rebus  &numero  noripoflecOnfiftercin  quaiW 
titate  copofita  ex  duabus  jk  cubicis  fimplidbus  aut  liniuerfalibus, 
autnumcro  cubica.  Nam  in  liumero  Si.  cubica  oportebit 
dare  cubos  numero, quia  erunt  numeri, ergo  in  numero  paruo  nori 
fatislacicnt,pra:tereaparallelipedaincommenfaerunt8(^dua:i?2  cu; 
6dinrcnoncftniiiunaparsqu3EfitRt  cu.  igitur  non  erit  numerus 
rcrum.Nccp  fi  ambte  partes  finti^icu.quoniam  fi  dederis  paralleli# 
pedanuniero  primum  rion  conueniene  cu . neceffarid  i fi  non  fint 
commenfa , fint  cu.  ergo  non  numerus.  Prxterea  cubi  erunt  nu# 
meri, ergo  nonpoterunt  res  continerepernumerum,cumres  con« 
ftetex  duabus  Rtcii.fic  enim  Rtcudu(fla’innuraerum,producerenc 
riunierum.Net^pollumus.dareutruntpcubiimpyriumdroubiiiu# 
tnerus  fitmtnorquarta parte totiiis  cubi, ut  docuimus, ubi auterri 
efl:  maior  uel  ccqualis,damus,&  ficillapars  capituli  cubi  gqualis  re* 
bus  &!  numero,  qua!  iam  nota  eft,  igiturreliquaparsinbacaiqiia# 
tidnehunumhabetlocum.Ne<5pomimus  dare  differentiam  cUbo 
iumnUnier6,utinRtcu.p:&m:ueIutR£cu.6'nURicu.2,quiaparalIc:s 
Iipcdam:eruntniaioi'a&pjminora,crg6  cum  in  reRtcu.p:  fitma# 
iorr^cu.ni;nccefrarid,nulldmodores  poterunt  contineri  per  nu# 
iiimim  in  parallelipedis,fed  beheiungendo  p:cumm:8^  m:  ciirn  p; 
rerum  cuiii  cubo  fiet  ad  unguem  capitulum  cubi,8dreru  a!qualium 
numci-o.Scdnccpa!fiimatiopoteft  conftare  ex  numdOj&Rtquas 
drata,ut  lic  gcncralis,Iidc  enim  efi:  demonftratiim  fiipra,  neque  p o# 
teftconfiareexriuniero&i^v:  quadrata  quia  in  cubo  erunt  dua: 
partes  prseter  numeruni  iricomrhcnfa!  (quia  rz  v:  non  eft  potentia 
prima  commenfa  numero  ) Si  ih  re  una  tan turri  ef  gd  rioii  conftabit 
humerus  rerum.Nequcexnumerd  Sitivi  cii.  quoniam  oportebit 
dare  cubos  humcrOj&parallelipeda  erunt  duo  iricdmmdrfa,  ergo 
ut  prius  cum  fit  tantum  uriaRiV : cu.  non  poteiiihc  resniimefpaliis 
quo  contincriin  cubo ; Iam  ergo  uentum  eftrieceffario  adfriarios, 
fit  ergo  a b diuifa  in  tres  parte‘s,qua!  omhcs  fint  h?  cu.ihcdmmenfa!, 
Ticcin  eadem  proportione, 8cconftacquod  fierit  ocfto  genera  cor« 
poriim,tihum  quod  eritnumehis  quicdriftabitexcubdfirigulasf 
runipartium.Cuni  enim  a c,c  d,d  b,Gnti^cu.nurheronim,  efiVnt  cii 
bi  earum  numeri  i quare  8d  aggregatum  eoriim humerus.  Scciin# 
dum  corpus  coftabitcxfexcupld  corpofis, cuius latcrafuht  omnes 
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partes  falicct  a c <1,  d i>,  fant 
ergo  habes  noucm  corpora . rei» 
qua  deceniodo  cum  fint  tria,  & ^ 

tria  «qualia , efurtt  ergo  fex,  pris 
mumconftabit  ex  c d in  triplum  ly 
quadrati  a c,  fecundum  ex  b diii 
triplum  quadrati  a c,  tertitnn  ex 
a c in  triplum  quadrati  c d,quar*' 
titm  ex  b d in  triplum  quadrati . 
c d,  quintum  ex  a c in  triplum 
quadrati  b d,  fextum  ex'  c d in  tri* 
pium  quadrati  b d,cum  ergo  iint 
ieptem  parces  incommenig  in  cutf 
bo,&  tres  tantum  in  rc, cubus  non  poterit  «quari rebus  fiib  aliqudf 
numcro.Oftendo  modo  quodita  fit : nam  infuperfide  ag  {Unttria 

quadrataa  e,  ef,  fg:&: fex  uiperficfes  quarum  bin«,&^  binae funtaSs 

^^4j.i*ti»quaIesdceh,d^dJhk,&lf,fk.  At exac,cd,db,inlua  quadrata  fo 
unt  tres  cubi, ex  a c tierd  in  f I,  f k,idem  fit  quod  ex  c d in  d 1 h k,&  ex 
b d in  d e,  e h igitur  confiat  dc  nouem  iara  corporibus  in  duo  reda# 
^is.  0ico  modo  quod  ex  una  parte  in  quadratum  alterius  fiunt 
tria  corpora, ut  pote  ex  a c in  e d,  e h,&  ex  c d in,fiunc  tria  parallelipe 
da  ex  c d in  quadratum  a c, igitur  cum  bina;  quantitates  refidug  mul 
tiplicentiiTjiii  quadratum  terti*  fientfex  aggregata  ex  tribus  parat» 
lelipcdis,omfiiaigituruiginrifeptemredu(fiaado<fio. 

DemododemotifiraadiGeOihetncexfiimationem  cubi&! 
numoi*qiialiumquadratrs.  C A P.  xii. 

Int quadrata  duodeam  «qualia  cubo,  & ccritum  nonais 
gihta  duobus  numero, gratia  exempli,  StT confiat exfiia 
praditflis ,‘quod  fi  mimerUS  eflet  maior  ducentis  quina 
quagmtafex,quOdpi  opbfltum  efletfalium, fi  eflet  ipfenum crus 
ducens  quinquaginta  fex,  quod  latus  cubi  eflet  o<fiofeubeseiu& 
dem  numeri  quadf  atorurri,&!  ideo  propofuimus  numerum  illo  nii 
norcm.Et  ex  eifdeni  confiat  quod  fi  numerus  eflet  dimidiumnfiSxf# 
mi  numerijCcilicctcentumuiginti  O(fio,quodres  elTft  tertia  pars  nii 
meri  quadratorum  propofitorum,qufaprop6rtio  quadrati  bcfsis 
ad  quadratum  meritis  eft  uelut  befsis  adidquod  pf oueriit  diuifo 
centum  tiiginti  ocflbfolido  propofitd  per  quadratum  befsis,  quod 
eft  fexagintaquatuOr,exit  enirii  duo  qui  cft  quarta  pars  O(fi:o,ut  fex 
dedm  quadratum  quatuor  , trientis  cft  quarta  pars  fexaginta  qu** 
tuor  quadrati  o(fio  befsis  nurrieri  quadratorum  propofiti.  Nos 
go  fumpfimuS  alium  numerum  ab  his  ut  dixi.  Proponatur  etgo 

corpus 
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corpus  foliclum  d q t z rec!HImeum  8c  gquidiftantium  lateruiiiac  fu 
pcrHcierum, CUIUS  ima  fuperficies  fit  d q t quadrata,  & fit  totiimfos 
iidimi  centum  nonaginta  duo, fcilicet  numerus  propofitus , dC  eius 
altitudo  fit  lineadz,& fit  ab  data  duodecim  sequaliSjfcilicet  nume 
ro  quadratorum  prdpofitoj&diuifaitaut  be  fitduplaadea.  Et 
duabus  cb  & d q fubtendas 
tur linea quaidam  u,8dfitd 
z ad  a c,ut  e b ad  li,  erit  ergb 
quadrati  eb  ad  quadratum 
qt,ut  cb  ad  u, quare  ut  d z 
ad  a c:  igitur  folidum  quod 
fub  a c & quadrato  e b a:# 
quale  folido  d q t Z,  propo* 
fituni  igitur  efl;  fic  diuidere 

ab, utfolidum  exunaparte 
in  quadratum  alterius  Qtx» 
quale  folido  ex  a c iii  qua# 
dratumeb;  Etliocnosdo# 
cct  facere  Eutocius  Afcalonita 
in  fecuridiimi  de  Sphaira,  8C  cyliii 
dro  bifariam , fed  fuificiat  addu# 
xifle  primam  illius  detrionftra# 
tionem.  Noii  Adducam  autem 
propofitioiies  ex  Euclide  tan# 
quam  notifsimas,  riigo  ergo  a c 
ad  perpendiculuni  fuper  a b,  & 
compleo  fuperficiem  a b e f, 
duco  c c ufi^  occurrat  f b in  g,8(! 
compleo  fimiliterfuperfidcm  g# 
quidiftantium  laterum  h g e f,  & 

ducoexeequidiftantem  chjqug 

fitlck,^refeceturgm,tcqualis  d q,8(:  duabus  lineis  ab  eb  fub# 
tendaturin  continua  proportione  f n.  Ducatur  ergo  (liper  gf  axe 
paraboles  qua»  tranfibitper  m,utoftcndam,&fimiUterexb,duca# 
tur  circa  co  incidentes  h c & c f hyperboles  qusc  ti'arifibit  per  k,  per 
earurfusquxdemoftrataluntab  Apollonio  infecundo' erbmeorij 
Elementorum.  Vbi  ergofediuidentkb&mfirixjducarxfacquidi 
ftantcmab&xpxquidiftantemfc.quxfecabitabm  o,cjuenn(pun 
^um  dico  effe  quscfitum.  Ducam  ergo  eo  quam  oftendampertin# 
gere  ad  f,  quia  ei‘go  ut  e a ad  a c,ita  quadratum  b c ad  qiiadratum  g 

m, &!  ideo  reclanguli  ex  c f in  f n ad  idem, at  ut  c a ad  a c,ita  e f ad  f g, 
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&ut  c f ad  f g dic  quadratum  cf  adjd  quodfub  cf,fg,quareutfd 
quodfub  cfjfnadquadraruingmjiiaquadratucf  ad  id  quod  fub 
c g Jgitur  quadratum  c f ad  id  quod  fub  c f»  f n,  ut  id  quod  fub  e f, 
f g ad  quadratum  g m.  Ac  ut  quadratum  c f ad  contentum  fub  c f f n, 
ita  c f ad  ut  c t ad  fn, ita  contenti  fub  cfjfg  ad  contentumfub  f 

g&fn,igiturut  cEfgad  quadratum  gni,ica  contenti  fub  cf,fgad 
Vernonm  g m arqualed  quod  fitex 

eiimEltm,  gfmfn.Igiturgmeftmediaproportioneincergf&fn.  Dudaer^s 
go  parabolf  ex  primo  Coiiicoru  Apolloni)  per  f,  ita  ut  dmflcC  po& 
Iint  ad  f n axe  g f cadet  in  m pun(flum,quod  efl:  primum.  Et  quia  h e 
cft aequalis  efjfunt  enim  fupplementajerunthl&af aequalia, &[  co^ 
incidentes  h c,cf.Ergo  hyperbole  ducfla  ex  b refecabieproportione 
refpondcntem  fb  ipli  g f ex  gh:igitur  cadet  in  l^quod  eft  fecudum. 
Cum  ergohc8<:cffintcoincidentes,&re(flangularxp,&:abftan^ 
gant  hyperbolem,  igitur  inuicem  funt  ajqualia,detra<fla  igitur  com 
muniaop  c, erunt  duae  fuperficies  arxo,&abpfa;quales.Etcum 
fint  fupplcmenta  erunt  circa  eandem  diametrum.  Igitur  c o cadatin 
f^quo  d eft  tertium.  Quoniam  ergo  c f ad  f f,ut  c p ad  p <y,Sc  ideo  uc 
aoadac,&uicf  adf  fita  contenti  fub  cf,f  n,  quod  efl;  quadratum 
€ b ad  cotentum  flib  ff,fn,erit  quadrati  eb  ad  contentum  fubff,  fn, 
JB  uclucoaadacj&cotentiimlubnfjffacqualequadrato  fx, propter 
parabolam alTumptam/upernfigitur quadrati  eb  ad  quadratum 
o b,quod  cft  tcquale  quadrato  x f uelut  o a ad  a c, igitur  folidum  ex 
a 0 in  quadratum  o b efl  aequale  folido  ex  a c in  quadratu  c b,  quod 
fuit  demonftrandum.Etfuit  quartum, liquet  autem  quod  ratio  coii 
ftrucflioms  huius  problematis  pedet  ex  his  duobus,  primum  quod 
alTumpto  puneflo  n aequaliter  diftante  a uertice  paraboles  , qui 
eftfjita  ut  paraboles  rcfecet  ajqualem  ex  perpendiculari  du(fl:a  ex  n 
ad  parabolemipfinffemperducflaad  perpendiculum  exilio  axe  ^ 
f,qiiantufcuncp  Iit  ad  parabolem,mediailIaeft  inter  nf,&  lineam  a 
ucruce  ad  pun(flum,cx  quo  perpendiculare  eduxifti.  Alterum  pen* 
det  ex  coflru<fhonehypcrbolis,nam  cum  duefla  ad  perpendiculum 
fuperaxCj&axis  inciderint  in  duas  re<flas  ad  perpendiculum  Hix 
in  quas  incidunt, uocantur  coincidentes,  A^femperfaciuntfupcrfitf 
cies  ecquales  extra  contentas.Vcin  exemplo  fumpto  puncto  k cum 
uerticck  c cft  aequalis  c b,&!  fumpto  pimdo  x cum  uertice  fit  x c 
qualis eidecb.Ex quo fequiturmanifeftequod  xc  eftarqualis  kc, 
ideo  hoccucnit,quiafemperk  efl  zqualis  x 1 , ubicuiu^ pun<fius  x 
ftatuamr.  Apparet  ergo  quod  ^pofitaabiafemperfncriteadem 
quia  in  proportionead,ab6(Jeb,8c!ideb5-^.  Etfidqtzponatur 
I^2,critac3,8(:fii28j«ritac2,8(^fi6’4,cric  i.Ec  in  primo  cafuxefems» 

per 
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per  erit  3<?,in  fecundo  ^4,in  tertio  erit  li.Pofita  ergo  t f quad»  c,erit 
X fin  omni  cafu  res  numero  Rt 5-, igitrx  erit  12  m : rebus  1^57,  quia 
ergoxp  efttcqUalis  rf,eritfuperficiesrp,at(5idcd  afii  quad.riiicu; 
Ri  hoc  poteftdTe  aequale  36^  8d  34  & 12,  uel  cuiam<5  hiimero. 

Cum  ergo  reduxerimus  ad  tinum  cubum,fientm  omni  cafu  8 quas^ 
drata,  fcilicct  dufta  quantitate  a b,qutcefti2pcrfn,quarcft5-j-,fit 
^4  tum  eftg  Jgiturfuppofitaabfoluni  12, quantumcunque  iicfolw 
dum  d q t z, erunt femper  8 quadrata  xqualia  cubo  Enumero,  qui 
producitur  duda  ac  &!  ab,&:  produdtoini^5j,fiergo  bc 
erit  numerus  6^9i2,&ri  fuerit  24, entRi5i72,&:fifuerit  12, erit 
Et  xdimatio  in  feducfta  producet  ff,  qux  du(fla in  iif,  & eiusfiiiritf 
ptaradiceproilcnietf xpars  quxfita,namipfacftxqualis  ob.  Ef:* 
go  duefia  in  fc,&  detratila  ab  a b,8i!  uno  in  alterum  duiflo  proueniet 
folidum  d q t z.Ec  ided  facilis  operatio  Geometrica  difficillima  eft 
tirithmetice,nec  etiam  fatisfaci^ 


De  imientionc  partiutfi  trfnomif  cobiciVquod  cubum  produ- 
citcuirfduabuspartibustancumcubicis»  C 4 P>  :xiir.' 

■ T dico  niodo  quod  fi  aflumatur  trinomium  culjicurri,  cx 
cuius  dudtu  partium  producatur  numerus,  qiiodprodtis 
centur  diix  partes  tatum,qux  fine  ri  cubicx,fediil  re  fune 
tres  pdrtes  cubicxirlcomenfe,utdidutn  efi,igiturpartcs  cubi  non 
pofilint  cotincrepartes  renirii  fecundum  numerum.  Ex  quo  fequii* 
tur  quod  cum  res  fume  ei  tribtis  radicibus  cubicis  in  cotinua  pro& 


portione,  quod  ideni  fcquetur, 
nami^cu.12  ptRzcu.^  ptRt  ai.j 
producUnt  quantum  media  dus 
(ffaad  cubum, igiturinuicem  dit 
<fl:xproducunti^cu.2i6’,qux  eft 
^4  Hdc  igitur gcrteraliterficde# 
rnoriftratur.  Supponaturtrino^ 
miumcubicuniab  cd,ro!u  cum 
hac  conditione,  quod  corpus  ex 
abjbcjcdfitnumeius,  coftat  era 
go  quod  fimt  notiem  corpora, 
qiia:  funt  xqualia  liumcro.  ReliV 
q^iia  decem  odO , fiunt  tria, iit  dis^ 
<!lum  eft,  ex  ab  iii  quadratu  b c, 
Sdexedin  quadratum  ab,qux 
dico  elTe  commenfa,uelut&ex 
bcinquadratued.  Nam  quod 
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fit  ex  a b in  quadratum  b c , ad  id  quod  fit  ex  c d in  quadratum  a b fe 
habet,ut  quadratum  bc  ad  id  quod  fit  exabin  cd, at  quadratum  b 
c fchabet  ad  id  quod  fit  ex  ab  iii  c d, ut  numerus  ad  numerum,  nam 
ex  b c in  quadratum  (uum  fit  cubus, qui  eft  numerus,  ex  b c in  rea 
(flangulum  ab, in  c d fit  parallclipedum  gqualemimCK), igitur  projs 
portio  b c quadrati  ad  fuperficiem  ab  in  cd, eft  qelut  numeri  ad  nu 
Per  mcrum.ca  igitur  ratione  etiam  quod  exb  cin  quadratum  cd, igitur 
rfffimi  Skm.  fient  duo  tantum  cu.incommenfa?,at  in  radice  funt  tres,  i^tur  no 
pofllmtrcsxquari  cubis  aftlimptxper  numerum.  At  fi  propofue* 
ris  partem  numerum  uclut Rt  cu.ja  p:i:^  cu.i^ p;2,proueniunt  152  p: 
i^cu.i3io72p:i^cu.i28ooo.  Ideo  cum  fitlongcminorproporrio 
.quampartiumrei,nonpotericcubus  xquari  certo  numero  rerum, 
cap.ji.  uide  etiam  infra. 

Deinuentionegenetisteftimationis.  C A P.  xiliL 
Vm  fit  conftitutum  quod  xftimatio  cubi  &!  numeri  fit  d« 
pIex,auibinomium&ftiumrecifumprimum,aucrecifum 
quintumj&ex  utracpfiatxftimatio  cubi  xqu  alis  rebus  & 
numero  neceffe  eft, utcum  ex  binomio  dc  ftio  recifo  fiat  numerus^ 
yiJee^p.s  &exrecifoquinto,&numerobinomiumquintum,utcapituIi  cubi 
fuprit.  jequalisrebus  & numero  fittantuinuentafftimatiobinomq  quina 
ti  ultra  numerumJded  prinium  quxramus  habita  xftimatione  cua 
' bi  numeri, fed  non  dati  aequalium  rebus  numerum  rerum  & av 
quationis.Propofito  ergo  binomio  primo  ucl  quarto , aut  refiduo 
corum,feurefiduo  fecundo  aut  quinto, ducaturparsqux  eftnume 
rus  infe  &mplicetar,&  ei  addatur  quadratum  parcis,qug  eft  radix, 
8d  conflabitur  numerus  rerum.Deinde  pro  numero  gquationis  du 
plicaparcem,  qux  eft  numerus,  61^  ducinfe,  8c[rcfiduum  a numero 
rerum  ducaturin  idem  duplum  numeri , & fiet  numerus  xquatioa 
nis.Excmplumnz/  m;2.Primumduc2,infefit4, triplica fitu,  adde 
quadratum  1^7  fit  7,&totumi9  numerus  reriim.Inde  pro  numero 
xquationisdupla2fit4,duciafcfici^,differencia  a 19  numero  rc=* 
rum eft 3,duc in 4 duplum 2,fit  12 numerus  xquationis.  Igituricu, 
p:i2  xq  liatur  19  rebus . Huius  caufa 
cftqubdpofita  ab  rediuifa,quomo 
docunquein  c,  ita  quod  b cfitnume 
ruSj&a  c alia  quantitas,ct  iuxta  quas 
dratum  b c addantur  duo  alia  qua* 
drata  ei  xqualia,&  eadem  fumantur 
cum  quadrato  ac  pro  numero reru 
illxrcs  erunt  xquales'Cubo  «tiTua^ 

■ • ptxii# 
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ptxlmcxabcum  eoquodfitex  duplo  bc  in  differentiam  numeri 
rcn'iadLiploquadratibc,quodfitbd, nam fitria quadrata  bc  cum 
quadrato  a e fune  numerus  rerum, ergo  res  fum  aequales  tribus  cus 
bis  b e triplo  a e in  quadratum  b e,  &:  cubo  a c,&:paralk*lipcdo 
ex  b e in  quadratum  a e, detraho  igitur  cubum  ab  ex  illis  corpori^s 
bus, relinquetur  difFcrCntia  dupli  cubi  b e, duplo  b e,  in  quadratum 
a e, at  ucrd  numerus  ex  fuppofito  fit  ex  duplo  b cin  differentiam  e f, 
anumcforerumquxcftquadratumb  e,  minus  quadrato  aquam 
quadratum  e fcontinet  quater  quadratum  b e,  dC  numcrusrcruni 
continetquadratunib  Cjter&infuperquadratum  ac,igiturfa(fto  g 
xquali  quadrato  ac,duplum  quadratib  e excedit  numerum  rerum 
in  gnomone  g,at  demonftratum  eft  quod  res  excedunt  cubum  ab,’ 
in  differentia  dupli  cubi  ab, ab  eo  quod  fit  ex  b e in  quadratum  a e, 
quodeftg,idco^mduplobcin  gnomonem,  igitur  numerus  hic 
additus  cubo  xquatur  rebus.ldem  dices  fi  numerus  efiet  minor  ra 
dicc,fcdabrcfiduum,codem  cnimmodo  procedit  demonftratiOj 
fcd  oportet  mutare  figuras.Idem  uerd  eSangit  ubi  cubus  fi  e xqim 
Iis  rebus  numero, & fit  binomiumiecundum  aiit  quintum , ut  fis 
iivtmerus  rerum  triplum  quadrati  b e, cum  quadrato  a e eritq  nume 
rus, id  quod  fit  ex  duplo  e b in  differentiam  quadrati  e f,  aquadratoi 
dupli  b e,  qiiod  fit  € fi  Eruntenim 

tres  triplum  cubo  b Cj  triplum  paral  it e ^ ‘ ,t 

Iclipcdi  a e in  quadratum  bc,cubus 

ac,&parallclipedumex  b cinqua« J 

dratum  a e, detrahatur  hgcocffo  cors  1 

poracxcubo  ab,  relinquetur  diffes  8 

rentia  cubi  a b , ab  oiflo  corporibits  ‘ 
duplum  b e in  quadratum  ac,adujs 

pio  cubi  b e,  at  numerus  fit  ex  fuppofito  ex  duplo  b ciil  differendi 
tiam  e fquadrati  a tribus  fuperficiebus  quadratis  b e,  cum  quadras 
to  a e,  hxc  autem  eft  quantum  differenda  quadrati  ac.aquadrato 
b e, cum  triplum  quadrati  b e fit  commune  utrifque  quantitatibus^ 
fiat  igitur  g quadratum  b e in  quadrato  ac, cum  firminusergonu^ 
merus  xquatur  duplo  b e in  gnomonem  g,  cubus  autem  a b exee^ 
dit  res, ut  demonftratum  cft  in  differentia  dupli  b e in  quadratum 
ac,aduplo  cubib  c,fed  duplum  b cin  gnomonem  g cft  scqualedu* 
pio  cxccffus  b e in  quadratu  a e a dilplo  cubi  b e,  qUoniam  funt  exss 
dem  altitudines  & fuperficies , ergo  aibus  aequatur  rebus  iius 
mero  affumptis. 

Exhoepatetquod  hxc  xquatio  cft  ittxqualis,idedne(:f  genes  cor** 
iralit€rpotefttradircgula,namnumerusdatur  duplo  parallelipedi 

DD  5 minoris 
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minoris  partis  in  griomonem,qui  eft  differentia  quadratorum  par^ 

tium,  liquet  etiam  quod  talis  gnomoiii  omnicafuertarqualisre# 

busfolisjubi  partes  fuppofitae  fint  dimidium  hufneri plus  unare, 

&minusunare* 


Deimicntioncpartiumreiperpartcscubi.  C A p.  xv. 


Bipropofitgfintpartescubi  aeno 
ta;,ex  quibus  uelis  fdre quantitas 
tem  liiicsc  a c.  Qiuilquefuppofitis 
idagescognitis.Primumutfcias proportio*  D E F G 
nem  pardum  lingularum  aur  excefltim,  quaii  17  18  iz  s 
continetur  bis  reguIis.PrimapropdrciO  cubi  ad  cubum  eft  triplica* 
talatcris  ad  latus,  Secuda  proportio  ctibi  ad  parall€lipedum,quod 
fit  cx  quadrato  lateris  fui  eft  ut  partium  lineae;  T ertiai  proportio  cu* 
bi  adparallelipedum  alternum  eft,utpartiu  lineae  duplicata. Quar* 
taprOpordoparallelipcdoruminuiccm,eftutpartiumIine£c'.Qum 
ta  proportio  aggregati  cuborum  ad  aggregatum  duorum  mutuo* 
rumparallelipedum  eft  uelut  aggregari  quadratorum  partium  li* 
nea:,detra<n:oparailelogramciipfarunlad  illud  parallelogramum; 
Sexta  proportio  cubi  cum  parallelipedo  proximo  ad  parallelipe* 
dum  alternum, cuiTi  alio  cubo  eft  ut  partium  lincg  duplicata.  Septi* 
ma  proportio  aggregari  ex  cubo  &paralIclipedo  alterno, ad  aggre 
gatiim  exparallelipedo  proximo,  & alio  cubo  eft  uelut  partium  li* 
nex.Oiflaua  differenda  aggregari  ex  cubo,&  triplo  parallelipedo* 
rum  alternorum, ab  aggregato  parallelipcdorum  trium  proximo* 
rum,&!  alterius  cubi  eft  cubus  differentia:  partium  linea: . Secun* 
dumfuppofimm  debet  reducereparallelipeda,& cubos  femper  ad 
ununi  prcctcrquam  in  hac  odlaua  regula, ut  unuiti  uni  comparetur. 
Tertium  fiippofitiim  proportiones  partium  rediicutur  ad  propor* 
rionem  i cu.i  quad.i  pof  i ipliusproportidnisjitaut  i pof  litipfa 
proportio.  Vnde  fi  quis  dicar, fuit  parallelipeduni  4, 8c  refiduum 
cubi  104, dico  tu  fcis  conftiturionem  cubi,&:  pones  i cub.p:  i pro  re 
p:i,& habebis  i cu.p:^  cu.quad.p:^  cu.p:i,[8(l  hoc  eft  in  proportio* 
ne  ad  i cu.ut  108  j quod  fit  reftituto  4 ad  104,  ad  4ut  27  ad  1. 1^  au* 
tem  cubica  I cu.cu.p:5cu.quad.p:3cu.p:i,cfti  cu.p:  r,  radix  cu.icu. 
eft  ipofRicu.27  eft  3, igitur  I cu.p:  I aequatur  3 pof  Et  in  hocfuppo* 
fito  ingreditur  fci entia  compofitionis  cubi  cx  cubis  partiunt,  Sc  fex 
pavallcIipcdis,quoriimtria{uncfimiIia  & a:qualia,&tria  firiiiliter 
interfcj&quodfiuntexunaparccinaltcrius  quadratum  8c  cogni* 
tio  extrahendi  cu.S:!  quadratum, diuideiidi  per  communem  di 
liiforcju , cum  fuerintplurcs  denominariones-  Quartum  fuppofi* 

tum 
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tum  fcias  quod  cum  uoluens  iungcre  aliquas  Rt  eiufdein  ge^ 
Jicris  aut  detrahere, diuidcs  unum  per  aliud, Sdacdpei^illius  gehe^ 
lis  proLicntus , &rpro  additioneadde  i.Sdpro  detradlione  auferto, 
6l' quod  fit,duciio  ad  quadratum, fi  fiiitRt  quadrata,  uel  ad  cubum 
(i  cuba,&producfi:um  multiplicabis  per  diuirorem,&  quodproUc=^ 
iiit  cfl:  qua?fitum,  Quintum  fuppofitum  eft,ut  adiuues  te  cum  regu 
lis  generalibus  AlgebraticiSj&demodo. 

Si  quis  ergo  dicat  cubus  & duo  parallelipeda  altrinfecusfunt 
24, & cubus  alter  cum  duobus  paralfelipedis  18  ,igiturpet- tertium 
fuppofitum  I cub.  p:  2 pof.  eft  fexquitertium  2 quad , p;  i,8Czquu.lc 
2”quad  p;ip,8(^habcbis^, rerum  p:^,a;qualiaaibo&irei£eftima!* 
uo  rum^  TPNQ_  eftrei  armmatio. 

Etgencralitcrpofitounocubojputaab  cum  quartis  partenota 
erit  reliquum  notum.  Qiiia  ab  nota: ergo  fi'  cubusb  c,igiturb  c,igi« 
turparallelipeda,uel fi  paralIeIipcdum,dmifo  eoperab,uclqiuu: 
dratLsm  a b pro  dibit  b c.  igitur  tota  a c. 

Ex  difficilioribus  autem  modis  primus  eft  cum  cubi  Sif  tria  parat 
lelipeda  proxima  cOgnitaiunuhabebis  tamen  rei  teftimationem  rj 
cubica  totius, ueluf  unum  aggregatum  fit  48,  aliud  16 erit  res  4 la^^ 
tus  cubicum  6’4  totius.  Secundum  adhuc  difficilius, cum  cubi, 
duo  parallelipeda  ,pximanotafuerint,nam  nec  licebit  aUequirem, 
ut  in  priore, fubiacet  tamen  iniicntioni,&!  habet  aequalitatem.  Vitis: 
mum  eftjCum  cftanomalum, ut  aggregatum  ex  duobus  parallelipe 
dis  unius  generis , & uno  iiel  tribus  ex  alio  genere,  uel  duo  cubi 
cum  uno  parallclipedOjUel  duobus  ex  uno  genere,  alio  ex  alio  gea 
nerCjUel  cubus  & tria  parallelipedaunius  generis  cum  parallelipea 
do  alterius  gcneris.Et  ita  de  alrjs  modis  inaequalitatis. 

Demum  cft  compofitio  notior  cubi  cum  duobus  parallelipcdis 
proximo,  & uno  remotiore, nam  primum  talia aggregatafuntin 
proportione  partium  linef.Etfingula  eorum  habent  radicerp  qua* 
dratum,uelut  unum  fit  20,  aliud  8 o,  erit  proportio  partium  latetis 
totius  cubici  quadrupla, igiturponemus  unam  i pof.aliam4 , inde 
producemus  ^4cu.p:48  cu.pria  cu.p:i  ciu&hgcfunt  aequalia loo^ 
res  igitur  eft  cu.  j.  Alitcrponcmus  proportionem  i quad.erunc 
partes  ut  a latere;  diftbltf  ^ 
ue  in  duo  aggregata  pro  j, 
pofita,  habebis  partes, ut  ^ 
uides.  igitur  cum  fitpros  ^ 
portio  illarum  quadrus 
pia, multiplicabis  aggre#  - 
gatumminuspcr4,&affiimes  Rt quadratum  partium  quamfems 

per 
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per  habcnt^quia  ab  mirio  Iiabuenint,&pbfl;  duxifti'  per  numerum, 
habesigitur  I cHpiipoCarqualiai  quadp:2,&idebfemper  poteris 
diuiderc  unum  per  aliiid, Habebit  ergri^pofjcqualia  dupla:.  Circa 
qiiodnota  quod  cum  i ciiipn  poCfit  a:quale2  quad.p:  2 pof.  igitur 
diuidendo  unum  per  aliud, prduenitunurri , &iam  prouenit^poC 
igi  tur^poCeft  ij&  i poCertij^  egd  poilii  i.qiiad.pro  proportione, 
res  ergo  redit  ad  idem;  Sed  hocuolui  oRendere  ob  reliqua. 

QHidd  quadrinomtf  ex  radicibus  cub.  cubus  ad  tres  partem 
quarum  dux  iint  tantum  cubx,  teduciturautlonge 
plurcs.  C A P.  X V u 

iitprimd  quadrinomiurri  ex Rt  cubicis  iri  conrinuapro# 
portione, iri  quibus  non  fitnuniems,utn:cu.3p:Rtcu.^p: 

CU.I2  cub.  24  cft:erg6  Rt  cub';  24  ad  Rt  cu;  3 triplicata 
proportio, at  6 ad  3, ut  rz  cu.6^  ad  Ri  cu.3  triplicata,igitur  rz  cu.3  eft  di 
mi  dium  Rtcri.24,igitur  fadutR»  cu.qusc  eft  rz  au.8i,fedRz  cii.S  i du# 
(Ra  iri  Ricu.^2,prodii(5l:umcxRzcu.6'inRzcu.i2,p'roducitRzcu.  7251, 
fcilicet^  duplicatam, igiturpcrfiipradida  quadrinomium  illud  rcis 
dudum  ad  cubum  non  habet  niii  duas  rz  cub.ided  res  nonpoilunt 
sequari  cubo.Oftendo  modo  quod  ex  prodrido  ex  cu*  72  in  rz  cu. 
gi  fiat  numerus, quia  per  di(fl:aprodu(fh:niexRzcu.5inRzcu,^,inde 
in  Rzcu.i2,cumfint  in  conrinuaproportiorie.  Pariter  ex Rzeu.^”  in  RZ 
cu.i2,Siexinde  mRzcu.24  fit  numerus  : igitur  ex  producfloRz  cu.^ 
inRzcii.i2mRzcu.3,&iriRzcu.24fiuntnumeri,ergoin  aggregatum 
fitriurrierus, quod  erat  demonftrandum. 

Siiierd  inter  illas  rz  cub.fit  numerus, uelutRz  cub.2  p:Rz  cu.4  p:Rz 
cu.gpzRzcu.i^ddemconririgetutpalam  eft, producuntur  eriimRz 
cu.t2  8 4, & reliqua:  omnes  illis  commerirse  funt,  ut  facile  demon 

ftraripoteftjidemfictin  trinomio  folo  ex  Rzcu.r6^p:Rzcu.4p:Rzcu. 
2.Eteo  ma^s  ut  dchocno  fit  dubitatio,  quia  fumus  in  cafti  priore. 

Si  uerd  fint  tales, ut  dria:in  quadratum  alterius  producant nume 
rumiarri  conienfa:  funt-Etided  non  funt  amplius  quatuor,fed  tres: 
fiuna:Rzaltenusriihil  refert  in  hoc  cafu, capiamus  crgoRzcu.2Rzcu.- 
3Rzcu.4Rzcu.^.Etriiamfeftum  eft  quodfiuntpluresRzcu.non  com 
mcnfa:  qiiam  quatuorreducendd  ad  cubum.Ergo  nullum  quadri# 
nomium  ex  rz  cubicis  non  eftidoneum. 

Quot  modis  numerus  pofsit  produci  ex  non  numero, 

C A p.  XVII. 

Bfibmrim'  humerus  quilibet  producitur  ex  his  numeris , a 
quib;diuidipotuit.Etitafiuolodiuidcreio,potcft  diuidi 
pernumenim  alogoii  qui  coftet  cx  quatuor  radicibus  in# 

commenfiS;,^ 
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commen/is  non  tamen  ultra  ctiamfi  )!it  una  pars  numems . Ht  fi  fint 
1^.  cub.non  ultra  trcs.Etfit  hoc  per  recifajUt  in  tertio  lib.operis  pers 
fe(fli, uclutfidiuidens fient 6^p;Rt5p:Rt3p;i^2,inucnies  fuilm  recw 
fum,utuldcs.  Etitafiuolodiuii: 

dere  p er  cu  4 p :nt  cu.  3 p : Rt  cu,  cRt  fi"  p ; Rt  5 p j 3 p : Rt  2 

2,utdocuitScipioTerrus  Bono  ^Rt 6 p:Ri  5 in : rz 3 m:R2 2 

nicnfis.  Ecmanifeftum  eftqudd  C ^piRt  120 m:Rt24 

rRtcu4  p:R:cu.5  p:i^cu.2 

|E«m  /uffl  cu.  i6’p:Ri  CU.9  p:Ri  cu.4  m;Rt  cu.  12  m;2  m;!^  cu.^ 


\fecmidm  ^Produ<fium^m:Rtcu.6'48 

8 1 ptRt  cu.4199^45  R2  cu  4723512 
DiuiforSi» 


affumuntur  quadrata  illarum  pi&produdlainuiccm  prom.Produ 
^um autem eft  aggixgatum  cuborum  parQurn.1.4 & 5 &2,quod 
m:Rt  cubica  tripla  ei  qugfit  exprima  in  cxtremam/cilicctRt  cu. 
24,qu3ctriplicataprodudCR!:cu.6^48.  Et  eadem  ratione  inuenies 
fuum  crinomiurn  eodem  modo, ut  uides  ducendo  partes  in  feipfas 
& inter  fe.Etita  confides  numerum  diuirorem.Sedhsccut  dixi  alio 
pertinent. 

Hocipfum  cft  quod  uolebam  docere, fdlicet  quod  ubi  non  pola 
fis  diuidere  numerum  propter  multitudinem  partium,  fufficict  fup 
ponere, uelutuolo  diuidcreioperRt^p:R25p:R23p:Rt2p  :fufficict 


fupponercdiuirorediujdcndo,&habebisRi6p:Ri5  p;Ri3p:i^2p:i 

Eteumhoepotes  operari  multiplicando, diuidendo,aadendo& 
detrahendo  ad  unguem, ficut  in  fradis  numeris  fieri  fokt.  Velut 
uolo  diuidereao  per  hunc  numerum  exibit  Rt24p:Rt20p;Rt  12  p:Rg 
8p:2.Etitahabesquodioproduciturex  quibufuis numeris  diuw 
dentibus  cum  fuo  alterno. 

At  proprie  fit  primo  ex  quibufuis  binomqs  & redfis, quorum 
differentia  partium  efl:  in  fe  dudarum , eft  ille  idem  numerus , uelut 
cxRtiipn  &Rtii  m:i,&:Rti2m:R2:2  &RtRii2p:Rt2,&itadealijs,  8C 
itapotcftproduciut4p:Rt^&:4m:Rt^  &5p;Rti5  &5ffl;Rji5. 

Secundo  potcfiprodudexfainomiOj&^recifopropOrtionemha 
bentibus,ut4  p:R2 12,&:2  m:R2  3, producunt  cnim2,propofito  ergo, 
quouis  binomio  uel  rccifo  inuenias  fuum  alternu,  Sc  ducinuicem, 
&pTodudo  diuidenumerum  propofitum,&id  quod  exit,  dueper 
feaindd inuentum , Sc  habebis  qua:fitum > uelutuolo  inuenire nu* 
merum  qui  du<flusper3p:i^7,producatioinuent0  3m:i^7,&dus! 
iflis  inuicem  fit  2,  diuidc  1 0 per  2,  exit  5,  duc  5 in  3 m : Rt  7 ,fit  15  mtRz 

EE  i75>duc 
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17  5,duc  15111:1^17  5 m5p:Rz7jfit45  25,  ciuusi^efl:35,clctrap 

lie  a4i, relinquitur  lo. 

Tcrn'o,ficexfracfi!scodcmmoclo,  quo  in  primo  r?:  i7yp:R23jm 
F2 17  yin  r 1^7  Y, producunt  10, 8c  ita  in  numeris,  ucIutj^piRt^jSd 
3-^111:1^  j^,&;ica  in  alogis,uelut3|-p:f^^,&!3^m:i^^. 

Qiiarto,  fi  udis  duos  numeros  quorum  quadrata  difFerantin  10 
ficilc  hoc  cft  cum  quouis  numero, exemplum  capio  2 & 10*,  duc2  in 
fcnt4,dctraheaio,remanent^,diuideper2exic3,huius  dimidium 
per  iefumptum  8c  additum  ad  2, producit  quadrata  quorum  diffe« 
rcr.tia  eft  10 , nam  quadrata^yS^  lydifferunciii  10.  Similiter  capio 
2^duco  in  rc,fit  4 , detraho  ex  lO  relinquuntur  5^>diuideper 2'^, & 
efi:  a c fi  diuidas  ^ per  y, quod  eft  a c fi  diuideres  1295  per  55, exeunt 
ergo  2^^j,  cuius  dimidiucfi;  i~,  addeaday,  fiet3^&  i|^,  producunt 
quadrata  quorum  dilFeremia  eft  10, 

Producicuriniuperanumeris  fimplicibus  quibuslibeqquirunt 
in  ordiiv:  eodem,  producunt  numerum  iuxtanatura  cius,ut  ai^ 
lo  in  ie;dv'  ai^F2  quauis,qua:  duefia  in  aliam  r:i^, producat r?»  ioo,& 
ab  analogis  ut  xu  20  ih  pa  5, producunt  lo, quia  proportio  1^20  adi^ 
loeftun^ioadpt^.  Efpi‘oportioRi5o adi^io, uti^  10  adRi2.  Et 
quxuispicubicf  inuiccmdu(ftg:produccntcs  1000,  cubum  io,utT^ 
cu.ioooini^cu.io,'picu.20oini^cu.5,&i«cu.5oini^cu.2o.  IStita 
lo^ducitabomnibusi^relatis^iducentibus  looooo j^primu  10, 

Qitodultimadiuifiocubinonfatisfacit  capitulo  pro- 
pofiio.  c A p.  XV  ni. 

Orrd , ultima  diuifio  cubi  fuperius  data, licet  fitipeciofii 
ualde  non  fatisfacit  capitulo  propofito,ud  ne<^  xftiutatio 
binomiorumuclrcciforuprinuucl  quarti  ordinis,nccreci 
foriiiri  fecundi  uel  quinti.Scd  nec  prtimatio  difterentie  Rt  aib.neci^ 
quadrata  aut  cuba  differt  a numero  perr^  quadratam  aut  cubatn 
aliter rteifum  efl'ctxqualcradicifimplici,quod  cflenon  potcfl:,fed 
eft  differentia  recifum.Sedueniamus  ad  aggregata, quorum  unum 
part!  fit  xqualenumerojfi  capitulum  debet  ciTc  generale  diuifio 

iiriiiSjioiturhocmodotriplexeft  radix  quadrata  cubica  &^corpotf 
rea.Q  uadracacft  per  rationem  compofidonis  cx  duabus  partibus, 
att^ duabus uelutdiuifo  cubo  125  inioo,&  25radixquadrataioo, 
eftcompofitaexS  S^2,S(^totaeft  io,&:quadratum8  cfl;6'4,  &quatf 
dratum  2 cft  4, & duplum  8 in  2 cft  32,qui  omnes  iunefti  faciunt  100. 
Etitacftcompofituincxquatuorcorporibus<34,id’.i6  &4.  Efita 
rcliquf  partis  qua: eft 25  radix,cft4  i,&  corpora  1 ^,4.4 i,  qua: 
funt25.Propordoigiturpardumcftutpardumcubi,nani8  adijSii 
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4 ad  r,iitidOadi5.Etita(iicu.a:quctur6^rebusp:6^.  Rei  ccftimatio 
edRt  cu  4 pn^  cu,2,&  fi  ucHmus  dare  corpus  miumipfi  niimcrOjid 
efiipfi^rcliquunirebus  erit  illud  gqualcneceflari6i^8^4-p:i^  cu* 
452.  Igitur  qiialis  proportio  Ri  cui8  ^4pJR2  cu-  432,  ad  6 talis  partiu 
Ri  quadrata*  6 iiiiiicenl.Quare  utRi  cu.8  64p:i$  cu.432  p:^  ad  6^iita 
Itt^ad  partem  radicis  irtinorcm  per  compofitum  proportionem 
igitur  du(fto  6 in  Rt  & producflo  quod  p:Rt  21^,  diuifo  per  cub# 

8 6'4  p;i^  cub.432  p:^, exibit  pars  illa.Diuido  ergo  Ri  21^  per  Ri  cub^ 
8^4  pusi  cu.432  p:6,Si^  alTumam  fuum  recifum , quod  eftRt  cub.432 
ducam  cum  priore, 8(lfit36  diuifor,  ergo  diuidendum  eflec 
l^2i6,du(fl:Um  in  Rz  cub.432  m:^, quate  diuidamRi2i6per36,  exitRt 
^,id  duCoperR2cu,432  m:6i3C  producitur  Rzcu.6,quad.864m:i^<> 
pars  minor,quarc  maior  eftRt24m:R2.cu.quad,864*Ha:c  nolui  ads 
derc  tanquam  milia  ad  inftitutum,fed  ob  operationem» 
s c H o L ! V ri. 

Exhochabeturqudd  oim  dutc  radices  cuhicaj,  fuerint  in  contis 
nuaproportione  cum  numero,  radices  illae  inuicemducflaz.produs 
cuntnurnerum,fintab  cincontinuaproportione,&fit 
aiiumeruSj&bcRicub.dicoprodutfiumbmceflcpus  a nunfi. 
mcrumfubiungaturditicontinua  proportione, erit^  b Rzcub*' 
dada,triplicataeiqugefl:bada,atbadaeftueIutRtcu»  c rz  cub« 
adnumcrum,igiturdadaeftut  niimeriad  numCnlm,  d 
fcd  a eft  numerus,  ergo  d eft  numerus:igiturprodu« 
tftUrtidinaeftnumcruSjfedideft  azquale  produdo  ex  b iri  c,qi}ia 
quantitates  fimtin  concinuaproportionedgiturprodudum  bin  c 
ed  numerus. Hoc  dixi,ut  oftcndere  rz  cu.8 64,dudlum  in  rz  cu.  432, 
prodiicerenumerumfdiicetquamum  producitur  ex  ^ in  12  quars 
tam  quantitatem, quae  cftin  continua proporriOnefcilicet  72, a qUo 
detra(n:o36m;relinquebatuf  3o,utfiiitaflUmptuminfuppofito. 

Secundum  genus  rz  efi:  cubicum, de  quo  toties  ad:um  eft*  Se4 
hic  non  cdinpropofito. 

T ertium  autem  genus  uocatlir  corporea  radicis , ^ efi:  ueluc  dis 
uidendo  125  cub.5  in75proi5rebus,8^5opro  numero, &radix  efi 
eadem  utriep  parti,  &etiatn  toti  fcilicet  3 & a , & fiunt  quatuorcor* 
porautrinque  cubus  ,&produ(fHlm  alterius  pari*. 

£is  in  quadratum  proprm6l5,Si:produ(flumciti^=  3/  a/  . 8 
dem  in  quadratum  alterius  femeh  curh  etgouna  18 , 12 
pars  fupponaturnumcrus,ericdiuifio  illa  ad  hoc,  2/  18*12 
utcubuseiusfiteubuspartis  eiusradids,  aliter  di  12  ,18 
uifioefletinutilis:  quare  parsillaeftnumerusneW  | ”5 

cefTaridjautRzGii.numerijCumergo  reliqioe  paries  ponantur  quae 
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drata  eius  Ri  cu.du<fla  in  aliam, erut  numerus  rerum , Si.  quadratum 
a:quaIianumero,igiturericfecundapars,autnumerus,autrecifum, 
ergo  «cftimatio  rei  noti  poteft  eiTe  generalis;quia(ut  dixi)gftimado 
cft  capituli, & totius  &pards,ergo  nihil  profecimus.  Si  uerd  prima 
pars  fitRicub.uelut  i cu.xqualis  eft  ^ rebus  p : 6,^  ponatur  prima 
pars  r:  cu.3.Ponemus  fecundam  i pof  igitur  parces  erunt  5 , fcilicet 
cubus  Ri  cu.3,8£:: reliquum  quad.ftz  cu.3  pipof.Rz  cu.  7z,  nam  ducens 
do  I pof  fecundam  partem  in  quadracui-rtprimxpartis,  quod  cft  R£ 
cu.^,nani  prima  pars  fuit  Rt  cub.3, fiunt  reSjRt  cub.9,  SC  quia  affumi^ 
mus  duplum  illius  quadrati, cruntres  numero  rz  cub.  7 1,  & hoc  efl: 
gqualc3,rcfiduo  S detracflo  cubo  primae  partis  fcilicet3,igiturredu 
cendoad  i quadrata, id  eftdiuidendo  peri^cu.  3,  fietigitur  1 quad. 
prrebus  rz  cu.z4,a:qualia  cu.cuius,  fequere  capitulum , SC  erit  rei 
acftimatio  RZRZ  cub.7 1 m:  rz  cu.3.Effec  igitur  unapars,fcilicct  maior 
RZcu.3,minQrRZRzcu.7a.m:Rzcu.3.EtresipfaRzRzcu.7a»Atconftat 
quod  cubus  huius  non  poteft  effe  aequalis^,  rebus  p;^,fed  neque 
ulli  numero  rerum, cum  numerus  non  pofsit  aequari  exRz  cu.  quare 
hjEcdiuifioIicetfpeciofanonpoteftgencra)iterfarisfacere,ita{im« 
pliciterfumpta.  Quod  autem  nccelie  fit  ad  hoc  genus  quantitatis 
fimplicisRzRzcub.deuenire  demonftro.  Nampofitaa 
primaparce,&b  fecunda, affumiturnumerusrerumin  [ac  d 
creatiocorporismduploquadratia,quodfitc,&nu«  j b 
merus  quadratorum  eft  a, igitur  ut  numerus  quadra*^ 
toruiTideducaturadunu oportet diuidereper a,  ergo  eriam  opoi> 
tetdiuidere  per  a,qma ergo  c eft  duplum  quadrati  a,  diuilum  c per 
a,exi&i£  duplum  a,quodfird,igiturnumenis  rerum, quae  cum  qua^ 
drato  arquantur  numero  cuiuis  qui  fit  e,  erit  d duplum  a,  at  in  capi« 
tulo  mucniendaz  acftimationis  quadrati, &!rcrum  azquaUutn  numc 
ro  oportet  ducere  dimidium  numeri  rerum  in  fe,  nume 
fnsautcmrerumfuitdduplama,igicuroportcbitdui!  I a c d 
cere  a dimidium  d in  fe,&:  addere  ipfi  numero  c,  &:tOi=  { b c 
liLisexcipcreRi  a,  qua  detrahemus  dimidium  numeri 
rerum  i.ipfumaRi erit  aeftimatio  fecundaz  partis  femperRzquad.RZ 
cub. aggregati  ex  quadrato  a & e diuifo , per  a dctracfto  a,fed  prima 
pars  eft  a, igitur  to  ca  ajftimatio  eft  quadrata  aggregati  duarum 
cu.fdlieecainfedu(fti,&ediuifipcra.  Ita  ergo  pofico  numero 
ut  dixi,&  aRi  cu.a  {lifficiet,duCereRz  cu.a  in  ie,fit  rz  cu.  4,  & detrahe* 
re  2 cub.)^  cit.a,ex  8 relinquitur  6, hoc  diuidepcTRz  cu.  z,  exit  rz  cu* 
108, hoc  autem  eft  commenfum  rz  cu.4,ided  xun<fta:  faciunt  rz  aib; 
j5  i?, igitur  fecunda  quantitas  b p:Rz  €11.^56  m:Rz  cu.i,fcd  a fuit  rz  cu. 
fer  Cif.  1 0. eft  rz  Rz  cu  15  ^.Mon  eft  igitur  idonea  haze  diuifio. 

S CHO/ 
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Dico  Igitur  quod  dug  ille  cubicacjfcilicet  quadra;*  e 
tuma,&!refiduume,quddeftnumerus  (quia  e eftiiUtf  a c 
merus, &cubusacftnumerus)diuifumperafacit  com  'b.^,  d 
menfum.  C^iia  enim  diuifo  cuboa,quien;numcrus, 
exit  qtiadramm  a, quod  fitb,&  diuifo  enumero  quali  cunque  per  a 
exit  djfc  autem  cubus  a e,  erit  Cjad  cut  b ad  d,  quare  cum  c & e fijit 
numeri  ex  fuppolico,erit  b commenfum  d,quod  e^propoiituni.  , 

Conftatetiam  exhocqudd  diuifo  cubo  sequaliio  rebusp:8  iil 
duas  partes,ut  in  ultimo  modo  &fuppolitaunaparte  rei  r pof  erit 
rcliquaparsi^^ni:ipof.hacigitur4u(flaadcubuni8c  in  quadrae 
tum  alterius  fc  'tel,S(!  quadrati  duplo  etiam  in  eandem  fiet  totum 
aiqualc  IO  rebus  primis,  at  IO  res  prinia;  funt  decuplum  utriufque 
partis  rei  i Ri  |^°.Et  ideo  hoc  erit  ajqualc  illi  parti  cubi  compofitg  ex 
illis  quatuorpartibusdidlis.Et  quia  proportio  reru  ad  numerum 
efl;iicutproportiopaitiumreiinuicem,&proportiorerum  ad  nua* 
meru  eft  manifefte  i j-ipfius  rei.Ided  oporteret  facere  cx'8  duas  par^ 
tes  eo  modojitaut  dudaminorein  totum  cum  quarta  parteprodu 
ceret  maiorem,  dico  de  radicibus  cubicis. 

Dca^ftimatione  autem  binomij  primi  aut  quarti,  uel  reciforurri 
ratio  eft,quia  tria  quadrata  numeri &unumradicisncceflrarid  funt 
maiora  tribus  quadratis  radicis  &uno  numeri, quiainhisnumei* 
rus  fcinper  eft  maior  radice,  ergo  cum  nolueris  acqliare  radices,  ut 
cadant, numerus  inrebusfuperabitnumceumiricubOj&itacubus 
non  poterit  aequari  rebus  &numero,fedres  potius  cubo  &nume« 
ro.  l3titaiiirecifofecundo&quinto,apparct ratio  dumdeduceSj 
& formabis  cubum  ex  partibus. 

De  cubi  radice  pofita  3 & Rt  cu.i,  differeri 
tiapartiumcft^ratRtcu.ijdetrada  enimbe  b ^ ^ • 

ex  a b,relinquitur  ac.  Ergo  differentia  ab,  ' ' ' ■ • ^ 

quae  eft  3,  & a c quae  eft  5 m : cub.i,cum  iit 
b c, manifefte  eri t cu.i.  T anta  iierd  eft  3 p : 5 R2  cu.i 

R2  ai.t  a 3.Ergo  iiullaRt  differt  anumero  ili  radice. 

Ex  his  tandem  patet  quod  non  datui*  aeftimatio  generalispro  cft 
pitiilo  cubi  aequalis  rebus  numero  in  parte  ea  qua:  rton* 
dum  eft  inucnta,fed  dantur  multa:  a:ftimationes, 
qua:  fimul  iuniftae  fatisfaciunt,ut  fi  fciri 
pofsit,  nondum  cognis 
ta  fit  genera^ 
liteiv 
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Qiiod  ubi  xdimatio  fatisfacit , quouis  modo  diuidatur 
cubus  fadsfacinfi  non, non.  c a p.  xix. 

BRopono  ergoiftudjqudd  fi  cu.  no  fafisfiidt  gratia  cxcrri 
pH  aut Ri  qa  qd.cum  cuba , quomodo  uis  diuidatur  cu^» 
bus,nunquaratisfaciet.Item  dico,qudd  fi  i cub.aEqualis  ut 
p:6,&rei  xfiimatio  dando  numeros  cubis  fitRzciib.  4 p:i^ 
cu.2.Eadcni  «ftimatio  fatisfaciet  diuifo  cubo  in  duas  partes , quos 
modo  uis.Non tamen  fequitur  quo d li  hxc  quantitas  ut po tc r:cu. 
4p:Rt  cub.2,fic  diuifanon  fatisfaciat  cubo  diuifo  in  corpora  fimilia 
non  ofa  id  fitgftiniatio.fatisfadt  tamen  alio  modo, ut  a latere  uidcs. 
Ergo  fi  cubus  aquatur  9 rebus  p;9,cum  fit  alis 
quatcftimatiojpoteritfatisfacereiuxta  quams  1 i?scu^4i^cu.8 
cunc^diuifionemjfednonucipfadiuifa  | R2cu.25^i?tcu.ia8 

iuxtaquamcunqucdiuifionem,fednonuccus  1 i^cui6  i^cu.32 
buseritdiuifus.. 


Data  liiied  quomodo  quadrifariam  diuidaturindaas 
partes, ut  fit  proportio  unius  ad  produdlum  totius 
in  alteram  data.  C a p.  xx. 


Itdataab  quam  uolo  diuidere  ita  in 
^Ipuinflo  hjiit  fit  proportio  a b &ah 
iit  adb  h,ut  c d ad  e,abfcindo  df  sequas 
!em  c,&  diuido  cf  per  sequaliain  g,  & facio  ut  ^ ^ — ' 

gd  ad  dfjica  ab  adbh,  cum  ergo  fit  ita, erit  gd  adgf,utabadab, 
quare  coniungendo  ab  a h ad  a h,ut  g d gf, quare  ut  c d ad  g f,  at  rur 
fus  a b ad  b h>ut  g d ad  d f.igitur  difiungendo  a h ad  h b,ut  g f ad  f d, 
quareper  eam  quam  uocant  proportionem  sequam  c d ad  d f,ut  ab 
ahadhb.SecundouoIo  diuidereabin  c,utfic  quadrati  a cratio, ad 
idquodfitexab  in  bc,utd  ade,  facio 
g quadratum  ad  ^ut  d ad  e*  Et  rurfus  fa 
cio  per  eandem  hl  adh  k,uchkadabj 
critep  h 1 ad  a b,ut  d ad  c,&  fit  h m dimi»  • 
diumhl,&eius  quadratu  p , cui  sequam 
lem  gnomonem  circumpono  quadra* 
tog,itaut£oium  quadratum  quod  uo* 
cetur  Ojfit  aequale  quadratis  g &!p, facio  igitur  a c aequalem  m n,  d'** 
co  ab  rcifie  efle  ditiifani  in  c.  Quadratum  enim  h n,  cum  fit  sequaF 
quadratishk&hm,&quadradshm,mn,&  duplo  hm  inmnde^ 
traclo  communi  quadrato  h m relinquetur  quadratum  g aequale 
quadratomn,Si:duplomnmmh, quare  quadrato  m n,&eiquod 
^ fit  ex  m n in  h I,fiquidem  h m efi:  dimidium  h l.cum  igitur  fuppofue* 

rinius 
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hmusac  aequalem  m n,erit  quadratum  a c cum  eo  quod  fit  ex  ac 
mhla’quale  quadrato  g, igitur  quadratum  ac  cum  eo  quod  fitex 
acinhl,habetproportidherriadquadratumf,quam  habet  d ade, 
nam  talem  habuit  quadratum  g adipfum  quadratum  f.  Addo  ad 
a b,  69  ci  icqualcm , & 5)z  ad  quam  fit  proportio,  ut  a c ad  Cum 

ergoquadratumabfit6cquaIequadratisac,cb&  duplo  acincb, 
Rc  duplum  a cin  c b cft  mquale  ei  quod  fit  ex  a c in  c q,qiua  c q eft  du 
p!ab  c,&quadratuiTib  c cft  gqualeei  quod  fitex  a ciri  c)2, erit  quod 
fit exaciiiarxqualcquadratof, igitur  quod  fit  exacinfc  Sdinhl 
fchabetadidquodfit€xacinar,utd?.dc.  Quarchl&acadar,ut 
dade.Atquiaac  cb,&92funtin  contiimaproportioneexfuppo^: 
fico  erit  coniungerido  ab  ad  62,ut  a cad  c b. Igitur  quod  fit  exb  rin 
a c,eft  xquale  ei  quod  fit  ex  ab  in  cb.  At  proportio  quadrari  a c ad 
id  quod  fit  cx  a c in  b r cft  ucluci  a c ad  b r,  ergo  ptoportio  a c ad  b r 
cft  liduti  quadrati  a c ad  id  quod  fit  ex  a b inb  c.Atpropovrid  h 1 
a c ad  ar  eft  ueluti  a c ad  b r,quia  h 1 ad  ab  fuit, ut  d ad  e,&  h b cum  a 
cad  b r,ut  d ad  c , igitur  h I cum  a c ad  ar,uc  h I ad  ab.,  quare permu« 
tando  h I cum  a c ad  h l,ut  a r ad  ab,igit  difiungendo  h 1 ad.a  c,ut'a  b 
ad  b rjquarcrurfus  permutando  h I ad  a b,ut  ac  ad  b r,lcd  h 1 ad  ab, 

ut  d 
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utdacIcjS^acadb  r,utacquadratiadidquodfit  ex  ab  ia  b c^igis 
tur  a c quadrati  ad  id  quod  fit  ex  ab  itv  b c,ut  d ad  e. 

Tertio, proponatur  eadem  ab,  &data 
ratio  ad  monadem  c,  itolo  diuidere  a b in 
djUtfitratio  recfianguliab  inb  d,  ad linea 
amad,qualiscad£  Poteft  & generalius 
proferri : ut  quod  fit  ex  ab  in  b d,  adid 
quod  fit  ex  a din  c babeat  proportionem 
t ad  f.Quod  efturrcdiangulum  ab  inb  d 
aquale  fit  rctflangulo  ex  a d in  h,  queC  h fe 
habeat  ad  c,utcadf:adedutreducaturadhoG,&€ft  generale,  diuis 
fa  a b in  d,ut  fit  proportio  ab  ad  h, ut  a d ad  db.Hoc  autem  eft  quas 
fi  per  fc  manifeftum,nam  coniuncfbs  h & a b,  ut  fiat  ab  h ad  h,ita  a b 
ad  b d erit  difiungendo  ad  d b,ut  a b ad  h. 

Quartum  eft, ut  diuidamus  ab, datam  in  c, 

ut  fit  rado  cubi  a c,ad  id  quod  fit  ex  ab  in  U t u 

quadratum  b c,aut  b cin  quadrarum  ab,  ut  d ' 
ade.Etdico  quod  oportet, ut  in  primo  cafu 
proportio  a c ad  c b, habeat  rationem  dupli» 
catamabadac.  Etinfecundo,utradoab  ad 
a c fit  duplicata  ei  quae  eft  a c ad  c b.Et  quia  in 
primaquacftionereduciturres  ad  cubu,  cum 
rebus  fqualianumero,&!iftud  eft  cognitum, ideo  declarabo  folum 
fecundam, utproponatur quod  cubus  ac  fu  nona  pIusprodiuTto 
abinb  c,&defcribam quadrata  ac  & b c,  quia  fi  elTent aequalia, 
ffi’  34  «ftJe»  ®fi^nt  balis  afc&begin  proportione  a b ad  a c,q  uare  a b ad  a e du 
tiiniEU  plicata  ei  quae  eft  a c ad  c b,cum  igitur  fit  d ad  e non  upla,  erit  a f c ad 

bcgnonuplaeiusquarcftabadac.  NamfiiiiJeit  nonuplum  ad 
24,  a 14  coftat  ex  24,  &2i6’ex  j6^,&^pro» 
portio  ^6  ad  I, eft  nonuplaeius,  quae  eft  24 
ad  ^,{1  ergo  pofucrimus  a c unu  qdratu,& 
b c4m:quadratouno,eritcub.aecub,qd.  ■ 

&^b  cqd.i^pn  quad.quad.m:  8,  quad.  Si 
igitur  proportio  d ad  e fit  noniipla,eriti 
cu.quad.  aequalis  quad.  quad  m; 

388  quad.  &[fiproportio  d ad  c fiifexdc»  ^ ' 

cupla, erit  i cub.qd.arqualis  5024  p:^4  qd. 

quacl.m:  52  qd.  Igitur  in  primo  cafu  accipiendo  radices  quadratas 
partium  habebimus  i cu.  aequalem  14  m:^  qiiad.Et  in  fecundo  i cu, 
arqualcm^imiS  quad.8<!fiefrcnta:quales,eireticub.a7qualis4  m: 
iquad.habcsigiturxftiinationcSjUC  uides  quatuor  tequalis  qua» 

drupla; 
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cfnipin:  nonupIaj-fedcdupIajiCum  ergo  pri# , rcd.pu  qd.aiql.S 
ma  tria  exempla  fol  tri  pdfsini  ex  capitulo,  ulri  r pu*p-’4  qcfiwql. 
unumhoiipofsitj&^demdhfh-atio  Geometria  iai.p:6c[d:scql^24 
caiituniuerfaliSjpatet  eam  non  elTegenera*  i.cu.prg  qd.  a’qJ.:^2. 

Icm  dationem  capituli  ad  inuemehdam  acfti*  ^ 

ni  ationem  jfed  effir  Idrigc  melioremi 

Dembnftratio  oilendens  xqtiationis  neceisicateni» 
c A p.  X X r. 

Tproponatiirais  diuifam  per  prxccdcntcm  eft  una 
|}!4 ^^^idemortftratio  proportionis  cubi  ac, ad folidum  ex  a b in. 

quadratum  b cin  parte  cognita  Sc  incognita, ubi  propor* 
tio  eftmajorfed  parum, aut  minorfempcrno< 

ta.athcEcpropOftioconipoiita  eftcx  duabus  'j; A d ^ 

quarum  una  cftriota  altera  datamota  quidem 
eftcx pfaJcederiti proportio  cubfac  ad  fblic^umex  cbip quadra* 
tum  a bjCum  fjt  cubi  oC rcruitl  arqUal/um numer d' generalis , alia  eft 
data  folidi  b c in  quadratuin  ab  ad  (olidum, ex  ab  in  quadratum 
bc,femperuelutcbadba,fiuntenimillaex  rccflangulo  eodeni  ab'  32  unded» 
in  b c,  iterum  iuxta  altitudinem  a b,  alterum  iuxta  altitudifiem  b c,  ««'  eI 
cum  ergo  interpofito  folidocx  b C inquadratum  abjintercubum  . 

acS^folidum  ab  iri  quadratum  b c,  componetur  proportio  cubip,^P^^ 
ac  ad  (olidum  ab  in  quadratum  b b,  quomodolibeceonftat  prosW.<<ePw/ 
politum. 

PflRADOXVM. 

Ex  lioc  patet  quod  diuifa  linea  inter  pun^a  data, in  proportione 
data  cubi  partis  unius  ad  folidum  ex  tota  in  alterius  quadratum,  ut 
l;tproportiohorumfolidorurri(qU2euis  linea  fit autpars) data &- 
cognita  quantitatepartium  fub  urto  numero  diuifailinese,  non  erit 
copnita  quantitas  earundeni  partium  (ub  cadein  diuifiorie,(ed  mu* 
taio  folum  nunicro  fcu  dcnoininatioheaffuniptf  lineaj.Ethoc  coii 
tingit,quiaultimapars  prjccedcntis  propofitidnig  noneftperfeifie 
nota:  quia  quantitates  natura  fimiles  noripofluntefiTcmpropor* 
ti  onc  tiitea;,uclut  linea  ad  lineam  fuperficies  adfiiperficieiili  &cor* 
pus  ad  corpus  non  pofTuntcfle  iri  proportione  tigiiw linea:, fedli* 
nea-  adlinearriiutuifum  eft  in  libro  dePropardeiUibus.  Dico  ergd  Propf/I  j4 
quod li data efiabinterduo  puntfira data, &propdrtio cubi  acad 
Iblidum  ab  in  quadratum  cb  fecuduniVotam  lirieam  ab,uel  fecun* 
dum  quamlibet  illius  partem,  iieluti  ad  ufomriiaharc  firitdata& 
immota  nihilo  minus,  fi  conftituamus  ab  totanifiibriUrUcropar* 
lio  pUf  i quatuov  aut  fex  jperucniemUs  per  ultimam  parteni  pra:ce*' 

FF  dentis 
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deritfs  qiiataciiJK^fuppofiiaadmoddfitpars  ab  ad  cognitionem 
aCjquiapcnienicniusadicu.p:<juadratis,no  pluribus  quam  qua* 
tuor  aequalibus  numero  alicui , qui  poterit  conuenire  aequationi 
iam  cognieXiEt  (uppofita  a b centum  exempli  gratia, licet  fit  eadem 
Iin^a,qua:  prius  nec  maior,  8^ proportione  fub  eademad,pdtcric 
cfle  ut  perucniamus  ad  xquationem  ciufdem  capituli, & non  co* 
gnitam.  Ethoc  eft  (quia  ut  dixi)  proportio  talium  folidorum, non 
poteft  cfle  ucre  linea  a b, neque  a d,  fed  iiel  ut  linea  a b uel  a d ad  ali* 
qtiam  aliam Imeam,autfimpIiciterdenominationis  ab  uel  ad,qua: 
furniturincomparatione  admonaderh.  Vndefiquisinueniatd&s 
moiiArationenijUt  dixi,ueram  proporribnis  cubi  a c ad  folidum  ex 
abinquadracumcb,fecundumlineam  ad,tuc  iniieilta  aeflimatio*: 
ne  fub  a b dcnommata,ut  decem  inuenirecur  Cub  denominata  ut 
centum.  Etitaiubduobusinuenireturfub  decem,  & efl mir^ile 
pulchrum  & arduum< 


De  contempla  tioncpjSir  qtibd  m:in  m:facit 

de  esiuiis  horum  iuxta  ueriiatemv 
CA  P.  X:C{A 

^ Vm  dico  € pta  claram  eft.quod  eft  g fecundum  rerft : fed 
* ] iuxta  nomen  eft  eompofitum  ex  6 &2,8(^iimilitercun?, 
l dico  I o m:a, fecundum  rem  eft  g i iuxta  nomen  autem  eft 
16  detraeflo.  Et  ideo  inoperatione  quod  ad  finem  attinet  6 p:2  de* 
betproducere^+jquiag  in  fedutftum  producit  6^4, ditaro m: 2, 
quia  cft8,dcbetproduccreidem6^4.Sed  quod  ad  modum  opcraii 
di, quia  g eft  diuifum  in  6 pu,feuin  10  m;2joportei  operari  per  quar 
tcimfecundiEucUdis.Etin^pu  eftmanifeftum,  ut  in  figur-a  ponas» 
tur  ab  ^ b €2,-fient  a d 12  d c4id  f i2,d  e 5^.totum  igitur^4,et  dehoc 
non  eft  dubium, fed  fi  ponatur  a c i o 8if  b c 2 m:eri  t quadratum  a c na 
hilominus  ^4, id  eft  quadratum  d e, quia  ab  uere  eft  g.Eft  ergo  ac,fl 
quis  diceret  habes  agrum  decem  pedum  quadra 


] 'i 

^>1 

tum  parcis  tux  eftytuumreliquum totum cftal* 
tcrius , igitur  tuhabcres  defolum,quodeft^4, 
& griomo  illx  g b f effet  alterius,  & efletj^jUC 
liquet.-  • ^ ■ 


namfidTenteiurdemnaturx,ut6&2,uelio&2,  , 't- 
uel  6 aut  10  m:5  ^,ftultum  cflet  & fupcrfluiim  ,, 

dicere  6 p:2,aut  6 p^raut  10  m:  2,  aut  10  «1:5^  ,fed  deberemus  ^dicere 
8m:^p;2,autio  m;2  ucl^-“m^p:juchom:37,  & eflet  facilius 

pro 
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pro  multiplicatione  Stcliuifionc.  Et  pr^rcipue  qiiod  in  diuiTionc 
rcnipcroportctreducercquaiuifatemiTgnificatampcr  pliira  nonit 
na,rcup:feum!adimam(tmpliceiTiquantitatein>  Sed  cailfa  talium 
nominum  prfeiimieftjUcl  quia  quantitas  qua:  additur  ucl  dctraluV 
titr,non  cfl:  eiiifdcm  naturae  cum  prima, ut  6"  pri?*  2, aliter  bindmitlW 
cllet  rlictc  aut  alogum , id  cftnumerus  autradixiiunicri , quod 
mOnftratu  cfl:  ab  Buclide  ciTe  rion  pofle.Et  ita  ^ m.'ip  cuj,  qiiiafunc 
diucrfarum  naturarum, ilecpofluilC  figmficari  uno  nomine, n^cclTf/ 
fuit  iungere  illas  quantitates  per  p;uelm:ncqp  etiam  pofliint  ji^ifi! 

cari  y no  nomine  per  uiamiszmam  6^  p:  R:2,8^i^V:  38 

cet uideatur,ijmplcx  eft  tamen  ly unius  compofiti  numeri  feuqiraii' 
titatisjtd  eft  58  288‘Secundkcaufa  cfl  cum  fecunda  quantreas;' 
aut  tertia  adiunifla  uel  detraAa  eft  ignota,  uelutfi  dicamus 
pof.licet  enim  poneremus  quodpofitio  cfleci,  S;ita  totum  hdccfi 
fet  ucre  S,quia  tamen  nefdmUs  quanta  fit  politio,ideo  cogimuV  di< 
ccr&^p:\ppf  IO  m:.i>po'fiT»qiicna*ri^qudd>j(«pamp,cafu,iiuiV 
quam  nifi  per  fottunatnmulciplexpOTrcift^eduaSd^tWIcfAKSfti^m^ 
nc<penimutdicftum^;p:Ri2poteftefEciunus  numerus, rtecunuls 
natura:,fed  in  fecundo  cafti  a!iqiiandopoteft,aliquandonon,  Vtfl 
tlicamusjo  mnpof  &pof.fit23tuhca?quiualcret8vAt  fi  pofit/6'e‘^' 
fet  ly  2,ucl  ly  cub.3  manifeftum  cftqudd  nunquam  pollet  rediici 
imam  nafuraiUjfed  aequiuaieret  femperbinoniio,uel  recifo,ucl  alia^ 
quantitati  aIogte,ut^mti?i2,^mn^£!u.3.  Dixiin primo cafuquocf 
aliquando  tamen  quaridtas  multiplex  gquiualet  fimplici,&;hocnik 

xime  accidit  in  istv:&abftrufis,uelut  declaratum  eft  a nobis  itiArk'‘^‘'P*^ri; 

tc  magna, quod  iyv:cu;iyio;8  pnomtut vr  cu.iy  i6,8  m:io,idem  eft 
quod Et  boc  etiam  acci  dic  tn  quadratis, ut  eft  3.  Ergo 

ut  dixi  ob  duas  illas  caufasneceirefuitponerep:&iil.  ' 

Hoc  uifo  cum  operatio  p:fit  clara, & demohftratis  ab  Euclide  iit'  4: 
fecundo  Elementorum  reliquum  eft, ut  oftendam  illiid  i'demde  m i 
ponatur  ab  iOjUtprius&bc2m:Iiquetergo  quoda  c uerceffS, 

& cius  quadratum  d f erit  ^4,fed  totus  refi^s 
duus  giiomO  eftjUC dixi  perinde,  acfibceftec 
alterius 5 idcocp  totusgnomo  ct{aminius,ut 
oftendam  , Si  conflat  quod  ille  gnomo  per 
eandem  propofitioiiem  fiet  ex  ac  in  cbbiSj 
Si  funt  recftangula  ad  d e cum  quadrato  b c: 
ifte  autem  gnomo  totus  eft3^,quiaacqua« 
dratufn  eft  ioo,&:fd  ^4,igitufgccgnomo 
refiduus  eft  36”,  & a d & d e funt  mt&Tunt  32, 

Sc  gnomo  eft  igitur  quadratum  b c,  quod  eft  4, eft  etiam  nw 

FF  'z  nam 
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namfieflt'tp:nOrtene£gnomQm;mIi28>&!df7'^,&^acRi72,etnoit 
fli^4,qLiod  efi;8:igiturquadratumbceftni:&^fi£exm:mfe  du^io, 
igitur  m:iii  fe  dudura, producit  rtu&;  fimiliter  ftatuatur  ab  io,&:b'c 
m‘,2,  erit  ergo  uer^  a c 8,Gt  ponatur  a f4,&  a g 
I m : gratia  cxcpli,  erit  igit  uere  f g 3, quare  fd  f 

24,tptaauteaefuperfides€fi:4ci,igiturgnoi5 
mo  g c eft  i^rcfiduu , & fit  ex  a c in  c d,  ideo^ 
fuperfides  adeft  8, &cxhcingf,l(uperficics  ^ 
d eb  ex  b c inc  d , eft  a, quod  totum  eft 

i^jfed  hoc  eft ^m:  quia  eft  differentia  prodiuSorum  ioin4  j8(:roi 
mta  in4  m:,iiigitur£amm:mm:ideftbcincd,quarum  uttiaque 
eftmtproducitbdmjquaceftaquamaepdncdmt&bcmimfgp: 
qi>SE  ex  confeffb  apud  illos  produointm.Etided  patet  communis 
error  dicentium,^uodmtinan:produdtp:  ueque  enim  magis  m:m 
m^p^qdudtp;quam  pdn  p.tproducatm.Etquianos  ubicp  diximus, 
contraiiumjided  docebo  cauiamhuius,  quare  in  operationem : in 
m:uideaturproduccrep:&quomodo  debeat intelligi.  Supponam 
mus  ergoinfecunda  figura  quod  ab.fitao  ^utpritis  & b cfitipof. 
mrmanifeftum  eft  quod  oporteretiuxtahanc  operationem  ducere 
acinie,&:bcinre,8c:acinbcbis,fedcum  ac  fit  ignota, eft  iom:i 
ppfiaccipimusab,quzEeftnota:eft  enim  10,  ut  operamur  cum  a b 
&bc  J^j&quiaquadratumabcum quadrato  bc  eft  scqualequa^ 
drato  ac  cum  duplo  ab  in  bc^ided  detrahimus  duplum  abinbc 
ex  quadratis  ab  & bc»&  quoniam  duplum  ab  in  b c/uperatgno* 
monem  g c c in  qu^rato  b d,ut  conftacided  detrahimus,quantum 
eft  quadratum  b cplufquam  oporteret  & ponimus  mtcum  folus 
gnomo  uere  fit  m ; quia  ergo  detrahimus  qUantunl  eft  quadratum 
b c,plufquam  deberemus  a quadrato  ab,caquam  ptided  ad  reftituss 
tionem illius m;quoddetrahimus  prxter  rationem  oporteret  ad? 
derc, quantum  eft  quadratumbcp:5^ ideo  cum  bc  fitm;dicemus 
quod  ^2  miquadratum  coniicrfum  eft  in  prided  quodm:mm:pro<s 
duxitp:Sednoneftuernm:fcd  nos  addidimus  quantum  eftquai^ 
dratumb  cpmon  quod  qtiadratumb  c fit  pried  alia  affumpta  quan 
titas  pro  arbitrio  noftro  arqualis  b c addita  eft , &faft:a  eft  p : idem 
dico  in  tcrriafigura,quiaoperaniurpcrab  &aflocoac3ilfg:idcd> 
in  operando  indeturquddm:inm:producatp:Et  fit  ergOjUt  infc< 
eundo  exemplo  a b fit  1 0 b c i poCSc  fic  z uere  erit  a c 8 ^ f erit 

6’4,&^gnomogcei6ponp:rquad.i36,nainl^pof.iunt32,  qua# 
drat.4,quod  totum  eft  3 Et  tunc  debet  dici  a b iunftum  & fepara# 
tumnon  propriem:  fi  uerd  operemur  cum  totaab  &!b  c,habebi« 
musj[OOp:zquad.m;iopor.eccequddin  priore  arquationenohas 

bebas 
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bebas  niE  i^po€m:hicU€r6  habes  loi  &:ideo  <^m  in  priore  asquas 
tione  habefes  iquadni:&:  hic  habeas  iqiiad  pudeo  oportuit  ada 
clere nuni'<rdpoC4*l.ai^ ad2o,feu  quia  addidifti  illas 
pluiquajn^ponefeCiidcdrubtraxifti  i quaditi:  Sc  etiam  locd  cius 
addidifti  t quad,p;8cided  adhoc  dcuCiiifti.ut  diceres  m:  iri  m:  pro* 
ducere  p:quod  tamen  eftf^lum,n6n,  enim  conungit  ex  operatione 
multiph'cationis,fed  utperuenires  ad  maiorem  noddanl  per  iitani 
iepe/mam  propofi^oncin fecundi  Euclidis , fimffifcr  dico,  fi  multu' 
plicas  5 2 in 5 m:Ri 2 ucreopoiter€tducereacmfg,8iJ 
haberes  uerum  produ«um  t fed  quia  nec  jm:i^2nota  eft  jj  m;m  a 
ucreHib  uno  nomine, ncc5m:f?2^eftdbwfuI>unafiominc,3(: 6* 
mnis  mulriplicauQ  &diuifio'fitfingiU4lim per  fimplices  quantitas 
tcsjidedin  recifis  necefle  eftoperariperfeptimam  propofitionem 
fecundi  Euclidis  loco  quaitfc:  & itaquiainillamdUdituradditici 
illa  quadrati  munntultipUcatioiie  unius  partis  mtc'grar,m  partem 
detra^iambisfupraigrtOflloi*«irt^iik4^-i^jorteta^dde  adp  :quan* 
tiimefl  quadratum  partisdlitiSqu^'^!^^!!^^!^!^^^?^^^!!^*  6pea 
s amur  per  quartam  propofitionenly&rccadum  itibftantianl  ejuani 
ticatis  compofitai^ita  etiam  in  rcdlis  qtio  ad  Inbftaptiam  & uerc 
operaihui^Cum  ^adehiifedad  iidrainum.cognitidrienl  opd^amur 
in  mitutejepcimzE  eiurdcnl« 

Quartum  8i  ultimum  eft,  quod  eratconfidcrahdum.curp:  in  pl 
foIumfaciatp;&ni:inm:8(;inp:fadatm:  Etdicoquod(utdixi)m: 
oportet  fupponde  tartquam  nort  fit  de  ipfo  p eft  enim  alienum, 
ideo  ad  coftruendum  oportet  aftumere  plura, ad  definiendum  fufis 
ficit  unum. Ad  hoc  ergo  ut  piconftituatur,  oportetlit  p:  in  p:  duca* 
lur, nam  cum  duciturp:inm:fcuin  alienum  fitm;qiiia  nihil  poteft 
ultra  uircsfuas,ergop:poteftquantumeftipfijin,i^twrcum  duci# 
tiir extra ipfum,producicm:aIiterpofl€tpIuS  producere  quanipos 
teftate  effetSed  cum  ducitunn  aliud  pmbit  poteft  etiam  nifiijuan< 
tum potcftinpartes  illius  p:  Exemplum,^ dudturiniodgjlcur in  ^ 
Sii4.,fcducin6ex  demonftraris nort  poteftuIcr4^^,utautcm4du«‘^ 
citur  in  6 non  poteft, nili  ut  in  4 SC  a,&  ut  in  4mifi  nt  in  fdpftim, 
tur  non  poteft  nifiulque ad  i^r,SCutre(jduumain4jnifiutinA&^ 
igitur  non  poteft  nifi  4 &4,f€d  1^,4  & 4, producunt ^o,/giCiirtf 

in  IO  nonpoteft  producere  nifi  60, igitur  ui:inm:icu  alienum  in  alie 
nuin,&:  mnn  pifcu  p:in  mifeu  quod  eft  in  alienum.feu  alienum  in  id 
quod  eft, producunt m:foIum,feu  alienum  qupdcrat  dcmonftran* 
dum.  Ex  quo  intelligcs  ueram  rationem  dUcendi  mi&diuidendi 
per  m:&: accipiendi  R2  tam  quadratam  quam  cubam  (nam  decuba  cor».  *. 
dubium  non  eft, quod  eft  m;)non  antea  cognita. 
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Ex  hoc  etiam  patctjquoddiuifornipcrpjexitm:  nam  dirjfloiniiii 
p:  fit m:  ergo  diuifo  m:  perptexit  m:  Et  diuifo  in:  per  m;exiirm:&:p: 
quia  cx  m : in  p:  &:  m : fit  m : igitur  diuifo  eo  prodtido , quo,d  eft  ni: 
exit  alterutrum,  fdlicetp : uel  m : Diuifo  autem  p;per  nj:  nihil  exi^ 
nam  feu  exiret  p:fcu  m;exm;in  idem  p:ucl  mtproducereturpiqUoel 
cft  contra  demonftrata, 

• Deexammeeapitulicufii&numdi%qualiun) 

rfibu».  cjs^p:  XX7II.  - 

’ ' L ‘1'm  m a. 

BRopon^jpritpqAK  ^ 

dratuip  ejifs  a qetjQjcp  4 uumerus 
quaciritprynl  tedUali^cu , ^ 

numerOjdi^  quqd  4 f ii  > nam, . . 

ii  minor  eift^.jcjafips 

igitur  multo  maior  effet  cubus  a b cum  nii 
mero,  quadratis  ipfis  non.ei-go,  aqualis,  ^ 

Contraria  ratione  fequiturj.quqdfi  cubus 
gquaretur  quadratis  SinunicrOjneceifeefi:  . . ..  . 

a b,  rem  efle  maiorem  numqro  quadratorum.Per  idem  G b 4 fit  nu 
merus  rerum  aequalium  cubo  & numero,neceire  cft  b d,  efle  maiod 
rem  ab, modo  a b fit  aequalis, aut  maior  monade:nam  G a b eflee  ma 
iorb  d:eflct  a cmaius  fuperficie  ab  iab  d, quare  G ab  eft  niaior  moA 
nade, cubus  ab  erit, multo  matorrebus:ergo  cubus  a b cum  numes 
ro  mulco  maiorrebus  fecundum  numerum  b d , non  ergo  poflunt 
effe  xquales,fed  ubi  .ab  eflet  minor  monade, poflet  efle  in  noc  caf« 
cubus  cum  numero  aequati  rebus, uti  cu.p; -aequalis  |-,rei  tunc  ab 
eft  maius  f:.  Quod  fi  cubus  aequetur  rebus  &numcro, 
ut  fi t b d numerus  rerum  & quadratum  eius  b 4 a,  ut  etiam  a b fit  nu 
merus  idem  rerum, & pqualis  b d,tunc  G quadratumb  dnumeri  res» 
nim  additum  numero  squacionis  lit’acqiiale  cubo  numeri  rerum, 
tuncaeftimatiorci,ideft  b c erit  numerus 
rerum,  uclut  b d Gt4  numerus  rerum  5i 
numerus  aequationis  48  cx48,&  16  qua^» 
drato  4 , fit  46^  cubus  eiufde  4 , igitur  4 cft 
aftimado  rei . Sed  II  quadratum  b d cum 
numero  rerum  fuerit  minus  cubo  b d,  erit 
b c acftimatio  rei  b c,  minor  b a , ut  fi  cubus 
aquetur  4 rebus  p:  47,  quia  8^47 
ciunt6^5,mimis  (f4,cubo4,numerirerum 
eriEbc,minorba:Sifi  quadratum  elTet  cura  numero  aequationis 

m aufs 
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inafus  ciibo  cnctxftimatioreimajornumerorcnim.  Vcititi  cub: 
x q licHir  4 rebus  pr5  o,tunc  xftfmatio  rei  erit  b Ciirtaior  b a^qui  eft  4 
numerus  rerum. 

boMONStRATId. 

Qiubtis  ftantibiis  prdponaturrcs,  &b  e «utnerizs  rerdni  8cp^ 
rallclogmriuuurti  a b e quaptas  ip/arum  reninrt  colleif^artim , & fiiiC 
rcsfiibmimcrobc,piita34,  arquales  i cub;p:i2.Etcritperltmnia 
praecedens  b e niaiorb  a, item  oportet  ex  demonffratis  in  libro  dd  p^.  jqio 
ProportionibuSjUtcubustertixpartisb  cfitacqualiSjautiTiaiornii  /ew  2 r™ 
mero  tp£|uatioriis;Siccrgd  numerilS  Aquationis {liperficies  db  ce, 
cric^btfneceflaridnumerus:fuperficiescrgd  ^ ^ - 

a d e,efi:  xqualis  cubo  ab,&  quia  cubus  ab  fit  8 r~*  I 1 ^ ^ 

ex  demonfiratis  ex  cubis  db  &da,&tripld 
unius  in  quadratum  alterius,  & ciibtts  b d eft 
numcrus,quiab  d efinumerusjergo  diuifo  cu 
bo  numero,pcrb  cniimcrum  prodibit  numc 
rusifitigiturfupcrficidscf  xqualiscubo  dbj 

erit  igitur  fupcrficics  f g,xqualis  triplo  b d,  iil  I . 4 

quadratumda&adinquadratumdbj&cas  ^ f 

b o a d.  Exemplum  ergo  erit  ( ut  dixi  )*qUod  d c fic  12 , b C54,  crft 
b d~,a  b autem, ut biriomium  eft3  p:ru7,& cubus  b d^ , tota  igia 
tur(upcrficicsfccfieti2^;Proptercauide§pereandem  rationem, 
quoddiuifafcpcrbc,cxitfdnumerusmaiotbd.  Etrnrfus  cubiiS 
ille  componetur  cx  cubis  b triplo  mutuo  didlo,  & ita  femprt 

cubus  fictminor  j & numerus  xquatioiiis  maiormam  diuifo 
per  54  exit  taiita  eft  b f, cuius  cubum  oporteret  rurfits  addcai 

rc  ad  fLipcrfiefcmb  c,& ita  iuxta  datam  proportionem  augetur  nd^'- 
merus  jjquationis  &!  cubus  minuitur. Oportetigicur  in  hdc  cafu  ita 
diftiiigucre  dicendo, quod  fiper  cubum  ihtelligis  priorem  cubuirf,' 
fcilicctabillc  curri  li  numcro,&nori  cum  i2~,  sequatur  34rebu^, 
licet  enim  contineat  aliosnumeros, non  funt  tamen  denaturanui 
meritcquationiSjfcdpropriapars;  Siuerd  dicas  quodaliquiscUa 
busp:i24*-^,quicricminorcubo  ab  xquctur34rebus^dicoquod 
non, quia  ille  cubus  erit  cubus  linex  minoris  a b , igitur  fi  34  ab  xai 
quantur  cubo  minoris  linex, quam  fit  ab,&i2^oportebittunc 
quod  res  tuncfitrnihor,  qux  cft  latus  aibi, igitur  oportebit  qildd 
fincplurcs  res  quAn54,quxlintfquaIcs  cubo  p:i2~,  ita  omnia 
«ariantur  uno  uariato. 

Rurfirs  ergo  ailumatur  linea  a Ji,qitxfit  pars  birtoinrj , b nii-i 
ni  crus, tunc  cubus  li  b poterit  folus  efle  numerus , ut  cum  ab  flicrit 
quafttitas  abfurda,uclut  gratia  exempli  Rt  v:  1^7  p 1 uel  poterit 
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cfle  aim^ubo  ah,cum  a h fuerit rz  cu.numeri , uel  cum  triplo  h b in 
quadratum  ah, utin  propolitopoficaah  Rz7,nam  cubus  h b cft  j/, 
Sd  triplum  h b in  quadratum  ah  eft  63, ut  totus  numerus  fit  90,  qui* 
bus  additis  u, fit  102, qui  cft  aequalis  34 , numero  rerum  ducflo  in  3, 
qui  cft  numerus  tcfiimacionisfeu  binomq.In  omni  cafu  eTgo  ex  his 
ti-ibus  confiat  c|uddnumerus  totus  eft  fiiperficieshc.  Et  qtiia  nu# 
merus  aequationis  arquaturilli,  dico  quod  non  poteft  efle  maior, 
nam  fiepars  cquaretur  tori, nec  arqualis  ex  demonfirarione  habita, 
nam  b h tota  eflctniimeruSiCrgo  cubus  eius  eflet numerus, ergo  nu 
merus  sequationis  hd,cum  numero  cubihb efiTccmaiornumero, 
qui  concinsftur  111  rebus, ergo  res  non  pofiTentefiearquales  numero 
&cubo.  Qitia  quantitas  aloga  eflctaequalis  numero, relinquitur 
igitur,utnumerus  cquationis  fitneceftarid  minor, numero  quicon 
tinewrinrebus.Sit  ergo  numerus  aequationis  dc,  &eritnumerus 
cubi  h c rtccefiaridmam  hi  duo  numeri  pariter  accepti  iunt  necefla* 
rid  gquales  numero  contento  inrebus.quem  fuppofuimus  cfieh  c. 
Dico  ergo, quod  ah  non  poteft  efieR:  fimpkx.quianon  fatisfacit 
ap.  I b.  per  uiam  binomq,ut  oftcnfum  fupra.Nec  poteft  cfle  Rt  cu.  nam  cu« 
bus  eflet  numerus, igitur  34  radices  gratia  exempli  eflen  t unum  ag* 
gregatum  radicum  cub.  qu3e*2cquiualerent  uni,  &hanc  oporteret 
aquari  tripla  producfli  unius  in  quadratum  alterius  mutuo : at  hoc 
efle  non  poteft, quoniam  iUafolida  fiint  incommenfa , quia  funt  in 
proportione  ah  ad  h b,id  eft  cub.ad  numerum,  quxfunt  mcoin^ 
menfa  inter  fe.Rclinquirur  ergo  ut  fic  a h una  quantitas  alterius  ge« 
neris, qua:  clutftauicifsim  cum  Ii  b unain  quadratum  alterius,  addi# 
toc^  illius  cubo  feiat  quantum  ducftain  30  gratia  exempli, qui  eft  nu 
merus  rerum. 

At  quia  in  illo  aggregato  eft  etiam  triplum  quadrati  hb  in  ah, 
oportebit  ergo  ut  cubus  ah  cum  triplo  quadrari  a h in  h b fit  pqua# 
lerefiduo  tripli  quadrati  hb,& numeri  renim  diicfto  in  a lingitur  di 
uifis  omnibus  per  a h,cricuf  quadratum  ah, cum  rebus  triplo  nu# 
meri  h b,fic<cquale  numero  fimplici,quicftdiffcrcntianumerire# 
rum,Si  tripli  quadrari  hb-  Exemplum  ponatur  hba,  &bcnume# 
rus  rerum  30, igitur  triplum  quadrati  h b,  quod  eft  12,  detracfhim  a 
20, relinquitur  iSjCrgo  18  «ft  aequalis  1 quad.p:triplo  h b,  id  cftb  re 
bus:  quare  res  criti^27  m:  3,idcftah,  &totahbRt2/  m:i,&eriti 
cu.p:52  tcqualis  30  i-ebus.Qiianritas  ergo  ah  oportet, ut  fit  genera# 
lis  ad  illani,&  cum  prx’di(flis  conditionibus.  Quod  fi  ab  ponatur 
rcs,&^h  b numeruSjUt prius, fed  m:operaberis  &dcmonftrabis  per 
ea  qua:  oftendimus  in  capitepraicedenu : nam  cubus  uenis  erit  cu# 
buslia,fcilicetrefidiii.  Etquiaeiaddirurnumcnis, & iamfuperfi# 
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ciVshccftnitopoftebitjUthgfltinaiorcubo  ah,quantuiri  cft  nu* 
merus  xquaticinifijCjucc  bt  grana  exempli  hkjideb  cubus  a bjlcu  uc 
rius  a hjcrit  a k,reliqua  ut  prius  erunt  examinanda* 

iDcrtionftracio  oftendens  quod  caput  nullum  prxtcr 
inuenca, generale fcitipoceili  c A p.  Kxiiir. 

EliquUm  cft  ut  oftendamus  quod  ab  initioprdpolituni 
cft, cuius  caiifa  ha:c  fcripftmus,  fcilicetnon  efte  capicua 
Ium  aliud  gcilcraIe,quod  fciripofsitjultra  ea  qu2C tradi* 
talunt,quoniamultraquatuordiuerfagencrani(ipofsit  reduci, ad 
pauciora,ucl  per  diuiffonCm,  uel  radiceni,  aut  per  mutationem,  aut 
regulam  propria  uel  deprimendo,  autob  originem,aut  per  demon 
ftratipneiti  Geometricam, cum  in  fingulis  fint  magnae  ina:qua!ita* 
tes,qupiiixp.ofruntinteUigiinqUatuorquantitatiDus,necin  eispo 
luerit  inucnire  perfe(ftio  quanto  minus  in  illis,  Dehis  ergo , fi  lint 
quatuor  ufi^  ad  cubiiinjiam  d^tftws  reducere  ad  tres  quantitates, 

& capita  trium  quailtitafum  omnia  ad  cubum  aequalem  rebus  8c 
numero:  fi  igitur  oftciidero  hoc  no  polle  efte  generale,  etiam  iii  par 
teignotaliqueepropofituni*  ' 

Afilimamus  igitur  primam  regulam  capitulorum  inipcrfccftoaC^i;’^^ 
nim  rpccialiiini,in  qtia  i cu*a:qualis  eftao  rebus  p,:^^ , & eft rei  a?fti* 
matid  r;  17  p:i  binomiumquintiim*  EtfimilitermArfcemagnaui*  j , 
fum  cft, quod  dum  xftimationes  capitiilicubi  ^numeri  a:qualium/;«e  cor 
rebus  conficiunt  arftimationcm  cubi  aequalis  totidem  rebus , Sc  ei* 
dem  niimero.Bx  quibus  liquet, quod  oportet  SEftimationenigcne* 
ralem  pofte  communicari  numero, & quinto  binomio,&!  quia  fimi 
Ic  quinto  binomio  eft  numerus, non  cjuincum  binomium  oportet, 
ut  fitin  creatione  ciufinodi.  Quintum  autem  binomium  hoc  mo* 
do tranfitad  aequationem, ut potcRt^p;  1 fic fiat clibus, erit Rtiog 
p:io,hicigitui-a!qUatur  ^rebus  neceftario,  quia  Rt  iq8  conunet  Rt 
5 fexicSj&i  quia  fex  res  non  iuiit  nifi  Rt  108  p ; 6",  igitur  cubus  aequas 
tur  fexrebusp:4.Ergo  ciim illud  quod poteft  elTeexea  natura, uel 
eftRt  cubica  cubi  confimilis,uel  quadrata  quadrati, uel  quadrata  cu 
bica  quadrati  cubi,ueldifferentiaduorum,uelaggregatumneceft^ 
rium  eft, ut  talis  fftimatio  fimplicitcr  fitiinahuiufmpdi,fi debetefle 
generalis, utquandoqtie  pofsitilli  Res  . 

a:quari,fioccurratquadratum,ig{s  Qiiad,  ^?tqp;R2Up:i 
turj^3p:icft,ut  uidesinmargine  Cub.  Ri2^pMpnu8tp:Rt27 
differentia! autc,  &aggfegatafunt  Gub.  quad,2p8p*'R2 43200 
infinitorum  modorum,  nam  fit  ab  Quad,quad,28  pW/  6^8* 
quxuis quantitas, 8<:  c b ipfa acftis  a ~c  b 
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mado, fi  Igitur  dctrada  b c cxab  rcljnquitarac,igitur  dctra(fla  ac 
ex  ab, relinquetur  b c tcfiimatio.Ec  fimilicerpofita  a b teftirnatione, 
potes  a b illa  dctralicrea  c modo  minor  fit, ut  relinquetur  b c,!gitur 
cx  a c &b  ciuiKftis  fiet  tEftimatio.Iam  ergo  habes  quod  poterit  efle 
radix  qiiadratatHnomq,cmusunapars  fit  numerus  cubica  qua* 
drinomij,  cuius  una  pars  fit  numerus  r^binomrf,aut  quadrimo 

mij,auus  unapars  fit  numerus,  & IV  cu.quadrata  multmomij,  fcili* 
cct  trcdecim  pardum  aut  pauciorum, qusC  fint  r:  quadratx,  ita  ut  iii 
cis  una  fit  numerus.. 


ver<iKdrtM 
fecudi  cl.  Euc 
(Uii. 


Pro  aggregatis  autem  ac  differentrjstradcndis,uoIo  tibi  dare 
exemplum  ex  Arte  nlagiia, dixi  quod  Rt  v:  7 yp : Rt  4^  p : I m:  Rt 
2,^  eftxquale^.Dcdudto  partes  ex  partibus, utuideas  fi  fit  ucrum, 
&habebi,s2^p:Rz2^xqualiaR2v;7  yprRt4^j-j.Ducigiturutranc5 
infej&habebisidem  ex  utrai^  parte, ideft7--|-p:R246j|,nam2jmt 
fefadt^^cuiaddit24fit7  & |-&Rt5^mRt2'^fiunt^^,qux  dupli* 
catafacmTit^^'8crunt4(5';^,  cuius  radix  addita  ad7^facit  7|-p:R£ 
464j.Vndein  alqs  eodem  modo  operaberis,  dico  ergo  quod  non 
poteft  efTe  Rt  quadrata  trinomq  habentis  duas  Rtquad.&nume* 
rumunum,namR2  quadrata Rt^p:R22p:i, fipoflet  efle  ex  genere  bi 
nomij  terdj  uel  fexd  nonpofsit  fatisfaccre,  ut  dcmonftrandum  eft, 
nc<j fiuna pars fitnumcrus,&!  alia  i^namdus  quadratum  critbi* 
iiomium,&:norttrinomium^  Proponamus  ergo  R2R2^p:i,&crit 
eius  quadratum  ip  t Rr 
^RtRt^^^mamficapia*  RtRti^ptRzjp:! 
musR:Rt4p:ifiecRt4  4p:Ri48p:RtR2i?2p:RtRti728 
p:ip:RtRt^4,ideft5p:  i^op:R2432p:R2Rt24883^p:i^^^44^3^8 
Rt  8 , fi  ergo  capiamus 

R2Rt4p : Rtjp : I licetrefoluatur  in  i^op  .‘^2432  p :Rt7^442  p: 
Rt  248852,hx  tamen  non  funt  commcnfx,fcd  in  proportione 


RzRi  256^ adntRi  144, id  cft 4 ad  12,  licet  fit  ualdcpropinqua,  nam 
452  eft  duodccupla  Rt^  & R2I^248852,  eft  duodeaipla  Rt  12, &: 

eftmirum  adeo  qiiod  fiR2i^44236’8  eflet  numerus, haberemus  in* 
tentum.  Cumergohoctrinomiumnon  polTetrcduciadpauciora 
multo  minus  reliqua, quare  Rt  cub.  4^^o  p:  Rt  452  p : Rt  rz  4425)? fi  p : 
rii^248832  non  potelt  efle  xqiiatio  quxfita,  igitur  oportet  ut  fic 
differenda  duarum  quantitatum, fundamentum  erit  in  prima  re* 
guladicfiain  Arte  magna  fiiperius. 

Sit  cubus  ab  xqualis  2^  r ebus  a d,  & erit  fuperficies  b c 2^,&cc 
42  numeris,  5^  erit  corpus , & iuxta  altitudinem  ad.  Etcumex29 
pofsint  fieri  partes, ut  uides  a latere  cx  quibus  una  duAa  in  alterius 
radicem  fit  numerus,  poterit  numerus  rerum  datus  cum28,50j^°» 
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y ’ zo  equari  cubo,dfco  mo 
do  quod  etiam  poterunt  fieri 
aha:  partes  noii  integra:, ui^ 
potci8p:Ri72,8(:ii  mtRt/a, 

&!exi8p:R272in5m:Rt2,  ra^ 
dicem  ii  m:i^72,fit42  alius 
numenis.  Ex  quo  liquet  qd 
oportet  II  m:f^72,  ciTe  bino^ 
miu  primum  aut  recifumjUt 
&ctia.  Proponatur  ergo  e f 
i8  p:i^72,  &cgi8,  erit  ergo 
h fp:ife72, igitur  aliapars  erit 
fd  denominata  per  dg,fdlis 
cct  II  m:fhi^-7i,  itautdiuifiouc  iS-i- 
rabc,fcilicctx9,fituereinf,ham  25.4.3.56 
cfcd:i8  jideft  cg  p:j^7i,ideft  20.9.5, 
f h d f 1 1 , id  efl;  d g m : 7 id  15.10.4. 5 i 

eftfliv  Diuifio autemiuxtanoii 

men  in  g, quoniam  cgefti8,&^g  r8  p:R:72«iim:Rt72.5m.‘T?t2/4i. 
d 21.  Et  quia  proportio  cb  cor^  ^ 

pot  is  ad  c e cfl:  ueluci  c d ad  c a, erit  c d ad  c a,  uelut  pofi  ad 42,  igia 
tur  iiclut  I pofad  iiV,ueI||pofiad  i numerum.  Rurfus  quia  exrcgiw* 
laprima  capituliefin  Rz  fd, fit  ce  corpus,  & fit  latusdf,  dk  erit  ad„^g. 
ad  dk,iiclucicf  fupcrffcieiadcejfuperficiemquareiieluci  cl  ad  ca. 
Atep  iterum  cum  I g fiat  cx  duplo  partium  dk,  proponatur  denomi 
nata  pcrp:&:m:& fit  quod  eftp:dm,&:quodcftm:km  duplum, igi 
tur  ni  k in  m d producit  h f.  Vt  in  exemplo, cum  ergo  c g propona* 
tur  numerus  i8,&^glR272)&propor  cfi8 
tio  partium  dk  ut  denominata:, id  cft  eg  18 
ut  d m,qiig  eft  numerus  m:  m k,&  etu  hfj^/z 
dem  proportioni  cg  ad  g I,fcquamur  fd  ii  mJ  r:  71 
ergo  primum  argumentum  rei.  Erit  daii 
adi^v:20;^?p:R24oi-p:iym:Rz-^.  Ex  ccTadcaiiti  pof.i^ 
regula  prima.  Ha:c  igitur  eft  ucra  a:fti  dkR£Viim:Rz7i 
matio  rei, & eadem  &fic  expen^  adaddk,utcladca 

mencuni.qiiia  dctracfta  m:jv  ex  6^ 
fit  4~p : i^  &:hoc  eft  aiqualc 
2o|-p:i^  40^  quod  patet  quia  qua^ 
dratautriuf(^runt2o-|p:Rz40^.  Igis 
turhoegenus  icftimationis  cft  genes 
rale , quia  poteft  a:quari  iiumcro,  &1 
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non  a:qitari,&:pofrc£xquaribinomio,quiacktraclispai'tibns 
qatis  remaneret  binomium  aut  rccifumnccefrarid , & tunc  polkc 
ponii^  v:rac]ix  binomi')  aucrccifiprimi» 

Rurfus  proponatur  b C20  numerus  rerum  e e corpus  y. , propo^ 
naturcf  cb  fd  4.  exef iiiRzf  d,qiiaeeft2,fi£52.Sicita’um  edad ea 
iit20por.ad32,fd!icctut  1 pollad  if-,& quia  efi:  iterum  ad  ad  dk, ut 
cfadcc,quarcu£cladca.  Et  quia  adcxregulapnmacfi:p>’)7  pu, 
^ dkcftijeritaki^ii/mu  8(:cei^d’8m:2. 

De  examine  tertia:  regulx  capituli  xiev.  Artis  magnsc. 

e A p.  X X 7. 

^p^^Roponamus  quod  cubus  fittcqualis  iSjrcbusp:  io8,tuc 
[^1  fecero  ex  ig  numero  rerum  duas  partes,  ex  quarum  dua 

unius  in  nt  alterius  mutuo  fiat  54  dimidium  i o8.Et  ma 
nifeftumcftquddrcseft^^.Etperregulam  generalem  eft  Rtvtcub* 
54p.‘n:-'7 00  pnt,- v;cu.54ni,n2  2700,  &bLCcucrccfi5p;r2  5p:3 m: 
j?:  3,quodcn;  (3  ut  prius. Diuifio  autem  non  cft  fecundum  eum  mo# 
clum,fcdn2 partium  ig  funtj  &J3  , &[partesp&^p,  &produ»fi:amu* 
tuo  ficcnmt  54.  Et  fimiliter  auumptisai  rebus, numero, £i«« 
ciemus  iuxta  capitulum  generale  ex  90  duas  partes  , ex  quarum 
dutflu  iiniiis-in  alterum  fiat  343 , cubus  7 , tertia:  partis  at  niimcs 
ri  rerum, &;  habebimus  partes  niv:_cu.43  p:n»  i682,p:i?2v;cu.45  m: 
nt  1 6’82,8t  cft  5 p:Ri2  p:3  mtRiad”  ut  prius , &ita  augendo  numerum 
rerum  eximus  extra  capitulum, fcd  minuendo  numerum  rerum  nk 
mis  non  licet  uti  rcoulaucpotc  i eu. ecqualis  l5,rcbusp:J2^>,nonh.s 
Vo'  zo9.hh,  cccdiuiderci-^  in  duas  partes,  ex  quarum  duAu  unius  in  Rt  altc^^ 
^ ’ rius  mutuo , fiat  6^  dimidium  116 . Qriia  maximum  in  quo  diuidi 
poisitjcft  quando  diu/ditiir  in  partes  xqualcs, utdcmonfiramm 
cfi.  Er.no  tres  funt  partes  in  hoc  capitulo, prima  quxferuitrcauleG 
fpcciali  non  generali, cum  numerus  rerum  cll  magnus  in  cojnpara« 
tionc  numeri  arquationis.Sccunda  qua:  feruitregulx' generali  non 
fpcciali  cum  numerus  gquationis  cft  magnus  comparatione  numc 
rircrum.Tcrtiaqut3efcruitutrique,utinexcmplononpotc(];  reguss 
la  generalis  attingere  ad  i cub.gqualcm  rr  rebus  p:84,quia2i  quar 
ta  pars  84, non  lacit  quadratum, neque  maius  neque  xquale  cubo 
• 7---  tertia:  parcis  rerum.  Similiter  regula  fpecialis  non  attingit  ad  i 
ciib.a’quaicm  17, rebus  p:i  14, quoniam  g -dutflum  ini^g-j,  produ 
citiu6’i4f,qua:ci'i:minor2g^,quarta  parte  114  numeri  propofiti, 
ut  mu  tua  illa  non  pofsint  componere  57  dimidiumnumci-i  propo 
fiti.Traducendacficrgoin  toto  illo  (]aacio,in  quo  conucniunt  una 
ad  aliam  facicirdo  cxrciaminucnta  duas  partes , ex  quarum  dVicTtu 

iinius 
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in  quadratum  alterius  mutuo, fiat  dimidium  numen'  propo* 
fitiAV  liia:  erunt  partcsdftud  autc  facile  fiet  diuidendo  numeri  proi 
poiiti, dimidium  per' rem  inde  diuidendo  rem  in  duas  partes  pro* 
ducentes  id  quod  prouenit.  Exemplum, cubus  arquatur  drebus  p: 
d^,rciadl:imariocllR2cub.4,p:R»  cub.a,cumh6cdiuidemus  3 dimis 
dium  numeri  a^quadoniSjCxit  i^'cub.2  m;  i,p ; eu.^,  ducam  dimi^ 
dium  j-y,  eu.  q.,p:R2  cu.a,iii  fe  fit  i piro  ai.^piRi cu.^,a  quo  detraho  ni 
CU.2  m:i  p:7?t  cu;-f-,  rclinquitura  miR’  aib.-;jf-,m:  eu.—, cuius  Ri  v: 
addita&detradaadimidiopriorisoftcnditpartcs  utuidcs.Etmo 
dum  etiam  cum  dea 

monftrationc  fiiperi^  |Ricu.f-pR»cu.^p:Riv:2m;i?:cu.^m:Ricu.^. 
us  docui.  Qiiadrata  |R^cu.fp:mcu.;^p:i^v:2m;mcu.^m:i$cu.^ 
ergo  horum  iundfafunt 6^,  & mutuo  prodiufta  iuncfla  funtjjquod 
patet  cxpcricnti.Et  eft  pulchra  operatio. 


DepropoiitionecuhjsequalfsquadrafiSj&riirmeroadcubixm 
cumnurticrd^qualemquadratis.  e A P.  xxvi. 


r V )f\'|  ^ fit  ccqtialis  quadratis  Enumero, alius  uerd  cubus 

']i  cumcodenumcrofita:quaIis,aliquot  quadratis  eritpro« 
portio  differentia:  numeri  quadratoruma  fuatcfiimaeioa! 
ne, dum  cubus  & numerus  cft  asqualis  quadratis  ad  differentiam 
arfiimationis  anumero  quadratorum, dum  cubus  cft  a:qualis  qutu: 
dratis,& numero  ficuttcftimationiscubiacqualis  quadratis  6<;mia 


mero  ad  tcftiniationcm 
cubi  & numeri  a:qualiu 
quadratis  duplicata. 

Cum  ex  a b in  cd,S<l 
ex  e f in  f>h,  &!cx  kninl 
ni  ,fiatide  numerus , erit 
proportio  edad  p-h,3ii 
cd  ad  Im,  gh  adim, 
itelut  cf  adab,8(Ckn  ad 
a b,  & k n ad  e quare  tit 
chadac,&kmad  ac, Si 
km  ad  g h duplicata.Ve 
luti  ponatur  eli  R2X4p: 
4 , si  k m 1 in  I cub.p:  8 
ecquali, 9 quad  ^ Cum  er* 
gonotaeg  gb  b eno* 
tafiatfub  eirdem  termi* 
nis  k m Si  m I ex  capite 


d e Uttu 
ddp  umenti 
cd  S diiiii-  |)er  it  6,/t'« 
diffcren‘u  (eliinut.imi 
mero  e^tud. 


ego^'iwefut(iuitl.iid(i 
eh  Utuiign.  hg  S.d(* 
uis.fea  per  di  ferentia 
I aftiitt.  d iiitmero  t^uacli 
' igifom. 
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cubi  Sc  numeri  aequalium  quadratis., igiturnota  a d d c,8c  paribus 
aIqstTitiiotaeh&:hg;Difcrimenfolum  cft,quddiii  cubo  aequali 
rebus  numero  difFeretia  cft laceris, quod  fuperat  numerum  qua^ 
dracorum,  in  Tequentibus  figuris  numerus  quadracoriim  fuperat 
triTimationem  rei  fcu  latus  quad.  liquet  ergo  quod  inter  e h & Ic 
m intercedunt  quatuor  conditiones : prima  quod  eh  &!kmfunt 
ambte  tcftimationes  capituli  propofiri  cubi  & 8 numeri  sequalium 

5 quad.Secuncia  quod  eh  & k m funt  in  prbpor€iorie,in  qua  eft  l m 
ad  h g uidfsinijfed  haec  cft  duplicata.T ercia  qtibd  k m cft  cbmpofi:® 
taextecragdnaIighinep,pdfitaoh  dimidio hg,8«i  ipfa  ph  dimi* 
dio  o h.Qiiarta  quam  diximus  deefte  comparando  acSdcdadeh 
&bg,eftquddch&km^ftmiationesruntminorcs  eg  feuklnu* 
minierb  quadratorum.  Cum  drgo  ex  tertia  conditione,quod  fit  ex 
gh  iri  p e fit  notum, quia  g h & o e no  tae  funt,&  g o nota,  quia  dimi* 
diumgheritkmconipofitaexeisnota.  Deducitur  crgdf  primum 
problema  ad  hoc,  detrahecxkl  quancitatcm,qua:(ehabeatm  pro< 
portione  duplicata  ad  h g,iri  qua  eh  ad  krrl.  Cum  eg  &kl  fint 
idem  fcu  arquales.  At  fecundum  problem  a eftj  diuidc  k l,qug  eft  ea* 
dem  ucl  arqualis  a d,ita  ut  proportio  m I ad  c d fit  duplicata  et , qua: 
eft  a c ad  k m.In  utro  qp  autem  pariter  deducitur  res  ad  cubum  Sc  nu 
merum  cCqualemnumero  rerum, igitur  aeftimatiopariterignotaex 
notapendebiu 

Sumamurergorurfus*«3',«'l4,t'I',riouem  finguix  8C  aequales,  & 
fittotares,  & in  reliquis  dum  cubus,  &;8  £cquantur^quad.rcsfit 
ergopofuerimus  t 
IV  24  p:4,erjt  C ‘ 5 m:iV  24vPona 
mus  ergo  1 0 1 quad . 8c  fitme* 
dio  iri  ^portione  inter‘6&(‘» 

K erit  X pof  IV  v:5  m:iv  24 , igitur 
cum  fit  proportio  « ad  ^ t,uc  i 
ad  « ‘,  ducemus  C,  id  eft  iv  24 
p:4iil{t.qu®cft5m:iV24,fitiv24m:4,quam  diuidopcr«,ideft 
eftt".  Igitur  totat'flqua: 
eft  5>,  cft  iquad.p;iv:^^, quare  I cub.  p:iv24p:4,xquatur9por.&C 
quia  notum  cft  hoc  ex  capitulo  iamch;5Io:S<:anruftio  eodem  modo 
tty  8c!  >0,110135  ut  fit  ^ cub.31  p:iv954p:ivv:  cub^jimtRt 

934, & dicamus  quod  fit  f^,nam  cft  prope, ^poiiamus  quod  io,  ut 
prius  fit  I quad.  erit  K’pof.-j^,duccrgb  iritfBjideft 

quia  eft  diuidendum  produ(ftum  per  ideo  fufficiet  ducere  per^j 

6 fit  “,feu8^|;iidjuidendum  per  ipfos,  nam  ic  fuit  “pof.  quia  fuit 

quadratum  , habemus  ergo  ut  prius  8;^'^^,  diuidendum 

pet 


,j 
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pcri  pofp:quaclratajequah'a9,igkuri  cub.p:8r|ff-Jcqualia  9 pof. 

Videtur  ergo  propior  modus  demonftrationi,ut  fupponamus 
adrci  a?{tima[ionem,iii  quaab  numerus  quadratorum,  b d 
numerus  JcftimatiomSjdiuirusperquadratumab.  Etrurfus 
ab  numerus, id  eft  quadratorum, &:  eb,mimeruscftimatioriis, 
idem  cum  priore, &:  diuifus  per  quadratum  a cuel  a e,  quia  ha* 
bec  duas  a^ftimationeS , fed  tunc  aquatio  erit  diuerfa,  quani 
oportebit,  inuenire-Dicoergo  quod  ii  cubus  p{2do,eft  aquai 
lis  loojcritaeres  & ab  loo, ponamus  ergo  ad  aeftirri.ationem 
cubitequalis  loo  quad.praoo,  erit  ergo  ad  nota,  S^abcftioo 
numerus  quadratorum, igitur  b d differentia  nota,  & quia  de^^ 
monftracum  eft , quod  proportio,  c b ad  b d eft  duplicata  ei 
qua:eft  ad  ad  a e,  igitur  proportio,  medixinter  eb,  adb  d eft 
uc  a d ad  a c,  fit  ergo  b da,  pro  exemplo  ut intelligas, pones  e 
quad.S^fib  d cftetj, poneres e^jquad.Sdfibd  eflet4.,po 
nei‘cse6^~quad.adhoc«tmediafi«i-pol^  quae  duiffain  ae,produ« 
cit  quantuma  d in  d b, productum  autem  a d4n'<ib  i^rioWm,=qiiia 
ad&dbnota^funtj&hoceft  squalemedia?  du(n:®inae,qua*  eft 
numerus  quadratorum  communis,  detra(ffa  eb  qua* eftpars illa, 
qua:  proucnit  diuifa  monade  per  b d,  &:  eftnqta,& eftpars' ctibi. 
Sequitur  igitur  ex  conftrudlipne, iit  reducendo  ad  i cubi  ut  habeas 
cubum  cum  numero  a;qualem  liUmero  rcrum^  Et  ut  numerus  rc« 
rum  fit  femper  produeffum  ex  b d in  a d:  &■ numerus  a:quationiS 
compofituscxprodutfloquadratiabm  ad,& ciiboipiius  bd,u€a 
luti  ponatur  (uc  dixi)  ab  ioo,&:  bd  2,eriti  cub.p:4o8, «qualis 
aoorebus,ficautem2-ooex2,qua!eft  b d inioo, quae  eft  ab  numcss 
rus  quadratoru  408  autem  componitur  ex  406  ^produeffo  4 qua^: 
drati  2,  & eft  b d in  i o o,quac  eft  a b,&^  8 cubo  2’b  d . Sc  ita  fi  b d elTct 
5,c{rct  I cub.p:927' , «qualisjoo  rebus,  & eodem  modo  fibded&t 
9,eirctaibuscum  882?  «qualis  ^00  rcbus , hume^-us enim Fmim 
femper  eft  produtftus  ex  «ftimationis  differentia  a numerb'qu^ 
dratorum in ipfum numerum  quadratorum.  Numerus  autemaS« 
quationis  fcilicet  8 8 ^0  compofitus  ex  8 100  produefto  quadrati 

^,id  eft  81  in  100  numerum  quadratorum, & 729  cubo  bd,-^§^-eft 
5i.Cumigiturhoccapitu!um  fit  ipcciale>Sd  circumfoipturtf^habeji 
bit«ftimacioncmnotam,ucreliquacapituIa^fciSli4cubi&num'c 
ri  «qualium  rebus, 8c:h«c«equiualebit  generili  cubi  & nurrleri  »^^ 
qualium  quadratis. 

Ergopropofitaquxftionecubi&numeri  «qualium  quadratis 
erit  nota  «ftimatio  cubi  «qualis  totidem  quadratis  j Sif  eidem  nu# 
mero, quare  a d nota,&  quia  a b numerus  quadratorum  eft  notus, 

erit 
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eritnotab  d,duccmus^b  d in  ab  &habebinius  numcriim  reruii?,’ 
ducemus  cnam  b d adquadratumindein  a bj&  produ^floadde* 
mus  cubum  db,5i  habebimus  numerum  aquationis  cuniregula^ 
ergo  fpeciali  inueniemus  aftimationeni  eiuSj&haceritprimaa* 
quatio, fcilic.et  media  quantitatis  inter  eb  & b d . hanc  igitur  ducca 
musinfe>d^diuidemusperbd,&exibit  quantitas  b e fecunda 
quatio, quam  detrahemus  ex  ab  numero  quadratorum  propofito, 
& habebimus  a c aequatione  tertiam  quafitam.  Vndepatee  quam 
difficilis  fitha:cinuentio,&  quam  abfurdum  genus  quatitatis  pro^ 
uematperdcccmdifficultates.Primaeftinuentioad  quae  foletefle 
trinomium  compofitum  cubiaim,&  exradicibusuniuerfalibus, 
quia  pendet  cx  capitulo  generali.  Secunda  eft  refiduum  b d detraa 
<fta ab- Tertiaefl:produd:umexabiiibd.  Quarta cft quadratum 
b d.QuintaEprodii^lufn,ex  eodem  quadrato  in  ab.  Sexta  cubus  b 
d.Seprima  eR:%ffimationi$  inuendo  cum  operationibus  capituli 
fpccialislO(flauaeft  dcdu<fl:io  inuentae  teffimationis  ad  quadratum 
nona efl:diuiiioprodu(flipcr quantitatem  bd.  Decima  eft  detra« 
Aio  prouenms  anumero  quadratorum.Exhis  facillima:  funt  tres, 
fcilicet  fecunda, quinta  & decima, pene  impofsibiles  dup,  fcilicet  fea 
pdma  Sc  nona, reliqua:  ualde  difficiles. 

Dea^nimatione  data,  ut  inueniatur  numems  asqusi 
tionis;  c a p.  x x v 1 1. 

■ T cum  in  capitulis  maioribus  i.cubi  tum  etiam  in  alqs  ex 
tribus iiiuematurquantim,utpote  ex  cubo  ccqualiqua? 
dratis.&  numCTO  datis  inuenimus  jEftimationem.Ita  xftk 
matiqne  dC  cubo  & quadratis  inueniemus  numerum , aut  ex  ea* 
dem  8fi  cubo  denumero  inueniemus  quadrata, nam  de  cubo  non 
cffiucqutcramusipium  per  quadrata  ^numerum  datum  cumfola 
scftimatio  doceat, cum  ergo  fintfex  capitula  & duobus  modis  m 
(ingulis  contingat  inueniri,  quarum  erunt  duodedm  capitula.  Sit 
j ergoprimumdacaaca:ffimatiorci,&:nutf  ; 

incrus  quadratorum  ab  datus,  qui  cum  L \> , 

numero  aliquo  aquatur  cubo  a c ; igitur 

quia  ac  data  eft,  erit  cubus  ac,  datus  quadrata  fub  numero  ab, 
datardiduiim  ergo  ad  cubum  eft, quod  fit  ex  b c in  quadratum  a c, 
& hoc  eft  no  tum, quia  a c & a b nota  8^  quadratum  a c, igitur  nume 
rus  aquationis.Detraheigiturnumcrum  quadratorum  ex  affima* 
tione  data,  & quod  relinquitur  duc  in  quadratum  scffimatioms, 
produAum  eft  numerus  aquationis.  Exemplum  aftimatio  eft  ip, 
cubi  aqualis  ^ quadratis  8C  numero  cuipiam.decrahe  ^ ex  i o.relin»* 

quimr 


DE  REGVLA.  ALIZA  LIB.’  57 

qin'tur4,ciucin  lOO  quadratum  lo, (11400, igitur  cubus  jcqnatur^ 
quad.p;400i 

Sit  modo  liurtierus  gquationis  fcihcet  produdlum  ex  b c 111  qua«  j, 
dracum  a c,&f  diuidarii  iilum  perquadratum  a c, prodibit  b c,  dccra 
ho  cx  a c,relinqu!cur  ab  nilraeiais  quadratorum. 

Sit  cubus  ab  S^quadratab  c,da£a  & aftimatio  nota,  erit  ergo  > 
cubus  BOtus,&:  b cdtida  m quadratum  ab  etiam  nota, iungcndo 
utruncp  habebis  numerum  tcquationis* 

Et  fit  cubus  ab  data  fit  & numerus  sequacionis  datus,  igitur  4 
detraham  ciibum  a b datum  ex  a:quacionis  numero  dato  , refi^ 
duum  diuidam  per  quadratumab  datum, quiaab  data eft, quod 
prodit  cfib  cnumerus  quadratorum* 

Et  fit  a c numerus  quadratorum  datus, & ab  a?ftimatiorei,&  5 
quadrataillafintccqualiacubo&nUmero.Quia ergo  ab  data  eft, 
erit  quadratum  eius,8^  cubus  eius  datus, idcd  etiam  productum  ex 
acin  quadratumab, aquodetra<fio  cubo  ab, relinquitur  numerus 
aiquationis.ExempJumacfit^numcrus  quadratorum, ab  autciii 
4 tubus  cius  eft  64,  quadratum  igitur  fex  quadratum  funt^^, 
dctrahe^4 cubum gftimationis,reIinquitur5r  numehis  xquatio^ 
nis,igicur  i cu.p:33,a?quatur  6 qiiad.quando  aeflimatio  rei  eft  4.  Et 
inhuiufniodi  cum  teftiinatio  media  aequatur  extremis,  cane  necas 
fus  fitimpofsibiliSi 

Et  fit  modo  numerus  aiquationis  &a:ftimationisnotus,&iie«  ^ 
Itin  riiimcriim  quadratorum  aequalium  cubo  & di(fto  numero  ac* 
quatioriis.C^uiaergoabnotaeftacftimatiOjCrit  cubus  eiusnotiis: 
biifcaddamniimenimtcquationis  iam  notum, habebo  totum  mu! 
mmim  notum  quem  diuidam  pet  quadratum  ab, iam, notum  pro# 
dibit  a c numetais  quadratorum* 

Sit  etiam  f ftimatio  nota  cubi  &!  rerum  aiqualiura  numero, liquet  7 
qiiod  cUbus  &!rcs  eruntnota:  quae  iundgfadiint numerum  ^qua^ 
rionis  notum* 

Etrurfus  fi  anumero  aequationis  noto  detrahas  cubum  teftima*  i 
tionis  notjerefiduum  erit  notum, quod  diuifumpef  teftimationem 
oftcndic  numerum  rerum* 

Rurfus  fi  cubus  acqliaturrebus  8^  munero, &resfintnot»,5^jCj'  9 
ftimatio, ducemus  jeftimationem  in  numerum  rcriim,  Sc  detrahe* 
mus  a cubd  rei  5>C  refidutini  erit  numerus  jcquacionis. 

Et  ita  fi  a cubo  iam  noto  aequationis  numerus  detrahatur  refi* 
duum  diuifum  per  aeftimationcnioftenditnumerumrerum.Gaue 
tamen  rie  cafuin  proponas  impofsibilerri,  uelut  cubum  aequalem 
rebuSj&ionumero  Siaeftimati62,nam  oportet  aeftimationemfem 

HH  per 
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per  effe  maiorem  cu.numeri  £equationis,id  eft  io,&ita  in  afijs-. 

^ Sicedam  cubus  p:r2  aequalis  rcbus>&  fit  xftimatio  2,  tuae  cubua 
aeftSjaddeacl  i2jfi£20,diiTideper2jprodibitiO3iuirjerusrcium, 
a Etitetumfitaibuscumnumeroarqualisiorcbus&^fibmatio  2, 
duco  i in  io,fit20, detraho  8 cubum, relinqtiitur  12  numerus  a:c|ua* 
lioriis  qui  cum  cubo  2 iuniflus  xquatur  decuplo  2.  Et  quia  m capi^ 
tulis  quadratorum  ud  rerum  aequalium  numero  & cubocftdua 
plex  rei  gftimatiojdico  quodpropolitaquauis  earu,fequituridem, 
Veluti  cubus  p;24  eft  airqualis  quadratis  &acfi:imatio  una  cfl:2 , alia 
aip:3, duco  z ad  cubum, fitS, addo  ad24,fit32,dmido  per  4 qua» 
dratum2,€xit  8 numerus  quadratorum.  Similiter  duco  R221  p;  3 ad 
aibum, fit  48384  adde  24, fit240p:Ri48384>.diuideper3O 

p;i?j758  quadratum  I3t2ip33,€xit8» 

Qitod  in  prbpofitocapituH  XXVI.  pcmcDitur  ad  cubum, 
rcsa-qi-ial/anumcto.  c A p.  XXvilf. 

■ Vmuerdiainconclulumfit.quodfi  quis  pofsitimicnire 
regulam  fpccialem  cubi  Sc  numen'  aequalium  rebus,  quan 
do  numerus  rerum  fit  ex  dutfhi  duonim  numerorum  inui 
cem,6<!numcras  aequationiscxdu(fi:u  quadrati  unius  in  aggregas 
tum  amborum,  quod  habebit  aiftimatio  tvibi  & numeri  tequaliumi 
quadratis:dico  quod  hgcfpecialis  regula  eft  difficilis  inuentu, quia 
squipollct  uni  generali, quoniam  conucnitomnibuscafibus,m 
quibus  cubus  & numerus  «equantur  rebus.  Exemplum,  fi  dico  ciw 
bus  Sc  6 sequantur  oflo  rebus , dico  quod  hsec  eritfub  regulailla 
fpeciali  quia  ponamVquod  unapars  fit  i pof.  aliaT^  ,duco  igitur 
I pof.infe  fit  1 quad.duco  i quad.in  aggregatu  i poLp:,-~^,fit  cu.  p: 
8 pof.scqualia^,athochabet  capitulum  generale, igitur  regula  illa 
non  cftproprieipecialis. 

De  comparatione  capitulorum  cubi,  &reruma!qOaa 
lium  numero,  dC  cubi  & numeri  aequalium  totidem 
rebus.  GAP.  X x i X 

T proponatur  cubus 'a  d cum  rebus  numero  i o , aequales 
12, &:  critHipcrficies  b c 10, corpus  autem  a c 12.  Dico  pris 
mum  quod  fi  fumatur  fkcubus,  qui  cum  12  numero, & fic 
g 1 corpus  iuxta  altitudinem  f g,a2qualia  i o rebus,  erit  ergo  fupcrfu» 
cies  fl  cxfuppoiTtOj&habebitduas  a’ftimationes,quodfinpiila:iU 
larum  cruiinmiTtuaproporrionehocmodob  cadfh,ut  fgad  ab, 
8(:iterumaeadgh,utfgadab.Quareproporcio  ac  ad  gh, dupli* 
jataecjqijgeeftbeadfn. liquet  etiam  quod  utraque  scftimatiofg 
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i-rtmaior  al),qmacum  aequaliter  fumatur  , , 

efl  xqualis  g I niinlcro  jqui  cft  aequalis  toti 

ac,8c:  ultra  etiam  cubo  f k per  commuftem  ’ 

animi  fcntciniam.  Exquofequitur,quoci 
ac  (it  maior  g hjigiturcumfitduplkataci 
quae  efl  h cad  fh,ericb  emaiorfh.  Et  etiam 
clare  per  fe  patet  cufitmutuajiitfgadab. 

1 k quia  I o res  f h Aquali  tur  cubo  f k&  g t nu 
mero  a?quationis,&g  1 ert  gqualis  cubo  ad 
c rebus, erit  fh  numeriiS  rerum  aequa# 

Iis  cubis fk  ad, &rcbusb  c,dc£ra(fiis igitur 
fcbixsbecxrebLisfh,qiia:funt  nuificroa:#  | 

quales, crut  decem  differentijcfg  &ab,3C4 
quales  cubis  ab  &^fg  pariter  acceptis. 

Rurfiis  proponantur  duae  quantitates  e 

ab  Sc  b c,  ut  tota  aif  l!t 

fit  differentia  illaruiil  d b,  & decuplum  d b ,3-  «1,  ^ c, 

fiirxqualc  cubis  ab  & b c,  diuidemus  a c 2 
in  I pri  pof.&i  m;i  pbf.& cubi  erunt  ^'quad.  pt^j&hoceft  aequale 
20  rcbus,id  eff  decuplo  d b,qiTX  cft  differen  tia,igitur  i quad.p:^  aa 
quatur  3^-,rcbus  &:rei  xffimatfo  eff  i|-,p:i?t2|-  uel  Ri2^, 

Qinlis  aequalitas  cuborum  parttura  lineae  dtutfar<  / 

G A P.  X X X. 


It  a b ctiiuTaincquadrataeiiis  c ct,  d 
cc,  dico  quod  cubi  ac  cb  funt  x# 
xpialcs  parallclipedo  ex  ab  in  ao# 
gregatum  quadratorum  cd  cc  demptam# 
pcrficieac  ih  dbjiiam  quodfiiex  ab  ifiag#  3-1 
gregatum  quadratorum  c d, ce  cft  xqiialeci 
quod  fit  ex  a cin  c d,c  e & ex  b cin  cc,c  d, quare  duobus  cubis  a c & 
cb.&eis  qux  fiunt  mu  tuo  parallclipedis  a ein  c e,8^  cb  in  cd,' ac  ac 
in  e c, quantum  ex  b e in  fupcrficicm  a c in  cb,Si^  ex  cb  in  c d,  guari« 
tum  cx  a d in  fupcrficicm  a cin  cb:quod  igitur  fit  ex  ab  ih  cA,SCc  t 
cft  xqiiale  clibis  a c cb,&^  ci  quod  fit  cx  a d in  fupcrficieni  a ciil  cb, 
&fcx  bc  in  candem,quddaucemfitcx  ad  inffiperficiem  ac  in  cb, 
cum  eo  quodfitexbcjin  eandem  cft  xquale  ci  quod  fit  ex  Coti  ab 
in  fupcrficicm  ac  in  cb, eo  quod  ad  eftxqualis  ac&:be,xqualfs 
b eugiturquod  ficexabiftcd,ceeftxqualeci  quodfitex  ab  in  fu# 
pcrficicni  a c in  c b,aim  cubis  a c &:  cb,  igitur  detratffo  co  quod  fit 
cx  ab  infuperficieni  ac  in  cb,cxeo  quodfitex  ab  inc  d,cc&rcft 
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idem  quod  dcti-ahere  ilipcrficiem  ac  incb  ex  quadratis  a c,cb  crk 
parallelipcdiwticxabincd,cedetra(flafuperficieac  in  cb  scquaJe 
cubis  a c,cb  quod  erat  demonfli'andum^ 

Dejcftfmattone  generali  cubi  jequalis  rebuSjS^  numero  folida  uo- 
cata d(^ operationibus  eius.  c a p.  xxxt 

HI  T poftquani  non  quacrimris  in  a^Rimatione  nifi  d.cmonc 
j ftraiionem  operationem  &C  propinquitatem,  dico  quod 
V,,  jcftimatio  cubi  aequalis  rebiis  & numero  generalis  in  par 

tcquacnonhabctLireftiiota fecundum  tres  rnodos  prbpofitos  in 
fohdis, per  primam  8c  tertiam  reculam  cap.2^  Artis  magnx:  8c  ap* 
propiitquationoneftminorquaminrelfquisradicibus  quadratis 
aut  cubiciSjOperationem  autem  nunc  docebimus.  Verum  in  tertia 
regula  ob  praecedentem uxdetur maior  «cqualitas  atqiie notitia , Si 
quis  ergo  dixerit  cubus  eft  aequalis  13  rebus  p : ^o, igitur  dicemus 
cxtertiarepulajqiiodrcs  folida  13  in  30 , qui  cfl:  dimidium 

id  cft,uricadiiiidaturi3,ut  cx  partibus  in  radices  fuas  mutuo  du* 
diis  fiat  30.  Dico  ergo  quod  fi  uolueris  hancr5tfol.ducere  gratia  cxi« 
cmpUiuRzduas  duces Rt 2, infc fica, duc  in  I5,fit2^,mdeduci¥2ad 
aibum.ficRtfi.ducRtS  itl  30, fit Rt 7200, igitur Rt  produtfla  erit 
fol.2^inRz72oo.Etitafiu6lueriscandemdmidcrcperR22,duci^» 
inrc,fit2idiuidei3pcr2,exit^^,deindediuide3o  perR»8  ciib.R22, 
cxiti^ii2Yi8CeritquodprouenitR2foI.6’Y  in  nay.Haecautcm  faci-: 
Icdemonfiraripofluntjin  additione  quoque  fimiliuni  uelutRt  foL 
13,11130  cu.i^fol.52in24o,diuides  fingulos  per  fuas  corrcfponden* 
tes, & exibunt  diuifo  52  per  134, Se  diuifo  240  per  30,8  8CR2CU.8,  eft 
eadem  cum  R2  quadrata 4,  quia  iam  fupponuntur  fimiles  partes, 
addam  igitur  ad  2 monademjfiec3, duc  ad  quadratum  fic9,ducin  13 
fit  ii7,duc  8c  3 ad  cubum  6127  ,ducm  30  fit  8 1 o , erit  ergo  Rt  coniun 
<fi:afolii7in8io.Idcnldicodefubtracfiionc.  Diuidendo  fingulas 
parces  per  fuas  fimilis  cius , quod  prouenic  capiendo  i?2;  quad.  ucl 
cu.quac  erit  una  a qua  detrahe, SCrefiduum  reducito  ad  quadratum 
6c  cubum,8cducirl  fuas  partes  qusc  ei  refpondent.  In  difsimilibus 
autem adqciemus  autdetrahemus  fimpliciter,quddctiam  facimus 
in  Rz  uniuerfalibus  di  anomalis . Pollent  & aliqua  in  huiufmodi 
fubtiliorainucnirijfedfatisfitfi  aliquis  dicat, habui  cubum  aequae 
lem  6”  tebuspn, dices  igitur  aiftimatio  rei  cll:  R*fol6^in~,idcfl:ag«: 
gregatum  duarum  radicum  quadratorum  partium^, ex  quarum 
mutua  multiplicari onein  ipfas  partes  producatur 
Ecpro appropinquatione  celeri  ac  breui  duces  adintegrasper 
numerum  partes  habentem,  ducendo  puta  per  4,  dC  habebis  Rz 

fol 
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fol9^in52,/giturpa«unaeri£^5|-,&ralia^.  Et  hoc  cft  maius, mi« 
nus  autem  ^)^5i^,-^,igiturprqpinqua una  erit  ^5- alia  huius  cr^ 
go  accipiemus  quartam  partem, & erunt  numeri  5^  & 

Ihinfqualibusauttm  iungendis,detrahendis,multiplicandis  ac 
diuidendis  eadeni  facihius  quarin  Ri  diuerfis , neque  ciiim  licet  eas 
aliter  iungere  quamperp:&{ubtrahcre  quamperm:  uelutRtcu.  10 
cumr^ quadrata  S.dicemlisRz  8 ptRtcu.  10,  uel  detraheiidoi^S  m: 
Rzcu.iOiEtli  quis  dicat  quod  poflumus  etiam  iungirre  hoc  modo 
Rtv:8  p:Rtciiiioopu^i^cu.R25a7^  Soo^dico  quddeftharclongior 
& difticilior.  Dclongitudinepatetfcnfu : de  difficultatein  ultima 
parte  cogeris  iiicclligere  quadratam  & Rt  cu.ut  in  alia  prgter  id 
etiam Rzeub.  loo,  indetotiUs  aggregati  i^uniuerfalcm,  licet  forfaii 
qiiodadprqpinquitatcrri  attinet,  forfanredderetur aliquanto  exa# 
<^or,quia  clTet  una  tantum  &minbris  aggregati,  linde  notaiiduni, 
quod  fi  cpiis  ueli£i?2  cu.io  pti^e.EtRtyu^cu.  10  p 8, quod  prima 
fub  eadem  addipon&eritptt>9BWja<s^^^^uod  totum  c(l  5,ucma 
nifeflunijCcd  efta^.Echocmamfcfte  eft  pro^ximius  rai 

dici  ucra:i^  cub.i  o p:R2  8 quam  5,quiaRii^  10  cftproximior  i^Rf  Ri 
ioi,quamR2ioR2Rtioi,&  multo  magis  quam  10  ipiliniR»  ioi  di& 
fcrtm:pencper^,j&!Rtio  differt  co  modo  funiptaaRtRzfoiper- 
quod  eft  mulco  minus  quam  fernie.Sed  tamen  hoc  contingit 

perfe  nonhabita  proportionis  ratione.  Forianiil  multiplicatione 
&[  diuifione  aliter  dicendum  eflet, quoniam  partes  redduntur  pau- 
cioresifed  tamen  cum  incommenfai  fuerint, remanet  numerus  ag# 
grcgati,mi^6’p:R25,inR25m:Ri2,producitR2i8p:Rti5ni:Riii  mt 

i?2  io,quid  ergo  refert  fi  dicam  R21 8 p-T^  I')  m:Rii2m:Rtio,&[R2^pt 

p:i^.5  in i^5im:R2  2,cum  emmoportcbitillas addere, duplicare, diui 
dcrc,diuidam  uiiamquamc^  feorfumj&pdftiungam  eodem  mbdo' 
aut  detraham.  Sint  ergo  difsimilesRzfol  ijinjOj&Rifol^ia^jfic 
multiplicabo  i^ifol  13  in  30,produc.mRifol  jin  6',fic  diuidanii^  fol 
■rin3o,&:itaaddamR2foli3in36p:i^fol3in6^,&!!ita  detraham  Ri 
fol  »3  in  30,1^ fol  3 in  6 m:i^fol5  in  ^.EtaccipiartiRi v:  hoc  modoRt 
v:isi  fol  13  in  jO,S<l  cftRi  5,  Sdita  accipiam  Ricu.  hoc  modoRt  v:  cu.r2 
fol  13  in  30.  bt  in  folidis  radici  cukuncp  debet  adqcivridcft  uofS ' 
tuuucrialis  cum  fitunurri  totumj 

Et  nota  quod  Rt  fol:  dicitur  non  totafed  cbmpariitiue,uelutcunt 
dico  R2  v:r3s9  p:Ri  cu.27  uult  dicere, accipi  qua:  eft  5,&!r:  aib.27 

qua:cftctiam3,iunge,fiunt  ^,igiturR:v:^p:Ricu.27  eft  r: 6^ Sed 
noneftficdei^zviRtfol  r3in3o,ncquceriimaimRz  quadratorum 
aggregati  fit  3, &RZ  30  ut parallelipeda  fitrurfusi^v:  eft  Rt  8 
gati5&5>feclcfti32.fimpliciterunius  partis tancum,id eft 3.  Etideo 
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nota  quodfemperfunt  a;quaIes,igiturducciido,diLudenc{oi^rolis! 
dx  partes  funt  xqualcs. 

Etiiota  quod  licet  pfoduc^^i  ex  aggfegato  duorum  quadratos* 
rum  in  aggregatum  duorum  quadratorum  producant, femper  ag:« 
gregatum  ex  duobus  quadratis , ut 5 in  5 , & 5 in  13,  5 iil  8 , 5 in’ 
18,81::  I3in25,&  13  ingj&^S  in  in  50, itadcalijs , tamen  illgr 
partes  non  fernantproportionenl,ucIut  5 in  13 , efficit  qui  com« 

ponitur  ex  64  & i quadratis,qui  nihil  habent  cum  15 , qui  iicrcpros* 
ducitur  ex  51^  (oUdAum  jo  in  in  ^^nec  etiam  diuifo  ^5  in 

nam  radices  ffint/  &4,quxjun^l:gfaciuntn, qui etiam  cft 
diucrfus  a 1 5 Jded  aliundepetenda  efl: ratio  cur  componantur, con  , 
ftatcnimeflelongeplures  qui  non  Compdnuntur : ut  ufqucadao 
funt2.5.8*ic>.i3.i7.i8*io*Suntcrgo  duodecim  qui  noncompontui 
turjSd  o<flo  tantum  qui  comj30nuntur.Ec  a2o  ad4o.Sunt  25.2^.29^ 
32.34.37 .40.adhuc  paudo'fes  a4o  ad  6'  o,  font4i.[45. 50. 52. 53. 58. 
pauciores. 

De  compara cioneduarum  quantitatum  luxta  propow 
lioncm partium.  C A P.  xxxii. 


Tfumanturdugquantlcatcs abmaior,  . 
cdminor,  dico  quod  poterunt  diuidi  ^ 
itaiitffiproportio  unius  partis  adahs 
am  maioris  inxqualitatiSj&refldui  ad  refiduum 
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ufque  in  infinitum, nam  ablata  ae  xquali  cd  critbeadrefiduum 
infinita,ergo  exreguladialefficafeinpcrlicebitdiuidendorefidiiu, 
utpotc  fa(5la  a f sequali  c g,dmidendo  e f & d gper  xqualia  erit  proa 
portio  rcfidui  ufe^  ad  b,ad'  refiduum  uftj  ad  g perpetuo  maior : & 
itaufcpminfinitamduudendouerrusd,8<:aflumcndo  aliquid  niaa 
ius  in  a b crit,ut  pro  cedatur  ufque  in  infinitum  in  proportione  rea 
fiduorum. 

Dico  prxterea  quod  iionpoterUnt  ambxproportioncs  effe  mia 
nores  proportione  totius  ad  totum:quiafi  detrahatur  minor  proa 
portio  uc  ae  ad  c g,quam  ab  ad  c dfiaca  C ad  ch,xqiialis  ab  ad  c d,, 
igitur  a c ad  c g minor  quam  a c ad  c h,igiiur  ch  minor  c g ; b c ergo 
PcT  lotiuai  adjid,ucab  ad  cd,  igitur  b c ad  gd  maior  quam  ab  ad  cd. 
fiE.V;?!.  Manifcffiim  cfi  ergo  quod  iub  minima  proportione  ainbx  para 

Pe-t  fiinti  fes  criint  cum  fuerint  quantitates  diuifx  fecundum  proportioricni 
m/((cni.  i-Qjjyg  2d  totiim.dioc  etiam  infinitis  modis, fcd  non  fit  uarictas. 

Dico  modo  quod  non  poteruc  in  proportionem  reduplicatam 
maiorem  quam  totius  ad  totum  xqualcm  , ncc  minorem  quam 
firproporciomcclia.uocoproporcioiiemreduplicataiii  cum  fuerit 
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proportio  partium  utrcfiduorum  dupJicata.uclut /iproportio  ab 
aci  c d nonupla dico  c]u6d non  poteft  diuidi  ab  5(:! c djUt fic propor 

lio  maior,  ncc  ecqualis  noiiuplecjnecji p b 

acqualisautminortnpla.namfiiit  ae  c J 

adcfnonupla,igiturcb  adfdnonii* 

pia, ergo  nonuplanonupla:  duplicata  erit  quod  cflcnonpotcft,^ 
fimaior  nonupla  ergo  ex  demonftratis  eb  ad  fdminornonuplaj 
ergo  non  duplicata  ad  illam. 

Ncc  po  tcfl:  diuidi  a b & c d ita  ut  lit  minor  quam  tripla : nam  fi  fit 
tripla  b e ad  fd,cum  fit  per  demonftrata  a e ad  cfmaior  nonupla  eo 
quod  cb  ad  f d cfl  minor,quam  ab  ad  c d.igimr  a e ad  c f maior  du;^ 
plicata  e b ad  f d,non  ergo  duplica£a.Mul£o  minus  fi  fit  proportio 
e b ad  f d minor  tripla  poterit  efife  refidui  ad  refiduum  duplicata.^ 

Cum  ergo  quis  dixeritdiuideiS  &2,itautpioportio  partium  fit 
reduplicata  quadruplzc-tuocxu^iiquadruglafit  minor  nonuula.  8C 
maior  tripla,  duc  4 numerum  proportionis  in  le  fic  ducina  mi< 

norem  qualitatem  fit  52,  aufer  maiorem|aIicec  18  j relinquitur  14, 
hunediuide  per  differentiam  proportionis  a fuo  quadrato,  id  cft 
12, qui  eff  differentia  quadrati  4, Si  ipfius  4,8i  exit  aufer  ex  2 rea 

lin  quitur  aufer  quadruplum  is->quod  eff  4^  cx  18, relinquitur 
quod  cfl:  fcxdecuplum  ad 

Ex  hocetiam  patet, quod  feumaiormaioris,utbic  feu  minor  ha^ 
buchtratioiicmrcflduijideftpartisquajhabet  proportionem  du^a 
plicatam, femperhabebitad  minorem  portionem  minoris  lineaff 
nunquam  ad  maiorem. 

Dediiplicloidincquatitotquantitaiumomologardm  ciufdem 
proportionisadduasalias.  c a p.  xxxin. 

BIntabcdSiefgh  omoIoggjSiin  eadem  proportione, Sd 
fint  dux  alix  k SilduCdcmgencriSjSi  ex  differentia  a SC 
din  mproducatur differentia produdlorumbin  k Sidirs 
I,  dico  qudd  differenda  prodii# 
dlorumfink  & hin  1, produce# 
tur  cx  differentia  e*&  h in  can# 
dem  m.  Et  eff  generalis  in  fimilitf 
bus  femper  feruando  ratiofiem 
afTumptorum.  Namquiabadd 
utfadheritb  adf  ut  dadh  pei':^ 
mutando,  quare  produefforum 
exbSif  inkinuicem,utprodu(fl:onimdSi  Iiinl  inuicem,utraqtje 
ciiim  in  b adf  & d ad  hjqux  fc  habent  cOdera  modo ; permutando 
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p«r  1 1 <ji»iH(iigiturprodu«florumbmk:&dinI,iitfink&hinl : quare  8c  diffe* 
tki».  rentiarum  uelutt  b adf:acutb  adfjicadifFercntia*  ad, ad  difFercns 
Elem  ^ tiam  eh.igiturdiuifadifferentia  f ink&hiiil  peif  differentiam  1 h 
gxibitm. 

Detriplicidioinone  duarum  quantitatum  in  mutuam 
reduplicatam.  c A P.  xxxmt 

aVm^propofitscfueruntduaclineaea&bpoffumus  ima^ 
ginarijucdiuidamus  utramcp,udit  proportio  mutua  redu 
plicatarnamderedafuperiuS  locuti  fumus.Etpoteftiftud 
fieri  per  additionem  ciufdem  quafitu 
tatis  adutrancp quantitatem,fedutfiat 
media  proportio,  Si  poteft  fieri  ut  ea* 
dem  quantitas  addatur  Si  detrahatur 
utracpj&refiduorum  proportio]fit 
duplicata  proportioni  aggregatorut 

Schpctriahic  docebimus  dcmonftran 

tes  primum  folum:  nam  reliquorum 
fufficiet  docere  operationem.  Qiiar* 
tum  autem  cft  de  quo  poClcrius  age* 
turquod  cft  difficillimum.Volo  ergo 
diuidere  a Si  b,ut  fit  proportio  fecun* 
dacpartiSjbadfccundain  partem,  aut 
Pei-  iiferti  prim» partis, a ad  primam  partem, b 
cltmsni.  duplicata  iuxta  proportionem  datam 

inter  c d ftatuo  e fin  continua  prOponione  cuirt  c d,  8i  duco  d ini 
a & f in  b,8d  fiant  fupcrficies  a & b,8i  detraho  b cx  a,  Sc!  relinquatur 
gj&dctrahofexe&relirtqtiaturkj&lfiatfupcrfidesfuper  k «qua* 
lis  gjCuius  latus  fit  iuxta  proportionem  fedcftatuo  Imno,  & 
duco  I in  b,&  n in  a, & fiant  fuperficies  a n,b !.  Et  rurius  detraho  b 1 
ex  a n,&  fit  p, cuius  refiduum  fitiuperfides  q, aufero  etiam  I cx  o , & 
relinquatur  r,&;fupcr r ftatuo  ftiperficiem  «qualem  q, cuius  fecun* 
f(y  44  pnwi  (Jum  latus  conftat  effe,rurfiis  1 per  pr«cedentcm:auftTo  I cx  b,  re* 
Elcment.  linquaturfSim  aufero  exa, &relinquatur  t.dico  ergo  quod  cum 
propoi'tiomadlfitutcadd,qudd  proportio  f ad  t ert  duplicata  ei 
qua*  cft  m ad  I,fcu  c ad  d.Nam  cx  clemonfiratis  p fit  ex  I in  b,  & q ex 
Pfj- 1 fecundi  I in  r, igitur  a n cx  1 in  b r,  igitur  n ad  1,  ut  b r ad  a,  fed  n ad  I , ut  m ad ! 
PcTiTjfmi  dupIicaca,igiturbrada,utmadIdupIicata.Etutcad  d pariterdu* 
pIicata,conftatauteiTi  b rcxl,f  r.  r autem  aiml  fade  o ex  ftippofi^to^ 
nam  r fuit  differentia  o &1, igitur  b rfunt  «quales  ex  communiam* 
Per  1 9 mi  fcntennaof;igiturofada,utc  ad  d duplicata.  Atoadmutcad 
EffHieni.  dduplicatajqiuafuntmcontinua  proportione^igifurrefiduif  ad 
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refi  Juiiiii  t,ut c ad  d diiplicata,quod  propofituni  erat.  Operatio  an 
rem  brcuis  cft, ponamus  ut  in  exemplo  C24,  d la,  e6^,  £3 , a fi  io,b  g. 
Duco  d in  afitiiOjduco  finb  detrahe  24  ex  lio,  24 

relinquitur9^,diuide9^per2i  difterentiameStf, exit  iz  io 

47quan  citas  1, igitur  ducendo  1 per  c fit  36^^,diuidc  per  ^ 

fexit5)^,quantitasinquxcftdup(aadl,utcadd,decra  3 8 

he  ergo4y-ex8jrchnqmtur3|-,detrahe5)-^cxio,reImquutur^,pro^ 
portio  3^ad^-eft  quadruplaj&  duplicata  ei  qua:  efi  c ad  d. 

Propofitisergoduabuslineisrurfusafi^b,quibus  uolo  addere 
communem  c,  Sdecrahercrurrus  ut  fit  proportio  refiduorum  du# 
plicataeiquxcfl:  aggregatorum.  Duc  differentiam  quadratorum 
ijife,&^eius  cape  trigefimam  Textam  partem,  cui  adde  tertiani  par> 
tem  produefti  unius  in  altcram,&l  aradicc  totius  aggregati,  detrahe 
fextani  partem  differentia:  diefforum  quadratorum,  refiduum  eff 
qugfita  tertia  quantitas.ueluc  capio  5 Si  4, differentia  quadratorum 
eff  cius  quadratmn-flt  i tiiii'*‘’^fQ  fi^j  ^»'addigiinip>'Qdud]:i  ^ in 4, 
dc cft ^^quieTTcmiapars 2o,&: fit 8|j,cuius  araaice  detriiffb]^,  difi-- 
ferentia: quadratorum,idefti“j&irelinquiturres  quaefita  RtS^rm: 
j^.lgitur  partes  erunt  8^,8c:  refidua  fcilicet : ag^ 

gregata  autem  3;^p:Rt8n>^>^ 

Rurfus  fint  pr  opofit*  dux  linex,^  fit  unia4,  alia  3',  uolo  addere 
communem  quajititatemutri<?  quod  fitpropordo  aggregati  mev 
diafeu  radix  proportionis  propofitarum  quantitatum:  8<!  cft  quafi 
conucrfaprxccdentis.duco4in3fitr2  huius  Rt  addo  utri^,&ha^ 
beo  intentum, proportio  emmi^uad3,eftuelut4p:isii2adi?ii2 
p:3,nam  3 in 4 p u producit  12 p : ri  log rz  la  ini^  p : 3 «o'' 
mijtus  producitidem  upiRtioff. 

Exhocfequitur  quod  proportio  bindmij  adaliud  hinornium  al 
teriusfpccieipotcft  efife  quantitas  potentia, tantum  rhete , uclucfi 
duco  3 in  Ri  12  p:2,fit  ^p:Ri  i2, igitur  i2,eft  in  proporuone 

3adRzi2p:2.  Et!tadcrecifis6^m:Rzii,eftin  proportioncRz^  adie 
i2m:2,cthocproptcr  commutationerti, quia  Rzeftmediainter  duos 
numeros, & numerus  inter  duasRz. 
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Dico  modo  quod  fi  partes binonli orum iion  fint  CQiBftlenfx fe^ 
eundum  eandem  proportionem, quod  fi  binomiorurri  binoinio 
eftee  commenTum, aut  rCciCumreeifo, numerus  effet  commenfus  po 


tenciataniumrbctefeulongitudinealogx.Et 
fint  gratia  exempli  ab  tripla  de  & b c dupla  . 
cf,  dico  quod  fi  tota  a c eflet  commenfa.toti  'jlS... 
d fj  effent  partes  ab  ,b  c inuicem commenfx 
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item^  d c e f.  Namutdemonftraiiimusfiipra,qmanonefi:cais 
dem  omnium  propomOjiglturunmspai*  ad  partem  una  maior  al* 
tera minor,  fit  ergo  minor  bc  ad  ef,qiiam  ac  ad  df,5ifharc minor 
quam  ab  ad  d c fiat,ut  a c ad  d f,ita  a g ad  d e,  commenfum  cft  igitur 
ag  dc,&fuitetiam  ab  commenfum  de,igiturag  gb commenfa?» 
Similiter  b c commenfafuit  cf  & g e eidem, quiain  proportione  a c 
ad  d f,g  c igitur  commenfab  e,quare  gbipfi  b c fuerat  etiam  b a,igi 
turab  b ccommenfaEfunt, quare etiamdc&ef.Noneftautemnes 
ceffarium  (ut  dixi)  quod  fi  parces  fint  commenfa;,ut  totum  fit  toti 
comincnfiimutdiximequeetiam  fitotumcoti&  pars  parti, utreliss 
qua  pars  rcliqu«parti,uelutio&^funt  commenfa,&r5i2o  &Rt5 
commenfa,non  tamen  1 0 p : 2 o eft  commenium  ^ p:  Ri  5,  aliter  fci* 
qiicreturquod  10  &R220  eflent  commenfa,quod  eftabfurdum. 

Ex  hoc  fequitur  quod  binomio  non  commenfa  non  poflunt  efle 
inpropordoiicnumCTi  jpoflunt  tamen  efle  in  proportioneuniu» 
fimplicis  quantitatis. 


Derexproportionibusmutaisreduplicatis,quaeoriun- 
tur  ex  additione  unius  quantitatis  ad  miatn  aliam , SC 
duabusinutilibus.  C a P.  xxxv. 

HVmpropQlitafueritunaquantitas,puta2,poflumadde<! 
reilli  aliam  quantitatem, modi  proportionis  redu 
plicata:  confurgent,quorum  duo  funtinutiles  rmodi  er* 
gofunqutquatitasadditaadpropofitumhabeat  duplicatam  pro* 
portionem  quam  aggregatum  ad  addicam  feaindus  conuerfus , ut 
aggregatum  ad  a d additam  habeat  duplicatam  ad  eam  qua:  eft  ad* 
dita:  ad  propofitum.Etided  ponam  cos  ordinatimln  tabula.  Pri* 
ina  igitur  utilium  i Aggreg.adadd.  dup.addadprop, 
ducaniimerupro*  2 Add.adprop.dup.aggreg.adadd. 
pofitu  ad  quadra*  5 Aggrcg.adadd.dup.prop.adadd, 
tumfit4,  &■  adeu*  PropoLadadd.dup.aggreg.adadd.inn 

bum fit, & habebis  4 Aggrcg.adpropof.dup.propof  adadd». 
1 cub.  xqualcm  4 5 Propol.adadd.dup.aggreg.adpropof. 

rebusp:8*  ^ Aggrcg.adprop.dup.add.adpropof, 

Sccuda,duc2ad  Additadprop.dup.aggrcg.  adprop.inn, 

cubum, fit8,accipciuqua:efi:i?28,&accipej^2,Kica  habebis  1 ciu 
aiqualem  quadrat,  2 _&  Rt8  > quadratum  tcftimationis  cft  res 
qua:fita.  • 

Tertiahabct  quadratum  ptapof.nUmcropropofito  a:qualia4 
quadrato  numeri  propofitl. 

Quartahabebimus  cub,  p;  quad,  2 hutncri  propofin  aequalia  8 
numeri  propofitu  Quinta 
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Qiimta,c!uc2  ad!aiblinifit^,&habeliis  i ciib.p : rebus  numero 
propofito  5 fciliccc  i arquaba  8 , 5^  quadratum  a^ftiinatioms  cft 
quantitas  quscfita.  \ 

Sexta  habebinuis  quadratum  aquale  rebus  numero  propoiito, 
id  niimerd  quadrato  numeri  propofitijid  efl:4,ut  fit  i quad, 
scqualea  por.p:4. 

Dico  demum  quod  proportio  confufa  aggregaripnmf  & quar 
tae  quantitatum  omiologarum  ad  aggregatum  fecunda  8c  tertia 
carundemefl:  ueluti quadratip:'i,detra(fta  proportione  ad  ipfanl 
proportioncm,ut alias  dcmonftraui.Exquobabemrconfufa  qua« 
rumlibet  quatuor  quantitatum  rcdeinteiligenti. 

De  duiidcndis  duabus  lineis  arqitalibus  fecundum  proportio* 
nemmutuam  reduplicatamdatam;  C a p.  xxXfvi. 

Stud  docemus  in  Arte  magna^  Sed  ibi  adnptanda  funt 

quod  Ht  ex  ab  dta 
cf&eg  in  aggregatum  ab  &ef,qma  ex  fuppofitaef&eg,  aquari 
turab  & aci, conftat  ergo  abquanuiatem,&  ef  bisaflumi,  Sdeuna 
hocfupponiab  &:adaquales  e(ree£&cg,utpriroun>,p,otefl:  fiip;* 
poni  pro  arbitrio,fed  fecundum  nonita:eo  tandem  iienitur  ut  dua 
Sd  dixa  quantitates  fipt  in  eadem  proportione  cuni  tertia.  Et  quod 
tertia  illa  fcilicct  ab  6c  sfcofnpomturex.fecuridis  ab  & ef.  At  dua^ 
bus  cpiibuslibetconftitutis  proportionibus  ^ &:  manentibus  dua^ 
busquantitatibuSjlicebit  cohftituere  communerri  illam  quantitas 
tcm,&rcliquas  duas  inucnire.Bxemplum,fintdata  duo.  quantitas. 
tcsa6,b5,&alixduacdrubiungocad,abm  ^ 

coiitiiiiiaproportione,jSifado  f ade,  ut  d ad  ' ’ 

c,8dgadf  fimih'tcr,erit^gad  a,utf  aclbduplf 
cata.Eo  igiturpcruenirc  oportet  cum  propor 
tionc  data  loco  aequalitatis.  Conflat  etiam  , S ^ 

quodfipropoi^tio  a adcllt  duplicata  eiqiia 
eflb  ad  d,quodbaquatuor  qualitates  copua  ' 
labuntur  ad  unam.< 

DefecomparationibusquaiuoKquantftatumredrfpli' 

CiUSJ proportionis.  c a' P.  xxx^ii» 


t 5 


fint  quatuor  quantitates  in  reduplicata  mutua  propor*', 
tionc  a b]prima,  c d fecunda,  d e tertia,  b f quarta,  dico 
J^^jqudd  duabus  ex  his  notis  fiunt, utliquet  fex  coniugatio*?, 
hesj&  dua  harum  neque  cum  aggregatis  p er  fe  notis  nota  funtjfci 

II  i licet 
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licet  nota  prima  & quarta, ud  fecunda  &[  ter* 
tianotis^  af  &:  ce;at  reliqua:  quatuor  notam 
faciunt  quantitatem  modo  aggregatum  o* 
raniumnotumflt.Sitergoprimum  ab  &cd 
nota,utpoce  ab  24,c  d o aggregatum  af  & c e 47,  tunc  tu  fds  quod 
proportiodcadbfcft,utabadcd,duplicata,igiturut  16  ad  i,igi5» 
turdc&:bfadbf,uti7  ad i,atde&bffuntx7, igitur  diuifo  17  per 
17, habebis  b f unum  8^  d e fexdccim , nam  d e b f fqnt  jo , ut  dixi, 
quia  a b &:  c d funt  5o,&:  a f &:  c c 47, igitur  refiduum  quod  cft  d c 
bf  eft  17» 

Sitrurfus  bf  i,d  citf, aggregatum  af&^ce, 47, igitur  ab  &(:d 
funt  30,  & proportio  a b ad  c d,ut  4 ad  i ab  c d ad  c d,ut  5 ad  i , dU 
uide  30  per  5 exit  tanta  erit  c d & a b 34. 

Proponatur  modo  a'b  8d  dc  not3c40  totum, utprius475&iit 
primo  nota  b f & /jc  r.dc  c d ponam  a b i poCerit  tertia  in  propor* 
tionej-quad.ducinbfjfitl-quad.diuide  percd,exit^quad. igitur 
^quad.pn  pof.scquantur  40,&  i quad.  p : 3^  pof  sequantur  1440, 
&itarei  seibimatio  eft  24,  cuius  quadratum  eft  5^7,  &!  eius  pars  trisJ 
gefimafexta  i^,feu  detraAo  24  a4o,relinquituridem  i^.Suppona 
turmodoabnota24dei^totum  47  erit, reliquum  aggregatumc 
d Sdb  £7, ponatur  c d 1 pof.erit  tertiain  proportione  ~ quad.  duc^ 
quad.in  i^,fit^quad.diuideperab,id  cft24,exit^quad.scquantur 
igitur  ~ quad.  p:  i pof.  ad 7 . Igitur  i quad.  p:  3^ pof.  sequalia  232, 
res  cft  6)^  eft  cd  refiduum  eft  ibf.  At  modo  fi  ponatur  ce22, nota 
itatitcdfitb&dei^  &afa^.Poncmus  ut  in  tertio  cafu  ab  ipofi 
erit  tertia  in  proport.  ^ quad.  Igitur  fi^'quad.  producit  ^,quid 
producet dequcC eft  1^, duc 6^in  diuideg^quad. 

hoc  ergo  cum  i pof.iun(ftum  efficit  25, igitur 25  quad, sequalia  t 
cub.p;57<>. 

Et  hoc  non  continetiirin  capitulo.  Sed  qiftain  hoc  cafu  fuppo* 
jiimus  numerum  quadratorum  effe  22,  quia  c e & scftimatio  eft  c d 
6”, cuius  cubus  jio, qui  cum  57^  efficit792,Si'hoceftgqualC2iqiiciU 
draris,nam2?in36’cffidi792.  Et  ftipponimus  a g numerum  qua* 
dvatorum,ideft2J,&abreia:ftiinarionem,&  quod  exbginqua^i 
dratum  a b fiat  5 7 o, habebimus  i ctib.  seqUalcm  jj  quad.  p : 5 7 6.Ec 
hochabet  capitulum.Scd  res  rton  redit  ad  idem  „nam  a^ftiiuacio  rei 
eihn3nor24,quiacjTet24cubus,eflct  xqualis  24 quadratis, igitUr 
22  quadraris  ^ duplo  unius  quadrati, atunum  quadratuju  c‘.f ' 7 , 
igitur  erit  sequalis  zz  quadratis, & 1152  non  ergo22quadr.ifi- 
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57  foUim.Et  fiinil/ter  iio  tis  a b & b i>&  noto  aggregato  e e incidi* 
mus  in  dui^em  diHicuhates. 


DeconfuraqUantitatumtnuttiaruminproportion^ 
teduplicata  comparatione. 


CAP.  xxxvnt< 


■Tponamusutfifttdujcbneseafa  Sdc4diufifinc&f,&ffit 
. proportiofdadcbjuelmaeadcf duplicata,  & fintef  fe* 
_ eunda  &:  c b quarta  tcquales  &not2e,&  totum  aggregat* 

tum  erit  etiam  notuni.nam  in  hoc  cafu  proportio  aggregati  prima: 
&quarca:,iden;ab  ad  aggrcgatitm  fecundae  & tertia:, id  €(!:,€  d cd 
ucquadrati  proportionis  p:r, ad  proportionem  ipfani  itidem  p:’,ue 
iut  fit  ab  i5,cd9,diuido  15  per  9, exit  [^,3^  hoceft  quadratum  pro^ 
portionis  p:i  in  comparatione  ad  ipofipn, quare  cumi  pof.p:  i,hi^ 
habeat 

pofiSc:  ducamus  p;  i ij-pofipj  i^arqusdia  ^ 

iquadpii, igitur  jquad.a?quaturi5^pofip;|-  ^ j 

ergo  res  cft  ^ P-^ » quod  eft  a , propor*  ' 
tio  eritdupla,poneigitur  ipof, detrahe  ex  i?, fit^mti  pofi  Sc  itaetia 
quia  fecunda  eft:  a:qualis  quartx,  erit  15  m:  i pof.  erit  15  mri  pofi  dit* 
pia  etiam  9 m[:  i pofi&  18  m:  2 pof.  xqualia  15  m:ipofi  SxL  15  p:2  pofi 
arqualia  i8pJ  ipofigiturreseftj.ldedinhoccafu  tres  quantitates 
neceiTarid  funcin  continua  proportione. 


De  diuidendis  duabus  lineis  notis  Iccundum  pro-* 
portionem  mutuam  reduplicatam 

iuxta  partes  datas.  i 

CAP.  XXXI3C* 


I Oc  capitulum  eft  pars  duoriimftipdidruni:  &cxcohabc 
I tur  capitulum  generale  cubi  & numeri  xqualium  quadri 
tismam  propofitis.grattaexempliyi  cu.p:  igxqj^bus  ^ 
qvadratis,proponamIineamae^,& quxs  ^ 1 & 

rarri  aftimationerrii cu.*xquah's9iquadjp;  |.  " 1— i — 1 

qiix  fit  ab, igitur  nota  b e,  addam  b gxi  ^ , d 

qualem,  b e ergo  a e,  a b,  a g,  cb,  b g,e  g,G  d 
xqualis  a c omnes  rioex.  Propofitumigittir  eft  diuidere  c diri  f,  ut 
utiitfdadbgduplicata  ei[quxeft  ab  ad  ef, quainucntacumcu:* 
busef,additisi6cxfuppofito  fit  xqualis  corpori  ex  cd  in  quadra* 

II  5 tum 


Cdp.  i6  & 
17; 
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tUm  c f, quoniam  totum  cft  gqiialc  fuis  partibust&  d e quod 

fit  ex  d i:  in  quadratum  c f i6^,nam  tantum  fit  ex  b g in  quadratum 
abngitur^quadrataefjequanturcLibopti^.  Vtcrgo  diuidamus 
c d iuxta  hoc  iiofcere  opUrfet  ordinem  coitim  qug  didlafunt  fupra, 
fcilicet  quod  quantitates  a b,  cf,  f d & b collocantur  hoc  ordinc>ut 
funtmutuae  r^upIicaca?;alio  utfiint  in  continua  proportione  cum 
una  & eadcm/cilicet  ab  prima, f d fecunda^cf  tertia, b g quarta,  pri* 
ina  & quartamanentin  utrocp  ordine,  fed  fecunda  8d tertia mutana 
tLiv,namcfeftinreduplicatafecunda,&  fd  tertia,mreda  fd  eft  fc4  : 
eunda, cftcrtia, 

Proponanturrurfusnot®  h,  ab  Si  c d,  &:fintpartcs  conftitutte 
e a3cb,f  c,f  d, quarum  una  fi  nota  efrctpalam,efl:  ob  continuam  proa 
portionem  quqd  effcriit  omnes'notac,fed,fi  folaih , ab’&i  c d , palam 
eft  quddeoiiiiixn;ottE  partespier 'Af  terrt  rti'agnam  deueniendo  ad  caa 
'■•''p^j^^pitulumciibjrcrum&quadratorum  arquahum  numero.  Ex  qua 
g.(.,s;ecH  , 2.d  cognitionempartium  propofitarum : ut  fi  h ponatur 

4ab^m:i^TtcdRii2m:i.btpartcs  fe  habebunt, ut  4 
uides.Eft  autem  proportio  i ad  4 m:ut  12  duplicata  ei  1 Rt  12  mi  2. 
qiKcefl:2adRti2m:2,&caueneteconfundas.  Dico  ,i  4m!Rii2 
etia  quod  fi  cubus  &i4  azqUales  8 qd . &!  fit[c  d numerus  qua< 

dratorumfcilicct8,utfitaea?quaIiscd,fcicmus  cb  &!bg,  & cmnt 
pofitacb  I quad,&:b  g,i  oi.prg  pofscqualiaRt  24  numeri  propofiv 
tij&ftamcbquamb  gerunt  quadrata  jcftimationis.  Qiiiaergo  no^t 
ta;  cb,b  g,&per  duo  fuppofitanota:rcilicetquantitatem  c d feti  a e, 
&numcrum  xqUatiqnis,id^e^24.  Si  hic  producitur  cxfuppofito 
exfdinquadratUmfc&f<i&fe'habent4iec^sitatem  falcem  alter 
nani, quia dumcd&acfunt8>&numcrus  qui  producitur 24, ua^s 
riatiir  ut  fit  2 0 aut  22  aut  25 , tunc  uaiiatur  quantitas  rei , Si  quadrae 
tum cius  cb,bg,igicurpropoflta quantitate  cd  uelae  quantitates 
ebfcubghabent  connexionem  cum  cf&fd;&[  quia  finoriiuppo# 
iier^turnumcrus 24, haberetur expartibuscf&fd, 'ducendo  fdiii 
quadratuittfqfictucinucnta  eb  contrariafationcncceiTaria  fit  co<s 
gnitio  dmifibnisc^dmf.Namcumpropo.fucrimus  cf,fd  cognitas 
per  duo  confequenda  ad  illa  qiia:  fimt  aggregatum  carum , Si  pro* 
ducftumdfin  quadratum  f c,  confequimufduasalias  ac  8^  cbfcu 
bg,igiturperae,cbfeubg,Scduo  confequcntia&iuntab,b  g Si 
produefium  g b in  quadratum  a b aimuno  ex  tribus  cf,fd,ca,in* 
ucniemusreliquaduo.Atcdnotaeftfempa’  ex  fuppofito  cum  fit 
tcqualis  a e igitur  c (Si  f d.Si  ergo  ponatur  produdlum  g b in  qua* 
dratiiniab  2o,&:  cfduo  eritfd  5,  diuifo  20  per  4 quadratum  2,  & fi 

fdponatur 
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f d ponatur 5 erit  cfRz4j  id  eft 2 ^ iiam  diuiib  ^o  per 5 cxit4,  manife^ 
ftum eft  ergo  quod  cf,fd&cd  habent  confcquenria  ad  ab  fcu  ac 
^<:cbreubg.  Concludo  quddfuppofita  cognitione  ab>b  g,qu:c 
fempcrhabctneccflaria,eftconnexiocunicf&fd,quia  edeft  diffe 
lentiiab  bgquajnonefrct,(icdno6fl*etilladiftcrcntia,fcd  folum 
1 cub.p:24a:quarciur  8 quadratis,  &eflet  nota  ab,&  bg,exqua^ 
rum  ducfla  b g in  quadratum  ab,fieret24,fed  c d non  effec  8 ,ncc  xs 
qualis  dif^rentiasab  Ssfbg.Proponaturergo  linea  ad  nota,  Sc  efl: 
rei  ajflimatio  cubi  xqualis  quadratis  numero  a c,  & numero  a:fi:ii* 
jnatiOnispropofito  quifit  exedin  1 i r J 

1 ^ S r.  ‘ , a-  b c L f c d 

quadratum  a d,  oC  nota  elt  ex  hoc  1 ' — ■ — < — ' ■ — 

c d.item  nota  efl  quia  eft  differentia  a d a cnumeri  quadratorum 
atep  notarum,iamucrd  ad  diuifaeft  bifariam  in  ac,  cd  notas,  & ab 
etbdignotas,qugrendumefl:igiturancxnotisac,cd(quiahabcnt 
conneKionem)haberipofsintab&bd,&itacritqugfitumnotum. 

a c.Bt  di^m 

fitionem  queerimus  quantitatem  b d,&:  eahabita  coghofchnus  c dy 
b c &itaab  & quacfitum.Inhocautenl  fecundo  conftitutisab,b  d 
&habcturquarititas  a detiam&cft  res  & eius  quadratum  etiani 
notum  erit , ex  quibus  quaerimus  quantitatem  a c id  eft  humeri 
quadratorum  &C  quod  fit  ex  cd  in  quadratu  ab  dC  eft  numerus  gftis 
mationis  qui  cum  quadratis  numero  a c aequatur  cubo  ad . Tertio 
quaeritur  quamratonenihabet  incrementumedm  comparatione 
a d b c quia  b c a d c d eft  duplicata  ei  qug  eft  a d ad  a b ex  fuppofico. 
fi  ergo  c d certa  & data  quantitas  ftatuatquominorericabeomas 
ior  erit  b c refiduuiTijfupponimr  autc  minor  c d quam  ab, maiorem 
afit  oportet  effe  proportionem  b c ad  c dquaraa  dad  ab, quia  diu 
plicatam, igiturincremehtumab  anfemper  augeat  proportioneni 
b c ad  c d flipra  proportionem  a d ad  a b an  minuatrham  de  %quah'« 
tate  certum  eft  quod  non:^!<  anuarieturhaecratio  mutata  quahtita* 
tecd.hocigicur&: quomodo fiateerte  eft  confiderandum,loqu^ 
mur  igitur  de  fecundo, quia  eft  facillimum  cum  enim  data  fit  a d & 
ab,dacaerittcrtialineaqua:fitdata,igiturproportiopar  Pemftxt^ 

tium  a d,ad  d e diuife  a e, et  data  b d in  diuifa,crgo  ^ BUm, 

diuidiutad  ad  de,feuade,&diuifioillacad«f^.t^jCutn  Penofexti 

igitur  proportio  a d ad  e data  fit,  erit  81^  b c ad  t d,data  eft  autem  b d 
data  ex  fuppofito.igicur  utraque  carumb  e,  c d data  qiiod  erat  dee 
monftrandum.namdata  b c cumfitdata  ab,eritdataachumei'us 
quadratorum.  Cum^  fit  data  a d , erit  illius  quadratum  datum : di 
quia  c d data  erit  produ(ftum  c din  quadratura  a d datum,  is  ftutem 
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efl:  numerus  a:ftimationis  qusefittis.  Iniieniamus  etiam  pfiiniiitl  tl£ 
facilius  5(fproponariius  ad  IO  dc  1, erit  ergo  numerus  ioOj&:  fieb  d 
ipof &ab  lomiipof.cuius  quadratum  cft  i quad.p:iooni:2p  pof. 
quod  diujfum  per  ad  relinquit  ~ quad.p:  lO  m;  2 pof  hac  efl:  tertia 
quantitas  qua  duc!l:a  in  b c,  producit  quatum  a d prima  in  c d quar 
tam  quodprodmftum  eft  lO.Quia  ergo  b d eft  i pof&i  c d ijCrit  b c 
ipdf.m:i.igiturprodu<flumtertia:  quantitatis  eft^cii.p:  lopof.m: 
2 quad.m:^  quad.miio  p:2  pof &hoc totum  eft  aquale  lo.  Quare 
reddendo  uicifsim  fient  2^  quad.piao  aqualia^  cu.p:i2  pof  & i cu. 
p;i2opor.aquaIiaaiquad.p:2oo.&  erit  cu.aqualis  27  rebus  p:4^. 
&:idedcftinpartenonnota.Pro  tertio  oportet  prafupponere  pri« 
mumquodfiadfitdiuidenda,licut  proportio  ipfius  ad  ab  fit  ut 
Ex<;femdi  b C ad  b d,erit  c a, cum  maxima  fuerit  aqualis  radici  o(flupli  quadra 
E/ffrt.  jj  jL  d dempto  duplo  a d.&  tunc-fi  a e cft  mlhiifia,erit  c d maxima.Et 

rurfus  cum  fuerit  propcM-tib  b'c  a'd  ed,utquadrati  ad  quadratum 
a b non  poterit  cfTc  e dma/oriii  comparatione  ad  ad,  quamucftatf 
tuatur  tertia  pars  a c aftimatio  cubi  piunius  rei  aqualis  quarta  par 
liquadratiacl.Ethocpendctex  demonfti^aris  in  libro  dePropor* 
Vrppof.ii^  tionibus.  Exemplum  conftituta  ad  10,  erit  tertia  pars  a e aftimatio 
cubi  8(!rei  aqualis  25, qui  eft  quarta  pars  loo, quadrati  10 , erit  ergo 
tcrciaparsacR2v:cu.Rz25^^^p;i2fm:Rtv:cu’.256^  m;i2^,undetatf 
taaceriti^vicu.n59i7^p;557pm:RtV;cu.n59l7  ra:5^7^,& ederit 
refiduum.  Confiderandum  eft  ergo  quod  fuppofita  c d minore 
problema  poteft  componi , quia  primum  proportio  quadrati  a d 
ad  quadratum  ab, quanta  minor  eft  ab, tanto  maior  cft  in  compa« 
ratione  ad  proportionemb  cadcd,tumquiaadeftmaiorb  c,tum 
quia  fumimiis  pfbportionem  quadratorum inprimis , Si  linearum 
infecundis.  Etided  ctimaugetur  ab  minorfit differentia propor^ 
riomsquadratiadad quadratum  ab  ad  proportionem  beaded. 
Etquiarurrusneceflecft,utproportio  quadraciad  ad  quadratum 
a b fit  maior  proportione  b c ad  c d : qui  a b c poterit  effe  minor  c d, 
quia  cd  data  eft, quadratum  autem  a d fcmpercftmaius  quadrato 
abjCUmfittotumadpartem  comparatum : crefeit  ergo  proportio 
beadedin  comparatione  quadrati  ad  a d quadratum  ab, donec 
liat  ei  aqualjs,inde  fit  maior, ^rurfus  ut  dixi  minor, ergo  rurfus  fiet 
aqualiSj&haceftcaufaduarum  a’ftimationum,  oportet  igitur  in«! 
lien/rc  maximam  proportionem  bc  ad  cd  in  comparatione  qua* 
drati  a d ad  quadratum  a b;  Qitia  ergo  maximum  parallelipedum 
aefitexbcin  quadratum  ab,  cura  ab  fuerit  dupla  b c,  igitur  tunc 
maxima eritproportio  eius  ad  parallelipedum  c d in  quadratum 
a b, -quare  tum  minima  proportio  quadrati  a d ad  quadratum'  a b ia 
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.comparationcbcadcd.  Etitadfumaniurduopunda 
ccin  quadratum  e a liHcfin  quadratum  fa  efficiant  paralldipeda 
lingula  a?qualia  parallelipedo  c d iri  quadratum  a d,  tuiicpuiu^um 
b critimer  e & f/ed  non  aequaliter  diftabit.  Sed  quia  boc  eft  gcric=» 
raJe  fcu  ae  fit  diffcrentiaad&cd,fcuqua:uisalikquantitas;  Idcd 
oportet  hoc  inucnire  ex  proprietate  diftCTentiac  coniuriAa  cum  gc<s 
nerali  ratione  didla;  & rktiorie  fccurida  ajftimatidnisiiiuerttaper 
primam  rppiugdi(fla,fit  ergo  a d,dd  ' ’ 

data&^pB^uminacmaxinlaeprb^  ^ ^ i A - 

porcionisbeadedin  comparatioa  • 

ne  ad  quadrati  ad  quadratum  ab.b.&  fit  ce  in  quadratum  ea  dasi 
rum^ut  fit  xquale  d c in  quadraturi!  da,  &!  fitx’ftimati6  data  ceiil 
quadratum  a c,ut  dixi  ncceffarid  c a, dico  quod  data  eft  af^  finiiliter, 
&quod  b cfiinter  c & f,hoc  enim  eft  demoriftraturri.tcrtio  dico 
quod  b f cfl  minor  b ut  femperf  fit  proximius  b quam  ipfum  e. 

niairiexcotaacriumcro  quadratorum  oporteat  detrahere  aiepria 
mo  inuentam  icffimationcm  &refiduu  fciiicct  e c, ducere  in  a e cum 
quartaparte  ec,qua:fit  eg,utducaturecmag,&  fumptumfiierit 
latus  potens  in  illam  fiipcrficiem, id  eft  mediairitertc&ag,&ei 
additadiniidJacequccfit  fh,8(:[  Conflabitur  a f exfuppofitOiigitur 
b a eft  mediairiter  e c & a g,ex  his  qua:  diifta  funt,  dico  igitur  quod 
f non  poterit  cficin  abjdtiiafi  eiTetinter  e &b  produdiim  efletiriac 
ius  produ  Ab  e c in  quadracurii  a c,&  fi  cflet  iiiter  a &!  c eflet  minus. 
Similiter.fi  fupponerentur  cb  & b f tcquaieSjminus  effetprodu;* 
Aum  c f in  quadratum  f a quam  c e in  quadratura  e a, ergo  cum, ut 
demonftratum,c]uato  c prior  eft  b, tanto  produAum  c ein  qtiadra< 
tum  c a eft  maius, igitur  fi  debet  minus  quiain  squali  diftanda  crari 
maius,  nccefle  eft  ut  c b fitmaior  bf,quod  cratdemonftrandum. 
Dico  modo  quod  tota  confideratib  tftiri  hoc, quia  c d qua:  afllims 
pta  eftiliariatur  iuxta  produAum  cfin  quadraturi!  fa,  gratia  exema 
plijSCeftnumcrus sftimatioriis,fcd  non  fumiturapartibusca,uea 
rum  a tota  folum,&idcd  fumitur  c apro  iiidiuifa.  Si  autem  fumererf 
ttirpro  diuifauelutin  e,  ucl  b,ucl  f, 
i1bnfumicurea,ucclitTerentiacd& 2L  4 ^ 

da.1  EtiuxtahbCfidicamprbpofii 

td,at3,uolb  eam  ditiidere  ficut  ciibus  a efit  gqiialis  ei  quod  fit  Cx  a b 
inqiiadratunibc:dcUcnies  ad  cuburriSC res squalia numero.  Et 
eodem  modo  fi  pofitaabjbcticlisdiuidcre  a ciri  d,  ut  cubiis  ad  fit 
«cqualis  duAui  feu parallelipedo  ab, b c,c  dperuenies  ad  i cu.&res 
squales  numero  6^  in  ambobus  fupponitur  quod  latus  cubi  fit 
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diffcrciuialaterum  parallch'pcdi,ade6  uthichabcremus  intentum^' 
fed  hic  deficit  imum, fcilicet  ut  fit  parallelipedupi&non  cubus. 

Similiter  notum  eft  quod  cum  fuerit  propofita  a b , quam  uelint 
diuiderein  c,  ut  mutua  parallelipcda  fint  decem.gratia  exempli, 
poiruminucnireparallelipedum  exb  cin  quadratum  ca;quiadiui»s 
fis  decem  per  a b exit  produtfium  a c in  c b notum : quare  partes  a c, 
ivr^fcctfnA  cb.igiturprodutfiumcbirtquadratumacnotumerit.  Eeponatur 
ElffB.  quod  fit  Ricub.  lo,  mutuum  & ab  fit  lo.gratia  exempli, critprodufl 

rtuma,cinebistcu.ioo,quareac5  p:R2v:25m:Rtcu.  loo,  &cb5m; 
i^rv:2jm;!?»cu.ioo.Indchabcbisprodu(fl:umutdixi.Etdemonftra 
tumefi  etiam  quod  cmfmodi  produda  funt  in  proportione  para 
tiiimaeadcb. 

Etrurfus,quiademonftratum  eft  quod  diuifa  quauis  lineaputa 
ab  quomodolibet  in  c proportio  parallclipedoru mutuorum  eft 
ut  partium;  & differentia  illohim  eft  parallelipcdum  ac  in  cbin 
differentiam  a c cb,fi tigiturniediiim  a b pundum  c,crit  ergo  fos» 
Jidumacinquadratumcbmaiusfolidobcin  quadratum  ac  foli* 

dodupliceinruperficiemch,fit  I 

kba:qualis,aceritergofolidum  'V' 

acinquadratumcbgquale  foli*  ^ 

dis  cubo  b k,& a cin  quadratum 

ck,&parallelipedo  ac  in  duplu  a,  , <1.  d|  t.  Ul  , {i 

ckinkb, quare  cum  a e fit  sequa# 

liskbjCritfolidumacm  quadratum  cb  ajqualefolidis  duobusuni 
quod conftatexakjkcinquadratumkbalteri quod  conftac  exac 
in  quadratum  c k,  folidumuerd  c b in  quadratu  a c feu  k b eft  com* 
niUne.ei  quod  Ht  ex  b cin  quadratum  a c , quoniam  a c eft  sequalts  k 
i&,8(ia,kajqualiS  b c,igiturfolidum  aciii  quadrarum  cb  excedit  fo* 
lidumbcinquadratumaCjineo quod  fit  ex  ck,m  quadratum  ca 
SiacinquadratumckihoC  autem  eft  aiqualc  ei  quod  fit  ex  duplo 
c ein  fiipcrficicm  c h.Quod  enim  fit  ex  a Cin  quadratum  c k,et  c k in 
quadratum  ac, eft  scquale  ei  quod  fit  ex  akidquodfitexaeink. 
Dico  ergo  quod  hoc  eft  aquale  ci  quod  fit  ex  duplo  c ein  c h.  id  eft 
dt  utproporcio  c h ad  c m fituelutak  ad  duplum  cc.nam  ch  ad  cm 
• eihic  C b ad  C k:  C k autem  eft  duplum  c e , &!  a k a?qualts  c b , quia  a c 

eft  Jcqualis  k b,igiturpcr  demonftrata  ab  Euclide  proportio  cb  ad 
^ 'ff-y  'inii  ^ ^ ^ ^ e,quod  fiiit  propofituin. 

‘ Kx  quo  patet  maximum  futurum  diferimen  parallelipcdi  a c in 
quadratum  c b ad  parallelipedu  b cin  quadratum  c a,  quoties  pro  - 
portio  ce  differentia:  adde,  differentia  fuerit  maxima  in  coinp»; 
lionetetragonipartium  rccftanguli  d g ad  tetragonum  rc.:  - 
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Ium  c li.Quo  fit  ut  talcparallelipecUim  fit  maximum , cum  propoi< 
tio  ck  ad  ac  facit  maxima  in  comparatione  quadrari  a e ad  ch, at  n*  1 3 lUf, 
proportio  quadrati  a c atlcliefi:  ut  quadrati  ac  ad  quadratum  a e ii6.  <te  proa 
detracla  proportione  cortfufa  quadi^ati  a e ad  quadratum  c e.harc 
autem  duplicata  ei  qua:  a e ad  c e;  Maxima  igitur  differentia  pai 
rallelipeJorum, quoties  prdportio  differentia: partium  ad  dimi* 
dium  quantitatis  fuerit  maxime  propinqua  proportioni  quadrati 
dimidq  ad  feipfum  detradla  duplicita  ciuCdcni  dimidij  ad  diriiis 
dium  illius  diflerentia: , nunquam  autem  potefi  effe  ei  a:qualis.  Iit 
dcdiufla  ad  numerum  fi  ab  ponatur  i2,cntae^,&ac^m:  ipof.  cb 
^p:i  pof.&^  I cu.puog  a:qualis55'pof  hoc effenonpo teli:, igitur 
iicyn  poteft  jrqiiari  proportio.ut  ergoinueiiiamus  maximum  quod 
poccrtproduci  oportet, iit  inucniamus  numerum  quem  producit 
^4  iiu«i2  terda' partis,  & producitur  Et  hic  cft  humerus  ma 

ximusddeocp  res  1«  i2,fci!icct  tertiae  partis  jungitur  ac  cft  6 m:T^  12, 
&:bG6p:R2i2,&paralIefipedmniiii7(^4g,  & eftfermeitfd,  &par5 
tesquanpf  &!2ji,&idcdmprop6rti6ne,24diuifiin  i?  ^5.  Et  hoc 
non  eftmirumjfccl  quod  mirum  eftjcft  quod  cum  parallelipcdum 
rkinchnonfitannexum  alteri  aliorum, nam  pOfium  feirequod* 
uis  illorum  ignoraro  parallclipedo  c kin  c h,&!  fcire  c kin  c h,  ineo# 
grhto  utrocp aliorum  ficut  edam  dcparallelipcdo  abin  ch,  hoc ta# 
men  fit  notum  aliud  autcni  non.  Et  ideo  id  accidit , quia  ab  fuppo# 
nicur  nota,fcd  ch  prxfupponitur  incognita , eft  tamen  magnum 
problema. 

laiii  ucrd  habemus  fecundum  modum  principalem  inuendonis 
capituli  cubi  &numcri  xqualiu  numero  rerum.  Pofito  enim  quod 
uelim  ftirc  1 cub.p:  tr4  'A'qaailduin  56"  rebus,  ponam  ab  duplum 
erit  12, duplicabo  64  fict285^c|tian-am  diuifionem  ab  in  c, 
iitcxab  iiich  fiat  i28,igicurdiuiro  128  pier  ab,  quaiefl:  12, exibit  ch 
ioY,quarcaccrii^m:i^25^,&!cb  6’p:i^25^.  Eft  autem  diuifa  b a pe»- ^ /■«Wi 
in  c per  aequalia  &:propoficum  eftdiuiderc  eam  lurfus  in  d per  in#  Eiem. 
a’qualia,Ucfitpropoitio  a e dimidifabad,de  dimidium differen# 
tia^db&fda^uelutdgadch,  tunc  eniih  erit  parallclipedum  exdc 
indg6”4,8(l  diiplum  dein  dg  128, qucmacUhodumpropofitum 
eff  br  itapropofico  quoUis  numero  ejui  pofsit produci  ex  3^ , diui# 
fo  in  duas  partcs,itautcxunaiiT  dupdum  aheriusfiae  ille  hume# 
rusffcii  fimpliciterini^akcrius  producatur  diihidium  numeri  pro# 
pofiti.lititahabcbinuis  capitulum  generale,  conflat  autem  in  hoc 
cafu  quoda  d erit  4,d  b 2,&  d g 32,& cuna  d c fita , erit  duplum  d c, 
quod  eft  4, in  dg  128  parallelipcdum  fchfuinucntumjfed  hoc  opor 
tetmucnirerationc.habcmus  ergo  datam  ab  diuifani  per  a-'qualia 

K K i in  C;? 


7«  HIERONYMI  CARDANI 

in  c,Bc  pcrinxqualiain  c cognitas  parces, & uolumus  diiiidcrc  cai  ii 
in  djUt  fit  proportio  daad  ca,adeamqua:^eftc  b adb  d in  propor^e 
tioneacaded. 

De  tribus  ncccfiartjs  quar  prxmittci  e oportet  ad  iniicn* 
tioneni.  C A P.  XL. 

ergo  de  fupponitur  res,non  pot.cQcfTe numerus, 5^ ad 
adix,  quia  cflet  ab  tota  i^,  ^noii  numerus propofitus, 
iccp  radix,qiiiaad  efletrecifum  b d binomiuin,  & produ« 
ceretur  numerus  fimplexautcompofitus  cum  radiceperm-ruelpt 
igitur  diufius  in  d e rz  fieret  binomium  autrccifum  aut  rz, igitur  nu«->, 
merus  aequationis  non  cflctnumcrus.  Pari  ratione  nonpoteftde 
eflcbinoiniium  aut  recifum  tertia:  nec  fexta:  ipcciei , qtia  non  poteR 
elTci^  fimplex.  Rurius  proponatur  d ebinomium,&;  fit  d c nuipes» 
rus,& e f a:qtialis,e  c &le  g a:qualis, 

ed,critergofgnumcrus,&cfR!5Cxa,  rl  c p f ^ |, 

a d ergo  rcciTo  in  d b binoniium 

oportctutfiatrccifumfimilebinomio  dg,utex  eo  in  produdlum 
d g fiatnumerus.idcm  erit  fi  c e ponatur  numerus  d c rz.  IntcrcR 
hoc  folum  an  m fit  maior  numero  an  minor.  Et  in  hac  confiitutionc 
non  poteft  d e efle  recifum , quia  oporteret  affiimere  quantitatem 
maioran  d e, Sitita  effemus  extra  cafum  regulg  &problcmacis.Scin 
per  ergo  d e cft  binomiuin.  Et  ponamus  d c 5 p;i^  5 , S>C  erunt  res 
•ccquales  cubo  p:24:&:  a cRz5a,&  fimilitcr  fi  d c fit  3 rn : 1^5 , fcd  noii 
viiefupn  crit5  contentum  in  d c.Idem  dico  cum  i cu.p:  iiazquatur  34  rebus, 
«P-5.  &efta:ftimatio  3p:i^7,&3m:Rz7,namnonpotcfi:ucrannifiinbi^= 
nomio:fcd  eft  aliud  cumicub..p:  8 a:quatur  18  pofinam  res  cfti^^ 
m;2,&[noiipotcfl:  contingerein  binomio : igitur  prima  duo  exem^ 
piafuntidonca.  Etquiain  his  addere  oportet  aliquem  numeruiTi 
qui  du(fl:us  in  totius  producat  numerum  jcquationis,&  manife^ 
ftuin  cft, quod  nonpotefi:  clTcf^nccp  binomiumnccp  recifum,  non 
enim  conficeret  numerum, ideo  oportet  ut  fit  numerus, nos  autem 
iamfupponimus hic effe quadratum.  Proponamus  ergo  a 
quadratum  illius  fit  ^4  numerus  rerum : 8^  lic  ut  addendo  17  , fiat 
aiiusquadratus,fcilicec8t  cUius  r:  qux  ell;9,c!ui5iaini7  additum 
faciat  153, erit  igitur  I cii.p;i53  arqualis  <5’4  rebus, & rei  ccfliniario  4.^ 
p;i?i  3.pi‘^  dimidium  Rz  totius  p;  ip  dilTcrencia:  numeri  xquatio?! 
nis,& -numeri  aggregati.  Erit  ergo  polita  ccRi3;p,5(!  cd4£-ad3^, 
ni:i^3;'--5  3<:  dbi2fp:Rz3^,S(^dg5'’p:Rzi3.  Et  produefium  ad  in  db 
4ofm:i5:  2(^3 j-,  hoc  ergo  dmflum  in  d e f(:iliccc4i-p  :i’5z3;^ 
Pollumus  ergo  diiiiderc  cuam  6'4  in  duas  narces, ex  quarum  unaiii 
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iv  alfcrius  fiat  t5^,5<:  quia R.’ illa  cfireSj&eRd  e,  Juconus  d einfe,&: 
fi.r.’.]}  p 2^5^,  Igitur  reliqua  pars.efl:4o^m:i^a<i;'^;p,ccccquo(.i 
rcH  rctiit  ad  idcin.  i3x  d g igitur  in  ^dudum  a d in  d b fit  ?o  Aqnod 
diuifuni  por  i^.cxiti^f,  igitur  partes  erunt  8p:itt44|^,^8m;i^ 
4 1 rd-^cduciintLir  crgohidtio  modi  ad  unum , uclucfi  fit  numerus 
rcruni  propofitus  a b,  g numerus  a;quas 
tioniSj^VTeudiuiferisabinquadratum  b c, 
ut  latus  ciiis  b d infupcrlidem  da  faciat  g, 
feu addideris  b c fuper(iciemadab,uttota 
aifictquadrata Silarus  eius  acinadditam 
beprodueat  Ojfientnota:  jeffimationesin 
prima  quidem  latusbdinrciJundadimidiumae  addito  aut  detraa 
tflo  latore  differentia:  dodrantis  af,&fuperficiei  ab  propofitte,.. Alt  • 
quoniam  a eincbell;xqualcg,&;bd  in  da  aequale  eidem  g,  erit  ac 
in  cbxqnalccdin  d a,caigicuradc'd,utadadcb,at  a c maior.cft 
cdjCmo  ad  inaiorcb,aim«^pJj^^C.^.^fqp^dratxfint,ait  ad  xqua* 

jis  d i^oituf  d fjriaior  c b,quod  cilenon  poccfl;  nonpote(hgit^i;di 
uifiounaede.  • , 

Oportet  igitur  utfit  fuperficies  ab  xquaiis  numero  rerum  eiu& 
iuodi,utbc  pars  quadrata  fit,  cuius  las 
tus  c k in  k a (i  t ivquale  g numero  xquai 
nonis,5e  nirfus  fit  cd  xquaiis  ab, cui 
defit  ad  complendum  quadratum  fuf 
perfidesh  d,itautexchrurfusin  h d fi*,  [, 

atidem  ff,  A.^b  eritinutroquecafunota 
rcsfdlicet  in  primo  ck,  in  fecundo  dimi. 
diumcbciim  ca  quit* poteflin ruperfis 
cicin  fi  polita  l e, dodrante  l c.  (.^lia,  erjs 
gohcadckc(futakaddli,erithc  ad 

k duplicata  ad  proportionem  medi^  a c . ^ 4'  ^ 

ckadmediamintcrhc& hf.  Sit  igitur 

ni  media  inter  h c&  ck,igitur  h c adm,  | 

iit.incdia'  inter  ac  ck,  quxfit  iiadmc?? 

diam  interii  cJi  f,  qux  fit  o,  igitur  h cad  Ij* 

nijUt  n ail  odit  erunt  tres  ordines  coniundi  ad  duo  extrema  ek,n; 

ca,ek,m,hc,&.'hc,o,hf.  ; 

1 ;t  nirfus  eum  dixerit  quis  diiiifi  ab  in  c,5<^^uitc'd  differentia  par 
tiunijCx  qua  in  c c mediam  intcrpartcs.produciturfidico  quod  has 
bebo  I quad.qtuid.pEquavtapartequadratifxqiialiaquacIraiis  nu 
mero, quadrati  dimidij  a b,&f  ideo  fno  poteft  excedere  quadratuip, 
c1imidi}ab,fcu  quartam  partem  quadratiab,ueIutfiabfitS  eb  f 

KK  3 
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a,bt,b  0,1  quaci.qLiad.pr5,a:qua1iai6^  (quaclraeo4  dimidfjab) 
quadratis  fcilicct:qLiarcres  eritr?iv:8  &:  duplum  eius,  id  cft 

n:  v:5-2  iu:r»  8 8 o,crit  quailtitas  c d dim/rcntif  paitium.  Et  idcb  proi 
bleiiia  efi  ut  cum  fdam  quantitatem  a b,et  modum  ijuienicndj  pro* 
du(5tumcxcdince,utii£ajqualef,  fi  iniicncrO  modum  ut  excdin 
prodiidum  b cifi  ac,qiiOd  cft  qutfdvatum  ce,fiacidcni  f,  iiuientura 
critcapirulum.Seduarianturpartesfcilicetcd&ceiiiuno  Sc  altc^ 
ro  problemate* 

;Rurfuscuiriexcddifrerentiapartiumfnprodudlumacinab  fit 
f,&!b  c fit  xquabs  ad  erit  ut  ex  a e in  ad,  &pdftprodu(fi:om  cdfiac 
fergoficdefiietmediaproportionemterac&adjcfiefaOdiuifain 
d .recunduni  pt'oportiortem  habentem  medium  & duo  eicti'ema  : SC 

produAum  fic  eiTetjcfret  c d cu.fi&rquoriiam  produdfcum  a ciii 
a d;cfi:fcmpel:m  aliquaproportione  cum  quadrato  d d,Uel  maioris 
liet  minoriSjSieafurriitur  iri  a:qUa1iprofj6rtioncfemperab  i quad* 
pnitimcro terurri  linea: diuifx  aequalibus'  quadrato  eiufclcm : aut  i 
quad.p;quadrato  numeri  linea:  diuifa:  arqiialibus  rebus  in  triplo 
numeri  renim.ui  fi  linea  diuifafit  lo, habebo  i quad.  p : lO  rebus  a?# 
qualia  i6o,ucI  rquad.p:i  oojtcqualiajd  rebus,  &telbmario  femper 
criccadem.Etfiquadratumcdfit  duplurriaut  triplum produ<fto  a 
cin  ad  habebimus, id  eftquad.p:mulup!ic.  eiurdemnumeri  rerum 
tcqualia  multiplici  quadrati  ciufdem  nUmeri,aiit  i quad.p:quadra«: 
to numeri  eiufdemlinexdiuifai^qualiafebus  dudiis  per  conucr^ 
fiim  proportionis  p:2.Ex'emplum  Ui  quadriipla  proportione  antea 
fuici  quad.pa»  rebus  a:qualiaioo,ueI  tquad.puoo  a:qualia5o  re* 
buSjhidhabebo  iquad.p:40  febris  a:qualia40o,ueli  quad.p : loo, 
a:qualiaddrebus,qui«urif&Cis  producitur  e?  4 numero propor* 
tioms,8(^  2 afliunpto  ex  rc^ila.Et  res  feu  xftirrtatio  clt  eadem,  m:l  fi 
produ<ftumfueritmuhiplcX quadrato, affumenuis  contrario  mo* 
dojUcI  I quad.cum  rebus  lumptis  fecundum  illam  partem  arqualia 
parti  eidem  quadrati  linese  diuifafmel  i quad.p : quadrato  e/ufdcm 
linea:  diuifa;  ecqualia  rebus  duplo  p:portione  eadem  linea:'  diuifa:; 
Sc  res  redit  ad  idem.Ec  exemplum  cft  clahim. 

Exquo  tandem  patet  quod  afiumpfa  a b, ut  in  prffcnti  capitulo, 
qua’ fit  12, ex cd differentia  in  produclum  ac  incb  fiat  8>habe=* 
mus  I cu.p:45^^’'t^>ah^  3^  pof  hoc  enim  demonfbatum  cft;  Ergo  a c 
erit  diuifa  in  d,eo  modo  utexacin  adindein  dcRatS  , Si:^ fci  eclii-* 
niatio  erit  dimidium  t d ; ergo  c d duplum  a:ftjmationis,&^  refidui 
dimidium  a duci  b c, fi  ergo  cddTct'recu.8,id  cft 2,  eritdai^i^  m;  dC 
caic5p:T,&idcd£otaabru20.Siqui.s  ergo  dicat  fac  ex ic’ 20 duas 
partes, ex  quarum  dudu  rcdanguli  eai‘um  in  differentiam  fiut  8, ha 

bebis 
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ihc^>ispaitesb  cni5  m:i  caRj^pii  produ<flum,  quarum  eft4,quod 
clucTtum  iu  c Usqiig  eft  diH’crciitia,&!  eft:2,proc(ucit8.  Ethabebiinus 
1 cu. p:4  jcqnalia  5 rcbus.Kt  fundamentum  ab  eftpofcntta  cantum 
icclif.Si  ergo  1 cu.p:^ a:quatui'7  rebus  res  poteft  elfe  i &:2,ucpa;» 
lam.eft^Ergo  fj  c d ponatura  habebimus  pofita  d a i poCa  quad  p:^ 
pof  productum  a cin  a dj&!  in  e d aequalia  erit  a d i.  Et  Ii  ponasi 

turcd  1, habebis  i quad.pnpofa2qualia6’,igitur  a d eft 2, quando 
ergo  c d eft  z,d  a eft  >,&!  quando  c d eft  ijd  a eu  a.  Sed  fuppolTta  pri^^ 
ma  rationequod  ex  a c,c  d,d  a in  continua  proportione  fiat  8,&  c d 
fici^cu.8,fcilicet2,fi  ergo  cd  quadratum  eflet  quadruplum  fectan^ 
gulo  a cin  ad  hoc  habet  rationem,  hor.  modo  quod  enim  fit  exae 
in  ad  eft  tequalc  ei  quod  fit  ex  cd,  b c c d ^ 

d a in  a d aflumatur  d e dupla  d a,  ‘ r— ■ 

& d f quadrupla  eidem  quadratu,  • 

igitur  d e eft  aquale  quadruplo  quadrati  d a,  & quadratum  c d cft 
atquale  quadratis  cejcd  &d^/o  cein  e d, igitur  duplum  d c in  e e, 
&!  eft  d fine  e cum  quadrato  cc  eft  aquale  quadruplo. c d inda^id’ 
cftciquodficexfdind  cfeme],hocautem  eft  aquale  eiquod  fitex 
fdidc€&ed,detracfto  igitur  communi  eo  quod  ficexfdin  c ere* 
linquetur quadratum.ceaqualeeiquodfit ex  fd  in  d e,eftautcnif 
dcjuadruplada&eduplaeidcmda,igicur  ce  potcftinotftupluhv 
cla.Ponaturcrgo  ca  quaIifcunqucnumeruspucaio,cumeafittris: 
pium  cl  a et  c ei^Ocftijpli  quadrati  d a erit  tota  c a j p:iti8  in  numero 
rmim,&  hoc  aquatur  lo  ,igiturrcs  fcilicet  d a eft  diuifo  lo  per  3 p: 

83o,ni : 8 00, ergo  c d refiduum  erit  8 ^ o>in : 20,  cx  tota  igituf- 

aciiidafit5O0,rn:Ri8  ‘^°°o>^hoceft  quarta  pars  quadrati  cd,fdl* 
cct  i2oo,m:i^32oooo  ficut  proponebatur. 

Rurfus  dicamus  cjuod 

quadratum  cd  ad  fexcu*  b d f ^ ^ A 

pium  ei  quod  cx  ca  in  a 

daniunam  d f fcxcuplam,  ut  in  priori  quadruplam  d a,  Sc^fimilitct 
tl  e mediam  inter  d f & d a, nam  &:in  priori  coftimtionc  d e fuit  me* 
cliaintcrfd  & da,&:aflumam  ge  aqualem  cd,  ficut  in  priore, fed 
cgfuicibiipfa  cf  hic  autem  eft  minor  eo  quod  proportio  eftma* 
ior  quadrupla, Sc  tunc  quadratum  d e eft  fexcuplum  quadrato  d a^ 
quia  eft:  cq  uales  ei  quod  eft  ex  f d in  d a, igitur  exfuppofito  quod  fit 
cx  d g ilice  cum  qu  adraco  c c eft  fexcuplum  c d in  d a,  feu  aquale  ei 
quod  fit  ex  c d in  d f,feu  quadrato  d f cum  eo  quod  fit  ex  d fin  fc  di* 
uidamus crgoutrancp,3<ificntpartcs(utuides)  auferantur  utriitcp 
quadrata cf&: duplum  de  in  efrelinquenturdf  inf e,  &■  quadra* 
tiini  cda’q.ualia  quadrato  cf3duplocfinfe,& duplo  efinde,  atdf 
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iun(ftisigkurqUadratuiTict3cftKc|uafdei  j Quad*ed 
quod  fitexefiiifeiiifcj&cdyS^efttocae  j IZ!fiipIimli<Icinef 
d.Qiiadratumautemecf  cftarquale Tebccu  [ 'Qaadratimtc7^*f» 
pio  quadt^ati  da,jgftur  quodfitexefmc  | Quadrarum cf 
deftfexcilpltimquadrati  da.  PcSnaturcr<  | Duplumcfiufe 
godai  pofdfedt^pof/totafa/porfi  | Dupluriidenief 
jgimrponamrcaiOjUt  prius  ericcfjom:  f Diiplumcfinde 
7 pof.  cd  autem  lO  m : i poH  diiciiiuiccm  i ' 

fient  iooni;8op6Cp:7,qiiad:zequaIia^quad.&f  ita  uides  quod res 
redudtiirinquouiSCafuadiquad.cum  quadrato  numeri  propone 
fiti,&numcrus  rerum  fcniperfit  ex  nurhero  propoiito,ufp6te  lo  in 
nuincrUiri proportionis  p'2, proportio  fuit  fexcupla,&!idccr  addico 
ifitxSi&pofitionesSo^ei-go reducetur  adregufairi  demctdo  fic. 
PrdpOniturlineaa  c id,i5.''  propomo  fexcupla  addci,fic  §;iducjn  i o 
fir^  o.accipediinid/um&eft  40, ducmfefici^o6,auferioo  quadra 
tum  10  relinquitur  1500, cuius  deti^acfla  a 4o,<?flicit40  m : 152 1^00 
quantitatem  d a.  Ergo  ut  ad  rcni  deueniam  fi  quis  dicat  1 cu.p:  4 
aJquaiurizrcbus, capiam  ab  duplunii^  12, & . . 

cll:  Rt48>& f corpus  duplum  4,&:  efl:  8,  Sc  diui*  I S — q — t 

dam  a b per  aequalia  in  12, &:  addam  &:  minu^ 
am  I pof.S:  fiateb  R2  12  p:  j pof.  &r;2;a  ei^  iz  m: 
ipof  Siproduefium  erit  12  m:  t quad,  ducam  cp 
illud  in  r d differentia  a e eb,  fa<ff  a d b a:quas 
li  a t^Sc  fient  24  poCpti  cub.  aequalia  8,  igitur  i dib<  p : 4 tcquaiis 
pof.  cuni  ergo  dimidium  e d fit  reiacftimatiOi&ltotaabnuiTieiaiS 
aut  potentia  rlicte.Eric  primum  ut  a g fit  nUmems  aut  potentia  rhe# 
te.Inde  ut  cum  ex  e b in  b d & in  d e,  fiat  ut  dixi  f fuppofitxb  d numc 
ro  utpotc  I erunt  quadrata  j 8c  r^s  aequalia  8 j hoc  enim  eft  fuppofis 
tumA  habebimus  ^ quad.p:3pof  aequalia  2. 

Cof”.  Confiatauteni.qudd proportio  cubi  cb'  ad  parallclipedumcb^ 
bd,dceftfemperuelutiquadracicbadre<3:anguliim  ex  cdindb, 
quarccbadlatusparallelipedidufde  fubtriplicataeiqu^eft  quas 
drati  cb  ad  rc(fi:angulu  c din  d b,at  cb  ad  mediam  inter  c d,db  fubs 
duplicata  ei  quae  eftquadraticbadrctffangulum  cd  in  db, lateris 
igitur  foli  di  cb,c  d,db,ad  latusredtanguli  edin  db  ,ellutj^2quad.. 
4~adR2  cu.4f . ■ 

Cumuolueris  diuiderc  b a ut  proportio  eiufdem  ad  reclangas 
luniadindb,fic  uiginriqu3drupla,gratiaexempli,diuide  quadra* 
cum  b a per  24, & quod  exit  detrahe  ex  quadrato  dimidq  b.aj&R: 

refidui 


infecfixqualeeiquod  fit  cxefinfc,5<d  dfinfe  '^ 
e femelco  quod  d f elt  a:qtialisfe&cd,  Qpad.  cf  »Ii 
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addita &!  detrada  a dinaidiooftendifpaftesi K*n-abfitio, 
ducam  ijirciic  loo, diuido  per  24>^it45->  detraho  cx  quadrato  a 
g reliiiquitjir  20|-, cuius  addita  5,dijliidio  lO,  &detfa<fta  oftcndic 
plitCs  iltpoce  a d,d  b,  Si  habetur  ex 
Euclide.  lam  ucrdconftitiiatur  ab 
qiladratura7,&  a c a d 4., erit  era 
goaeR27jafi,  ag2,&!!i7tch  dupla 
c a,&  cricRt  28,S<:  iicuurUcriis  k b,fTt 
ergo  cubus  a c p:  a'‘qUalis  7 i^ebiiS, 

^itcmcubiisagptcodcm  humero 
^jxqualis  7 rcb  us.  Quia  ergo  a b 7,ei‘it  corpus  a b pofi ta  a f altiV 

tudiuc&'re.7  res,hoc  autem  corpus  sequale  cft  i cu.idcftcUboaf 
cum  bjcft  autem  i gnomo  1 c b f iuxta  klmudrri  erft  a f,&:  (imili  ter  cor 
pus  ex  ab  in  a gefi;  aequale  giibmoni  1 d bg  inag,cutncubo  ag, 
quare  gnomo  1 d b ag.^fl:^.Igicur  diuifa  eritbifariam  ab  fupers 

HcieSjUt  ex  laterfrumus  paftrs  iri  rcfi^ani  M*  nem  di  uifa 

eritbifariamehinapera*qualia,utcx  af  &;ag,'du(f?:is  ftr  quadrari 
tumae,(cuprodudurri  ah  in  ae  fiaiit7res:quiaabiamfupponi« 
tur7,&^af&agres.  Etrurfus  diuifaerit  ch  bi&riaminf&^ihg,ut 
pvoducflum  b fin  f e fit  a;qualc  gnomoni  1 cb  f&f  Iri  iit  prbdiicfiu 
IgingCjficxqualegnomoni  Idb  g.uride  unumquodquehorurri 
perprimam  paiccmhuiusdii(fituriperdiffercntianSamediecate,id'p^-^^^i^jj^ 
cfi;lifinfepcrfa,&!hgmgeperga,producitcimderanumcrumk  lirat. ‘ijecua 
feub.lamuerdfitcubus&S  jcqualis  8 rebusres2,eiitutducas  Ji 
dinudium  2 in  fc  fit  1, triplica  fit  5,deducito  numero  rerum, relinqui# 
turcuiusi^m:idimidiopriorisgfi:iraatiomsni5mticfi;feeundaa!#  ' 
(hmatio.  Ponamergof  ^ ^ ^ i L J f-num. 

iiumeruinS  >&^abipri»  '8 

mam  xfiimat{oncm,6<:  b d rz  5 m:i  fecundam  gftimationcm,&:idc:d 
pofita,b  ccrit  cd  nz2o,duplaipfi  c d,&:aer?2  5 m:i,aqualisb  d ,pch* 
nam  ergb  a d 5 p:i  pof  a e i?z  5 mu  pof.duAse  iriuicem  producunt 
5 m:l  qUad.duco  in  ab  fiunt  10  pof  rat  2 cii.  aiqualia  8,  igitur  i cu.p: 
4,tcqiialia 5.&:res  eft  cadcm2,&Rz5  m:  i, ergo fub  eifdem aefii/ria#! 
lioiiibus-fit  tranfituSjfed  hon  fine  cognitione  prioris  »fi/jft4{idriis 
perquam  deuenio  ad  feientiam  de,qU2bEftRz2o,  eft  etiam 

fupra  q uo  d fi  capiam  duplum  isz  nuiriefi  rerum , & eft  Jiz  52 , & diui* 
dam  in  i^zS  p-i  pofS^r?z8  muponRcc  8mii'quad.&fdu^toin2  pof 
fient r^pol.m:2  cu.a;qualiai4,&redibitad  i cu.p:  8 a^qualiafires 
tnisjHliacigiturpcrrionhotainuenitUr  aliquid  ripiiurrim  illo  per” 
«ota.iniienicur  aliquidjfcd  eftidem,nam  c diupporiitur  in  priore 

32jhicR:2o; 
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Rurfusproponanturdux  fupci-ficics  xqiiales  retflangulocabc 
d&cefg,&!fintxquaIcsnumerorerutn,&fincquadratam  eis  ch 
kd&celm,itautcxlat€re  illorum  iii  reliquum  iiia:  fupcrfidei  fi* 
at  numerus  idem , qui  fit.  n . conrtat 
igitur  tam  c e quam  c a cfTe  r^leefhs 
mationcm,cum^  ex  c ein  1 g fiat  n,8(: 
ex  c h in  h bjidem  enuii  fient  etiam  ex 
g riiin  m e,8c  ex  a h in  h d , quare  g m 
ad  a h duplicata  ei  qux  efi;  h c ad  c e; 
igitur  pofita  g m prima,  ah  quarta, 
ch  fecunda, ce  tertia,  erit  ergo  quod 

fit  ex  prima  Sc  tertia  in  tertia, fcilicet  fuperjficies  eg,  xqualis  ci  quod 
fitcxfecunda&quartainfecundantjfcilicetiupdficies  ad.  Etrur^ 
fus  quod  fit  ex  primam  quadratu  tertix  xquale  ei  quod  fit  ex  quait 
lain  quadratum  fecundx.Conftifueturigiturproblemafic: 

Sunt  quatuor  quantitates  ordinarim  a b c d , quarum  pro# 
porrioaaddeftduplkatadquxeftbad  ctSi^ quod  fit  ex  ac 
in  c cfi  xquale  ei  quod  ex  d b in  b,&  qupd  fit  ex  a in  quadra* 
tumceftxquale  ei  quod  fitexdbin  b.  £xquibusfequicurquai> 
tum, quod  proportio  eius  quod  fit  ex  ain  quadratum  c,ad  id  quod 
fit  ex  acin  c,efi  uciuti  cius  quod  fit  ex  d in  quadratum  b adid  quod 
fitexdbinb.  Ecpermutaiido etiam, fed  illud eftperlpicuum cum 
fit  proportio  xqualis  ad  xquale. 

Dicoprxtcreaquddregula  Artis  magnx  qux  docet aflumere 
radicem  aggregati  ex  numero  rerum, Enumero  xquationis  d/uifo- 
' pcrillami^fola eft  generalis  illi  capitulo, &:eftdemonftrataibi.  Et 
efi:  origo  eius  ex  triangulo  orthogonio,  nam  fi  fiteubusb  exqua^ 
lis  rebus iuxtanumcrumad.&numcro  g criij 


b 


go  ex  communi  animi  fentencia  g ex  bcingno* 
monem  ede,  fiat  ergo  b f quadratum  gquale  c d e 
gnonwnijcrit^  cubus  b c,xquaHs  bcinad&  ^ 
b f,fed  quadratum  b c,quod  cft  a b,xquale  eft  a d ■“ 

&:b  f,ig{tui:Iatcra  a d 8^  bf  continent redium  con 
tenfumbc.Hxcigiturxftimatio  fatisfadein  omni  xquationcl^ 
' numerus  rerum  fit  paruus  feti  magnus. 

Dediificiilimo  problemate  quodfacillfmum 
uidetur.  c a p.  x L i. 

HIhil  efi  admirabilius  quam  cum  fub  facili  quxfiione  latet 
difficillimus  fcrupulus,huiufmodi  eft  hic:  quadratum  ab 
cum  latere  b c eft  io,& quadratura  b c cum  latereb  d eft  §# 

qusci;/tur 
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^^uaTitiir  qtiannim  fitumim  honiiiifeu  latus  feu  quadratum^Quia 
crj>oah  ccrt  io,&ab  i qiiad.entbciom;  iqiiad, 
b c ioom;26qtiad.p:iqita(3.qiiacl.igi£ur 
cb  d cnt  loo  m;20  quad.p : i pof.p:  i quad.qtiad.  u , 
iioc  efl^quale  8,  qi<ar^  ‘ quad;  quad.  p ; 92,  xc 
quatur  20  quad.  m : i poCadde  19  quad,  utririque 
fient  I quad.quad.p:t9,quadrat.p:^2,  «qualia^^*  J.  — ^ 
quad.m.-ipolidctrahc  i^jcruiit  i quad.quad.pn^l 
quad.p;5io^  xqiialia  ^9  qiiad.ni:!  poCm  t i|',ind(? 
adde  2 pofip:  i quad.utrin^  ut  in  Arte  magna,  uidebis  didiciUifi 
jiiani  quxftionein» 

De  dupf/d  arqiia  tibric  comparanda  in  capitulo  cobi  & riu- 
merixqualiumrebus.  c a P.  xlh. 


T proponatur  cubus  8^4  ^qw^rlcs  Erebus,  & rei  xftimas 
tio  cft  lo 

<^uafia^  febUs,& gftiniatio  eft  idem  2,afterai^  ^rn:f,&fna 
nifcftiim  quod  pridfgftinlacidjfcilicermaior  fatisfacic  diuerfis,  imoi 
mfiiiitis  probJematibuSi  At  irt  reliqui  fieri  nullo  modo  pd£eft,ut 
lieqp  in  izna  cum  neutra fiierit  nilmcrus  ilelutprd  i cu,  p' : ti  xqvaiia 
buS34rcbus3p;i?t7^ne(}i5m:!^7,nampofitareutpoce3m:i?27  di 


bus  cfl  femper  pd  mi 
1^80.9^}  dgo  i^ridrt 
potefl  concinere  Rj 
nifi  34  uicibus,  igi# 
tur  cubus  ille  cum 
numero  non  poteft 
requari  alteri  luimca' 
ro  rerum  quam  34. 


i ... 

I I cu.p;  4 Jcqua>s 

lis  6 pof.  fc 
mcr4 


icu.ptioxqualis 

^pofiknum.io 


& hoc  efiualde  admiratione  dignum.  Dilpofitis  ergofd&nlx* 
qualibus, fcilicct4  quadrato  2,&fabi^3m:i,8emon2(>m:i,ponarrt 
axcjualcm  gd,bxqUaleni  bc,cicqualemoh,dxqualeinab,c 
qualem  a q,fxqualeni  iit  d,g  xqualem  n f.  Ex  his  fcquuncur  quin^ 
principalia. 

Si  quadratum  a auferatur  exnumero  rcmm,&  cuni  fefidud  diiii 
daturnumerus  xquationis  prodibitipfum  a cofrimunis  gftimatiOj 
iicluti  I cu.p:4ax(u.1tur6^rebus,8(^i  cu.ptio  aiqiiatiir^  rebus,  Seco 
munis xftimatio c{u*cftaeft2,diicdo inrefit4> detraho  ex^ 
numeris  rerum,rclinquUniLir2  &:5,diuido  4 numerum  pquationis 
primxpcra  Si  10  numerum  sequationis  fecunda;  pcrjjCxiti  inus 
trocp  fcilicecipfum  a^ 

LL  i Sequi* 
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'Cor®.!  Sequitur  etiam  quod  cum  ex  diflis  fiant,  ex  g e in  quadratum 
^ akj&k  numeri  xquarioniSjUt  fit  g ad  c,utq  ad  quia  quod  fit 

excmquadratuma,cfl:£cquaIeeiquodficcx  b in  quadratum d,  & 
cxgin  quadratum  a sequale  ei  quod  ficcx  ein  quadratu  f,crirquod 
fitexb  in  quadratum  d,ad  idquodfic cxcin quadratum f,uclutc 


4p;iti^  I Rijm:! 
ab  c d 

f 


g 


Ri6  m:i 


ad  g.Et  efi:  probatum  exemplum  ex  7 m.r^z  24,  I 
quod  eft  quadratum  f in  5 jprRtj^  fit  id. 

Cor'",  j Rurfiis  quia  quod  fit  ex  c a,  in  a cft  aequa*  j 
PercAiidan,  leei quodfitcxb  din  d,  Si^ex g aiiia,  ei  quod  j 

ex  efin  f,eric  quod  fit  ex  b din  d ad  id  quod  ex  c fin  f,uclut  c ad  g,fic 
enim  ex  b d in  di^t2,&^  ex  efin  /5»^  cft  proportio  uti  ada^, 

Cor". 4 Cum^  a.'ftiniatio(ut  dixi)non  potuerit  eiTe  communis  pluribus 
llumericrerum,&numeris  aiquationis  commutabwur  neceflarid, 
fi  fuerit  binomium  in  fuum  recifum , & ita  habebis  8c  fecundam  x* 
quationem&nvunenim  Communem  qui  erit  idem, uel  ut  1 cu.p.  la 
a:qua1is34  rcbusmon  fcoifcrtprimd  illa  pars  qux  dudlain  19;  alte* 
rius, efficit  12, fed  efi:  tamen  18  p:i^  255, alia  cfl:  i6m:i?:252,cuiiiSRjefi: 
3 m:Rt,cLim  ergo  habes  3 m:i^,ducinre  Sc  fiti^ni:i^252 , Sc  quiaRi/ 
cft  fexta  pars  R1252., ideo  oportet  afliimere  numerum  fexcuplum  ad 
cumi?i2j2  perp:8c  addere  ad  16^  m:i^252, habes  34adun* 
guem.  Etuidfsimfihabuerisjp:!^/  habebis  quadratum 
252, Scita  reliquus  critfexcuplus  ad^  p:  157, fcdRt  erit  m:idcotp  18 
m;R»i53.8Citauicirsiminucniesexeft{mationepartcs3unaericqua* 
dratum, alia  erit  multiplex  ut  radicis , fed  contrario  modo  bino* 
miumpro  recifo,8c  recifum  pro  binomio. 

' Cor'".^  lamergo  habes  duos  ordines  «cftimationum:  primus  cum  ea* 
dem  aiftimatio  efl:  communis  alijs  numeris  rerum  3C  xquationum, 
Scinuenire  licet  iilos  ducendo  in  fe,  detrahendo^  a quouis  nume* 
ro,  5c  cumrefiduo  diuidere  alium  numerum, ut  prodeat  eadem  afti 
matioiutin  primo  corrolario.  Secundus , cum  arftimatio  eif bino* 
miumuelredfumjSCduciturinfe,  &!  detrahitur  a numero  aliquo, 
ita  utr^fiduum  habeat  eandem  proportionem  ad  partem, quae  eft 
numerus, quam T^quje efl: pars  quadrati  ad Rt,  quae eilpars  aifiima 
tionis : 8c  illa  proportio  efl:  duplum  numeri  xftimationis  fcnipcr, 
ideo  numerus  iJleeftfcmpcr  duplum  quadrati  numeri  aiftimatio* 
nis,utinquafto  feu  prarcederlti  corrolario  ruclut  fi  numerus  sefti* 
mationis  fuerit  2, erit  talis  numerus  8^fi5  *8>  fi  4 32,  &!  ita  deinceps, 
reliquus  autem  numerus  erit  compofitus  ex  quadratis  partium  x* 
Ihmationis , ut  fi  partes  fint  3 p:i^7  • 7>  erit  1^ , igitur  totus 

numerus  erit  34. Ergo  tertius  modus  qui  q u;cn'tur  erit  diucrfus  ab 
his, &non  erit  per  uiamrccifiScbinomij, neque  ut  eadem  cdfima* 

tio 
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tio  {«.rmat  pkirjbus,iiclu£iti  rtiargineitidcSjquod  lingulis  fulit  duae 
a^ftiiiiationes  in  i cii.p:  ao,  jcquali 
15  pof.neutrum  contingit  nOiipri 
mumjqiiiai  eft  minus,^3  cft  mas 
iiis,necp  pocefl:  ciTc  pars  numeri. 

Nec  fecundum,  quia  oporteret  ut 
addito  1 ucl  10  ad  15  Ri  i^uela^  ,di 
uidendo  20,  produca'et  idemi 
ucl  IO  &:non  fit,  rta exeunt 4 tiel  5. 


icu.p:4  2 

^pofRzjmu 

I ai.p:  d 2 

7pof.i 

loviS  2 

Spof^t^mn 

i cu.p:  12 

34p6f. 

icu.  p:20 

i5pof. 

kr 


De  comparatione  numeri  aquationis  ad  partes  numeri 
rerum.  c a P.  xmi. 

B|^^itabfupcriusi2,&exbclaterctcrtia;  partis  in  fit  mi 
^MximumquodelTepoteft.  Sitevgobf  sequalis  ab,&!qua* 
li^jdratafupcrfides  g.E(,;^.a}iusbiUKinjfefiduum 
haec diuifio eftqUSin quserimus^it  t 

ergo  b k, cuius  terriapars  fit  quadra  ' ' 

tum  b h,cx  cuius  latere  in  refiduum 
clTct, fiat  1^, erit  ergo  b 1 cu.4,b  h ly.  ' 
cu.  1 (5d  km  cub.128,  qua  ducfba  in  b 1 
fitR2cu.5i2fcilicet8.  Igitur totabk 
cficu.43i.Habemus  ergo  duo  nota  [ 
b c in  c a , fed  produeftum  non  eft  8 
b 1 in  1 k, quorum  productum  eft  Bjledb  knon  cftu , &b  gin  cf,.^ 
eftS,8<:bfi2,fcdnonell:notadiu!fiofa(fl:ainc.  Proportio  ergo  a c 
ad  k 1, eft  ut  quadrati  b c ad  quadratum  b l, quare  utb  c ad  b l dup»li* 
cataicum  iici  d proportio  foUdi  b cin  c a, fit  dupla  ad  folidum  exb  1 
in  1 k,eric  c a ad  1 k uelut  quadrati  ^pportionis  ad  st  cub.quad.quad. 
proportionis,8<fbcadbl,ucproporrioms  adRtcu.quad.  propora 
tionis.Proportioautcmkladefjeftutcbadbljquarebeadbldu# 
plicata  ei  qu^  eft  k 1 tetragonici  ad  e ftetragoniculn.  Habet  ergo  di  decimi bI. 
nifiobkperlhproportioncm  notam  in  omnibus  partibus, ut Ift 
cqucteumbadiuifainct&habet etiam  proportionem  notam  cum 
b fdiuifa  in  c,quia  ut  dixi  proportio  k 1 ad  e f,  ut  e b ad  b 1»  eft  autem 
ifgadbhdiiplicaiaeiqua’eftebadbl.  Si  ergo  coriiungantur hx 
proportiones, quoniam  extremorum  componitur  ex  inter# 
rnrdiiSj&maxime  quod  differentia  eg&^aceft 
xqUalis  diffetentix  quadrati  b c od  e f, 
feu  gnomo  e m g xqualis  dif# 
fercntixac&fc* 

LL  3 O^omodo' 
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8<r 


Qtiomododiuidaturdata linea  fecundum  proportio- 
nem habentem  medium,  6^ duo extreipaincorpo- 
rtbuSi  c A p.  X Li  11 1. 


iCltdataabdiuifamCjUtex  ab  mquadratuni  ac  fiatcubus' 

"I  b c,  igitur  b c pofi ta  i quad.  Sc  

ponamus  ab4,critrcu,quad. 

a qualis  6'4  mtjz  qd.p:4  quad.quad.igituriv radici  i cu.  p :2  quad. 
aequalis  8»  cuius  seftimatione  habita  quadratura  eft  quantitas  b c 
quxquxrebatur. 


Quomodo  partes  dtuifaelinese  corporibus  SC  quadratis 
inutccmcomparemur.  cap.  Ktv. 

ST  fint  d equadrata  d e cubi  i2^,8c  compleatur  fo# 

perficies  quadrata, 8c  erit  cubus  p ; 252,  duplo  12^ , fem* 
perajqiialis/grcbustrjplo  numeri  aequalis  quadraris 
defundis:  Et  hoc  cx  regula  polita  aci  pof.  fient  enim 
partes  fpof.p:R2v:i3m:;pquad.8c^ponTn; 
j^v:  15  m t ^quad.  qu^dedutHra?  ad  cubos 
oftenduntquoddtxi.Etrurfusfiponantur 
dequadrata2^,&corpora  exd  in  b cbis, 

&b  in  ab  bis, ^0  erit  i cu.  tequalis  a^rebus 
numero  quadratorum,Sc^o  duplo  produ 
^li  mutui, &res  eft  in  capitulo.Iara  ci  go  ex 
hocfuppofito  Teiemus  quanta  litae, quae 
cftb,& partes  SCtcfiimationem  cubip;252, 
gqualiiim/S  rebus.quopropofito  aedpie 
musp7  8 ^ couertet  quxfitii  in 

duo  quadrata  quae  iundiafaciimt  2^, &duo  cubi qui{unti2^.  Et 
quiapiopolicumeftquodprodutfium  unius  in  alterum  mutuo^eft 
30, (ihocfdremusmanifeftumeflet  capitulum.  Sunt  ergo  quatuor 
quantitas  a c,8c  eft  6 quantitas  d e,&!  eft  2^.quatitas  corporum  mw 
tuorumj&eftjo  quantitas  cuborum, & eft  l^^.  Illud  accedit  quod 
fidicam quadrata lint25,&cubinc>rtpotcr«n£cfrc  maiores  125  cu* 
bo  5 1<2  25, igitur  cum  ne<5  pofsint  cfttrminores  1^78 12^dtiplp,fcili 
cet  cubiRimediecatis25,qua?cfti?it2f,utfifcircumrcriptairtter8fi> 
quicfti^femie/fiuf  &i25,8cpra:teridcum  dico  icub.  accanatur  ^5 
rebus  p:9,nianifeftum  eft  quod  numerus  9 datur  cubis  tlon  paralie 
l/{iedis,ur.  etiam  hic,ided  crir  nota  pars  Imius  capiiidi  cubi  SC  mime 
riarqualium  rcbus.EtcftualdedisnuiTi  conliderationcrnam  ut  fta* 
tuantur  cubi  a;qualcs  126 , quadrata  ;.c',  utdi(flumefi..poterii«us 

loco 


i 

e 

a' 
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Ioco2<<,rt{ramcrequcmcunquc  nuniCTum  mmortfmp^oqiiadrati^ 
ufqucaii  J 4, ut  chcainus, quadrata  d c (int  i4uel  15  uel 
uCtp  Si.  cubi  (Int  12^, igitur circgulaprxfcnti  eubusp : aj^.a^quabi^^ 
tur42rebusucl45  ucl48,&itauf9ad78,&:itain  iiitermedijs  esbf 
Jcin  rationcrfilicct45,44,46’,47  rcbtis,&itade(iftgiilis;&  uaria^^ 
to  numero  252 , habebimus  alios  ergo  habita  hacrcgtila,habt’bi* 
mus  capitulum  pcrfedum.Et tame  (ut dixi)  in  ftippofito  habemus 
partem  reguUr  notam. 

Etrancnoccft(utiiicXcmplo  maneamus ) iam  notuni  qiiod  ii 
quis  dicat cubiabd^efunt  12(5 quadrataa^, quod  numerus  tribui* 
turcubiSjA^ (126  eirctiiumerus  rerum, aiitnumerus  mutuorum  fo* 
lidoruni  ,iam  omnia  ciIentnota.EtrUrfus,fidieo  quod  50  eftnume 
nisfolfdorum&2^rerum  iam  habeo  icu.scqualema^rebusp;  6^0, 
& res  eft  nota.Et  ll  dico  quadratafum26',8(:  paralldipcda  jojdeue# 
nimusadi  cub,quad.p;2o28  ;guad.pi3i2opo€a:qualiaio4quad. 
quadraf.p;  ^ tfoo;&rhaciuano^abemiis  capi^lUm.fit  mirum  eft 
quod  cum  ailumirntis  z^pro  numero  rerum,  &:!^o  pro  folidisj  aiJC 
50, hic  numerus  tranfeat  in  cubcis,quamuisfit  mutuorum  Idlido* 
rum:&  cum  accipitur  numerus  pro  cubis, quadrata  pro  alio  nu* 
incro,hcc  tranfeantin  reSySc  numerus  cuborum  in  reliduum  rerum 
dcnadlo  cuba,quafi  numerus  verum  componatur  ex  tribus  cubis^ 

Qiiomodo  pfopofitoicdanguldj&cubislateruraeius 
habeamiistotiimcubura.  C a p.  XLVU 

■ T prOpdii  atui"  tedlahgulum  a t>  puta  4j 
& cubi  latcrumaG,bd  20  dico  cubum 
notum  cfi'e,quia  enim  cubi  a €jb  d hinc 
20 , oportet  faccre  ex  20  duas  paftes,  quarUmi^ 
cii.dudg  inuicem  faciant  4,fupcrfidem  a b.igitur 
cubi  inuicem  dudi  faciciit  cubu  4, qui  eft  ^4.paiv 
les  igitur, id  cft  cubi  aC,bdfuntid&4  &T?2Cu.earumfijntlateraab 
igitur  cubus  totus  ehao  pti^  011.27^48  cut(59r2,Et  h portantur 
ac  b d nota  ut  quantitas  rerum  & corporaab  cdiuxtaalcitudindn^- 
erunt  duo  tantum, quia  fub  numero  rerum  a c b d utpore  ik  corthi 
nenturduo  mutua  fercHquaquafuorhib  ab &cd,Tfdeftfub(5ct^  igif 
turac&;bdnumeri[s  rerufifucficpanraSi  a t c 

critcapitulumpcrfenotiim  ex  regula  Ar<*  s = 

fis  magna’ : ii  autem  fuerit  magnus  uelut  cU.  24  rebus  p:^, tunc Cx 
prxfehti  problemate  fi  pofsit  reduci  adhoc,ut  fcpaftnrar  mutua» 
critpTOpofitum  necefTarium,fcilicctut  accepto  dimidio  5 , & efta^ 
inucnias  duos  numeros  qui  producant  J^,diuihnn  pef  rem , dif 

corupi 
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coEqmcubjfadanc^4m:i^,j4eft2ifj.nam  ut  dixi  m24CQim'nen« 
tprcubiamboac  b d &dudrnUtua-  Iftud  ergo,  non  eft  perfeno« 
tuinrinuenias  numerum  <^ui  diirifiife  producat , tanquain  {liperfia 
qe|Tiab,&:iprc(jCacquaHscubis  ab  Sc  c.d  duQbuscjp  mimus , auc 
qu^ij4,or,nam  pofito  uno  i po^altero-^  erunt  i cu  p:^,  cum  6 poC 
(^um  Ii  poCp:,-^a:quaIia  65.grac>a  excoli,  igitur  i cu.  qd. 
p.-^i  quad.quad.p;^^  quad.p:ii^,ucl  i cu.quad.p;  12  quad.  quad.  p: 
7j,qiiad.p:2i^a!qualia(unc65  cu.hocergo  ualdc  eft  obli<:urun3,&l 
0p0r;t€r£tuthaberetifecu.Verumquiapoiu'tur  ^5  cu.a  c &:  bd,& 
dupmutuaS<  xquanttrduo<!ubi  cum  duobus  mutuis  ac  & bd 
jil  c ^ut  nuper  dixi, igitur  c f quai  eft  res  in  a c,  &bc1cft^5,atefmab 
en:;6.;'Gs  ex  fuppoii  tO,  Si  ui  c'  d res , qiioniam  a b 8d  c d funt  aequa* 
les,  quia  fune  lupplemeta  efrea  diametrum,igitur  c fin  ab»c  d ftint  ii 
T€$.^S>ieUn  a c,hdi53>&!  cfm  a c,b  djab,  c d complet  cubunl  .ef,  igu 
trtr-S^bus  efseqilatut^la  rebus  p;<S5  & res  eft  nota,  puta  5,  exquaba. 
betur  cftunano  i/la/ac  de  y duas  partes  quae  producaju  <s , 8c  erunt 
^-2, erit  ergo  reSi^piRt ueUf  m;  1«  & h:cc  erit  ^ftiniatio  65 

cuborum  aequalium  i cu.quad.  p:  <s  quad#  quad.p : quad.p  :zi^, 
nara  ^3  cu.funtin  una  i753,m  alia  320, &!  tantundem  funt  illa:  quail 
titates#  proba  &inuenies/ 

cer«i.  Bxhoehabctur  quod  cum  i cu.  quad.p;  qii^d.quad-.p : quad.pt 
ilurtlCTO  in  continua  proportione  fuerint  aequalia  cubis:  tunc  habe 
bis  1 cu.arqtialem  rebus  duplo  numeri  quid.qiiad.cuni  ildmcro  cu 
borum;&inuciitaa:fl:imationefac'duaKpai'tfs,qua:producant  mi 
merum quad.quad.&partesutri^ erunt SEftiqiationes  i cu. quad, 
prquad.  quad.  p ijquadip.t.^^unacro  aeqqalibus.niuncro  ctabpnim. 
Vclutil  dicas  i cu.quad.pr5  qiiaii^qj^4*l^-8.J  qyad.p:7?5 , funt  a:# 
qualia  loo  cu.Dices  ergo  i cu.  aqualis  eft  1 8 pcfp : 100,  SCrci  arfti* 
macio  eft R£v:cu.5o,p:i^ 2284, P,:r2v:cu.5o  «35^^:2284,  Ex hacfiidto 
duVs  parces  qua:  inuicem  duAae, producant  5,.&  quarlibet  illarum 
^^ium  eft^iiriatio  quinprnij  illius  propoftci.Et  proponatur  nir 
fj4SXj^.qua4p;i4quad..qq^.p:7XqOa4*p‘i?'^a^q’^^‘^i^i?3  cu.&l 
fu.pCrncieS  a_b  ptj>  utpriusj^,flg55  aequale  duobus  cubis,  & quas 
tuprmutuis  corporibus  qj^_^ppt  ex  efinfupcrficiemacd  b,adcQ 
litpefineam  fiat55,ig(ta;rad  complendum  cubumdccftquodfit 
cJCcfinab,8i:abcrt6,ideQ^aji|cft  <5,igicurquodfitexcf  mabcft 
<5, res  igitur  i cu. aequatur  6 f cbqs  p; ^5^  ^ res  eft  5 , ut  prius  lac  d e 5 
duas.pavtes,cx  qu^um  duftu  unius  in  alteram,  fiat  6 , dimidium  12 
numeri, quadratoiMnt,^  erunt  partes  3 &2,  &!ita  i cub.  quad.p  : ix. 
quad.quad.p:74qU<d.p;a£<$2Cqualias>5  cub.&reseftjueU.expe^ 
riare,&^inucnies« 


Bt 
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jlfcodeiniiiodo  dicemus  fi  corpus  iHud  fit  cxdiiobuscubis,^ 
fjuaruonnutuisi&terriapartcduonttn  mucuoruiTi5& fit  gratia  exs 
cmpli  105  tocumilRidj&quiacxcbinbf  fit  ab  quod  c(l6  erit  og 
4,ig!turcgfncf4res,ei'go  1 ciib.  a:qualis4rebusp:l05,&!rcs  eil;), 
quia  ducendo  per  primam  uiam  perucnimus  adi  cu.  quad.p:  14, 
quad.quaci.p:84quad.p:ii6^xquaIiaio5  cu.Ideo  faciemus  0x5  re 
duas  partes, cx  quarum  ducfiuproducatur  iJjqui  <5 habetur  cx  14, di 
uidcndbpcraj  numerum  mutuorum  corporum  duorum, uel  cx 
• 1 (5, quia  lemper erit r:  cu;eius,ucl  etiam  diuifo  numero  quadratO;» 
ruiufiilicct84pcrnunicrumquad.quad.quf  cili4,&ita  fi  numeri 
erunt  difpofici  hocniodo,ucfeCundus  fit  talis  pars  tcrcij,ut  fit  ciu 
quanqci  it  regula  generalis, fed  ita  ut  cjuantitas  c g uarictuqut  opor 
fcarprobIcmaitaconfi:rua'e:funtdux  quantitates  cx  quarumdu;* 
«Ttu  prod  Licitur  (>,&  aggregatum  cuborum  cum  duplo  & fextapars 
te  nui  tu  orum  cfl  lOO , tunc  iiuicniemus  fupcvficiem  e g'5,8d,critcus 
bus  xqu^s  5 rebus p:ioo,&rirahabebrnm»«j^&::partcs.producen 
res  a b,S^  hic  cQ  primus  modus  &facilis.Sedfi  proponanturprius 
1 cu.tjiiad.p:i5  quad.quad.pi/S  quad.p:2i6’,gqualiaioo, tunc  quia 
tuncids  ioo,quibus  partibus  aequetur, fed  folum  habes  6^,1^. cu. 5, 
Icu  quod  proucnit  diuifo 7 8 per  13,8^  diuifo  13 per ^5 exit  2~  abijee 
igitur  relinquetur 4 fume ;^,dc ^relinquetur 5,  &!habcbis  i cu.x* 
qi!alcm^rcbusp:ioo,utprius,imdenotaeritcf'  Etita  fi  dixeris  i 
cu.quad.p:i5  qiiad.quad.pi^o  quad.p :2i^,  xquaturiio  cu. accipe 
cu.21^  que  clf  (j,feu  diuifo  90  per  15,81!  diuidc  15  per  6^, exit  2^, ab# 
ijcc  z remanet-'-, (ume dimidium ^ quod  efi: 3,abi'icc 3 ex  ^ relinqui# 
1111*3, dicemus  ergo  quod  i cu.xquatur3potp:l^o,ig^tur  •rc!>critf•'^ 
cu.6io  j-):3595ip:i^cu.ijom:i^  55y^Jiancita  diuiderausut  producat 
6nuim-riim  primo  iiuieiuum.ut  infi*a  dcmonftrabimus. 

Nota  quod  in  luiiiifiiiodi  xftimatione  non  folum  ncceirarium 
elfiut  nunicrus  puta(35  ucl^55uel  1 00, aut  I20, fit  magnus  compara 
tionc  numeri  rcniin  (jux  alTumuntur,  fed  oportet  ut  res  inuenta 
poisjt  in  duas  partes  qux  producant  cub. numeri  xquationis 
qux  fuit  in  exemplis  allumptis  6,  aliter  qucefitum  cfl;  lalfum  Sdiirw 
pioifiibilc. 

t^iod  dititia  lirpcificics  fcu  corpus  latera  liabcfmaioia 
latore  totius.  c A P.  XLVir. 

^ ^ cubus,  8^  fit diuifum  quomodolis 

**  f,dico  quod  latera  c c Sd  e d,  feti  cubica  feu  quadras 
ta  pariter  ii(inflafuntmaioraab,namIatusaf  eft  medium 
tnteracCx:ae,igitiucLimacfitmaior,aecritIatus,afmamsae,8c;fis 

MM  militer 
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militer  latus  d e medium  inter  b d 3t!d  f,  igitur  ciim 
b d fit  maior  d ^erit  latus  d e maius  c b,  quare  lacera 
af  fbiundamaioraaejCbfinluliilnifiiSjSi^hoc  cft 
quod  uoluimus.  Similiccrin  cubo, nam  laferafunt 
niediafccundo  ordincinterac&cc,6cfinter  b d & 


dfjUt  dcmonftratum  eft  ab  Euclide  in  undecimo  Elementorum » 


idederuntmaioraacdi^cb.  Sed  ex hocfcquiturquodincubo ar^ 
quali  rebus  &!  numero  a:ftimatfo  rei  eft  femper  maior  cu . num  e^s 
ri:8d  etiam  quia  talis  a^ftimatio  eft  cu.cubi  qui  eft  maior  numero 


cum  fit  aqualis  rebus  ipfis  etiam  ultra  numerum. 


De  quadraconim  quantitate  S^mutuiscorporibds 
cognitis,  c A p.  X L V I n. 

Nimaduertendum  quod  fi  duo  quadrata  ab  b cfintnoi 
tautpote  15 , Sdmutua  quatuor  fint  60 , 8c  uelim  efficere 
corpora  /olida  ad  airimdincm  fotius,/lIa  erunt  15  res  pj 
60 arqualia cubo, 6^ tunc continebunteubos  ab 
b c,  &inrupcrduomufua;fed  quia  ex  capitulopro  }~]f 

prio  fupponitur  quod  15  res  contineant  triamiirf  IJ  g 
tua,&6^o  cubos, idcd  in  azftimatione  qiiterefida  d'- ' ■ ^ Ig 
fietresivv:cub.5op;i^8<?8|-p*i^cttb.5om:Rt8o8f.Et  ideo  non 
erunt  3 2, tamen  totum  crit.aun  autem  dixero  quod  ex  quadrato 

rumab  bc, lateribus fiantmutua30, tunc eritcdlatus  dimllim  ali« 
ier,fcilicetin2  &5.  Ideo  cum  dicimus  icu.  aequatur  15  rebus  p: 
iftudferuitcifdeniquarfitiSjUt^ocomprchcndat  duos  cubos  tarr^ 
tum,tiel  duos  cubos  cum  duobus  mimiis,uel  duos  cubos  cum 
quatuor  mutuis, uel  cum  quatuoTmutuis,&  dimidio  duorum  rclw 
quorum, & generaliter  cum  omni  parte:  fcd  ut  dixi  xquatio  tamen 
capituli  qua  inucnitur  quantitas  cd  fumitur  ac, finumenis ut^o 
squalis  fiefolis  cubis, &hoc  feruit  capitulo , quomodo  propofito 
rciftangulo  8c  cubis  latcrUm- 

Si  quis  dicat  i cu.pt/o  atquafur^?  rebus  dices  tu,  igitur  cluo  ci£* 
birunt35 dimidium7o,&:duoquadratai3,tertia  pars 39, & ica  cx 
Iiocperueniesadi  cu.  pt/o  sequalia  39  rebus  per  regula  de  modo, 
iteruin  ergo  fi  quis  dicat  duo  cubifunt35produ(ftumuniusin 
qiiadranim  alterius  mutuo  eft  30, triplicabis  30  fit^o,adde35  fit  125, 
res  eft  5,1^011.125. 

p Ecquoniamnirfus  ex  didlisinArte  magna  cum  fuerit  cubus  p: 
70  tcquiilis  3?  rebus  tranfinutatur  in  cubum  jcqualcm  totidem  re^s 
bus  & eidem  numero, fcd  teftimatio  prima  habetur  duefro  dimis: 
dio  fecunda:  adlimationis  in  Ic,  3c  triplicato  &dedu{fto  anumero 

reroni 


DE  liEdVLA  AllXA  LTB.  55 

proportionem  habens, haberemus  qiia’(itum  aim  fit  ex  naturabi=s 
nomqcubici.Hocuolmfcribci-eiiciiitdligeresfubtllitatem  operae 
rionis:&  quod  jrftimatio  non  eft  in  quantitate  cognita, nifi  ut  diiii* 
finn , fcilicet  uelut  diuidendo  qiiantitatcm  aliquam  per  uirgulam 
qua2  rton  habet  nomen, &ita  eft  non  eft : eft  tamen  notior 
gis habilis  ad  omnes  operationes  quantitate  folidaiimo  eft  quafi 
mediainterfolidam  8c  per  Te  notam,  in  quo  genere  funt  omnes  i?? 
fimplices  Si  coniunda:» 

De  modo  omnium  opdationum  in  quantitatibus  medto 
modo  notis.  C a P.  Lii. 


alBbcs  feir^  quod  omnes  operationes  nluIdplicatio,diui* 
fio, additio, detradio  & Rtinuentioinhuiufniodi,  eft  uc^ 
lut  in  partibus numerorum,uclutuolo  multiplicare, 

1 7 m:nt  CU.2 

— : — per-; — : — : — opo  tet  ut 

j?26prRt5p;i^5 m:i^2m:i^  Rzai.yniji^tar.^pti^sa  ^ r 

ducas  dcnoniinatores,fimuI  &fiethoe 
rpcui89inJi^cu-54 

1^2 12  p:i^  IO  p:i^  6 m:2  in;R2  2 p:rp  cu,  quad  5400  p;R2  cu.  quad.  3125 
p:i^cu.quad.6'75m:i^tcu< 
i52cui89m:Rzcu54 

quad  aoo  m;i^  cu.5  mri^z  cu.quad,i^44  mnu  cu.quad  1125  m;i?i  243 
p;R2Cu.quad.72p-i^cii.3.  , 

Bc  fiinilitcr  facies  in  diuifione  additionib.ac  dcfracftionib.reduces 
cedo  ad  idc  genus  qntitates  fimplices, et  fimiliter  in  capicdo  radice^ 

2C 

iiclut  capio  radice : : 

i4.p;ipi20p:i^2m;Ri48  m:i^24m:R2ioiTi;is:5 
capio  ipcu 25,81::  eft 5, & capio radiceminfraferipti  denominatoris, 


8i:cfl:i^^p:T^5 m:iv.2m:i,8(:habc6  . - B . ■ duiftumi 

1^2  6 p;i^  5 m;R22  mn 

hoc  ad  lieram  quantitatem  per  fua  coru*  a.  e:  e S 
traria  fiet  diuifor,  tpii  fitb  ^ Si  qiti  diuidis  ^ ' 

tlivinulcoriim nominum  a,  &5  diuifusc, 

|vi^5  m:]p2:m:r  dicaturd,&dicaiur  25  nuitierator  primum, 
SlIuus  denominator  fep  temnominumf..  Quia  ergo  a ad  b,  ut  c ad 
d Si  c a J f,ut  c ad  d, duplicata  erit  e adf,ut  a ad  b duplicata:  Igitur  fi 
ducantur  aSih  infc,  ^producantur  g&:h,erich  niimerus,8«:  ghElrm^ 
proportio  nota,8<:  eft  g ad  h ut  e ad  f,  igitur  gad  fnota» 

Bchxc  eftfcxta  operatio  propria quaiw 
titatibus  medrjs» 


Dc 
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De  diligenti  confideratione  qt{orim,di!m  Tupciius  didJo'/ 
ruracap.7.  e A p.  n n. 

T iam  dicamus  quod  cubus  jcqualis  fit’12  rebus  p : 20, 
rei  xfiimatioeftRtcub.  i«5p:i^ciu4,&:  hxc  potellnibui 

dando  20  numerum  cubis  fimilitcr,&^pote(l idem  numcss 

rus  dari  ambobus  cubis  Sc  duobus'  mutuis, & etiam  ambobus  cws 
bis  & quatuor  mutuis  parallclipcdis,&  ita  trifariamtconlidercnuis 
ergo pofiquam capituli  inucntio,ac  regula  cum  demonftratione 
fumpta  luit, per  primum  modum.  Sumemus  ergo  cubun\  climidij 
a'!liiiiationis,id  cft  cu.2  p;Ri  cu.y,8c:  cft  2--  p : eu.  54p:i^  CU.15Y, 
&duplu cius qdert  minimum, quod  pofsit^iduci  ex  diuifionc  a’:» 
rtimacionis  cft 5 p:r^432p:i?icu.io8jUcjuct  igitur  non  polTcdiuidi 
(ichancRz propter  numeri  paruitatem, nam  cubus  totius  cflec  zo  p: 
R’cu.27  ^48  p;Ricu.6^i2..Sin  autem  capiamus  1 eu.  aequalem  larcs 
busp:34,erita’(l:imarioiucii.3’  p:i«cuv3,  & duplum  cubi  dimidii' 
8 *-p:ifccu.io24,p:!tcub.54, 8(:Iioc  totum  cE;  proximum  12-^, ideo 
duo  mutuapotcrunt  contineri  in  1173  diuides  ergo  54  per  eu.  32 
piRt  cu.2, exit  cub.1024  m:r^  eu.  64, quod  e{l:4  m;)'^  cub.  4 hoc 
oportet  eiTe  tcquale  duobus  quadratis,  fac  ergo  ex  eu  32.  p : itzcu. 
2 duas  partes,  ejuarum  quadrata  fine  xqualia  trinomioilliiaccip'" 
er?odimidtummnomii,8<:c{liv^cu  12H  m:2p:!^’Cub.-j-,aquo  aufi:.- 
quadratum  dimidii  diuidendi,idert  quadratum  1^  clk4  p;i^  er  ' 

&C  cfti^  eu.  i6p:  2 p:  cu.^.  detrahe , relinquetur  isi  eu.  54  m;  4 p'.  pa 
cu.7g.,ii  uiu  s i gi  cur  iii 

V addita  dC  dctra<fta  cu.4  p:T^ cu.  -p; v”"  n; cu.5 4 p:nt  eu .f-n’ r4 
oftendit  partes  hoc  |i^cu4p:i^cu.-^nr.RiV"  i^cu.54p:i?tcu.’5n-  .-4 
modo.lam  ergo  uri 

des  quod  cubus  xqnatur  34, ita  quod  34  numerus  cflpqualis  ; - 
bus  cubis  cum  duobus  mviciiis  partium, quiarefiduum  cil  nui.  e 
rus  rerum, 8^  cft  duplum  mutuorurndiuifo  coper  rem,  exibit  uu* 
merusrcrum  quem  conflat  elTc  eundem. 

Proponatur  ergo  a b &:  e d : 4:  & fint  res:  8c 
fintcrirumquadratabg,dk,fitaucem  abdiuri 
fain  e, ut  cubi  g hji  b fint quadraginta,  crut 
b res  p:40  ecqualia  toti  cubo,&  ideo  auferatur 
mh  arqualis  ah,  erunt  igitur  tres  illa* fiipcrlri 
ciesb,&  iuxta  altitudinem  ab,b  rc3,&exab 
in  m n,  8»:  li  b 4 o : & a e eri  e IU  v:  eu , 2 o p 3 9 2,  i 

8i:ebiuv:cu.2om:TU392,8iifitef3,8(:  f d erit  i, 

8<:  cubi  kl  Sii  Id  cum  duobus  mutuis  corporibus, Si  hoccilquaj.v 

tum  fit 
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mm  fit  ex  c d m k IJ  d itmim  4.0 , Siderunt  fiipcrfidcs  k I Sifl  d i Ojck. 
a’qiKiIcs  nccefl^rio  Eiperficiebus  m n 8<:  h b, 
quia  6<lipfar  du(flxiit  ab,qu^  eft  ecqualis  c d 
producit  40.  Jgicui'  quia  uplo  iii  prima fu« 
perlkic  quod  foli  cubi  aequales  fint  40,  &C  in 
kcunda  quod  cubi  cum  duobus  corpork 
1:  as  mutuis  efficiantidem  40 , & qiidd  arftk 
matio  fit  eadem, igitur  ncccfle  cft  ut  in  fccun# 
da  figura  I cub.xquctur  6rebus  etiam  p:  405 
ftd  diuifio  infcftproximiormedip  quam  in  prima  figuram  c,ncc 
regulailJafcruithuic  ecquariomficinteUc(5ltc,crgo  oporteret  inues 
■live  aliam  ci  propriam  Jdem  igitur  dico  de  exemplo  fuperiorc,pos 
5ia::urabjstcu.5ep:Rt  cu.2,8^  fitdiuifio  binbnirj  in  e^Sc  i cu.  aequalis 
i:  rebus  p:54:& erunt rim  & h b 12.  Infccundaautcni  fijuia erunt 
:idcm  kl,l  d i2jfed  diuifio  erit,utpro^fitum  cftinf,\itcl'cebit 
cum  aiquaobne  / cu.  azqualis  12  rebus^*:54,'ni5!^ire  c d ut  coinpoj: 
fii  i cft  cx  c f f djfed  ex  alia  regula. fcd inueniemus  ab  ut  efi diuifa 
. partes  a e, e b e cpoftmodiim  fi  noluerimus  a fjf  d.Hoc  tamen  fas 
1"  i efi:  ut  intelligamus  dari  quantitatem  mutuam, qiia:porsifco  nib 
' ' .dudla  producere  numerum.  Si  fiierint  du^  quantitates  quod 
. it  o:  prima  in  quadratura  fecund<c,cfi:  tcquale  ei  quod  fit  duifla  fe^ 
cnndainutprimccinre.Hocautem  comutandiflius 

i'a,Sitprimaabquadiafum,fecimdacd,fiat  ergoex ?i 

b cincdjbf  dicobf  cflelatusbaince.  Qiiiacnim 
cx ab  in  cd  fit quantum  exb  cinbf,  eo  quod  utros 
biojduciturcdinquadratub  c, erit  proportio  cor#  lj| 
porisedin  ab  adbffupevfidcmlineabc.Similiter 
proportio  corporis  duifiiin  b cad  ab  ell:  quadratu 
'1 : igitur  proportio  ^jdudi  ab  in  c e ad  b f cft  ipfa 
b ’ icitur  b fin  fc  duefia, producit  a b in  c e. 

S c H o L I V M.’ 

J .X  uifis  bic  Sc  fuperius  apparet  liquido , quod 
' ,mcs  rcgulrc  uigefimiquinti  capituli  Arris  ma«  \ 

.c  quas  uocant lpcciales,funt gcneralcs,8>i dicun 
1 f .ccialcsfolumrarionegcnerisoEftimarionis,& 

• fi  quis  dicat  cu.xqualis  eft  20  rebus  pijajdice* 
r.v  - ■>  qaod  ivftimatiocftao  d.p.Rz.p.^s.id  cft  diub 
Jar  uin  partem  radicem  producentes 32.  Et  fimi# 
liter  erit  52,p.  20  cum  p 32.id  cft  producentis  20  cum 
producente  32.  Et  fimiliter  dicetur.  Ag.Rz  p:2o  p:  nr 
j<?,id  eft  aggregatum  radicum  parrium2o,qua:mu 


□1 


32p:Iat.a<>’ 


98  HIERONYMI  CARDANI 

Cdp.a  s . tuo  4u<flacproducunt  dimidium  32.  Dicemus  etiam  « ifupernis 
diiflis  hoc  idem, ut  res  redigatur  ad  tres  ajftimationes,iiam  «dig  funt 
confufa:.  Ex  quibus  fequitur  quod  iftae  3c« 

«p.  i i CT  rtimatioiies  inter  fe  erunt  aequales.  Ec  limia 
40  m jint,  }iter  cum  operatus  fueris  in  illis,tranfibis  ex 
cj-  aliud  capitulum, ut  cum  seftimatio* 

nc . Etnoia  quod  in  figuraauariat  magnitudinem iuxtafingulaa 
regulas. 


2,0.  d.p.iv,P5^ 
32.P.20CU.1.32 
Ag.n2p:^o-p.m.  I 


Deperpetua»d4itionequantLt3tups.  c a p.  LljlTt 

R^^^Ico  quod  fi  caas  id 

ticates  a b,  b c \ • 

&:iungAseas,8d  fitprodu  \ ® 

dib  a in  ac,  aggregatum  \ 

a quadrato  bcdifFerentra  \ 

fuperficies  c,  dico  quod  fi 
addaturactanquam  par^ 

tj  c d arqualis  b c,quod  differentia  quadrati  a c conuerCi  ratiOtte  8 
produdo  cd  in  a d,  & hoc  femper  proce# 
det, id  eft  polita  a d una  parte  addemus  «c#  P g 

qualem  a c,&:  fiet  a cin  aggregatum  a d 8i  ~ 

a c differentia  a quadrato  ad  idem  e,  often  f 

fi  prima  patdrcliqua:.  Et  femperfiteom;* 
mutatio , nain  fi  in  prima  quadratum  b c 
fit  maius  co  quod  ex  ab  in  a c erit  in  fecun 
da  quod  fit  ex  c d in  a d maius  quadrato 
a c.Qiipd  ergo  fit  ex  c b in  fe  cum  co  quod 
Pf!-4fei:«ii.  fitex  ca,infeeftscqualc  duplo  quadrati  cb  in  fe, 
dislm.  8(!du}3lo  cbinab,&  quadrato  ab;quod  edam 

c,8«!!  cd  in  d a eft  cequale  eifde  quin^  1)  I 

fuperfieiebus.igiiurquadratacb  Sdeafunt  gqua 
lia  duabus  fuperficies  ab  in  ac,8i  dcinda,lint 

crgoepiadvatab  CjCa  fuperficics  fgjitaiit  f fit  cCs.  ' j 

qualis  quadrato  a c,g  quadrato  b qlliperfictes  au 

ternh  ku:qualisabinac,&cdinda,aicigiturut  ' 

dcinonfiraimnklKcqualisfgjlItaucemh  xqua;*  (v 

lis  a b in  a c;  k autem  a*q,ualis  c d in  d a,  quantum 

turnigitui  Ii  cxreditgtantumfkuicl  contra  quan, 

turn  0 cxccclif  h u-.otum  k excedit  f,  fcd  differen# 

da  g P:' !?.  ex  luppofi to  eft  c, igitur  c eft  etiam  didea  


rendx 
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rentia  f 5<?k,fcd  fe(i  jcqualc  quadrato  a c,  &:k  producflo  ex  cd  in  d 
ajigitur  conrtacpropofitum', 

Quxllio  gencTaIifsima,'per  quam  cx  tribus  condirfonii 
bus  uniucrfalibus  ad  unam  deuenimus  quantitatem 
lpecialcm,&eftadrairabih's.  c a P.  lv. 


j Stquandtas  cuius  latus  ducfluminrefidiium  producfi^ila» 
j tus  tanto  maius  eft  latere  aggregati  quanto  refiduum  fo« 
j tius  dctradis  duobus  latcrib^us  maius  eft  hoc  ipfo  latere. 
Quantitas  eft  i quad.latus  i poif.refiduum  i quad.m;i  pof^Iatus  igi* 
tur^pduiflii^i  cu.nt:i  quad.habcmus  igitur  1 pof.Rzi  cu.ra:iqiiad. 
<?<:  I quad.innu  i cu.m:iquad-&  mnpof.qugfe  aequaliter  exceduntj 
igiturutinpropovt!onibusacqualibusmultipJicatio,itain  cxceTsis 
bus  coniundbo  i quacl.mw  i cu.m:  i quad.  duplum  eriif^:  i cu.m : £ 
quad.Et  ideo  i quad.  aequale  triplo  i cu.m*.  i quad.  quod  cllu:  9 
cu.m;^  quad.Igitur  I quadtquad.aequaI?t?W.rtifp  quad.  ^ i quad. 
p:9  xqualia  9 pof.igitur  res  eft  47m : 11^.  Aggregatum  5 1 ni;r?r 

9 ii-'j;  detrahe  4y  ni:i^  i i-j.Rclinquicur  aggregatum  fecunda:  ter^» 

tix2^  m;i^  /aojianediuideut  a:qualiter  fe  excedant,  detrahe  dus* 
plum4Ym:i^ti^cxa7  m:i¥72o,relinquunturi8 111:1^405,  cuius 
iume  tertiam  partem  qua:  cft($m:Rt45,addeprima:  habebis  lo-^m; 


4“m:Rti.Q 

io|-m:r^ioti 
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13’ ioi--,teriiafietfjmiIi  ex  additione  i6~mi 
Qv  AE  S T I 0.  1 1. 

Linea  a b ert  decem  diuifa  in  quatuof 
quantitates  a:c]ua  proportione  & differen;* 
ii':cillavum,rimvil iuni.4aefuntcjuinquc.  Sit 
igiturac  I &^cdipor.deeritiquad.&eb  i 
cu . i:c  quia  ex  regulis  generalibus  quantis 
tatum  differentia: a CjCcl, de, eb,funta:qualesdiffcrenti«  ac  Bicb, 
in  quotuis  quantitatibus  quolibet  modo,&  ordine  fumptis  erit 
differentiaae  ab  cb  ad  ab  i cu.m:  i ad i cu.p:iquad.p:ipor.p.'r, 
igitur  dupla, quare  I cu.pn  qiiad.p:ipor.p:i  a'qual!a2  cu.m:2,8(:i 
cLi.axjualis  iquad.pnpofpi^j&eff  in  capitulo  & clarum.  Habebw 
nuis  ergo  aggregatum  i cu.p:x  quad.p:i  pof.pji.atnos  nolebamus 
nonillud,  Icd  lO.dicemus  ergo  (1  a b aggregatum  cffecio, quanta 
effetae,  duc  IO  in  i fit  10, diuidc  per  aggregatum,  exibit  quatitas  ac 
in  linea  ab  quiiccftio,  & ea  quantitas  au4a  per  rem  producet  cd, 
eadem  tiudla  in  rem  producet  d e dedu<ffis  a e;,c  d & d e exab,rclin«« 
quetur  nota  etiam  b e, 

NN  4 Q/aestio 
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Q_VAESTiO  III. 

Quod  n dicar  differentias  a e & e d,ucm^  d e & e b effe  quirlcjiie 
cumtotaab  fitdeccm:poue'rtUis  ut  prius,  erunt  differentia:  cd 
&eaipoCm;i  & cb&edicU.m:i  quad;  igitur  icu.p:i  quad.pu 
pof.pn  funt  dupla  rcub.mn  quad.pn  pof.niri.Quiaergo  i cub.pri 
quad.rehabecadipof.ptiuti  cu.m:i  quad.ad  i pof.m:  i,  nam  umis 
ufqueproportioeffipoCmt  permutando  i cu.pn  quad.ad  i cu.m: 
I quad.ut  i p jf.  p:'i  ad  i ppCm:  i,  igitur  fungendo  erit  proportio  i 
cu.p:i  quad.p:ipof.p:i  ad  i cu.m;i  quad.p;i  poCm:i  ut  i pobpri  ad 
I pof.m:  I.  At  illa  proportio  fuit  dupla,  duplum  igitur  eft  ipof  p ; i 
ad  1 pof  m : I & 1 pof  p : i aequalis  zpofm:z,igitur  i pof  xqualis  5. 
proportio  igitur  quantitatum  tripla  eft.  Erunt  igitur  quantitates 
**3'9't7*totaigiturabeft4o.Atnosfupponimus  eam  efledecem, 
folum  igitur  cum  40^fit  quadruplum  ad  10  erunt  ac,cd,de,eb, 
quarta  pars  1.3.9,17  .Quare  erunt  Et  difFerentix  ^ 

& 2^&:  ^■j-fun  1 5.  i.r.fdC4f-. 

cpi^.i  ideonotaquod  aggregatum  quatitor  quantitatum, ad  aggrcga« 
cum  illarum  duarum  diiTcrcnciarum  proportionem  habet  quam 
proportio ipfamonade,additahabetad  proportionem  ipfam  de* 

tradfauniiate,ut  ita  liceat  latine  loqui  tamen.  Velut  8*  12»  uS-^y.ag* 

fregatum  6’5, aggregatum  difFcrcntiarum  13  proportio  quintupla, 
L eli  ut  2^  ad  ^,eft  autem  2^rp:proportione  fexquialtera,  quxfcri 
bitur  i^Sc  f-  mtcadem  proportione, 

CoAi  Exhocetiamfequitur,quod  cum  proportio  aggregati  ad  duas 
differentias  primx  &fecundx,item^  terrix  8c  quartx  fiat  detraeffa 
& addita  monade  ad  proportionem  partium,B<!  in  omnibus  quan* 
titatibus  eadem  maneat, quod  fi  uoluero  aliquam  proportionem, 
utpotenonuplaminter  aggregatum  quantitatum  8<!!duaritm  diffe 
ferenttarum  accipiam . i . m:  in  proportione . r . ©(ffuplam,  & acci* 
piam  partem  oifiauam  2,  Sd  eft^  cui  addam i,& eft i^,6dhxc erit 
proportiofcilicetfcxquiquarta,etfi  uoluero  decuplam  aufero  i nc 
nonupla,  Sc  capio  nonam  partem  2 , qux  eft  ^ Sdeiaddo  i fit  (|- 
proportio  i .fuperbipartiens  duas  nonas, 8d  fi  uoluero  fupertripar 
tientem  decimas.  1. inter  quantitates  ut  ha* 
beani  proportionem  aggregati  ad  aggrega* 
tum,ut23  ad  3, 6d habebis  quantitates  utuides, 
ideo  detrahe 5 a 23  relinquitur  10, diuidc  2 per 
20  exit  ^fumo  triplum,  dC  eft  ;^cui  addo  i dc  fit 
^ li, proportio  partium  quxfita  8c  idem  in  alqs. 

co»*.3  Qiiantitamm  proportiones  ad  aggregatum 
manent  eadem  dico, ad  aggregatum  differen* 
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tianun  omiiiilm  j & primar  8c  tertia:’,  ad  dilfercntiarH  fecundjc.a 
tej  tia:nt  tamen  Ulla  cftfaciiiimainucntUjfciIicet ad  differendampri 
mx  ^'crecundlne^  tertia*  Sc  quarte, alia  difficillima,  fcilicetad  aggrc 
jtatuni  omnium, lituifum  eft  in  quxflioiie  fecunda,  aliafcrmciin=< 
pofsibilis  fcilicct  ad  difTcrentiam  iecunda*  8c  terdccyNam  cuiti  pro« 
portio  ad  aggregatum  omnium  ^t  ut  uides,8cljmiliter  ad  aggrega 
tum  duarum  dittcrcnriarum  detradauiiaab  alia,feu  in  prima  pofia 
tioncrelinquctur  proportio  aggre 
gatiaddifterentiam  fecundsc  &tcr 
tixiiti  cu.p;iquad.  p;i  pof.pu  adi 
quad.  ni : i pof.  &!  ita  fiet  jcqilatio 
cubi  rerum  & numeri  aqualium 
quadraris : quantum  ad  generalem 
modum. 

C^iiia  uci-d  proportiones  fcha;* 
bent  inuiccm  ut  i pof  i quad.5C  i cu.propcrrrionxs,  propordo  enim 
fecunda  ad  primam  cft  fimplex  Sc  una,&  tertia  ad  fecundam  uf 
quad.Scquanaadtcrtiam  tic  cubus.  VclutUides  in  exemplo, diife^? 
rentia  iicro  fune  in  eadem  proportione  I Idcoii 
quisdicatdiuidcio  in  quatitor  quantitates, qua*f  [ 8*  18.  27 

rum  proportio  differentiarum  extremarum  fit  iri^ 
pia  ad  mediam  fadlc  inucnies , nam  habebis  i cu. 
m:i  quacl.pn  pofm:i  tripla  adi  quad.  m:  ipof.di* 
uideper  1 pofm:  i habebis  1 quad.  p:  i aqualem  ^ pol.  igi turres  cft 
hxc  erit  proportio  quantitatum  ilixta  quam  diuidc=: 
mus  pofiea  20 , Sc  femper  differentia  primae  a fecunda  tertiae  a 
quarta, tripla  erit  differentiae  fccundx  a tertia. 

Q_v  AE  5 T I o n t r. 

luxta  quam  faciemus  quatiior  quantitates  in  continua  propOfi: 
tioncquavumdiflcrcntiafccundaatcitiafiti,  Scpriinaa  fecunda, 
fc  t cnia  a quarta  l irunt  igitur  illae  differentia^'  in  ea  proportione, 
iir  pote  m : ut  1 3--  m ; 1^2 1 51  8 o • Sed  media  differentia 

non  ell  ajdiccrgohiji-muiti^  effeta  quid  erit  Sc^nni?? 

8o.I,)iic2  in  cas quantitates, fient  utuides:  diiiidc 

' ' 


_3r 


5-m:i^ir- 


mium  omnia  ficte^  diuifor.l.SCeftacfinon  diuidc« 
res  quantitates,  ergo  erunt  ut  uidcS,fedh^funtdi& 
ferentia  quantitatum.  Pones  ergo  primamipof. 

(ecundam  1 pof.p;^  miRz  5.tcniam  i pof  p:  5.  m:  5 
quartam  i jiof.prSjducprimamin  ultimam  fiunt  i quad.  p:  8 pof. 
acjuaiia  diidluifeciindain  tertiam  j qui  cft  i quad.  p : 8 pof.m:  pof. 

NN  5 r?i2o 


loa  HIERONYMI  GARDANI 

Rizoptao  numero  rn:r?z320.Igitiirpof.R2  20  sequam 
turi20m:i^328  5 niimmim  per  numerum 

pofirionum>crit  rei  acftimatio  Ri2o  m:4.  Igitur 
quanticates  erunt  utuides. 

Etconftatquodfuiitin  continua  proportione: 
nam  cx  prima  in  tertiam  fit  6 m:»? 

2o,quodefl: quadratum fecundar.  n25m:i  i pof. 

EtdifFerentiaprimxafeeundaefl:  T?i5m;r  i pofip:3m:Ri5 

3m;i?5,&tmia;aquarta5p;i^5,  i^jpji  i pof.p:5m:j^5 

qux  iuncfla:  faciunt  differeru:  20  p : 4 i pof.  p : 8 

tiafecundse  a tertia  eft  2,  ut  propo  i i^igo  * 

filum  eft. 


Dedtiabusquieftionibuspulchrisfedfmpettincnttbus. 

.c  A p,  L V I.  • ' 

aVm  fuerint  tres  quantitates , 5J!  uolucris  cas  diuidcrem 
duos  ordines  quantitatum  eiiifdem  proportionis  pri* 
mum,diuidcs  fecundum  pro  arbitrio,  i.  mediam, quia  inn 
tium eris  modis  poterit  folui  qua?ftio, ut  etiam  fub  certaproportios: 
nc quantitatibus  utlibetuariatis  iuxta  proportionis  naturam,  erue 
ergo  duo  generales  modffcilicet  quantitatis  ^proportionis.  Siru; 
ergo  quantitates  5. 8. 13.  Et  proportionem  aiTumamus  duplam , 
erunt  igitur  5 m : ipof  8 m:2  pof  13  m:  4 
pof  in  continua  proportione , quare  ut  5*”'  ^ 
uides  extrema  inuicem  conucniunt  du*  8 m : 2 pof 
^l:a  cum  media  in  fc,&labie<flo numero  ■3m:4pof. 
quadratorum  uninque  qui  femper  erit,  ^5  piRi  quad.m:33  pof- 

idem  erit  i pof  xqualis  i.  igitur  quanti*  ^4  p:4  cjuad.m:32  pof 
tates  erunt  i.  2. 4.&reliqujE4.  ^.8^  hic  -L.  ^ ^ 

modus  eft  facilis.  Etenim  fi  pofuilTcs  in  yn. 

proportione  quadrupla  fuiffent , ut  uw 

des.  At  fi  quantitates  mediae  iamdiftin*  ^ 2 13* 

(ftxfupponantur. Velutmprimoexem*  20 

ploalatcrcuidcs.  Duc^primumaggre*  13  3^132 

gatum  in  4 quadratum  medix  minoris  ~jr  ^ 

Ht  2.0 , diiude  per  13  aggregatum  maio=5  '*  s/  — |- 

rum  exit  detrahe  inde  4 quadratum 

medix  minoris  ex  3^, quadrato  medix 
maioris  relinquitur  32,  duiide  per  13  exit 
2-dctrahcex'). minore  aggregato  relin*  ^ ')l 

quitura, cuius  dimidio  infe  duefto  cum  


5. 

4p:  I pof. 
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DB  RKGVLA  ALiZA  tIB. 
fiaii^^|ck’tvaliesiam  fcruatum  primum 
pro  uentani , &[  eft  relinquetur  ^ cu# 
iu,siSijr,.addifaudl  detracta  ab  i^,dimis 
dio  refidui  minoris  aggregati  oftendit 
partes  I ucl  i-Jgituf  partes  erunt  leam»' 
dum  primam  xflimationem  i.  2. 4.  Sc  4. 

6’.9.&:  iuxta  fecundam.Qiiod  fi  aggrega 
ta  fint  mutua  j,  ut  prima'  cum  tertia  cons» 
iungaturjCruntgratiacxenlpliS-Si^i&^^^fOipftH^^incs  ad  nou> 
tiam  eodem  modo  4.2.i.8^4.6^.9.8<!y2.5,&f7p6^,5.  &!ideoduple3> 
ordo  uidetur  ex  bis  haberi. 

RiGVfcA  SECVNDA  POMPONll 
deBolo^etis. 

I^I^^Tntduaclirietc  ab  & bc  gnomo,qiucft 
i' V??>Vx|  diflerentia  quadratorum  c g f d,  &<!  prOs 
dueatur  b c «equabTb  c,diCo  qiiod  re* 

(5iangulum  ex  ac  differentia  inae  aggregatum  , 
laterum  eft  xqualc  gnomoni  ditfio.  Nam  ex  Pria 
ina fecundi  Elementorum  quod  fit  ex  'ac  inag^  cft ecquale  ei  quod 
fitexaciiife,&incb&!bc.  Sed  quodfiiexac 
in  feipfum  efl:  xquale  quadrato  g f,  &quod  fit 
cx  a c in  b c eft  sequale  re(n:angulo  c g ex  diffini 
tione  datain  initio  Secundi  Elementorum : 
quod  fitexacinbceft  xqualc  rccfiiangulodfj 
quiab  ecfta-qualis  ch, etenim  fuppofitaefl:  ^ 
quali  s h c & d f efl:  a-quale  a b,ex  his  qua  difla 
fiinr  in  Primo  nicmcntorumjigiiurliquidd  pa 
tetpropofitum. 

Cum  ergo  foleamus  inuenire  ex  bafi  orth  ot 
gonfi  Sc  altero  latere  reliquum  latus  hocmo»: 
do,fit  latus  redo  oppofitu  1507,  alterum  56^4 
duamtur  infe,6(:  fiunt  i/  ©8249  &!  518  o9^,de»s 
trahe  unum  cx  altero  fit  1390155  cuius  i^eftab 
tcrum  latus. Sed  exprtecedemidemonftratio* 
ne  longe  breuius  iunge  5^4  et  1507  fiunt  187  b 
detrahe  etiam  unum  ex  altero  fit743 , duc743 
in  i87J,fiuntiit{upra. 

In  hac  operatione  ingrediuntur  figntJC  45> 
in  priore  autem  figursc  /^.  Maius  etiam  eft  di# 
fcrimcn&licentiacrrandimaiorin  maioribus 
numeris,  Atucrd  ex  dcmonftratione  fimiU 
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poterimus  iungere  larera,iiam  fimagna  lint  ambo,ut  pote  5>7  5^42 
&;  5>7556’2,diicrinus  maiorem  in  ^c  & diiplicabimuSj  &t-i  addemus 
quadratum  di(fcrcncix;&:habebimus  quadratum  lateris  oppofiti 
angulo  rctfl  o.bic  ergo  h^c  operatio  tota  cum  7 5 liguris,  at  alio  mos 
do  lao  figiwis  iudigee.  Praeterea  operationes  addendi  iu  hac  funt 
ii3,in  alia34,quod  fi  quantitas  minorparuafit,8(^  differentia  mas 
gnaerit,tuncordinai‘ium  modum  fcquemur. 

Modus  multiplicandi  nofter  ut  87  in  8^»  tlucp.o  in^oproxis 
mum  denarium  fit  8 iOO,duc  dcfcdlum  feu  dilfaen tiam,  in  diftercii 
tiam  fit  3 totum  81O3,  iungc^&i  fit  4,  ducinj?o  fit  36’o, detrahe  ex 
8io3rclinqu;cur7743,fiucro  nolueris  duccre87iu^3,duc  5^0 in 
5^ofif8i6o,duc3fcfit9,dctrahcab  8 100  relinquitur  Diicters 
tio  88  in5>4,  duc^o  in  50  fit  8 loo , dtica  minus  1114  cxccflum  fit  8, 
detrahe  ex  8100  relinquitur  8052,  detrahe  a minus  a 4 plus  fit  2, 
pluSjduc  in  90  fit  i8o,addc  ad  fit  8 27  2 .Duc  demum  45)  in  ^3, 

duc5oin fit 4500.  Hriin»  fiE3,derrahe,habcs44^7,cliJc  i in  f>o 
fit  ^0 , duc  5 in  50  fit  150 , detraho  90  a 15  o , relinquitur  , .iddc 
445>7Jiabes4557.uclducas47 in 88*  duc. 90 in 30 fit  4300, d:r'  , 
int2fit6,iungcfiunt45o^,duc3in9ofic27o,?‘Jrin[;;o  ficioOjiviiU  v. 
fiunt 37 o,dcaahc  ex  45 0(3  relinquuntur  4i3<,rcmpcr  aiuem  opors 
tebit  duo  iungere  tantum  aut  quatuor  aut  duo  iungere  & duo  mfs 
nuere.Bt  utilis  eft  ad  fiipputationcm  quee  mente  fola  fit. 


Pi'"47J>ri. 
i)u  sititi. 


De  tradationcaftimationis  generalis  capituli  cubi  ecqualis 
rebus Kniimcro.  C a P.  Lvit 

Am  docui  te  quod  ffiftimatio  generalis  capituli  cubi 
qualis  rebus  Enumero  non  efthabita,  neque  pcncguc= 
_ _ lam  generalem nccp  f}7ccialem,nifipcr illam , ut  iiuicnias 

qu.uuitatcm  qua:  cluda  in  fecundam, producatnumerumirquac 
tionis,5^ illa  fecunda  quantitas  gerit  uicem  gnomonis,  fit  prima 
radix  feu  latus  aggregati  ex  numero  rerum , SC  fecunda  illa  quantis 
tatcinucnta.Et  eft  hocfecundum  naturam  ( ut  dixi)  quia  linea  pos^ 
niturlatusaggregauduarurafupcrficierumquadratamm, & ideo 
cr5.;oppofitaangulorcifl:o  alatcribus  illorum  duorum  c|uadratos 
rum  contento. Iit  dixi  iam  quod  ha’c  quantitas  dcfcribitur,ur  in  ex* 
cmplocubi  icqualisao  rebus  fic32p:  jo.  e.  p.  31.1.  producens 
20  cum  producente  52.  feu  melius  lu  2op;  11,32. id  eftl?^^op;diuifo 
5ipcr  ipfiuu  radicem.  Aliter  lV;2of.3^.^dcftJS2^o  cum  fragmento 
32fupplcpcrcandcmradicem  cliuifi.  Fragmentum  enim  eft  quod 
ex  diuifionc  prodit . Hoc  igitur  nomine  iitemur  deinceps  fi  cui 
aliorum  aliquid  arrideat, ud  etiam  nouum  imponat,nio  Jo  res  coi  u 

ftcC 


Fiy4 

mi  Elen;.  y 
ftquent, , 


DE  REGVLA  ALIZA  LIR.  ,o? 

(Ictnon  grAiiabor.igitur  1^20  f.52  eft  xftimatio  cubi  gqualis  20  ro 
bus  numero  ut  dictum  eft. 

L^ico  ergo  primum  quddha.'c  a;ftimatio  non  poteft  elTc,  nequi 
ex  natura  binoinii,mfiutmutancurnc<5  rccififint  ab 
e <5l  d ef  quadrata  illa,&a  enumeras  rerum  d f,  quod 
proiicnicdiuifo  numero  per  grem  ip{am;quia  ergog 
fi  cd  binomiuin  d e f ert  recifum, igitur  cum  a b e lic  nu 
merus , erit  aggregatum  exabeSidef  recifum , igi^ 
tur  latus  ciuscdrccifumMioiiergogfuitbinomium, 

&:nponas  quod  g (ic  recifum, erit  dei  binomiuin  3C 
aggregariuu  ab  c,d  e fbinoinium, igitur  latus  cius,bi 
noniiuin  primum  & nonrecilum. 

Cum  igitur  cubus  xqualis  rebus  Sc  numero, utin  excmploprxs-- 
cedeirti,  ut  fupri  iiifiim  ed,habeat  xftimadonem  Rt  17  p.M,&hoc  eft  coA 
binomium, ncccfic  eftutfit  1^20 f32,dmido 32 perlui/ p:  1,6^ 
fuftidt ducerent  17  m:i in  ^8  tn:2,quod  additum  ad 20  ^ effis 
citi8p.'Rt^8:&itauidcs  quod  redit  ad  binomium,cuius  edi^: 

1/  p:  i rei  xflimatio,  conftat  ergo  quod  nullum  recifum  poteft  efle 
eiunnodimccp  etiam  binomiuin  cuius  prima  pars  fit  numerus, nam 
fragmentum  erit  neceflarid  cum  fecundapartcm:&i?t>igicurto^ 
tum  effet rccifum.Eft  igitur  quxrenda  quantitas  eius  generis  ut  di^ 
luTo  numero  per  eam  illius  pofsit  cfTc  radix , &!  cdnftac  in  binomio 
quinto(ut  dixi)&:  in  fecundo  fit  nt  ri  p:3,iu  fuprauoto  inucnire  cii^  c«p..4.' 
bum  xqiialcmrebus  & numero, facut  in  regula  de  modo  ,8iiuidctf 
his  quodfolum  conucnitfccundo  binomio  & quinto.  Regula  er< 
go  de  modo  duplicanumcrunixquationisfcuxftimationis  liabis 
t.v’,cx'  duc  ucrimtp  in  fc  ttidificrcntiam  adde  quadrato  nt  xftimatio^ 
nis,c<:  habebis  numerum  rcrum.Inde  accipe  quadrati  rei  & ab  ea 
minue  dilkrcntiam  numeri  rerum  ,8(^  numeri  quadratircij&hoc 
duc  in  rem  ipfam,&;  producetur  numerus  xquationis.  Exemplum 
proponitur  1^7  p:2proxftimationcduplica2fit4»duci  &4  hifc 
iiunt  &:4, quorum  difterentia  cfti2,addc7  quadratumrt  7 fici^ 
numerus  rcrum.Indc  accipio  nt  1 12  quadrati  1^7  p;2,&;  ab  ea  minue 
8 difFcrcntiam]5>numcrircrum,&l  n numeri  quadrati' 1^7  p:2, nam 
diKfta  in  fe  producit  ii  p:Rt  U2,  icitur  numerus  illius  quadrati  cfl:  f f, 
hancergodiffercnnamminucar^tiiaiam  renTatam,&  cfti?  qiias 
drcuircifieti^trramiSiducin  remqucrcfi:radix7p:2,  habebis  nu« 
merum  12, igitur  i cu.aiquatur  rebus p:i2 numero.  Conflat ucrd 
quod  a’(limatio  non  potefl  augeri, nec  minui  flante  numero  rerunl 
&a*quationiseodcni,namfiaugeaturquod  cxit,minuitur/gitur& 

J3Z  aggregati  qux  efl  rcs,S<C  fi  minuitur  tjuod  exit,  augetur  igitur  SC 
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i^aggregati  qua:  eftrcs:&:itadum  augetur  minuitur,  dum  mia 
nmtur  augetur  quod  cflenon  poteft.Conflat  etiam  quod  talis  a-di 
matio  eft communis  binomio  cubico  inuento  in  parte  capituli,^:: 
binomio  fupcrficiali  hic  declarato  Sc  communis  quantitas  ell  adliv* 
macio  generalis. 

De  communi  quantitate  duabus  incommcnflsquot 
modis  dicatur.  c a P.  l v i [ i. 

Vnt  ergo  iam  notaidua:  a:ftiniat/ones  aibi  xqualfs  rebus 
8«' numerOjUna  in  parte  maiore  numeri, & cft  binoinij  cita 
bici,aIiainparteminorisnumeribinomrj  ex  rtt  ejuadratis 
fecundi  uel  quinti, & communis  xftimaiio  qu3c  non  poteft  ciTc  iiu 
commenfiSjelTcnt  enim  inter  fe  commenfe , 8C  quarta  fcilicct  quee 
intelligiturinparteminorisnumcrijdeficercigiturcommuneopor 
tet,utdicaturpcr  coniun^ 

dtioncm.Sint  igtmra  b , ^ 

b cincommcnfa;,  8c  iint 

coniuiudcC  itautmedium  RtSpt-^  j Ri:cu.4p:i^cif.2 

carum  fi t d,  i d 

ti, utgratia  exempli, ab  iit 8 p:2,&^bcit»cii.4p:RiCU.2.Pofl:quarn 
jgiturnonpoteftcfle  communis  acftimatio  per  commenfum  com» 
niune;ita  enim  cflTenc  ciufdem  natura:  interfc,auc  erunt  ergo  per 
uiam additionis  &dctrad:ionis utfitad,igiturad  crici<:2p : i p 
cu.^piRtcu.^quarcb  d erit  iv^2p:im:R2  cu.~m:i^cu.^,  quam  con^ 
uenit  addere  quadrinomio,&!  ita  potuiffemus  ab  initio inucnirc 
ab&bc,ficutduohtccquadrinomiaciufdcm  generis  . Ponamus 
rurfus  quod  prinurm  inuentum.  gratia  exempli, ^fit  a c quod  addat 
fupcrabRrcu.2,utcam  oporteat  detrahere, aut  fit  minus  cciiiRicu- 
2,igituroporteretinuenirc  ae  3C  ec  prius  qua:  funt  ina:qiia!es,& 
una  cfl:  quantitas  trinomia  aliai^  cu,rimplcx,hoc  autem  abfurdum. 
ideo  iiiafopcradonis  nulla  eft.  Necefle  eft  igimrut  fit  quantitas 
communis  gcncrcnon  ab  nccb  c'.Sc  hoc  cfTcpotcftjnam  animal  eft 
commune  homini &afino  &bouif^  equo, ita  ab  ^ bc  continens 
tur  iub  communi  aliqua  quantitate,  qua:  cloncc communis  cfl oc 
mnibiis  habet  lolam  camproprieiatcm,quod  cumdiuidiiurnumc 
rusfimpicx  a:quationis,pcr  illam  iplam  ellr^  numeri  rerum  cum 
coquoc.lpvodit.Huicacciclcrcpotdlut  ficiiumcniSjUcbinomium 
fecundi  Sc  quinti  gcncris:ut  fiti?:  cu.binomia  fimp!cx,utliic  ucl  bi* 
nomij cumliiorccifo, uclurfitaliacjuantitas  fcinpcrciim  illa pio;^ 
prictate.  Diuidamusergo  i(Jperi^,S  p:3,  exit  1^:128  m:  g.advio 
20 fit  12  pus:  128, quadratum  8 cubus  fuit  a-qiiaiis  0 res 
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2,c.s:iri?2  cu.i6iti:2p:i«cu.<V,liocadclcad^numeiTirnrmin1  ficpzau 
M>  p:4p:r^cu.4,&:  hoc cft  quadratum l^cu. 4 p;R2CU.2,  Communt: 
efl  ergo  ut  uides  in  ucraque  diuifionc  prodircrccifum  , quod  addis 
lum  numero  rerum , tranfeat  in  naturam  fimileni  quadrato  rei : nus 
merus  igitur  rerum  mutat  naturam  eius, quod  prouenit  ex  diuiiio* 
ne  numeri  arquationis  per  rciri. 

De  ordine  SC  exemplis  ia  binomif  s fecundo  &L  quinto, 
e A P.  L i X. 

a Vm  femper  incrementum  numeri,  &!primus  numerus  in* 
dpiac  a 1^  primi  numeri  rerum , dimidium  cius  lit  fes 
cundapars binomq Habilis, qua; cft numerus  teftimatio^ 
Ilis  tV  prima'  partis  quadratum  incipit  a quartaparte  primi  numeri 
rerum,  inde  tam  numerus  verum  quam  etiam  incrementa  quas 
dratonim  primee  partis  binomq , qiur  cft  augeantur  per  monas 

dcsrqua*  iucilius  jiatcnt  in  ruppofitis  exemplis  primis^quatuor, 
cum  quintum  fit  extra  ordinem  manentesftimationc  ,ueUit  in  ters 
tio  exemplo  primus  numerus  rerum  ell:^ , cuius  cft  3 , a quo  incis 
pit  primus  numerus  a:;quationis,&  cius  dimidium  efti^pars  fes 
eunda  arquationis,qu;i:  remanet  immobilis,  &!primaqutccHR:2^ 
cuius  qdratum  cft  quarta  pars  primi  numeri  rctiidd  cft ^.13t  augent 
talia  quadrata  poftmodu  per  moiiadcm,fcuunUm,ut  etiam  niimes 
nis  rer Lt,ut iit  Hgura uides. }5x  quibus  Icquunt  quaiuor  corrolaria. 

Fx-ciHpiHi»  primmiucrmvntiper  t . Zxmplmfecundmmrmcnliper  i. 

j eu.  o p:  I pof.  i^"p:  “ I eu.  6 p ; 4 pof^  r>t  i p : i 

I eu.  I p:2  pof.  j-J-  p : i eu.  2 p : 5 pof.  r»  2 p : i 

I eu.  2 p : 3 pof  R’.2  P • ® e*-*-  4 p • ^ pof.  3 p : i 

I fu.  3 p : 4 pof.  lu  3:|-p : i ciu  6'  p : 7 pof.  4 p : t 

I eu.  4 p:  5 pof.  iv'4^-p : r“  * 8 p : 8 pof.  Ri  3 p : i 

I eu.  5 p:6  pof.i^  5:|-p:i—  i eu.  10  p:^  pof.  rz  ^p:  i 

I eu.  <3  p:/ pof.r^  6“p;~  i eu.  12  p:io  pof.Rz/ p:i 

i eu.  7 p;8  pofi?z7-^-p.*~  I eu.  14  p:n  pof.  rz  8 p.  i 

1 eu.  8 pi^pof.iiiSi-p-^  I eu.  16^  p:  12  pof.  pii 

I eu.  9 p:io  pof.i^jiipi^  i eu.  18  p:  i3pof.  io  p:« 

I eu.  10  ptn  pof.i^io^'p;^  icit.  20  p : i4poH  li  p;  r 

I eu.  n p:i2pof.i^xr2-p;^  i eu.  22  pt  poi!iv  12  p;  1 

I eu.  12  p:i3pofR’.r2^p;^  icu.  i4  p;  poft  RZ13  p:i 

1 eu.  13  p:i4P«fi^i3~p:^  1 eu.  2^  p:  17  pof.Rz  14 p;i 

•eu.  14  p:i5pof.i?2i4^p:l^  'r  eu.  28  p:  igpof.  1^15  p:t 

I eu.  15  p:i6pof.i^t52-p:^  i eu.  30  p;  15,  pof.  rzi^  p:  i 

1 eu.  16  p:i7  pof.RzKsj^ptj-  1 ai.  32  p:  20  pof.  RZ17  p:t 

icu.  17  p;t8pof.i?ii7;ip:^  2 eu.  34  p:  aipof  rz  18  p 1 1 
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ExtmfJmttrtimkammUprr 

ExmpfiHH  qwtrtmiiicr«mt,ttiffr4‘ 

1 eu. 

o pj  ^pof.Ri zj-p : if- 
5 p.-iopof.w^^pnf- 

1 eu.  0 p : 16"  pof.  Ri  4 p : 2 

1 eu. 

I n».  4 p:i7pof.  T?5  p : 2 

1 eu. 

6 p;  iipof.i9:4“  prir* 

1 ai.  8 png  pof.  Rt^p  : 2 

I eu. 

? p:  12  pof.i?t5’^p:ii- 

1 eu.  12  p ; 19  pof.  Rt  7 p : 2 

1 eu. 

12  p:  i5pof.Rt^~pti^ 

I eu.  1^  p:2opof.  8 p;2 

I eu. 

15  p:i4pof.i?:7^p:i^- 

1 eu.  20  p: 2ipof, i?t9p ; 2 

I eu. 

ig  p:i5pof.r^8|-p:‘r‘ 

I eu.  24  p:22pof,Rt  jop:2 

1 eu. 

21  p:i^pof.i^^^p:ij- 

1 eu.  28  p:23por.  Rtl!  p:2 

1 eu. 

24  p:i7pof.Rtio^p:i^ 

1 eu.  32  p:24por.R2I2pi2 

I eu. 

27  p:  ig  pofiiitii^p:»^ 

1 eu.  3^  p:25pof.Rci3  p*2 

J OI. 

30  pti9pof.i^!i2-|^p:if* 

rc«.  40  piz^pof  Rii4p:a 

1 eu. 

55  pzopoCniijip:!^ 

ictu  44  p;27por.Rii5P*2 

1 eu. 

3^  p:  2i  pofiRz  1 4^p:  1-^ 

1 eu.  48  p;28pof  R2i^p:2 

I eu. 

39  pt22pof.i?ii5^p:t^ 

1 eu,  32  p:29pofi^i7p;2 

I eu. 

42  p:23pofR2xtf^p;  i— 

1 eu,  3^  p;  30  pof  1^18  p‘ 2 

I OI. 

45  p:J4P°Cnfi7j-p:'r- 

1 eu.  6q  p 131  pof  1^19  p;2 

1 eu. 

48  p:25pof,)?£l84p;i^ 

I eu.  ^4  p:  32pof.  Rt20p:i 

1 eu. 

51  p;26pof,i¥i?|-p:ij- 

Etmpftwi  quinirnubi  res  tadmtjf. 

I eu.  ai^  p:  0 pof.  ^ 

I eu.  i^a  p:  9 pof  ^ 

I OI,  210  p : 1 pof.  (» 

1 eu.  156^  p:  IO  pof  ^ 

1 eu.  204  p:a  pof.  6 

i eu.  150  p;ii  pof.  ^ 

i eu.  198  p : 3 pof.  6 

I eu.  144  p:i2  pof  (y 

l eu.  192  p ; 4 pof  6 

1 eu.  158  p : ^3  pof  ^ 

I eu.  1^6  p : 3 pof.  6 

I eu.  132  p:  14 pof 

I eu.  igo  p:  6 pof  6 

I eu.  12^  p:i5  pof 

1 eu.  174  p:  / pof  6 

I ai.  p :g  pof  ^ 

1 eu,  120  pM^pof  ^ 

, Exhocigiturordineliabemusprimumquodoportct.ut  cum  cTi 
midiumi^ficpars  fecunda  «ftimationis,  & fit  ncccflarid  niimc« 
msparuelimparjUtfecundapars  fitnumcrus integer, auc  numeri 
dimid/um. 

Cor'".z  Secundo, fequmir quod  capitulum  no  poteft  elTc  generale , quia 
primus  numerus  nccelTarid  eft  quadratus, nam  fi  non  fit  cum  ina'c 
menta  fiant  per  radicem  numcrfigiturucl  primus  nummisutpote 
in  tertio  ordine  erit  integer  8^  non  quadratus,aucc(uadratJisfcci  no 
intcger:fiquadrarus&  non  integer,  igitur  cum  ali)  numeri  rerum 
fiant  per  additionem  continuam, unius  erunt  omnes  numeri  rerum 
fra{n:i,igtturnojircruietcapiculiicubo  aequali  rebus  integris  & nu=s 

mero 
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moro  ull;i  i*x  parte  quod  cft  abfurdiltii  * Siu  autem  fuerit  numerus 
^nonqdi'Atus,  Igitur  cum  incrementa  fiaiicpcrui  illius, nuUquam  Ptruhlmdia 
prodibit  numerus  uerus  »quationis,8<:itacapiruIuni  erit  inutile.  rframiEle-^ 
lix  hoc  fequicur  etiam  quod  nunquam  numerus  aequationis  p6  ^ 
tcft  adeo  augcri,ut  quadratu  dimidii  eius  iit  maius  cubotertif  par^ 
tis  numeri  remmniam  tunc  per  primam  regulam  fieret  g fiimatio  bi 
nomium cubicumr&pcrhancrcgulam  binomium  quadratum, & 
ita  unum  arquale  elfet  alteri . quod  licet  efle  pofsit , utin  hoc  exenw 
pIol^2v:cll.^op;lU529p:I^v;cu.^om:I?^^92,&efi;^p;R22&:am;I^a 
quod  cft4,non  potcfi:  tamen  continuari, &!  jcftimatio  refoluicuriU 
numerum  integrum- 

lix  hoc  habetur  acftimatio  propofito  numetO  rerUm  ^ gquatio*  c<>t"".4 
nis  inucnias  omnia  quadrata  contenta  fub  numero  rerum,  d>C  fuas 
1?;;  cum  quibus  duces  iftas  iti  difTcrentianinumerirciaim,  numeri 
quadrati, & fi  producatur  numerus  a:*cjuationis,tunc  differentia:  ib 
lius,&:quarta:parrisnumcriquadratiintienti'  rj  eff  primaparsbw 
nonni, & dimidium  illius  inuenta:  pars  fedUildabinomii.  fixern* 
pium  I cu.cqualis  cft^opn^poffub  innumero  rerum  contilientut 
quadrati  numcri,ut  a latere  uides:  eu  uer6diffc«  — 4 3 li 

rcntia^afingulisfitdiKffainRznumcribifitriam  ^ — 3 10  30 

producic^o  numerus  xquationis.  Inpofferiorc  4 — 2 15  30 

accipiemus  i quartam  partem  4, & addemus  ad  1 — i ifi  jff 

15  differentiam  fit  i (5, cuius  Ri  quae  eft  4 addiroxonftituit  gffiiTittioi 
nem  In  priore  addemus  quartam  partem  9 ad  10  differentiam 
fitii-  cuius  r;  quae  eft  3^addito  dimidio  3 1^9  fit  5, ut  prius  rei  xa 
ftimatio. 

Deinonftratio  generalis  capituli  cubi  aequalis  rebus  SC 
numero.  e a P.  l x. 


T cum  ficre^Iahxcquddadxftimationcm  attinetfpcii 
cialiSjidcd  etiam  non  mirum  eft  fi  fit  etiam  fpccialis  in  mO 
do  inucniendi , cum  fupponat  numerum  quadratum,  lir»» 
‘’0  ut  generaliter  confideretur  proponamu.s 
m iplam  a b Sc  cius  quadratum  a e, quod  con 
dat  ex  aliquo  numero  diuifo  per  a b,  & pro^ 
iicniu  addico  numero  rerum. numerus  igitur 
ditnTu.s  nunc  ponatur  fupa'ficies:ideo^po# 
terit  cITc  maior  8i.  minor,  d>C  a:qualis  ipfi  a e 
projionauir  primum  quod  fit  xqualis  j igitur 
quodproucniceritb  alatust&lhoceftrtotum: 
cjuippcnumcrus  notus  ideo  nota.uclut  i cub- 
a’cjuaIisz5p;zo  rebus  res  eft5:&a!:qualis3^p:30  rebus  res  eft 
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Sit  modo  b d maior  quadrato  a cin  clc,  ac  ifm!m,3(!qufaed 
enc  quaiuu  a d,&! addita c d,confl.icuit  quadratum  a c cx  dcmollras 
tis,n  ergo  adderetur  fola  a fut  fieret  a c clTet  numerus  rerum  ad  un« 
guem  eCjfcd  quiaadditur  d fplus  coflituamr  fg  aequalis  f d , igitur 
fupcrlicics  e g c,cric  numerus  rerum  put;i  fiipcrficics  b d til  uu 
merus  cx  fuppofito,&  differeiitia  carum  cric24,qui  efl  dodrans  32, 
triplum  numeri  rerum  a b:3<^  ideo  c d Iit  cx  ea, id  e(l  imo, in  a d Icu 
akaimadiedta  kdrigicuradieclo  quadrato  kd  commune  erit  pro4 
duclum  ex  a adicdla  a sl  in  k d monade  addita  arqualc  diHercnt/tc 
numeri  xquationis,&;  numeri  rcru  cum  quadrato  k d.  Si  ucro  pro/s 
ponaturbh  iuimcrusparuus,&quiexicah,&  monade  ducflaiii 
a li  fii  e h fupcrHcies  qua*  adiecla  numero  rerum  conRituic  quadra* 
tum  a c,tgitur  numerus  rerum  ciUupcrHcies  h ce,Sf  fit  gratia  excin* 
p!i  i8,tN^]')  b,S>igicur  diilcrentiacritio, talis  autem  dificrcntiacli:  h c 
m;!ie:  hcfitcxhkinabjhcexhainac.lgitureftdiuifaak  aequalis 
abjUtextocainunam  parrcm,alr«:s'a  dctratfi^arelinquatur  10. 

(.\miiJo  ergo  fiipcrficics  diuidcnda,&efl  numenis'  ivquationis 
fuiric  magna,  tunc  in  pluribus  fatisfacict  pars  illa  (aj^ituli  iaiii  iiu 
nenti  per  binomia ex  t^cubicis;quando(^  etiam  non.  Sed  quando 
fuperlicies  fuerit  minorquadraLo,non  poterit.  Pollq;  eroo  liippo* 
nimus  monadcillanotaefli&quiafujiponimu.s  ak})otcni!a  etiam 
alogam  capiamus.gratia exempli,  quod  ficip-cu.  1.1  p:2, cuius  ijdra* 
tumigiccfti^icu.i44p;i?:cu.768  p:4.uofumus  eroodiuidere  ut.  eu. 
12  p:i,utdu<!lainunam  partem , ^ addita  reliqua  fit  ivejualis  ^j-gra* 
tiacxcmpli  Si^alccriparti:  Sic  ergo  parsuna  i pofiSe  erum  partes  r 
pof.&i^  CU.12  pumapof.ducergo  i pof  in  U’cu.ia  pia  fiunrpol.ur 
cu.upiij&^lioceniaequalcRtcu.ia  p:^  ni:r  pol. quare  pof.ic  ru.ia  p: 
p:5a:quabuntLirit2Cui2pr5,diuidenumcru  aequationis  per  numrs 
rum  jiof inucniciido  vecifum  eu.  12  pi^jfeu  1^  cuh,z7  pii^t  eu.  12, 8c 
cri!^cu.5|-m;!V*cu,i  f p;j?tcu.^,ducinipfumfit6\' , ducito  i;-  eu.  12 
pi^per  ifmi^cub.i-'-p,i^cub.^. 

Hoc  igitur  producflu  diuideper  ii-m:i^cu.ij7p;u.’.cii.^  - 

6^,cxitrcsiprai,jp:i^cu.i^®-,m.‘i^2 

cu.j;,^^,Hircrflunapars,a!iaigi*  7~p:2 p:u’;cii.H3[  piH' eu..'pJi- 

turcncf-pu?2cu.i2p:i^cu.^^m:  m:mcLi.i<S7,--ni:R*  eu,  18 

ciuflaigitLir  i«cu. i2j).'a  -■ 

in  i^p:rucu.’^|y-  ni;i^cu.2^^",-,&a 

prodiK^o  detrahendo  y-p;i«cu^-Y;j^p:iV  eu.  12  lun^*  eu.  '_.'^,relin(|ur4 
tur3  adunoucm.Nos  autem  quprimu.s  fimul  quodex  dmTui  a 1>,  id 
efli^  M pia  in  Ii  a, id  cffcrefiduum  quod  fuit ' p;R:  eu.ia  p ; Hrcii.  • 
muiicu.-^l-fiatnumerus.  lichareeritquamitas. 
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Cfaiiiin  c(Hojtiii‘quoJpi'0bIcinacoBnnturhocmoi.li7,SLCOivi^‘ 
ponicur  cx  ic<>iila  Ji’  inoclo  5«.'  politione;  Iniicmas  quantitatem  qu^i 
polsit  JiiiiUi  in  duas  partes, ut  dinflum  totum  in  unam  producat  3. 
gratia exempl!,fi<[  inrcliquampartc  addito  priore  producatS  pio 
exemplo.  Cyloniam  ergo  liquet  quod  genus  xdimationis  illius 
ell:  quantitas  cx  genere, uel  forma  diuilc  ut-^fuperius.n.cft  dcmoii^ 
IfraiLiin  quod  non  licet  diutdere  nili  per  quadrinomium  in  iv-  qu.v; 
dratis  in  cubicis  per  binomium  aut  trinomium  analogu,  uel  pa  r e 
gulamfpccialenijcumjcrgo  in  exteris  non  liceat, dicO  quddadcc 
iiintnotxhx  quantitates  ut  ille.Nam  quod  ad  elTentiam  attinet  ita 
alogacft  2 ut  cu.7  p : i^tregula 3 ni : 1^1.5, uel  etiam  totum lioc 
IV1C11.7  pri^R*3m:i^n25  ^ 

; Qiiod  ad  propintimtatcm  attinet  nilu]! 

jpcu,qd.iop:i^a*3m:i^2  * ‘ * 

refert  cum  perpetuo  liceatappropinquare.Qiiouerd  adoperatic,- 
nes  ille  fune  no  tilsimx, ideo  propono  cas.Sitcrgo  iicuclimi^-^,c;w 
pio  ip numeratoris  S::denominacoris,&:cftRib  &ipa,  &:  fuperpo? 

no  imam  alteri  eadem  ordine, &:  habeo  - &!  iiinilitcr 

b i?ib 

i^cu.ao,,^  10  eflniciMo  c',- 

ixitar?icu oc^itauo 

T52cu.b  1^1125  p;i^cu.2  i^v:cu.i^i?2  5p:i^cu.2 

lo  ducere  in  ^fit  i^^oo 

iciiv  5p;i?2cu.2  15,53125  p. 

— &:ita  diuidendomultis 

i^.cii.R'4000  in:ipi^ioin:)y:iS2i^cu.  128 

plieabinuis  crucis  modu,ethahebimus2^^^-^^^i?!l!?l^~—— 

Hii^2op:i^cii,ip  32 

13t  contrario  modo  contrario  diuidendo.l3tita in  additione — !b__ 

niipR* 

500000  i-ciiy20p:i^cu.Tt^32m:i-^T^22O00o ^ detrad-io^ 

13J53125  p eu.  R^40ooom:i52Jv;;iom:i^i?.'.cu.i28 
neparicer!^i°-Ei33^3f^^~  P'  Ki^20GOoin:i^R'5ooooo 

1^  1953125  p;ipcu.R’ 4000111:1^2.1^2 10  eu.  128 

Hxcigitur  cou%  ada  fiiit. 

FINIS. 

B A S I L E AE, 

EX  OFFICINA  HENRICPETRINA,  ANNO 
SALVTIS  M.  D.  tXX.  MENSB 
M ARTIO. 


